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PARTE PRIMA 
CONT INENTUR. 


fI: Oratio Tnauguralis, © 
I. Mathefis Univerſalis ; five Acichmeriecttl Opus i Integram?. 


Arithmeticam tain \Numeroſam, tum Specioſam , com- 
pletens z tum etiam\Rationum & Progrelſionum tradi- 
tionem ; Logarithmorum item doGrinam z allagae que: 


Capitum > rs exhiber, 


CAP. I De Matheſt ingenere; jnſins 0bjefo, or Diſribuiine, 
II De Arithmetica & Geometria ſpectatim 
TI De Mathematicis. Demonſtrationibus | 
IV De Unitatis, Numerique Definitienibus 3 Principio Numeri Ofc: 
V Numerorum Procreatio, & Nomenclatura. | 
VI Latina numerorum Nomina, a4 Gretis derivats 
. . VII. Numerorum” Notatio per or jones þ literas omnes, Hebrgis O Grecis: 
: communis - 
VIII Numerorum Notatio per ſeleflas aliquot Alphaberi literas, communis. 
Gresis (F Latints 
IX Numerorum” Notatio per Ziphras Saracenicas, ſive Indicas 
"IX Figurarum Numeralium walores, tum in ſe, tum- pro lecorutn gra. 
daumve fre afſcendentium ſive deſcendeptjum ratiane- 
Xl D# Notatione Algebrica &@* ſpecioſa b” 
XII PFratjonam five Minutiarum Notatio- 
Xill De Additione: 'Numeroſa + - 
X1V De Subdafione Numeroſa 
XV De Additione & Subdudttione Adele & Specioſa 
XVI Additionis' & SubduGdionrs Examina 
X VII Additionis & Subdufienis ,in re Chronologica ſrttney 
. XVII De Multiplicatione. numeroſa.. | 
'RIX_ De Diviſfone' Numeroſa  - 
XX De Maltiplicatione & Diviſtone Aleetric & gpl 
= XXl Miltipficationts & Divifionis examing-' * 7 
RXIUL Maltiplicationts . oF Diviſtonzs ſpecimen, in Pordlelgramm: ” Re 
Aangulis menſurandis &F invicem comparandis 
XXlll Tn” Euclidis liber ſecundas Arithamtice redinur G denn 
ratur 
XXIV Titius Planorum Geodefie, traditio * 
XXV- Numerorum, «liarumuve Quantitatwn Homogenearum , Camparati >" 
tum quoad Differentiam, , um quoad Rationem, 
RXYV1 De Progreſſione Arithmetica | 
a3. | XXV1 


_ 


on 


-XXVUL. Ejuſdem fuſer traditie 
XXV111 Ejuſdem brevis (ynopfis © a 
XX1X Rationum Diftributio, ( Noming 
XXX De Retionum Compofttiorle | = 
XXX1 De Progreſſione Geometrice <. 

RXXX11 De Logarithmorum Origine ( Uſu 
RXKXlUl1 Progreſſio Gedmetfice , Fuſrs traditur 
AXXIV Ejuſdem brevior Synopſts. 
RXRYV — Euclidis _ Quintus, Arithmetice . traditur & dex, 
offratur | 
XXX VI E "aſe ſynopſis 
XXXV1I 2] Proportionalium Regule,Aurea hifi 
XXXV111 De Reciproca proportionalium Regala, five Aurea Regula inverſe, 
AXX\X De Aurea Regula-compoſita 
AL De Regula Socieratis dicte 
ALI De Frattionibus, froe minutils 
XLI1 De Fraionum Additione , & SubduFione 
XLIu De Fradtionum Multiplicatione C Diviftone + 
AXLIV De Frafionum ReduFionibus variis © 
&. LV De F ratHonum Rationumve Rationibus : Totinſque operis Fyibs 22 
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INI Adverſus Meibomii de Proportionibus Dialogum, Traftas 
© us Cat TYP F 
Cui przfigitur Epiftola ; qua de Paraboloide Cubicali 
CEIEINE Gubicis agitur, as 


PARTE SECUN DA 
CONTINENTUR. 


i De Angulo Contaftas & Semicirculi, Diſquiſitio Geo- 
d: trica. 
I 


atonibun Conicis Trafatus, Nova Methodo cx- 

-W Reichmerica lognletgn 3 - five de Curviliniorum Qua- 

dratura, allisc ne dificilioribus mathkeſeor Problematis, 
Nova Me uirend], 


IV Eclipſcos Solaris blervatio.. 
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Fobannis VVallis, 
GEOMETRIA PROFESSORIS 
| SAVYVAILIAN 1, 
ORATIO INAVGVRALIS: 


I N 


Auditorto Geometrico, Oxon, habita; 
ultimo die Menſis Oobris, Anno 
Arz Chriſtianz' 1649+ quum publicam 


Geometriz Proteſſionem auſpicatus ct, 


OXONIT, 
_ Typis Leonardi Lichfield Academiz Typographi, 
Impenſis Tho, Robinſon. 16 5.7. 
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! ORATIO INAUGURALIS, 
; a Jobhawne Wallis, Geometriz Profeflore $4- 
viliano, in Auditorio Geometrico, Oxoniz, 
habita ; ultimo.die Menſis Ofobris , Anno 


1649; quum publicam Geometriz Pro- 
feſſionem auſpicarus eſt, 


_\ 
© 


? 


Inſigniſime Domine, Þice-Cancellarie 


| Reliquique DoFores, Profeſſores, Xdiumque 
Prefed;. Venerand; : | 


Egregis Procuratores 5 Ceterique, tum Regentes, 
tum Non-Regentes, Magiftri : | 


a ol; con 


Unique quotquot adeſtis Viri, Tuveneſque 
Academici . 


> [Uantumvis non ſim ego prorſus 

S-/ neſcius, quanto ſubſidat inter- 
vallo Geometra ( dicam?) ve- 
ſter, an hodiernus Orator 3 tam 
infra ſublimem tantze Scientiz 
dignitatem, quam Majeſtatem 
hyjuſce Auditorum Coronz ce= 
 Teberrimz : Non tamen efle, 
ſpero,quicquam, cur reformidem penitus, favore ve- 


e) {tro 


Oratio Tnanenralis; 


ſtro fretus, & denobiliflima Scientia, &.coram huma=« 
niſfimis Auditoribus, verba facere* 
Suſcepti ra- Audacior fortalle res videri poſlit , 8& modeſta pa- 


tise . rum, virum vix ſatis notum, vix dum alamnum, in 
Academia celeberrima ſtatim. prodire Profeſſorem; 
eoſque tanquam de Cathedra. compellare, quorum 


non paucis ſatius eſſet ſe auditorem fiſtere, 


Non deeſft tamen quod hic dicendum occurrat, non- 


tam pretextus, quam juſtz defenfionis loco, 


Partim enim invitat notiſhima veftra Clementia, . 
qu2 in Advenas, etiam exteros, ſumma ſoletis huma- 


nitate propenſi eſſe 3 przſertim vero in «4:4 yeſtros, 


ex conjuniflima. ſorore Cartebrigia nepotes 3 quos, 


non tam ut adoptivos, quam germanos filios, in pro- 
_ prio repoſitos ſinu , ſumma fſoletis indulgentia exoſ- 
cular1. 


ops 54vi- Partim etiam animum faciunt !pſa-Statuta- Domini. 
140%. Herrici $S AV ILII, Equitis Honoratiſſimi, cando-. 


re morum, & multjplict Eruditione inſignis, deg; lite- 


ris literatiſq3 omnibus optime meritiz Quibas ipſe, pro. 


ſumma qua erat munificentia,animoq)z ad ſtudia, prx- 
. ſertim Mathematica, promovenda propenſiſlimo, du- 
os Mathematum Profeſſores ſancivit, alendos curavit, 


tiſque leges poſuitz quos fs de quacunque gente, . 


de quacunque profeſiione, ſtatuit eligendos.. 
| Invitat igitur Clementia'veſtra; Suadent Statuta Sa - 


vilianaz propriufque animus ad hujusmodi ſtudia per 


ſe propenſus, eorumque five vota, five ſiffragia. 
qui id negotii mii demandandum curarunt , Jubent, 
iſtis invitamentis obtemperare. 

Cum vero. eratiflimum' SAV IL TIT nomen me- 


morarecontigerit5 prolixa ſatjs oratione poſlem in 


ipſius Encomia , (11d neceſſe. perorare 3 f nempe, 
gue, dum in vivis erat,. edidit eruditionis ſpecimina, 
quz- 


Oratio Tranenralis. 


quxque, mortuo, ſuperſunt monumenta , receſenrem 
fingula. Norunt hxc Ztonerſes, Norunt & AMertonen- 
ſes,quorum utrorumque Collegiis ſumma cum laude 
fimul przfuit 5 imo Oxoz7a tota , & univerfa quidem 
Reſpublica literaria , norunt melius, quam ut mihi 
opus ſigtllatim illa repetendo fingula immorari:eumqz 
ne poſter} penitus ignorare poſlint, hujuſce ſaltem diei 
 & locicelebritas, & exercitia Mathematica, in omnia 
( ſpero) ſecula, ipſo jubente, continuanda, prohibe- 
bunt, | 

T aceo igitur, ſummam quam habuit Grzcarum 1i- 
terarum peritiam, & cognitionem limatifiimam 5 qua 
in re vix ulli, per univerſum terrarum orbem » ſecun- 
dus erat. Undehic folus ſeleftus fuit, qui Sereniſh- 
mam Angliz Reginam ELIZABETHAM nin 
Grzcis literis inſtituatz & deinde ab Auguſtifiimo 
JACOBO KRege, dum novam Sacri Codicis verſio- 
nem Anglicanam parabat , accitus eſt $avili## , qui, 
cum aliis aliquot magn nominis viris, & Jlinguarum 
peritiſſimis, operam hac in re navaret, Quod & fum- 
ma cum laude prezſtitit. | 

Sed & opera celeberrimi 1llius Grzcorum Theologi, 
Tohannis Chryſoſtomi Antiocheni , ſumma induſtria, 
incredibili labore, & indefeſfis vigiliis , ex variis col- 
latis exemplaribus Manuſcriptis reſtituta, ſuis tandem 
Saas 1mmenſis, eleganti charaftere, excuſa edi- 

ik. 

Egregium etiam 1]]lud* Bradwardinj. opus (qui & 
ipſe aliquando fuerat Col)egii Aertonenſes prafettus) 
quod, De cauſa Dei, inſcribytur, adverſus Pelaginm, 
SAVILIUS noſterex Manuſcriptis exemplaribus 
19 publicam lucem protulit, & typis commiſit. 

Przter autem 11]la in Theologia ( cui tamen ipſe 
nomen rion ex profeſio dederat) magni molimi:1s 
2 Opera 


we 


Oratis Tnanguralis, 
operaz ſc etiam alias preſtitit eximium virum, Hiſtori- 
cum, Criticum, Philoſophum, Mathematicum. Vete- 
res Hiſtorie Anglicang (criptores , ex fitu & pulvere, 
quibus erant obſiti, in lucem edidit. Correlinnm Tari- 
tum, celebrem i1]Jum Romanorum Hiſtoricum , ſuis in 
eum annotationibus illuſtravit. Denique ( ut alia 
przteream ) in re 4/4thematica, non modo Munifi- 
centiflimus erat Patronus , ſed & egregius ipſe Ma = 
thematicus. Quod non modo-Prele@ioves ejus in Eu- 
clidem editz teſtantur , ſed & varia etiam quz ſuper- 
ſunt ſpecimina ipfius calamo exarata, Varios ſiqui- 
dem veteres Authores Grzcos,. propria ipſius manu 
tranſcriptos, ex partibus tranſmarinis huc adduxit, & 
in ſuoram Profeſlorum uſum reliquit. Suaſque ipfius 
in Apollonium Pergaum, Eutecium Aſcalonitam, Clauii= 
#9 Ptolemeum', aljoſque ex veteribus , Annotatio- 
nes habemus 3 ejuique in Toſephi Scaligeri Cyclometrica 
Animadverſiones ; aliaque non pauca jſchediaſma- 
ta, acutiſiimi ingenit argumenta 3 quz qui legerit, 
non poterit dubitare, illum & virum fuiſſe ſumme 
induſtrium , & ſummum Virumz atque in peniti= 
ora Matheſeos penetralia, & reconditiores receſſus + 
penetraſſe. Adeo ut mitiquidem res omnino+ miran= 
da videatur & ſtupenda ſumme 3 virum in omni 
literaturz genere exercitatum y adeo tamen in ſingulis *Þ| 
eminuiſſe.. | ; 

Verum hxc ego omnia neceſle habeo ut taceam ali- 
aq inſuper multa, quz in ipſiuslaudes prolixe dici 
poſlunt : Ne vel gratiſſimam ipſius apud vos memo- 
riam ſuſpicari, vel abuti videar, nimia digreſſtone, 
patientia veſtra 3 ft nempe preſentis iImmemor inſti- 
tuti, Virum, urut digniſitmum,potius iyz<udfur,quam 
lectiombus Geometricis przfari vellem- 


—— 


De 


Oratio Tnauenralin: 


{ Derebus autem Mathematicis, & nominatim Geo- 
metria , cum verba fim faGturus 3 hzret aliquandiu 
ſaſpenſus animus, neſcjus unde vel exordium ſumam, 
vel ubi finem ponam. Ampliſimum fiquidem cam- 
pum apertum videoz ubi ſpatiari , quantumlibet, 
licet 3 totum percurrere non licet. Si enim Matheſeos 
Originem, varioſque Progreſſus & Incrementa 3 fi, 
quam utilis,dicerem,8& neceſ{ariaz non ſolum ad diſci- 
plinas reliquas commode perquirendas , verum etiam 
ad infignes rerum- humanarum uſus innumeros , 8 
propemodum infinitos ; fi, quanta perſpicuitate de- 
monſtrationes inſtituat, quanta ſagacitate veritatem 
inveſtiget , quanta certitudine inventam probet , & 
quanta denique voluptate invenientis animum affiei- . 
at, vellem delineare : Non oratio unica, ſed multa po« 
tius volumina componendaz nec tam <flet ad Clepſy-= 
dram perorandum, quam in infinitum. 

Originem ipfius fi repetam 3 ad ipſa mundi princi- 


—_ 


De Mathef 
generaiim. 


Matbeſeor 


pia necelle eſt recurram ; neque enim ipſe Mundus, ace pai 
Mathematum uſum, antiquitate multum ſupe- b pro 
rat. : greſſus. 
$ Author eſt Joſep, jam olim , ante diluviam Ma- po 
hy thematicas artes viguiſſe : Duaſqz memorat Columnas Ante diluvi« 


Sethi, lateritiam alteram , alteram lapideam 3 quibus **: 
utrifque inſcripſerat res Mathematicas jam tum in- 
ventas 5 eo nempe confilio, ut, five igne five aqui 
mundus periret ptius, ( Utramque enim perditeo- 
nem przſenſiſle dicitur,.) earum ſaltem altera ſuper- 
fit. | 

_ Sinulla Toſephz relatio dubiz cuiquam fidei videa- 
tur 3 non 1deo tamen dubium erit, quin, & tunc die- 
rum, Mathematum cognitio non obſcura fuerit. 
Patet 11]ud vel ex artificiofo Numerorum uſu, & re. 
bus apte com.putandis jam tum accomodato. Nume- 
ros etlam reperimus, etiam ab ipſis mundi primordiis . 


v £  (prout 


Oratio Inancaralis: 

( prout in #tatum Patriarcharum Catalogo liquet) 
. per Monadas, Decadas , Centuriaſque apte diſpoſie 
tos; gradibus , ſcilicet , proportione decupla conti=- 
nue Mdencbns ne, inordinata Numerorum multi- 
tudine & eratis, confuſus laboret calculus,vel quidem 
nullus omnino ſit. Qyod , certe, neque temere , nec 
inartificiole factum eſt : ſed, Arithmeticam tum cul. 

tam eſle , ſatis indicat. es 
Eamque numerorum diſpoſitionem , non ut com» 
modam modo, ſed ut abſolute neceflariam , per om- 
nia huc uſque ſecula continuatam , etiamnum reti=- 
nemus. Quanquam. enim primis Arithmeticis , li- 
berum erat, five decuplamy five aliam quamlibet 
proportionem ad p!acitum elegiſle, juxta quam nu- 
merorum gradus diſpOſitos eſfe vellent : attamen, a= 
liquam'ſaltem eligendam efſe, numeroſque neceſſa- 
10 gradatim diſponendos, res ipſa clamat 3 nifi nullos 
omnino numeros efle vellent , vel ſaltem nullum eo= 
rum uſum. Si enim res miranda olim habita eſt, Cz- 
ſarem, aut quemvis alium, fingulorum in toto exerci- 
tu militum nomina memorii retinere , recenſere , & 
ſua ſingulis applicare poſſe 3 cum tamen eorum. in 
legiones, turmas, cohortes, & quaterniones diſtri= 
butio non parum adjumenti huic negotio contulerit: 
certe miraculi inſtar eſſer, aut plane impoſſibile, 
pluſquam decies centies millena millia numerorum 
nomina , eaque inordinata prorſus & independentia, 


recordari, intelligere, & , prout oportet., applicare. * 


Hanc enim unam numerorum nomenclaturam cal- 
icre, plus eſſet negotii, quam omnes omnium lingua- 
rum voces ediſcere. 

Quiſquis igitur fuerit, five Adamus ipſe, five quiſ- 
plam alius ztate prima natus, qui primus infinitam 
numerorum multitudinem in ordinem digeſlir, eoſqz 
quali in tribus & familias 7% diſponendo 
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Oratio Tnaueuraliy. 


mar ſuſtulit, certe digniflimus eſt qui magnus Ha- 
+ beatur Arithmerticus, 4 Dep uamwatiuos: (ye eti am 
' nondum lapfus Adam, quum ſua fingulis creaturis 
impoſuit nomina, ſua etiam numeris impoſuerit, de- 
bito interim ordine diſtributis : five denique Deus 
ipſe Optimus Maximus, quum Adamum Grammati- 7 
cam docuit, docuerit etiam & Arithmeticam: fuerit - 
que tam loquend1 , quam numerandi habitus , ipfi a 
Deo immediate infufi , qui tamen aliis poſt illum ho- 
minibus przceptis & crebris aQtibus ſunt acquirendi: 
ſaltem, utcunq3 numerandi peritiam #tate prima non 
Fuiſſe incognitam, abunde liquet. 

Nec minus dubitandum eſt , Arithmeticx Geome- 
triam adjunqam efle. Partim quod menſurarum om« 
ne genus necefiitas videatur 1d poſtulare; partim e-- 
tiam quod, numeris femel intelieCtis, non adeo diffici- 

le ſit cos menſuris applicare. 

Atqs hoc ideo prxſertim videtur affirmandum, . 
quod Inſtrumenta etiam Muſica, Metallorum notitia;: 
& fabriles operz, non ita multo poſt ,.a Cain? poſteris: 
fint inventa 3+ authoribus nempe 7#bale,. & Tubal- 
Caino. Quorum fi, illum Apoll;nem, hunc Yulcanum, 
poſtea diftos efle dixerimus , a vero fortaſſe non ab- 
errabimus: Neqz enim corum vel nomina vel inventa 
ſunt prorſus abſimilia. Nam 7»balis inſtrumenta Mu. - 
fica, cum Apollinis Lyra ,fat apte concordant ; & T#- 
bal- Caini fabrilia, Yulcano Fabro , commode appli-- 


_—_— — ——— 
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Il, 
Erat: 


Oratio Tnantvalis: F 

Frat igitur univerſa Mathefis , quoad prxcipu ay ! 

ſaltem ipſius partes-, etiam tunc excultaz gradatim | 
tamen ſuccedentibus ſeculjs perfictenda. Adeoque po- 
_ terit cum diſciplinis reliquis » fi non omnibus, pleriſ< 
Peſt Dily. Jue ſaltem, de primatu contendere. 

Vin. Sed nequediluvio extin&us Matheſeos ardor; nec 
ipſa ſaccedentibus #tatibus deferbuit: ſed,five Noachz 
arci conſervata, fine deinceps poſtea exſuſcitataz 
viguit mags. | 

Arad Chal» © Apud Chaldeos fiquidem , poſt Diluvium, primo 

| devs, floruiſle creditur 3 deinde & apud Zgyptios, (unde 
in Greciam tandem, 1taliam, aliaſque mundi partes 
eſt allata + ) cum hoc tamen diſcrimine, Chaldeorum 
Aſtronomia , Ag yptiorum Geometria, precipue cele- 
brata eſt. C1 
Chaldzos jam olim rebus Aſtronomicis operam 
dediſſe, teſtantur Obſervationes illz Czleſtes, quz, 
C Alexandro vifore, ) a Caliſthene , ad Ariſtotelem, 
Babilone dicuntur allatz; annorum ' ſcilicet mille 
nongentorum & trium 3 hoc eſt , ab ipſo circiter Di- 
luvio ad Alexandri tempora continuatz, ut ex cal- 
culo Chronologico ſatis liquet : Nec enim - multo 
plures anni a Diluvio ad Alexandri tempora elapſi 
fuerant. 

Sed &,in ſacris Scriptoribus,Chaldzorum;non modo 
peritiam Aſtronomicam, ſed & ſuperſtitionem Aſtro- 
logicam,notatam legimus3 quo minus dubitare liceat, 
artes Mathematicas apud illos antiquitus floruifſe. « 

ood X- Nec etiam multo ſerits ad Xgyptiosdelata eſt Mae 

aoptios, thematum cognitio : ſive enim ab Abrahawo, prout 
nonnullis videtur , five aquopiam alio ex ChaJdzis 

Magiſtro , edoCti 5 five etiam-ipſa rei neceſſitate co- 
acti fuerint: certum eſt Menſurandi peritiam non 
{ro adillos appulifle. Averlus enim notiſhimas in- 
undation e 
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Ro nies. 


Oratio Thanenralit. 


undationes. Nili, vix efficaciusullum adhibuere reme- 
dium, quam quod Geometriz beneficio obtinebant: 
diſpertitis nempe Geometrice terris, quas undarum 
injuria confuderat, & reſtitutis agrorum emerſorum 
limitibus, quos ſubmerſio ſuſtulerat , quo melius ſua 
ſingulis diſtribuantur. 


| Atquehinc fortaſle factum eſt , quod tota menſu- Geomerris 
randi ſcientia Geomctrie nomine indigetetur, quont- omen, unde, 


am Gzodeticis przſertim menſurationibus applicataz 
nomine nempe totius, rmdyais, ab infigniori qui- 
dam ipſius parte, mutuato 3 quz Partomerria non mi- 
nus recte dici poſlet , vel ſfimpliciter MiJezi. Neque 
enim terrz magis, quam cuiquam ali vel ſpatio, vel 
corpori, menſurando convenit : agit enim de Mapni- 
tudine, ſeu Quantitate continua, abſtratte & «vrraws 
confiderat3, adeoque cullibet ſubjecto capaci pariter 
applicabili. 

Quz autem de Apgyptiorum Geometria diximus, 
non ita dicta velim exiſtimetis, acfi aliarum Mathe- 
ſeos partium rudes-effent : ſed quoniam neceſlitate 


rel coacti, ea przcipue ul} ſunt; quo melits Nili inju-'Phenices 4- 
riis obveniatur : ( pari ſcilicet neceſlitate, ac il}a quz!/hmeticaw 
Phcenicibus incubuit poſtea,Arithmeticam excolendiz #1. 


quo felicius nempe ſuccederet mercatura. ) Cum e- 
nim fuerint Xgyptii Geometriz periti , Arithmetic 
calculi ignaros eſſe, ſine quo Geometria praQtica pa- 
rum procederet, non eſt exiſtimandum. 

Necetiam Aſtronomiz rudes cenſendi ſunt : cum 
enim reeds]; fuiſſe conſtet , adeoque Divinatricis 
five artis five impoſturz ſtudio deditos : non creden- 
di ſunt cceleſtia gawiywre, quorum ſive uſus five abuſus 
apud ejuſmodiſciolos maximus efle ſolet, inobſerva- 
ta przteriiſſe, Qued ideo quidem minus credendum 
eſt 3 quia, & regio ipſa, ob perpetuam cali ſerevita« 
tem, adeo caleſtibus oblervationibus eſt accomn:oda, 

C ut 


! 


: Oratio Tnaugnralis, 7 
ut nulla magis: Et Chaldzos, a quibus hujuſmodi : 
artes didicifle creditum eſt, Aſtrologiz: fuifſe peritos, | 
abunde liquert 3 unde non minus Altrorum - cognitio=- *' 
nem, quam cogaatas artes, hauſfille commode potuiſs 
ſent ; Imo & vicinos Arabes aſtra notaſle & nomi- © 
naſle, ex hiſtoria Job!i liquido patet 3 quem Arabiz *t 
vel incolam vel vicinum fuiſſe, & Patriarcharam © 
temporibus Mgypto commorantium vixiſſe, vix. du 
bitandum eſt. Nec interim tota hxe Zgyptiorum 
doftrina vel futilis erat, vel ſ{uperſtitioſa 3 cum Moſen 
ipſum illoram difciplina imbutum legimas, nec ta- 
men ideo culpz infimulatum. | Fett 

Verum jamdiu apud Chaldzos & Agyptios morati 
ſumus, ( diutius fortaſle quam opus erat,) ut Mathe- 
ſeos originem, & antiquiores progreſſus inveſtigemus. 
Fatendum autem eſt, in toto ills temporis decurſu, 
quo apud illos Matheſis morata fuerit, vix infignem 


4 etjam feſtinat Oratio noſtra. Eam nempe Thales Mj- 
lefius in Greciam primus adduxzifle creditur3 quam 
Pythagorz ſubinde, Schola , Platonis Academia, A-: 
riltotelis Lyceum, multique his edoCti magiſtris, fove- 
runt, excoluerunt, auxerunt indies. Quod eo quidem 
ſucceſiu fatum-eft, ut paucis annorum centuriis ſub 
1lorum auſpiciis plus floruerit Mathefis & ampliores 
progreſius fecerit, quam per omnia ſecula ſuperiora; 
ne dicam etiam & 1ubſequentia, fi ſaltem ducentos 
Jam proxime elapſos annos eximamus. Tefſtatur il- 
lad aumeroſa Grzcoram Mathematicorum cohors: 

| inter 


aliquem perfetionis gradum adeptam efle - faltem, | 
niſi forte, vel invidioſa illorum reticentia , qui inter © 
arcana Sacerdotum myſteria etiam res Mathematicas 
occulueruntz velinjuria temporits, etiam alits diſcis _ 
plinis inimica, eorum inventa oblivioni dederit , qus - 
minus ipſorum peritta poſteris innoteſcat. ; 
Apul Gre: Ad Grzcos tandem Matheſis tranſmigravit : quo ; 
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Oratio Tranguralis, 


inter quos, przter ſuperius nominatos, etiam Hippo- 
crates Chius , Archytas Terentinus, Leo, Theudius, 
Eudoxus, Euclides, Eratoſthenes, Archimedes, Hip- 
parchus, Apollonius Pergzus,Ctefibius, Hero, Gemi- 
nus, Soſigenes, Ptolemzus, Pappus, Diophantus, Se- 
renus , Proclus, Theon, aliique multi quorum ne 
quide nomina recenſere licet. Quorum alii Theore- 
mata & Problemata ingenioſe excogitarunt 3 alii me- 
thodice diſpoſuerunt , mdI&tas addiderunt 4 quibus 


 Uluſtrarunt & confirmarunt 3 alii Mechanicis ufibus 


applicarunt 3 alt denique czxlis, alii terris, alii aliis 
magis exercitati : vix enim ullo uſpiam ſolo, quam 
apud Grzcos, Mathemata felicius floruerunt. 


Neque ſtudiaiſthxc Mathematica coluerunt tan- Matheffs «- 
tum Grzciz Philoſophi plerique omnes 3 ſed inter P44 Grecos 
ante alias 
diſciplinas 
docebatur. 


| ; —_ Ma0no1ts ute 
bantur omnia : Rhetorices floſculos,antiquiores Grz- ye dia, 


rima eruditionum Tudimenta poſuerunt3 unde 
xs]' Foylw MaSiuam nominarunt. Grammatices enim 
ſtudio vix opus erat 3 cum lingui vernacula perage- 


ci minus curabant 3 ut qui res magis quam verba.inſe- 
Ctabantur : Logicam etiam, qui uſi erant, ipſo poti- 
us uſu » quam prxceptis, addiſcebant : adeoque pri- 
ma ſtudiorum principia in ipſis Mathematis pone- 
bant 3 quique horum rudes eſſent,ut omnino 4ayymi, 
danuSdm}, & 1ndoQti prorſus habebantur. | 
Hinc orta eſt illa Pythagore evoroyrowmners , qui, 
inſpecto vultu, judicium primo fecit , an Mathema- 
tum capaces eſlent , qui ipfius ſcholam adire vellent; 
nequis dpadrms, draw bn; jntraret, {tudiumque male 
collocaret. Haud ſecus & Plato affixo program nate 
prohibebat wins eyoperennts foirw. Xenocrates pulitca 
quendam repulit, Mathematum ignarum , ne ſui au- 
ditor eflet , ut qu! Anſas Philoſophiz non habuerit: 
Tas Mefd.s Inquity, giAvorgla bx tx«5. Nec multo ſecius 
Ariſtoteles feciſle Cxeditur 3 qui & Mathematica mul- 
C 2 ta 


Math: ſeos 
neglecJus, 


Mathefis 


Oratis Inanguralis, 


ta ſcriptis altis immiſcuit , 8 libros etiam Mathema< 
ticos conſcripſit 3 licet eorum non pauct injuria tem- 
poris perierunt. Sorters pe real 

At heu ! quam noftrz Athenis illis longe diſpares! 
Ubi, fi Pythagore #vo:oyrownnrs, Platonts Program= 
ma, aut cenſara' Xenocratis obtinerer , ut «1uizenns 
omnes exſularent, certe exiguus ſupereſſet Philoſo- 
phorum nameras, Studia nempe Mathematica, quz 
primas olim obtinebanr, vix nunc dierum ( neſcio quo 
malo fato ) apparent uſpiam : acfi hodierni Philo- 
ſophi Cynicis mallent & Epicurzis accenſeri , quibus. 
fere ſolis erat Matheſ1s negltequi; quam Pythagoricis, 
Platonicis, aut Ariſtotelicis, quibus & cure fuit & de- 
lectationi. Imo verores Mathematicas ad Philoſo- 
phiam non pertinere,arbitrantur hodierni quales qua« 
les Peripatetic}, cum tamen erat 1pſe llena)& egre- 


oie Mathematicus : quod ipfi five negent, ſive neſci= 
ant, ſaltem diſſimulant. 

Verum fatendum ingenue quod res eſt. Ex quo A- 
thenis migrarunt ſeveriores Muſe, vix uſpiam firmas 
poſuere ſedes, ſed velerrare coactg vel deliteſcere, 

Romani nempe, quanquam Grecorum literature 


Kome neg: hxredes habit , pro florido quoerant ingenio, potiug 


lea. 


quam ſolido 3 dicendi potiuscopi3 & verborum or- 
natu, quam rerum pondere & argumentorum acumt. 
oe deleati; Rhetoricid magis quam Logicl inſtruci; 
orationis potins quam rationis Magiſtriz leviores Mu- 
fas amplexi, ſeveriores omnino inſalutatos preteri 
bant. Grammaticzm ſcilicet.Rhetoricam & Poeticam 
ornare ſatagunt: Philoſophtam interim , Medicinam, 
& rerum prelertim Mathematicarum ſtudia miffa fa- 
ciunt 3 Condendis carminibus, componendis oratio» 
nibus, rebus forenſibus agendis apti, ut & Hiſtorits 
conſcribendisz Verum fi apud illos Philoſophiam 
aut Matheſin quetitemus , emnino- fraſtra fumus ; 

| Exceptis 


" Oratio Inangaralis, 

7 Exceptis enim, que apud Ciceronem & Senec2m 0c-) 

currunt pauca, Philoſophie quidem parum , Mathe«" 

” feos vix quicquam occurrit uſpiam : Nifi forte quod 

”  Architettonici uſi fuerinr. 4 

” _ Verum quidemeſt, Julium Czfarem annum re- 

formaſle, Juliamnm deinceps diftum, & Calendarium 

Romanum inſtruxiſle : Ati]lud Graci Sofigenis ope 

factum eſt, aliunde advocatiz nec enim Romanorum 

quemplam huic negotio parem legimus, FOLD : 
Romz vero nimium neglefta Mathefis , ut 8& Phi. 7” 4rabiam 

" lofophiareliqua, in Arabiam deffexa'eft ; h ſpiti- Orgs. 

> HUumnempeapud Arabes naQa, finon quo florear, 

' faltem quo deliteſcat. Gracorum enim depoſita 

conſervirunt potius, & tandem reddiderunt, quam 

auxerunt. Quamquam & corum ſ{tudia, minime con- 

temnenda , non ingrat! agnoſcimus : quorum non 

obſcura veſtigia in multis' reram Mathematicarum 

'  nominibusetiamnum retinemns.  Hinc pun@a Zenith 

 & Nadirnominata 3 citculi item Almicantri & Azi- 

| anthanidifti; & ipla-Sinum appellatio, ut taceam 

Algebre & Algorithmi nomina, & ipſum Almazxach, & 

fiqua ſunt ſimilia, quz Arabiſmum ſonant. Qui au- 

tem Arabum hiſtorias paulo accuratius inſpexe it, 

varioſque interillos tum Marheſeos tum aliarum di- 

” Afciplinaramegregie dodtos notaverit, rem illam extra 

- emnem dubitationis aleam poni haud dubitabit. 

: Poſtremis autem hiſce feculis jam tandem redux, oy Am dg 

Matheſfis gratior! hofpitio in variis Europe partibus an pr 

excepta elt: fautores egregios nafta. Quorum inde- ,,z, eſt. 

feſlis vigtlits, & ſumpribus haud exiguis, progreſſus 

& magnos quidem, & non ſperatos, fecit. Exſurgit 

fiquidem, quaſi ex alto ſopore exſuſcitzra; ſeu potius, 

ut p idem quaſi ſcemimortua, jam reviviſcit « nec re- 

viviſcit tantum., {cd quali vegetum vigorem recens 


DF adepta, 


\Oratio Inauenralis: 


adepta, in n ſingulis quidem ipſius partihus & audQa 
multaum & arnata incedit. 
" Arithmeticam fi ſpe&emus 3. Fallon ad partes 
decimales reduRtio , laborioſo calculo ſenagenario 
multo facilior eſt\& expeditior : Et mirandum illud 
Logarithmorum inventum, egregium- attulit calculo 
ſubievamen 3 ut..alia; minora taceam..; - 
Geometriam, quod attinet : Doctrina Sinn, Tam 
gentium be Secantifi,fere tota nova eſtz qui Trigono- 
mtriz calculus maxime ſublevatur. Et przter varia 
 Theoremata de novg inventa,' ipſa inveniendi me- 
thodus multum facilitatur:. Algebrz nempe,ſiveAna- 
Hitices uſus , ultra quam qui veteribus innotuit, jam 
innoteſcit. | 

Aſtronomia,eximiis inventis inſtauratur 3 non tan= 
tum novis ſyſtematis, ſed & novis 9avyivus repertis. 
Quis enim veterum vol circum- - Joviales planetas? vel 
Solis maculas ? ejuſve motum circa proprium axem 2? 
vel cometas etiam, ſive novas in fixaru regione ſtellas, 
oblervavit ? Quis item Veneris aut Mercurn cornua? 
Saturn anſulas, & figuram ovalem ? aur Jovis faciem 
undulatam © ipſolque Lunz montes, & valles, inz= 
qualiter aſperam ſuperficiem notavit unquam : e -Et 
( ut alia levioris momenti tranſeam ) Ars ipſa nauti- 
ca, Aſtronomicis ut plurimum principiis fulta, przter 
ſtupendum magneticz. pyxidis uſum , variis tum in- 
ventis tum inſtrumentis locupletatur. 

Non ideo tamen mirum vider! debet, aut Grxco- 
rum induſtria quicquam derogatum iri, fi multa ve- 
teribus1ncognita noſtrz xtatis Mathematici inveſtig4- 
rint- Multo enim facilius nobis eſt ipſorum invenris 
acidere, quam ipſis primitus invenire. Praſertim 
cum ſtudia nunc liceat, Typographiz beneficio, 
per totam Europam communicare; quz tunc dicrum 
quail anis Want Athenis concluſa, 

Verum 
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vero Academici 2 Adeone velſtr3: nihil intereſt ea 


Oratio Tnautguralis, | 


. Verum omnino exCitandi eſtis; Academici, 8& hor- rr4-.tyn01s 
' tandi ſerio;, ut hiſce rebus animum applicetis ſedulo; ad Mathſecos 
nec patiaminl, ut veternum rebus mathematicis aut ſtudium, 
denuo obrepat , aut diutius incumbart, Reg 
Si, quorſum hzc ? queratis3 aut cui bono ? Quan- 
quam ea vox Academicis omnino eſt indigna 3''mihi 
tamen erat in animo pluribus et , quam nunc licebitr, 
obviam ire- Sed anguſtia temporis illud prohibet 3 Ne 
nimio vobis txdio {1m moleſtus, i, | 
' Quin Mechanicosconlulite, fi. neſciant Academict, ; Gu mite 
alioſque ex vulgo five operarios five negotidtores, 5 > New 
Numquis rerum Mathematicarum uſus © Confulite ceſſitas- 
Mercatores ,.numquis plane «vzeibun]&- eorum ratio- 
cinia curare poſlit © Interrogate nautas , numquis 
Geometriz, Aſtronomiz ,. Geographiz ' plane: rudis, 
navigia poſhit de portu in portum ducere? A: Lato- 
mis item & Archite&is ſciſcitemini -, numquis 
£xou7e17& (uperbas xdificiorum moles, turrita pala- 
tia, & arcuata laquearia, Geometrice {ut loquuntur) 
ad ſtuporem vulgi ſuſpenſa, zdificare? Dicant vel fa- 
bri, numquis'norme, libellz, aut circini-uſus'? Sed & 
milites percontariliceat > numquis- Matheſeos uſus ad 
arces & oppida munienda , caſtra ponenda., tormen- 
ta bellica commode regenda, aliaque multa militaria 
peragenda © Reſpondeant ipfi Siracuſani,ut cxtera tas 
ceam, num non Archimedis rerum Mathematicarum 
peritia uſui fuerit, Siracuſis tpfis propugnandis £ Fol 
At, Quorſum hxc omnia ? dicitis Academici. . 'Tra- Academics 
Rent fabriJia fabri : Quid ad nos iſtzc, qui mechanici hf 
nequenunc ſumus, nec aliquando futuri? Qui nec ; Reg __ 
inſtramenta bellica fafturi unquam,nec xdificia? Itane, jr, 
ſcire , quz non aliquando faQturi eſtis £ Tdeone Deus 
0s homini ſublime dedit , celumgue videre, Tuſſit, == = 


ut ea tantum contempletur que poſlet ipſ@condere? 
| Num 


Oratio Ttuguralis: 
Numlibri de Calo, de Mundo , de Animalibus , ac 


liis rebus naturalibus, omnino indigni ſunt quos 
legat Philoſophus , nifi hxc omnia poſlit efficere 2 
Apage vox illa ! Philoſopho indigna ! cujus illud eſt, 
eaſcire quz Deus ipſe condidit , quzque vel Ars vel 
Natura poſlit efficere. Quem melinus deceat Chre- 


metis illud Terentiani, quam Chremetem ipfum, | 


Homo ſum, nibil humanum a me alienum punto. 

Sed ut ſerio agamus, Auditoresz unde eſt quod 
hc efficiat Mechanicts operator ? Nonne quia Philos 
ſopho Mathematico edottus? Ea nempe quz Me- 
chanicus. efficit , non nifi Philoſopho diQante facit? 
Alrioris ſfiquidem ſcientiz munus eſt, ea docere & in- 
telligere, quz ipfi operantur - Prout minoris artis eſt, 
admoto pollice barbita pulſare , quam concentum 
muſicum ders depingere, Horologium puta ſci- 
otericum depingit forte five PiCtor five Cxmentariusz 
ſed przſcribente Mathematico : Haud ſecus ac me- 


dicamina componit Pharmacopaus, fed diftante_ 


Medico. Nec minus intereſt Philoſophi,*u«wperiuws; & 
intelligere & demonſtrare 3 quam Mechanici xegvg- 
2x9; operari. AdeOque indignum efſet Academicis, 
ſiin opificum potius Mechanicorum officinis, quam 
Philoſophorum ſcholis, Matheſeos cognitio quzrenda 
foret, = 
_  Anverotante laudis eſt, dicetis forſan, ea ſcire que 
Mathe/ili8- gec mechanicis ſunt aliena? Demus, fiplacet , non 
nyare FF eſſe; (nec concedamus tamen:) At multa ſunt , que 
eve dedece (ire non eft magnz1audis, cum ea tamen neſcire, 
non parvi ſit dedecoris, Non magnz laudis e{t, virum 
Academicum Latine pofſle & intelligere & loqut, at 
magni eſt dedecoris, non pole, 
Fulis Sea- Exemplo fit illud Julii Scaligeri ( ut de Joſephi 
lig:r Mathe- Cyclometricis nihil dicamz ) qui non modo fib1, ſed 
eos ignars. & aliis non paucis, videtur magnus. Cuni Cardanus 


® 


| deſcripſille. 


_ + Oratio Tnaugnvralis. 
arguerat five Cometas, five Novas Stellas,Luha ſiipe- 
riores apparuiſſe ,, quod minorem habuerint Paralla. 
xin 3 Ipſe, aſſumptione conceſla, ſequelam negat 3 
Cometz Parallaxin ratus, non ex locali ipſius poſiti- 
one, ſed ex ſuperioris cujuſdam five planetz ſive 
ſtellz motu pendere poſſe. Quz perinde abſurde ſo, 
pant Mathematicis aurtbus, & inconcinne difta ſunt; 
ac {i Diem tunc elle neget quum Sol meridiani luce 
falgeat : Adeoque, turpiter titubando , infignem 
prodidjt Matheſeos imperitiam 3 ut qui dignior eflcx 
a prxceptore diſcere, Quid fit parallaxis quam de 
rebus caleſtibus difputare : eoque nomine apud vis- 
ros dotos , nec ſemel quidem, nec immerito vapu- 
lat. Julius fiquidem Scaliger, pro more ſuo, ſatis pro 
imperio Cardanum traCtans, Cardano negare quidli- 


bet Hbi licere ratus eſt ; adeoque fat amplam fibi ne- 


gandi anſam videtur naCtus, fi Cardanus affirmaverir. 
Atque hoc quidem in rebus mere Phyſicis, magis im+ 
pune fecifſe poſſet; ubi in utramque_ut plurimum 
partem probabili faltem argamento, d'ſputare- licet, 
Non ita tamen in Mathematicis3 ubi veritas 'femel 
cognita.extra dubium protinus collocatur 3 errores 
interim tam manifeſto deteguntur, ut nulla quidem 
ſuperſit vel pretextus larva. ; 


\. Necleve illud Ovidit cede : dum,diurnum Solis Ovidii 
motum , Phactonte duce, deſcripturus, per ſingula 5942ue. 


Zodiaci fignatranfire fingit : motum nempeSolis Dis 
urnum & Annuum temere confundens. Quod indi- 
cio eſt, ipſum ſuos ipfius Faftorum hbros vix ſatis in- 
tellexitſe:.& Romanorum potiusCalendartum,quam 
cognitos Syderum ortus & occaſus, ſuis carminibus 


* 


Verum feſtinandum effe video : metuo enim ne 

Jamjam fuerim in patientiam veſtram injurius nimis. 

Ideoque qug dicenda ſuperſunt multa, quibus Ma- 
nx. IM il theſeos - 
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Matheſeos 
atilitas ad 
alia perdi- 


| (cenda. 


Mathefis 
ingenium 
dciutte 


Oratio Inauguralir, 


rire necefle habeo. 
Hoc ſaltem addam : Mathematum ſtudia non mo- 
do pro ea quam in ſe habent veritate colenda efle, 
( quz tamen ipfa, per le conſpicua, & ultra Scepti- 
corum litigia poſita, animum reficict valde & ob- 
leftabit 3 } ſed & quod rerum aliarum cognitioni, 
nec id uno quidem nomine, conducant multum. 
Przterquam enim quodin aliis diſciplinis paſſim oc- 
Currant multa , quz citra Matheſeos opem nullate- 
nus intelligenda ſunt - variaque quotidie,, ex Mathe- 
ſeoy cultura , Philoſophiz Naturali accedant incre- 
menta : Illud interim non eſt exiguum 3 Matheſeoy 
ſtudio paratum animum,aliarum diſciplinarum capa - 
ciorem reddi, rebuſque aliis tum apprehendendis 
tum judicandis longe paratiorem. Haud ſecus ac 
veſicas nonnunquam , animalium corporibus exemp= 
tas, flatu diſtendimus & exficcamus, quo fiant rebus 
aliis commode continendis aptiores. Sive liceat poti- 


us cum Verulamio comparationem inſtituere 3 qui 


ſcientias Mathematicas cum luſu pilz in ſphzriſterio 
confert, Ubi prxter ipium exercitationis bonum, 


quod per ſe intenditur , etiam <wir707 owe, (ut cum | 


Hippocrate loquor, ) membrorum nempe agilitas, 
oculorum attenta «#0xni, totiuſque corporis geſtus 
decorus, aliaque ſubinde commoda , ex accidenti 
conciliantur. Pariter & Matheſis, przter ipſam Ma- 


thematicz veritatis cognitionem , habet & alia com- |: 
moda, eaque non exigua , ſquafi adnaſcentia.{Nec | 


enim aptius occurrit remedium,quo phantaſia mobi= 
lis attentior fiat , quo ingenium volatile -reddatur 
fixum (ut Chymicorum verbis utar,) quam fi Mathe- 
maticarum demonſtrationum compedibus coercea- 


tur. Vix item maturo magis judicio quiſpiam, quam 
qui rebus hiſce exercitati, vel ſophiſmatum fallacias |: 


% 
% 
» 


felicius 


t, 


"theſeos ſtudia ſuadere poſſem, intaCta prorſus prete. | 


*% 
- 


\ a orathe Tnengualls, 
: felicius detepet , vel ſyllogiſmorum. vires juſtamque 


= fſequelam aſlequetur. 

= Verim ego non parum metuo, ne ſuada noſtra ad 
, 7 perſuadendum vixfatis valeat : adeoque Mathema« 
= tum ſtudia, quz digna quidem ſunt (Academict) quz 


ampletawini, etiamnum nimis negleCtui fint futura. 

Sin minus valoerit Oratio noſtra, ( quz fortaſle 
non adeo eleganter vel artificiole eſt elaborata , ut 
multum valere poſlit : ) utinam faltem periculum 
facere dignaremini » . ipſaque Mathemata cominus 
tracare - ut yel voſinet ipſ1, experimento tandem 
edodi, judicium hac de repoſlitis experti ferre.Neque 
enim vos ipſos aliquando iniquos me. habiturum 

' Judices, abunde confido. 

Quod ego interim non pro forma tantum, Rheto= 
xicantium more 5 ſed ſerio quidem & animitus opto 3 
ut quod fiquando feceritis3 nec laboris impenſi , nec 
temporis, ſpero, quaſi male collocati , pigebit un- 

R quam. Ea nempe res Mathematicz dulcedine & 
= ſuavitate deleftant ambientis animum, quam ſiquis 
Rhetorico ornatu deſcribere ſatagat, quaſi ad vivum 
ſe pofle delineare ratus, omnino fruſtra eſt. Haud ſe- 
cus enim hac in re contingit, ac ſiquis de Mellis dul- 
cedine judicium laturus. efſet : que quanta fit, vel 
uno.guſtu melius perdiſcet quis, quam Rhetoris, utut 
fFacundiſſimi , defcriptione. Et Mathemata pariter,, 
ipſo quidem quaſi contaftu potius,quam indicatu,do- 
cent, quam fint deletabilia. Nativa nempe ſua ip= 
ſorum pulchritudine, quam penecillo licet peritiſlt- 
mo depicta, videntur venuſtiora. 

Siquis autem difficultatis incuſet , & perobſcura pquheſees 
queratur ſtudia Mathematica ; Quanquam illud 9b{curitas 
quidem non prorſus inficias eam 3 Tamen --- eſ# i- non tanta | 
famia vero Major --= Preter enim ipſum aſpeqtum quent vule 
primum , & frontem quaſi ſubtetricam , c#tera quz £14ditn 

2 ſuperſunt 


__ 
9 I 
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| Orafio Inanguralis, | 

_ Fuperſunt non tam terrere comperta ſunt, quam' obe 
leftare ? Quodque iplum, aggreſſuris, videtu rx prima 
fronte formidabile, illad, aggreſſhis, & dulce ſatis 
compertum eſt & volupe3 Ipſiqz qui ſubſequuntur la» » 
bores ſuaviſlimis adeo deletamentis condiuntur, ut 
neſciam an Labores illi, an Voluptates, haberi mere. 
antur, Sant enim & luſus ipfſi nonnunquam ſatis la- 
borioſi, quz tamen oblectamenta potins quam gra= 
vamina exiſtimantur. Adeoqz qui ad Matheſin requi- 
ritur ſive mentis labor, five attentus animus, non niſi, 
ut condimentorum acrimonla , appetitum potius # 
excitat » quam palatum offendit. . | 
* Quicquid autem illud fit difficultatis quz Mathefin | 
comitetur , quodque aſperum occurrit , conabor 
ego ſecuturis { Deo volente ) przletionibus , quanta: 
quidem poſſum facilitate alleviare. Interim , ne 
ad merge dhrgws dicam, orata prius lzſz paticntiz-. 
yeltrz venia, conticebo. 
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fohannis Valli, SS. Th.D. 
GEOMETRI A PROFESSOR]IS 
SAVILIAXNT in Celeberrima 


Academia OXONIENSTI; | 


a des. Ah. 


MATHESIS 


UNIVERSALIS: 


SIVE, 
ARITHMETICUM OPUS INTEGRUM, 


Tum Philologice, tum Mathematice eraditum; 
Arithmeticam tam Numeroſam, tum Specioſans 


ſive Symbolicam completens, five Calculum 
Geometricums tum etiam Ketionnm Pros | 


4 portionumve traditionem 5 Logarithmo- 
rum item DodGrinam ; aliaque quz 
Capitum Syllabus indicabic. jo: 


SOSS8C26658 Þ  SOLSSSLSS 


; O XONIP7, 
b Typis LEON. LICHFIEL D Academiz Typographi, - 
Impenſis THO. ROBINS O N, Ann 1657. 
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© D. GERARDO LANGBAIN, 8s. 7. D. 
: Collegii Reginenfis, Oxoniz, Prapoſito. 

2 D. HENRICO WILKINSON, 8.7.D. 
. Przbendario Adis Chriſti. 
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D. JOHANNI WILKINS, £s,7, D, 
Collegii Wadhamenſis Cuſtodi. 


D. JONATHANI GODDARD, 44D. 
Cuſtodi Collegii Mertonenſfis. 


Jonannes Warrrs, Geometris 

; __ Profeflor Savilianus, 

"I S, 

| DAR VM que in publicum prodenunt , pro 

Trp more ſcilicet ( eoque ſatis inveterato ) 

RE nonnullis inſcripta ſoleant prodire 5 neqz 

NC2Plp mihi quidem a recepto illo more jam ree 

A 2 cedendum plane videatur : Ex reliquis, 

i qyos &* amo & veneror Collegiorun 

-PrefeFis, aliiſque apud nos ſummis in omni eruditio= 
nis genere viris, veſtra libuit, Viri Inſegniſſumi, nomine 
ſeligere , quibus qui- ſequitur traFatum duxerim inſcri- 

*  berdum, Quod quidem eo conſtlio faFum eſt, ut, cuns 


Go OS ag Parke If Sn 


DEDICATIO. 
pre ipſorum veliquis pf xt ſaltem ) Vos maxime ſlu- 
diis biſce Matbematicis indulgeatis, five etiam incumba< 
tis : eadern opera tum mos in vos affetus & obſervan- 


tian teftari poſſurs, tum ſequentis etiams operis yationes | 


breviter aperire. 


. Hac autem quicquid eſt negotis eo potiſſuumm fine ſuſcet= | 
tum eſt, ut buic quan ſuſtinere datum eſt provincian, non | 
m0ds non deeſſe penitus videar, ſed & eam arnare potiu', | 
pro viribus noftris , & quo deſungor munus adimplere. | 
 Quippe, cum hoc fibi animo fuiſſe propoſitum, Eques | 


Honeratiſſinms, idemque munificentiſſumns Patronus, | 


D., HENRICUS SAVILIUS, eximins ſui | 


tewporis Mathematicus , ftatutis ſuis ſatis teſtatur 5, ne || 


mere nonina fint Profeſſorit ſui , ſed qui ſindia Mathe- 


raatica ſedulo promoveant : Id mihi maxime wviſum eſt | 
: Jacumbere, ut juſti[ſimnis votis ſuis quantum in me eſt ſa. | 
tirfaciam, nec nudo contentus titulo, Matheſeos ſindie | 


vel promovere ſatagam, vel adjuvare. 


Atque in bunc finen, preter aſſtduas preleGiones publi- : 


_ eas, & privatas eorem- qui hoc deftderant inſtitutiones, 


o14nino expedire videbatur, ub univerſalem hnjuſmodi | 
Calculi traditionew publici juris facerem , qui n0% tar | 
peciatimn . Arithmeticam > quanquan & hanc etia, | 
quam totam Matheſin ſpetet- Ex qus enim in Matheſtn | 
entrodudta eff, que dicitur, Arithmetica Specioſa, ſive | 
Symbolica, vel (quod aliis etiaws audit) Calculus Geo | 
metricus, art etianz ( forte omninn optime ) Matheſeos | 

. Univerſalis principia, (qnippe ut tots Rationum tradi- | 
_ fiogita & hujuſce Calcali exercitium,indifferenter omnes | 
. Matheſtos partes reſpicit.; ) ex quo, inquam, hec intre- | 
_ duGaefs 5 Vietzi, Onghtredi, Harrioti, Carteſii,  alis- þ 
rung; magninominis virernn,ope ; quart ingentes fecerit | 

. profeFns- Mat hefts nniver (a, nemo hiſce rebus vel leviter | 
exercitatns | 


- 


DEDICATIO.” 


= gxercitatur ignorore poſſit. Yuod antem ego, poi? tot ex= 
= mis quinn bue xceotio preceſſire viros,rcm banc aggres 
= cqdiars nonco faFnm eſt animo, ut eortm laboribus guice 


quam ego derogatum velims ſea quod non ita rem hate= 
us abſolutan putaverim quin & mihi pavyiter, quod poſt 
a= gwllorum meſſem colligam, etiamninum ſupereſſe putem ſpi- 
yp cileginm. . DEED 
, Et quanquan eorum pars magna, que nunc proferi- 
' mus, Anditoribus noſtris jam publicis fuerint-prele@Fiont= 
bus expoſita. Attamen, curs nec eoſdem plane auditores 
 continuis ſemper preleGionibus adeſſe, res ipſa clamet 5; 
i} Q- quiaem, ſt adeſſent, non el\tamen valennt memoria,. 
el ut nonſepe adea que preceſſerunt reſpicere ſabinde opur 
- | bHabeant; quid, quod & bujuſmodi ſiudia non ea fint que 
| anditione prima ſatis imbibantur, ſed attentam inſuper 
= | mrentempoitulent, & contemplationem, qua-\penſitemns 
| ſerio,& diGis immorentur Hud iiuportunum fore autu= 
* movelipſicqui hec audiverins, nedum aliis, nt & oculis 
i- | eademſubjeda habeant , quo & 'ea perſentiſcant altins, 
s, | eS+ſeriis, hiſce, cogitationibus aſſueſcant. 

Rem ipſam quod atinet ; non eſt ut nova hic expeFetis 
ommias ſed neque nulla tamen.Numerorum natura, ſaltem 
quoad integros jam olim erat wveteribus probe nota. At 
calculus eorum perplexus admodum & intricatus, labore 
plane improbo abſolvendus : Et ſiquando ad integrorum 
particnlas deſcendendum trat, ad ſerupuler ſexageſimales 

 confugiebant (#3 integrorum inſtar habebantur) aut eti= 
am ad Rationum dodrinam figuris lineiſueexplicandam, 
Atq3 hinc fatum autumo, quod Rationum DofGrinam, 
que mihi quidem Arithmetice potins conſiderationis vis 
deatur ( atque ad onmes 'plaue Matheſtos partes perinde 
ſpeFet,) ad Geametriam plane religarint; partem ſcilicet 
quod lintis facilins quam laborioſo illerum calculo res ex« 
w_ E  zeailnr 
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DEDICATIO. 


rgatur, partim etiam quod Arithmetices pomtria tam ſivs. 
Fa fecerint, ut veris numeris ( rationalibus ſcilicet , &v 
coerceantur , quibus tamen immenſos 


quidem integris, ) 
Rationum campds haud coerceri poſſe certum erat. 


Poſiquam autem in Arithmeticam introduus eſt Nota= 
rum numeralinm uſus que Saracenice, ſen rectins Indice, 
onlgo audiunt (ab Tndis quippe in Arabiam, atque ad nos 
ſtatim levamine facilior 
evaſtt moleſti laboy calculi, tum etiam Arithmetices pome- 
ria inſigniter ampliata. Et quidem ex eo tempore , preter 
acceſſut etiam ad 
Arithmeticam, FraGorum ſpeculatio ,* (ed & Surdoruns 


31de, delate; ) tum incredibili 


faciliorem integrorum calculum , 


deinceps numerorum. 


 Atque ha#enus ubi perventuns erat, revixit denuo, O 
quaſs ex poſtliminio revocata eſt, Veterum Algebra ( n0« 
men jam Arabicumortita ) que ( prater ea que apud 
Diophantum exſtant ) jam altum obdormiverat, Huan 
hec interea temporis ſortem apud Arabes nata fucrat 
(qui tum Matheſin, tum alias itemernditionis partes alie 
oqui perituras feliciter couſervarunt, & tandem reddides 
rint) baud in promptu eſt ut dicam 5 ſub Cardani ſaltem, 
Tartales, & Clavii temporibus redux faFa,corum ſcilicet 
ornata,apud 


aliorumg; jam proxime elapſe ſeculi laboribus 
Emropaos ſedems fixit, 


lgebra jam denuo exs 
_ coli capta fuerat, atque ob jam receptas notas rxnmerales 
expeditior faFa 5. neque wunc. Radicem primam {quam 
pocaut ſolummodo , ejuſque poteſiates > CharaCteribus 
Coflicis inftgnire ſolenne fucrat, ſed & Radices ſecun- 
das iliteris: Alphabeticis.s hinc credo anſam arripuit 
primus acutiſſuni &:;ſagacis  admodum ingenii Vir 


, Ubi autem hecredux veterum A 


Franciſcus Vieta , nor ignotas tantune quantitates, ſed | 
ms | 
que 


O cognitas etiam. Jiteris Alphaveticis inſigniendi, ea 
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DEDICATIO. 

que qam Specioſam vocemns Arithmeticat, & Nova"! 
Algebram introduxit : quam deinceps Oughtredus » 
Harriotus, Carteſius, Schotenius, &c. anxerunt indzes, 
EO plenins excoluerunt, | 

Sed O& interea temporis, in Arithmeticam numeroſant 
partium Decimalium uſus ( que ſexa geſimalinns ſcrupu- 
lorum vices inſtgni preſtant compendio,) five a Regio= 
mentano ſ?ve ab alio quopiam, ita ſenſim invetins eſt, 
wt quis ipfins fmerit primns Author vix (credo) ſatis con- 
ftet. Atque inſuper Logarithmorum doFrina ab Ho- 
zoratiſſimro Johanne Neppero ( Merchiſtonie apud Scotos 
Barone ).primitus excogitata , atque ab ipſo junihin cans. 
Henrico Briggio (Geometrie primunm Profeſſore Greſha« 
menſi Lordini, deinde Saviliano Oxonie,.) recognita 
& penitus abſolnta, Multiplicandi, Dividendi , &* Ra- 
dices educendi laborem , incredibili plane compendio 


ſablevavit. | 


Cum autem hoc adepta fit faſtigium Arithmetica, va-" 
riorum in ſuo cujuſque genere Virorum eximiorum ope. 
fulta;, quod illi ſegillatim preſtiterunt, id mihi jam in 
wnicum ſyſtema redigendi incumbit ouns, Adeoque Arith- 
metican (niſt Matheſin potins Univerſalem evalitis ap-. 
pellare) non tanium in Numeris ſpeciatim, five Integris 


foe etiam Fra; ant partibus tandem vel Decimalibus 


wel Sexageſimalibut abſolvendam : ſed mniverſaliter in 
$peciebus etiarn ( uti dici ſolent ) vel ſymbolis exercen= 
dam : hoc eft, non Numeroſam tantum, ſed & Coſſicam 
&» Specioſam Arithmeticam, ſum traditurus. Sed & 
Demonſlative omnia (quod tamen negligere ſolent Arith- 
metici plerique omnes, ) ut & Arithmetice ſpeculative 
doFrinam, &* praxeos iter regulas tradam ex ipſis de-= 
duF as principiis, contintis inde demonſtrationibus Cutut 
breviter, perſpicne tamer, ) ſiabilitas, 

6 2 Veruttt 


DEDICATTIO: 

Perun © Rationnum iter & Proportionum dolrinam,, 

ad Arithmetic principia revocatam, jam ſua tandem ſede 
collocavi Cum eni nt eonſqs it e dilatarunt Arithmetices pon 
»eria, ut non contenta ſolis numeris, univerſum illud qua 
Fonge lategz patet matheſeos ſubjeFum, ſpeciern ope, ſue 
am comprehendat ambitu; © quantitates invicem tun 
Rationales dictas, tum Irrationales perinde reſpiceat : 
won efb cur Rationum ſive proportionum doctrina univers 
ſa, iiſdew ſe concludi cancellis patiatur; que quidem vix 
alio nomine, relictis Arithmeticis, in Geometricos olinn 
| Pmes recipi poſinlavit, quam quod Avithmetica dum ves 
Pis mnmeris ſe concludipaſſa eſt , non agnoverit Rationes 
nias quan que veris explicari mimeris potnernnt. 

Quuod vero longinſculis nounnquam digreſſronibus 
expatiari videar, (nec tanren extra iſtius quod: ſuſcepe= 
mw negotis limites, )id date opera fadum eſt,nec guides. 
uno nomine. Partim enim illud in leciorum gratians 

iendumvidebatur, quo rerum Varietate nonnungquant 
oblectari peſſint,& traditorumutilitatens vel ipſa uſu edi= 

ſeaxt : partim etian (quod intoto hoc negotio mihi fuiſſe 
propoſituntuou diffttear} ut reapſe oſtendam etiam Geome= 
tvics Problemata(quatenus. jaltem a poſttione foe locals 
ſttu ab5tebunt ) a principiis Arithmeticis vel maxime de- 
pendere , © quident eauſque abeſſe ut ad Problemata ſtue 
Theoremata pure Arithmetica ſtatuminanda( quod tamen 
non raro factumvideo.)Geometrice plane demonſirationes 
font. buc forinſecu# advocamade, ut contra' que Geomes 
trice habebantur , ſumplicins quidem. & univerſaling ex 
pare Arithmeticis adeoque univerſalibus demonſirauda 
Uideantur. 

Duod auten vel Phalologica, vel etiam alia Philoſaphie 
ea. Mathematicis immiſcucrins3. parkem illad ad ſubjects. 
explicationem contmadutns videbatan, partim etiam uf 

Kel _ condiment 


We 
+ 
7 
*4 
Gao 
wy 
LI 
; ; & 
43 A 
Wh g 
ks 
A 
i Fy 
Zed 
bs 
Fo. 
7s 
Fey 
8 
gut 
2 
Fey 
i 5] 


oi 


* © Er PRA In, 2 rent oc 2 I Fe. 3 6. J . 
_ we, KK 2 7 To ; agent £7 © ets ul Pet , 
. EE eee eee ns he ERS TOES 4, 


| DEDICATIO. 
condiment? loco, quo que, tyronibys preſertim, ſatis arida 
videantur facilins deglutiantur, a quippe qui Mathematics 


forſan parum ante hac exercitati, diverticnli nonnnnghan 


opus habeant ne continua mentis intentione nimiii defati= 
gentur.Tn quoram item gratians, fui ex conſulto in primo- 
ribas, prolixior & fuſtor explicandis,quam in faccedenti« 
bus; quippe quod quibus primnm agerefſaris receſſaria viſt 
eff prolixitas, iiſdem ipſis quadantenus exercitatis nom 
min grata ſit fuiura brevitas, 

. Quod denique tardins aliquando prodeat tractatns je 
quam ſperaveram(quippe jam ſecundus annus atitnr exquo 
prelo ſubjectus fuerit,) ne miremini, hoc faciet maxime, ſ# 
ſaltem quibuſcum & quam perpetnis prel; diffcaltatibus 
lIutandum erat, ſatis intelligatis; preſertim tum apud 
Typographos hnjuſmodi ſcriptis edendis pari aſſuetos, runs 
etiam non admodun inſlrutotypographeo, &nippe hine 
20n raro faGun et, ut nunc ob ſchematum, nunc chara-' 
Ferum inuſttatorum , munc etiam literarum inopiam, 
(que onmia n0n niſi Londino quoties res exigebat cun non 
exigna temporis jactura ſupplenda erant , ) berendum 
tun aliquandin tum aliquoties fuerit.Et quidens eouſque,ut 
poſtquam bancPartew Primam aliquatenus inchoaueran 
ſeponenda tamen ea plane fuerit, dum Pars ſecunda ſerius 
incepta(que jam ante annum prodiit Jabſoluta fuerit.Sed 
CO etzam mterea fermporis( Preter opuſcula quadam Theo= 
logica emiſſa)bis occurrebat caſtigandus Hobbius Latine 
primum, Elencho meo in ipſum edito, quo ipfius in libro 
De Corpore UYwuerenTia eaſtigatur., "Oh faſtus reprimm= 
tur; deinde@* Anglice, obſcripium ipſins Anelicanum con< 
vitiis fartum, quo ſcurran agit, &” ome genir node 
tum in me, tun in Collegam mum Virum Clariſſumum, 
ſpurciſſamo effundit ore 5 quod nempe ipſizs arrogantie, 
in ſcitie conjun@ 2, uterque anſi [umms contraire, nec en 


paſſa 


DEDICATIO. 

paſſe ſmrmns tum Scholas tum Academias qua Veterum-que 
Recentiorum omnino omnes impune laceſſere, aut ſe va« 
211 efferre, ſuamque ignorantiam cum profeſſs illorum 
omninmn contemptu venditare : (& quidem tertio, ni fal- 
lor, caſtigandus adhuc , quippe quem audio iterun vel 
ſcripturientem vel ſcribillantem. ) Nonnihil etiam attulit 
#10r2, quod Marci Meibomii, de Proportionibus Dia- 
logus, ad examen etiam videbatur revocandus, quod in 
ſubjunFo huic Tratatu faium eftl, Que omnia , tum 
preli difficultates, tum tot interim aliorum librorum edi= 
tio, ne & alia memorem negotia quibus multoties ſuerim 
avocatus, non mMirum eſt ſt nonnihil edendo huic tracta« 
#17 injecerint more. | 

Valete deniques Viri inſigniſſumiz & pergite, quod fas 
citzs, tum Academiam hanc celeberrimam, tnm Rempub= 


licam univerſam literariam, ſtudiis ornare veſtris & dee 
corare, 
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HD E R R A F &. "= TR, 
Rat. p.7. b7. furrint: p. 8.1.8. five. L.ult, Adverſus, p,13.1. 20. runs 
p.14.1-22.valles,&, p.16.1.2. aliiſque. 

Acichm. p, 3.1. 15.graduum- 1.ult-marg. Aſtroromia p. 6.1. 32. lizeam. 
p16 134 alia, p 23 15 *Em*viwurm, p 27 12 numerorum, 1 3o im« 
miſcentur. Pp. 30. 1. 11. f& v.1l.12 dele ſine, p31136 aogudtin, p3613 

neſcir, p 591.13,6000 199c, p 53'1 ult, adjangatur, p 58 122 fiplas, p 631 36 

ſcribantur, p 65 1 36 computando, p66 128 eadem, p 68 1. ult: confugerint, p 66 

I'pen, magnitedinem gaadrati, p73 1 3o Geometria,p 74111 qui,l 33 linee,l 35 

millia,p76132 434, p77137 cenceſſurus, p78 128 ſignabs, J,ult mane- 

bunt, p 85 13 latizs, I Io margenotiones, p94 lult.ilum, pg81 5 collicare lin 

cebir:) 114,15 (five a ſiniſtra ſive a dextra or diamur ) dependet ex noto: 1 21 

” gradui,p 103137 ſunt — 7,p 105 11 percipientur, 110 deerant, p11ol3s5 re. 

= flent,p 11315 reliquus, p 11413 fpenende, p11613. 73981. pir71s5 cem- 

= pletos, p 125 I pen. dicere, p13HI 17 mwanadoror, Þ 1331 14 exhibere di- 

cendus eft, hoc eft. | 27 nempe quadratum, 1 34 multiplicatione, laxiore, p 134 119 

augeri,p 149128. 4722,1 36 ſuas pedzs , p 144 16. 3 =3. ibid. 141, 

I 15,5 x3, p153116 poſſent, pi54l1 22. 9x2, p 1561 22 giviſori 32 (ub- 

ſcribo, p 1621 12 aliquands, p 168 1 15* XIR, p16919. BA EE BX, 

 p170l 10. 4BAq, 113.4B,pir71lgafinee, p 1731 antepen: +ae*, p 

{ 181112 <D,pigrlult: tun, pi9g4 12orefam, pig8136 gT9 ts, p 

* 207 14 44, p2i0123 GH—CEF, l25 HD=FB) p21ilzoCep: 

XXII.) p 2131 36 anguiumrefam, p 214 16,7 obtuſargulum, 19 quorum, p 

229 1-24 ſuperat, Þ 234.1 1 tradidero, p 238 1 26 quod,p 24819 Cap.33, p 249 

col 1:112 Tper1in, 126 T per 4,11, col21;3T per 11, 136 Xpero, p 252. 

Latini, p 2541-34 & ipſivs, p 259 1-15 minimi, lult fint, p 2631 29 huc,-p 

264128, Fx #$x+x2 = 74% ,1 ult Tennagiore alyy iyiy.p 2651 13 D-=8A 

| p266145 v7? 1328 Proclo, 1 29 Theoni Smyrneo, p 278 1 77 valdeg,, 133g 

| libuerit, p280 | 15 nomire, p29ilgo Rd=R*; &,pa279114 weſt. 124 

::BR)V.p298111n) Ny,p 302 | 25 d:morſtrationem, p 303I25 — V+ 

p 307118 perpr.16 %,p 308 16,7 pro V)A, lege &)V, p309 lo prop. 

56, p311l4hic,p3i516Tper 11, p 3171 21,22 prop:30.Cap:33, p 3181 

16 Hoc, l ult Sienim A.@:: p319 lantepene& y,l ulteiſdemgibid p—1, 

p323111 prop 17,p324 1 15 Primam, 12.8 B.B48, p 3351 pen Bla; p34 

I 17 ad eandem derominationem, quam proce »= p 346 12-wultiplicatorem, p 350 

I 2 4 dufam, 1 26 ab{ſurdi) quod, p356114in 12 menfibus, 118 Q=— 120, Þ 

35915,180-=«, p370130, 5 3, Þ3731 11,,z4, P3741l28EE, p 

375 | 2babentur,p 380 1 pen: fraFiombus,p 381122 ibedividitper2, p3glT 

2 multiplicantis,p 34 1 9 contineantur,p 386 1 pen. 4. 5,lult,.p387 lt 

+: 20. 83 Þ 3931 15, 360, _ Meibom. 


Meibom. Dedic. p.1 1.2 Xurato, p21 rdofrina,18 meas, p 5 1 20 dele vel, 
p6134d*g,pitlultt -i£x2.4«z4 pizliozy3 = 6,p 14 lantep: 
aliud, p Fry DP3Pp):: pi812 vat, p2oli Ec, Ilult Ac: wt 
P 211 13, wEc— Ac mEc, 115 Ac, pz3l pen: ZV13,p 27 110, *£ 
== C, 17, 3=R,p 291 24 yeor1©,p 33123 Quoad,l3tr #,p37133 
Paraoloide, p:411 32 erant, p 48 117 concavam, | 
Refat: p 11 23 Morie, p 21 pen' ſortiatursp 7 1 10 indefinite Relatio, 1 ult: 
©4mtitatis qualitatem, p 21 ] 13 Quid, p 3611 fabiliat, p 37 Il 32 quidni, p 
40 lult: 4t, p 46110 w?#, p50l 10 abſurde, ps1135eft, p5a 1 24 At 


vero, P5317 due ſimple, p 63 1 4 pagine. 
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Arithmeticum opus integrum, tam Philologice 
quam Mathematice traditum. 


- 


CAE. 
De Matheſi in genere ; ems Objedo & Diſtributions. 


Pe DOE: Riuſquam Arithmeticam, quam deinceps ſur 
"# 4 J 


& traditurus, ſpeciatim aggrediar : non omni- 
PM //> no abs re fore judico , generalia quzdams 
ZN RY 4/ quaſi rega5pere premittere, de jpſa Mathefi 

7”) Ga in genere (cujus Arithmetica pars eſt ſatis | 

ITY infgnts,) ut, Quid ipſa fint Mathemarta, pau- 
cis enatrem; cur ita dia; & Quibus in rebus verſentar: & Ma- 
theſeos deinde diftributionem ſubtexam, 

_ Si, Quid /int ip[a Mathemata, quzracur; aut,. quas diſciplinas Mathef: 
illo nomine indigicemus : Relons Mathemata dici, ſeu 44d ? 
 diſciplinas Mathematicas , omnes illas {ive Artes five Scientiag, 
- quzcirca 2uentitatem peculiari modo verſantur; five continuam 
' quidem, five Diſcretam. | 
| Quantiratem vero cum dico, non eam laxiori quodam fenfu 2atheſeos obe | 
; 


FAY 
;0/ 


intelletam vellem; prout eam Ariftoteles nonnunquam , five J*ct»m, Quan« 

poſtillum alii, laxids loquendo, deſcribunt ; quando Tempus, 94 propris 

Locum, Orationem, aliquando etiam Motum & Pendus, & 

ſiqua ſunt fimilia, ipſius ſpeciebus annumerant : Sed firiciori 

ſenſa, prour ad Numeram & Magnitudinem reſtringi ſoler; 

quz velſolz ſunt, vel faltem przcipux Quantitatis proprit 

dictz ſpecies. Reliqua vero non nj{fi Reduftive ad Quanticta- 

tem proprie ditam pertinere reputantur , quatenus nempe vel 

Menſurz vel Numeri ſunt capacia; adeoq; vix ullam ſubeunc 

Mathematicam ſpeculationem , nifi quatenus ad modum vel 

Magni vel Mslti conjiderantur; przſfertim fitota Rationum vel 
 proportio» 
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Mathefis , un- 
dedicts. ; 


Matheſeos di- 
ftributio, 1n 
Purem O& 

Mixiam, 


2 De Matheſt CAP.r. i 


Proportionum dofrina vel Arithmeticz vel ſaltem Geometri- 
cx conſtderationis habeatur. 

Verum quidem eft , ea omnia in diſciplinis Mathematicis 
rrafcari, iis preſertim que Mixtz dicuntur: qua forfan ſol ra» 
rione, inter Quantitatis ſpecies fuerunt annumerata. Tempus 
enim trattat Aﬀronomia, (ut& Motus cceleftes quibus menſu- 
ratur;) item Chronologia; atq;etiam Gnomonice , Aﬀrano- 
miz principiis ut plurimium nixa. Locus autem in Stereome- 
tria, quantum ad ejus capacitatem; in Geographii vero, quoad 
ejas ſ1rum &poſituram, ſpeciali modo conlideratur. Orationem 
crakav Muſica, tam:quoad Temporum ( ut loquuntur) menſu- 
ram; quam quoad Tonorum elationem, ſuppreſſionem, vel eti- 
am circumflexionem ; unde non modo Rhetorum & Poetarum, 
ſed'% Maficorum, oritur & menfura & modulatio. Motus aus 
tem & Ponds in Mechanicis pczſertim conliderantur. 

Qanquam autem hzc omnia in diſciplinis Mathematicis tra- 
Aentur; non tamen per ſe, &primario; ſed quatenus vel menſu- 
rantur vel namerantur. | 

Dico igitur Matheſeos Objetum efle Quantitatem propriz 
ditam; Magnicudinem ſcilicet & Maltitudinem, Reliqua ve- 
r0 eatenus ad Mathemata pertinent, quatenus (redufive );funt 
vel Numeri vel Menſarz capacia : nempe quatenus deillis in- 
terrogari poterit, vel Duet ſint, vel Duanta fint. Adeoq; ſatis ape 
paret, Puibu inrebus verſatur. Matheſis ; nempe in Quantitate, 
per ſe; in aliis autem rebus omnibus, quatenus vel qQuantitatis 
capaces ſunt, vel ad eam redudtive referantur. | 

Si de Mathematum, five Matheſeos , nomine quzratur, Car. bac 
appellatione in/igniantxr illz diſciplinz : Ideo fortafſe fuir, quo- 
niam Mathemata apud multos quidem fola, apud alios Anti- 
quorum primo ante alias Diſciplinas Ioco,ediſcebantur:adeoq, 
x4] £Zoyl MaMpere didta, quia axomud1THs 

Atq; hxc de Matheſcos in genere tam ObjeQo, quam Appel- 


latione difta ſunto. Sequitur ut ipſius five Species, ſive Partes, 
ſeoriim conſiderentur. | 


Sunt autem diſciplinz Mathematice aliz Pure aliz Mixte. Pu- 


ras dicimus illas,quz Quanticate abſolute confiderati traftanc, 
prour a Materia abſtcahitur. Mixtas autem illas appellamus, in 
quibus,przter conſiderationem qQuantitatis,(live andy ills 

gerit 
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CAP.n. 7n Genere, 2 
fuerit, five Magnitudo,) etiam ſubje&tum, cut ineft, conno- 
tatur, 

Verbi gratis, Ubi in Arithmetica traditur, Bis duo quatuor ef- 
ficere; Nameri hic ſeorſim conſiderantur, & abſtratim ab om- 
ni materia (ubjeta. - Pariter enim verum eft , ſive de Homini- 
bus, five de Angelis, five de aliis quibuſcunq; rebus agatur. 1- 
tem, ubi in Geometria traditur,Circyli peripheriam ubi9, « [uo cen- 
tro equaliter diſtere : hic, przter ipfius circuli conſiderationem, 


ſubje&i nulla ratio habetur; five in clis (it ile circulus, (ive in 


terris, {ive ubivis alias, Adeoq; diſciplinas has , Mathematicas 
Puras dicimus; quia pure de iptis Quantitatibus agunt, non im- 
miſta ſubjeRi conſideratione. | 

In aliis ſecus eft. Verbi gratia: Chm docee Aftronomia, A- 
quatorem &* Zodiacum [e mutuo in binjs puns ſecare; & quidem 
hunc ad illum oblique Inclinari, angulumq; gradum viginti 
triam cum ſemifle (circiter) conftituere : videmus hic , przter 
inftituta pure Mathematica, multa etiam mere Phyſica inimiſ- 


. ceti. Quid fit circulus, & circulorum interſefio; quid obliqua incli- 


ndtio, & inclinations angulus, Mathematica mere ſunt, atq; inde 
petenda; At, folem (Terramve) hujaſmodi obliquum curſum 
peragere, erimq; annuo ſpatio abſolvere, Phyſica ſunt , ex Hi- 
ftoria nempe naturali obſervanda; adhibitis interim Mathema- 


ticis tam Principiis quam Inſtrumentis, quo melits hujuſmodi 
obſervatio inſtituatur. 


TY. aw = IF 


Mathematicas igitur diſciplinas Purss dicimus, duas tantiim: pyrz: A4vith- 
nempe Arithmeticam & Geometriam ; Quarum illa agit de Quan- metice, O& 
titate Diſcreta,five Numero; Hzc autem de Continua,ſive Mag- G*metria- 
nitudine. Sed & ex his,eft quidem altera magis altera minis 

pura; eft enim Arithmetices ſubjetum purius quiddam & ma- 
_ gizabſtraftum, quam ſubjetum Geomerriz ; ideoq; ſpeculatio- 
nes habet magis univerſales, quz rei Geometricz pariter ac ali- 
is Xque ſunt applicabiles. | 

Reliquas autem omnes Mixtas eſſe dicimus; qQaz eatenus j;.,,z 
quidem ſunt Mathematicz, quatenus in illis occurrit quidpiam 
vel Arithmeticum, vel Geometricum ; quicquid autem inſuper 
eſt, pro Mathematico non habendum eft , ſed pro mixtura ali- 
unde allata. Arq; ex his quidem aliz mints, aliz magis Mixtz 
ſunt; prout ad Mathematicas puras magis minive accedant. 

Inter Mixtas, celeberrima quidem eſt Afronemia: Quz men. 

A 3 ; ſuram 


_ 


nt 
_ 


4 De Mathef CAP.r. 
ſaram quidem & calculum adkibet, ſed ad Ccleftia tantim gez- 
rouge (peculanda. Corporum nempe coleftium magnitudines, 

. diftanties, motus, variaſq; corum & quoad nos, & inter ſe, po- 
fitoras contemplatur. 

Som2!:214)bic Dam autem Phznomena Ccleſtia nomino; ne ipſos quidem 
Cometas eximo; qui in ſublimi conſpiciuntur, & obſervandj ra- 
tionem, aftrorum obſervationibus non prorſus ablimilem , vi- 
dentur poſtulare; quanquam corum fortaſſe nonnulli fint ſub- 
lunares: Nennulli, inquam; Omnes enim ſublunares efſe, (pro- 
ur*cenſ{ebant veteres,) neutiquam eft concedendum ; cum id 
przſentis przteritiq; ſeculi obſervationes manifefto recla- 
ment. | 

Ecographis. Aﬀronomiz ſubjungo Geograpbiam;utpote Aftronomicis prin» 
cipiis ut plurimum fultam: qnz, przterquam quod ab Afﬀro- 
nomia matuatur,non multum habet Mathematicum. | 

GnomoAtee. Utriq; vero (Aftronomiz & Geographis) Gnomonicen ſube- 

Jungo, (unde varia Horologia Scioterica, aliaq; inventa confi- 


Ars Nautice, ilia dependent;) & Artem etiam Naeuticem: qouarum utraq; 


tam Afronomiz, quam Geographiz, peritiam poſtulant, 


'Chronologies Sed nec Chrenologiam penitus omittam;.quz Temporis calcy- 


lam rerum geftarum hiftoriis accommodat: quod quo melids 
hat, / payoutroy coleftium ctiam rationem cumprimis: habet; 
& Eclipſcon precipne, | 
Afrolegie ju- Furiles antem Genethliacorim vanitates, aliaſq; ineptias Aﬀro- 
cierie. Ilogie Judiciarie, pretereundas duco: ut quz pro frivolis potitis 
aut ſuperftitioſs impoſturis- habendz ſunt, quam Mathemati- 
cis diſciplinis: [deog; illaram profefliionem prudentiſſimus at- 
que Honoratiſliimus Eques Dominus Henricss Savilizs Profeſſorie: 
bus ſuis Mathematicis merico interdicendam curavit; 

God afua- Poſt Atconomiam autem, eiq; affines diſciplinas, annume- 
randa eſt Geodeſia; cui & totam quidem Lengimetriam , Pleanime- 
triam, & Ster:ometriem adjungo : Undepropoſitz diſtantiz, an-. 
guli, ſupericies, & corpora folida, ſen ( quod perinde eft) ſpa- 
cia ſolidorum capacis, menſurantur : Quz omnia Geometri= 
cis principiis peraguntur, particulari ſubje&o applicaris. 

Perſpeftive Sed & Perſpeivetota; tam quz (implicior eft,linea(q; ab ob- 
jeAis in direQtum exeuntes perpendit, ipliſq; peritioribus Pifto- 
ribus uſui eſt; quam quz in Dioptricis & Catoptricie, de lineis re= 
fraftis & reflexis, traditur ; Geomerrica fer? tota cf. quan- 


quam 
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CAP. 1. in Cenere, s. 


quam etiamipſins in Aftronomia uſus fir haud exiguus, 

Neq; interim Mechanices & ArchiteQonices obliviſcendum eſt; Hechaviee, 
Quarum utraq; (preſertim Mechanica) Geometricas menſu- One 
ras ita ad molem corpoream applicat, ut & interim Ponderum, *' 
Viciimq; motricium, rationem habeat : Unde utilia multa, & 
quidem admiranda, periciuntar. 

Tandemetiam & Muficam Mathematicis diſciplinis accenſere Macs. 
ſolent; Quz Arithmeticam quandam in Sonis exercet ; & pro- 

'  portione quadam pecaliari Harmonicos conſentus effingit. 

Atq; haftenns Diſciplinas Mathematicas , tam Puras quam 
Mixtas, breviter quidem, ſed quantum preſentis inſtituti ratio 
oftulat, enumeravimus. Siquz fupereſſe videantur aliz , poſ- 
wks quidem illz ad recenlitarum aliquas commode referri. 


k | CAP. Ik 


De Geemetria, & Arithmetica ſpeciatim. Earum Definitiones, Obyecta,- 
Prixcipia,& Afﬀectiones; E314, vere ſcientias eſſes 


Oft brevem Matheſeos Synopſin, in priori capite exhibi- 
þ ram; reſtat ut cas ſpeciatim ſeligam diſciplinas , quz mune«- 
! ris noſtri conditio, ipſaq; Statzta Saviliana, Profeſſori ſuo Geo. 
” metrico peculiariter deftinarunt Adeoq; , mixtis pleriſfq; ſe- 
- poſitis, de Mathematicis Puris, Arithmetica nempe & Geome- 
 tria,quzdam dicenda reftant: Quarii utraq; quanquam ſub Geo- . 
metric Profeſſoris nomine, (cum mixtis aliquot cognatis,) mihi 
demandatur: . Aftronomia interim, aliiſq; quz ipſi affines ſunt, 
Profeſſorum altcri, Aſtronomicedicto , (College meo meritifli» . 
mo,) refervatis. | 
Geometriam auter & Arithmeticam 11 definire velimus ; poteft gy; :6 
quidem ilſud fieci vel perObjetta,ut in aliis Scientiis Speculati- Arithmetice 
vis; vel per Finem, ut in Artibus & Scientiis PraGticis non raro Defnitienes, 
fit. 11lad quidem prout contemplationes pure ſpeculativas cons -. 
tinent.; Hoc autem, prout ad praxin ordinantur. Aricthmeti- 
cam enim & Geomerriam Practican agnoſcimus, non minus. 
| quam Speculativam; (quamvis hzc qutidem dignitate multim 
 pracedat,) Ut enim datur Geometria Speculativa, eiq; ſubor. 
| dinata Prafica; fic etiam Arichmetica Speculativa & Praftica. 
Priori modo definitur Female, Scientis Magnitudiny, quate> 
\ 3 Ty, 
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6 | De Arithmetica CAP. 3. i 


nus eft menſwrabilis; Arithmetica vero , Scientia Mumeri quatens eft _ 


namerabilis. Quam utramgq; definitionem Scientiarum ObjeRa, 
non tantum Materialia, fed et Formalia, continere liquet. 
Poſteriori vero modo, Geometriam dico , Scientiam bene men(y- 
randi; Arithmeticam autem, Scientiam bene numerandi, 
"An ſint Sci- Quodaillas autem Scientias dixerim non eſt cur quiſquam mi- 
entia. retur. Hasgenim ego, ſiquas alias, ſcientias appellandas efle 
nullus dubito : ctim ego nihil deefſe ſentiam, quod ad Scienti- 
as ftricifſimo ſenſu acceptas requiratur, Habent enim SubjeQa, 
Principia, & AﬀeStiones, caſq; de ſubjetis , demonftrationibus 
maxime ſcientificis,demonſtratas, 
Subjecta quod artinet AﬀeCtionum , ſea , quod perinde eft, 
ObjeQa ſcientiarum, circa quz verſantur; quz.illafint jam o= 
ſtendimus. 
ObjeaumGer- Fftnempe Objetum Geometriz , Magnitydo, quatenus eſt 
EPs menſurabilis. Magnitude ſcilicet Objeftum Materiale indigitar; 
Menſurabilitas ipſtus rationem Formalem denotat , qua Magni- 
eudinis traftatio Mathematica ab ea dittert,quz in Logica, Phy- 
fica, aut Metaphylica , occurrit. | 
Per Megnitudinem intelligo, Lineas, Superficies, & Corpora, 
Mathematice accepta , hoceſt, abſtraite a Materia ; quorum 
varias af/fe&Xiones & Proprietates Geemetria demonſtrat. 
Menſurabilitatem vero latiſſimo quidem ſenſu acceptam vel- 
lem, at, quicquid ad eorum fingulas affetiones & habitudines 
inveſtigandas & intelligendas attinet, comprehendat. | 
Objedum 4- Objectum Arithmetrices, Numerym, conſtituo , five Quanrita= 


rithmetice, tem diſcretam, & quidem quatenue Namerabilem ; Quam Nume- 


rabilitatem eadem laticudine acceptam vellem , qua Menſura- 
bilitatem Magnitudinis. 
Principia Principia quod attinet : PanFam quidem magnitudinis, Vnjt 
Magnitudinis autem numeri, principium vulgo perhibetur. Nam ex flaxy 
& Nunert. Panti Linea,ex fluxu Linez Superficiem, Superficiei vero Cor- 
pus orir i traditur : nec quidem inepte, Item ex Unitatibvs fieri 
Nameros, ſatis liquet ; cum numerus vulgo definiatur, unita- 
tum mulcitudo, 

Non minus reve tamen, me judice, diceretar; fi Magnitu- 
dinis principium, diceremus, (prout hic loci principii vox vide- 
tur intelligenda) iplam Extenſionem, ſeu partium cxtra partes 
poltionem : menſurabilitatena nempe ab cxtenſione originem 
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ducere,res ipſa clamat : Numeri vero principium duceremns, 
ab illa rerum modificatione,qua quid Unum etie aut multa, vel 
etiam qua quid Idem effe aut diverſum dicitur; prout enim ab 
[denticate (fi ita lequi liceat) oritur unitas, ita & a rerum Di- 
rerfitate, Numeram oriri, ſeu pluralitatem, ſatis patet. 

Sed & ipfa Lnitas, jnon incommode, Namerorum catalogo 
accenſeri poſſit ; quamvis vyulgo hand ita reputetur, 
Adeoq; utQuantitas continua,ſeu magnitudo,totum illud con- 


 tinec,quo afhrmative reſpondetur queftioni Suantum quid fie, 


ſeu quz Magnum: ita numerus de illo omni dicatur,quo quzRtioni 
9wet ſunt, afficmative reſpondetur. Certum: eſt, Arithmeticam 
codem prorſus modo &unitatem & cxteros numeros trattare: 


& quidem apud Grammaticos, numer ſingalaris fine ſoleciſmo 


dicitur. Sed hac de re deinceps plura dicenda erunc.- 


Siquis autem hzc,quz dixi, magnirtudinis & numeri Princi- 


pia,non tam in Mathefi, quam in Metaphylica,trattari ſuggerar: 
Neutiquam ego inficies eo. Neq; enim illud omnino Scientiis 


_ Inſfolitum eft, aut efſe.deber, ut principia habeant aliunde prz- 


monftrata, vel etiam ipſum ſubje&i definitionem z modo ipſz 
de ſubje&tis affe&iones demonfirent. 

Aﬀe&iones autem varias,tum in Geometria tum in Arithme- 
tica,de magnirtudinibus % numeris demonftrari,adeo notum eft 
ut difta noa. ſit oput : idq; demonſtrandi methodo tam certa 
quidem & evidenti; ut vix alia opus fit Logica, quam con- 
nata & naturaliter inſita , qua fequelz neceſſitas intelliga- 
eur, 

Non tamen interim ignarus ſum, a Logicis nonnullis ( qui 
tamen, an Matheſin ſatis intellexerint, nefcio,) defetus quoſ- 
dam etiam Mathematicis Demonftrationibus obcendi, quo mi- 
nus ad Ariſtotelicz demonſtrationis, quam Potiſimam dicunt, 
dignitatem accedant. Operz pretium igitur exiſtimo de Ma- 
thematicis Demonſtrationibus nonnulla ſubjungere , ut ea- 


AﬀeTiones, 


dem opera diſciplinas illas, Aricthmeticam puta & Geometriam, | 


ſcientias efſe probem, & amJ+Z5wy naturam ſimul explicem. 


CAP. 


(8) 
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D eDemoenfſtrationibus Mathematicis, Unde Mathematic ss 
vere ſcientias efſe confirmatur. 


Emonftratio, ſive oo»c40,43s emonmoritds , ille reputatur | 
> ans Syllegiſmus, qui affettiones proprias de Jubjedfo per proprias cauſas | 
es demonſtrat. vel,ut fuſius apud Ariſtotole traditur, |. 1.psft. An. c.2. * 
*amSertis i ouMonouds emonuorites,o; exnduy,y meplay x dwouy, | 
x)  VWeruuaTr gory) GeyTegar 0 dimiay 3% opategruar@r, Qux tamen | 
definitio non omni demonſtrationi convenire putanda eft ; ſed 
ili quz eft 53 4571, quz etiam xveivs Demonſtratio dicitur. Ad 
Demonſtrationem enim 7# 571, ſufficic argumentutn ab effe&is 
dufum. Quod & fatis innuic Ariftoteles, cum alium (ciendi 

modum indigicat, de quo ſe poſtea difturum promittit, 

Demonfratie- Dempnſtcationes autem Mathematicas quod attinet ; nemo 

nes mathemg. ft quem {cio, qui de earum vel certitudine vel evidentia, modo 

tice. refe inftituantur, dubitavitz nec qui ullas omnino alias vel 
certiores vel magis manifeſtas eſſe contendit, 

.in Potiſſime. Queritur ramen a noonullis, An adilliug,qui Potiſims dicunt, 
& ab Ariftotele definita contendunt, Demonſtrationis dignicare 
affurgant. Er duo potiflima objiciunt,quo mints id concedatur. 
Ur videre eft apud Smiglecium in Logica ſua Diſ.1 4, 2.14. 

Primum eft, quod entia Mathematica, quatenus a Mathema- 
tics conliderantur,non omnino exiſtant in rerum natura. Non 
enim uſpiam, inquiunt, reperiuntur Linez vel ſuperficies a cor+ 


An entia ma- 
thematice fint 
tantum Img- 


ginaria, poribus abſtra&z; nec quidem corpora ſphzrjca, cubica, aliave 
regularia ; aut trigona , tetragona, circuli, alizve figurz pla- 
; nz, ad amuſſim Mathematicam exaGta: adeoq; vel omnino non 


elſe, veleſfſetantum imaginaria, contendunt; ideoq; de ijllis 
ſcientiam eſſe non poſſe, cum fſubjeftis tantum imaginatriis non | 
poſfint reales affetiones incfſe,nedum de illis demonſtrari. h 
| Sed leve omninohoc eR,& facile dillipatur.Quod enimde atu= | 
ali exiſtentia dicitur, omnino azeee29, eft:; cum extiitentia lit ran- 
ta ſingularin, fcientia vero univerialin; & ed hec, ut aliquid fit 
obj:&aum ſcientix, five exiſtac live non exiſtat perinde eſt, modd 
cjusmodi fit,ut {in individuo)exifitere path; ut de Roſa in hyeme 
diciſolet. Quod enim hujulmodi eſt, potius ens in potentia di- 
cendii eſt,quara vel non ens,vel cns imaginarii,five ens ratjonis. : 

| Lincas } 


CAP. 3. De Mathematicis Demonſirationilus 9 
Lincas autem & ſaperficies a corporibus ſeparatas, aut ipſa 
quidemMathematica corpora citra materiam Phyiicam, non 
exiiftere, (adeo etiam nec exiiſtcre polle,,) omnino verum eſt, 
Chm autem Matheſeos objettam ideo imaginarium tanitin etje 
contendunt : Non levis eft hic error. Maithematici namq; 
lineam vel ſaperficiem vel corpus Mathematicum citra corpus 
” Phylicum exhtiftere, non mays vel ſupponunt vel ath;mant 
” quam ſupponit Phyliicus vel Animal exi;ft.re quod nec homo fir 
> nmccbiutum, veletiam Hominem in generce i{piam reperici qui 
” noniitvel Plato vel Socrates vel alius aliquis :tingalaris. Non 
enim nega. Mathema .icus ſuas lineas, ſuperticies,$ figuras,cor- 
pori Phyaco inefle ; ied has rantum perpengit & contempſatur, 
carpore interim Phyfico non conitd-<rato. Aliud enim <ft ab- 
trahere,aliud negare: Mathemarticus ſuas quidem magnitudi- - 
nes abſtahit a corpore Phylico, non tamen de iIlo negat : Nec 
magis afferir Mathematicus quaniitatem <x  ſtere fine corpore 
Phyl:co; qui Phylicus, fubſtaniiz corpoream exliſtere [ine quane 
titate: uterq; tamenalteram ab altera avſtrattaim contem- 
platur. Exiiſtunt igitur, lalkem exiiſtere poſſunt , non tantum 
imaginarie (ed realirer, entia Mathematica; non quidem per fe, 
ſed in corpore Phylico ; lictt abſtrafte coniiderentur, Arq; hc 
ſufficiant adiillud quod piimum objicitur diluendum. 

| Secundum illud quod oggerunt, majoris quidem momenti 
eſt ad rem przſentem, modo verumeſfet: Nempe quod demon- 


_— 
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ſtrationes Mathematicz non contineant in le veras cauias efſen- 
di, & conſequenter, neq; illam precipuam neceſſitatem quz ex 
vera & propria cauſa deſumicur. 4 
Inflat Smiglecias, (in diſpatatione citata) inter alia,in prima 
| demonſtratione Euclidis ; ubi, inquit , demonſtratur triarigulum 
 * efſe equilaterum, ex eo quod fit conſtraum inter duos circulvs, havtatq; 
* ommiaſualatera a centro ab circumferentiam. 
- Ur aucem melius intelligatur argumentum, Euclidis denon= 
| = firationem aliquanto fulius explicabimus. Propolur:a! ite E 
| *# hocproblema ſolvendum, (uper datam refam finitam (futa 5 B,) 
= Triaengulum equilateri; conſtizuere. Quod nt fiat jubet ut centro c inter» 


vallo A B, dr(cribatyr circulus BC ; itefh centro By intervalio BA, de 
{cribatuy circulns AC ;, & apuntio C, in quo circuli ſe mutuo {econ 
ducantur ad puncta A B, rete CA, CB. His pcraftis, demonfirat 
Euclides conſtruTum trianzulum ABC efje equilaterum; QUIA 
nempe tres refe CA, AB, BC, (int inter ſe equales, (Que certe [4x 

| Þ E= 


10 De Mathematicis CAP. 3. 
demonſtratio a vera & froxima cauſa : Nam nifi zqualitas 


lateram fit vera immediata cauſa cur figura conftruQa eft xqui- | . 
latera, quznam ea vera cauſa fit non polſum ego vel eonjettu-. . |: 


ra alſequi.) Xqualitas autem laterum CA, AB, BC, demons. . 
ftcatur, eo quod GA, AB, ſunt radii circuli B C, ideoq, j equales ; 
item BA, BC, radii circuli AC. ideog, equales : cum igitur tam CA . 
quam CB equatur refs AB, ſont tres recte C A, AB, BO, inter [e e- 
queles, Eſtq; hzc demonftratio Euclidea, 

Verum in hac demonftratione, inquis Smiglecius, © Nemo 
© non vidct, non afſignari veram canſam effendi; non enim 
« tciangulum idcirco eſt zquilaterum quia eft inter duos circu- 
*<loe conftrutum; nam.ctiam(i non eſſert inter duos circulos . 
* conſtrutum adhuc efſet zquilaterum : Unde talis- cauſa eft - 
accidentalis tall proprictati, . 

Cuiecgo multa regero, 

19 Dico,quod,utur illud verum effet qued aftirmathr,nempe de- 
monſtrationes Mathematicas non per veram 8& proximi caulam 
procedere;ſunt tamen ſatis ſcientificz,f vel per cauſi remotio- 
rem vel per effc&ii,vel per aliud aliquod medium ab alio argu- 
mentandi-loco dedutum. procedant, magdd certo concludant 
rem ita eſſe prout aftirmatur, atq; aliter eſſe non poſſe- Sufficic 
:nim ad hoc ,ut demonſtratio fit ſcientifica, /i procedat per medium 
neceſſarium ex natura rei: ut & iphi quidem,qui hoe objiciunt,non 
negant, & Smiglecius eriam direRe afhrmar, Diſp.15.94.1. & alibi. | 
Quare nec ipſe, nec quos ſcio, alii, negabunt,Difciplinas pur» * 
Mathematicas ſcientias eſſe, 'utut perteAifiimum i1llis demon- - 
ftrandi modum non_concedAne, 

29 Notandumeſt, quod ipſi,qui negant has demonſtratio- 
nes perfeCtas eſſe, in ratione .demonſtrationis (ut loquuntur) © 
Potiſine;, dubitant, an uſpiam. alias occurcat in aliis ſcientiis 

Es eju{modi 
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CAP. 3. ' Demonſirationibus. TT 

* -<ejuſmodi Potiſſima demonſtratio : ut apud Smiglecium videre 
© -eſt, quzſtioneprids citati, 

-'p 39 Euclidis demonſtratio, non igitur concludit Triangt- 

” Jum ABC zquilateram effe, co quod inter duos circulos conſlrutjunt 
fit, (ut Smiglecio videtur;) ſed quod latera CA, AB, BC, /int inter 
ſe equalia at ex progreſſu demonftrationis paret. Illud autem, 
-de duobus circulis in conſtrutione adhibitis, fublervit tantum 
#qualitati laterum demonftrandz. 

49 Notandum eſt Fuclidery loco citato, non tam veritatemn 
Theorematis, quam conftrutionem problemaris,demonſtrare, 
Non enim fimpliciter Probaturus erat, Triangulum ABC eſſe equi- 
laterum; fed Triangulum, eo, quo imperatum erat, modo cOnſirnGum, 
eſſe equilaterum z ſeu Hypotheticam hanc propolitionem, fi Tri- 
angulum ſic conflruatur,erit equilaterum, veram eſſe. Jam vero,quan- 
quam aliunnde fortafſe conſtare poſlit veritas conſequentis, 
nempe Trianguluam ABC eſſe equilaterum ; veritas camen conſe- 
quentiz (nempe illud ex conſtruFione ſequi; ) non aliunde-probatur, 
neq;exalia cauſa magis immediata dependit, quam ex ipſa 
conftrutione:nempe quia coftruftor fic procedendo acceperat 
zqualescirculorum radios. Ex vera igitar propria & in mediata 
causa demonſtravit Euclides conflruionem problematis. Quamvis 
igitur, Triangulum illud equilaterum efſe, demonſtrare videtur per 
cauſam vel remoti vel accidentalem;At certe conſtruTionem illam 
problemati ſatisfacere,(quoderat Euclidi demonſtrandum) per ve= 
ram,proximam,& immediatam cauſam demonſtratur, 

59 Etiam addendum eft,in nulla quidem ſcientia expeCtan- 
dum efle, ut omnes ibidem demonftrationes 2quali perfeCtio- 
nis gradu procedant. Abunde ſafficic, fi demonſtrationes ali- 
quz fint per veras & proximas cauſas,ideoq; * #:i7:1. quanqua 
demonſtrationibus illis 53 41%9:,paſſim immilſceantur aliz 37. 
Ur in ſcientiis omnibus abunde liquet. | 

62 Igitur concedo, finon demonſtrationem propolitam, 
at ſaltem alias non paucas, in matheſi paſſim occurrentes, pro- 
cedere, non tam a cauſis proximis & immediatis, quam ab 
allis locizTopicis; adeoq; demonſtationes eſſe 53 37;,non 4:57e. 

7% Negotamen,in omnibus demonſtrationibus Mathema= 
'* ricisillud obtinere. Multas enim a veris & proximis cauſts 
E-4  procedere, adeoq; demonſtrationes effe 7# J1in, contendo. 
: Ideoq; Smiglecii enumeratio demenſrationum , quas eſſe To 

yd 97s 


12 De Mathematicis "CAP: 3% 
#re contendit, utut vera. efſet , non tamen eſt ſufficiens 


enameratio , cum occurrant aliz non paucz, quas ell. 54 Hope | 


t1quet. 2 þ : Ki 
go Teiturnt rem totam dilucidius expediam, tres prxfer- 
tim demonſirationum Machcnaiticatum hve modos, five gra- 
dus, tive ſpeci:s ſtatuo. ; | 
Prims quidem eſt 1412 demonſtratio, que per deduGjonem-ad 
abſurdun, {eu impoſſibile. procedit; +m wy) difta: que, rem ita 


eſſe, demonſtrat, eo quod lit impolſibile, ut fecus tir. Ur fiquis.. 
demonſtraturus, Rectaram Circulo inicriptarum, longiſitmam illam ejſe 


gue per centrum tranſit; Ulud ita elic alſerat, quoniam impoſſibile 
eft aliam quamvis, per centrum non tranteuntem , vel longio- 
rem efſe, vel quidem zquaſem. Supponarur enim, fi fieri pollity 
rea A D dNduerr ©, per centrum non tranhens, diametro 
AB, per cencrum C tranſeunti, zqualis, vel etiam ipſa longi= 

or: & ducatur, a centro C, rea 
C. D. Dico retam CD zqualem 
eſſe retx CB, quoniam utraq; 
rea a centroad circumferentiam 


igitur A Dit zqualis iph AB, erit 


etiam zqualisiplis AC, CD fi=. 


. . Þ, 
mul fumpris, ( nam quz eidem vel 


zqualibus zquantur, ctiaminter ſe zquantur;) it AD longior 


fit ipla AB, erit & longior 
Cquibus ipſa A B zqualis eſt.) Ar horum utrumq; abſurdum 
eſt & impollibile, Cum enim AD fir reta.que inter data pun« 
Ra breviidima eſt, & quidern unica; impoſlibile eſt ut vel longi- 
or lit, vel etiam #qualis, jplis A C, CD, fimul ſumptis., quz 
non nilt per circuitum quendam. a pun&o A. ad punttum D 


e;uſdem circuli; ideoq: A C D, (ex - ! 
duabus retis AC, CD compoti- 
ta,) erit xqualis diamerro ACB, Þ 
quoniam fi #qualibus zqualia . * 
addantur , tota erunt xqualiaz ) 1 


quam AC, CD, fmul fumptis, 


procedtint. Non ft jgjtur rea AD, vel zqualis vel major | 


aam «ft AB. Sed & exdefn omnino demonſratio procede- 
ret, 11 abivis alias rea non per centrum dutta infcribatur, puta 
EF: enim EF lie major vel zqualis ipſi AB, eric proinde 
major vel zqualis E C,CF, ſimul ſumwpris; quoniam E 


LU 
; 


C ra- 
dius 
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dius xquacur radio AG, &CF. radius Xquatur radio CB; 
ergotota AC,CB, (hocelt, AB,) #qlacur cot LC » CF: 
Ac impoitibile eft ur refta EF vel z#quer vel faperet.reas EC, 
C F umul ſumpias, (cum rea (it brevillima inter data. pun- 
Ra, ) ergoctiarn impoliibile cit ut ve] #quet vel fuperet retam 
AB (ipiis E;,C F, umul ſumpti: zxqualem.) Cum igitur im- 
poſſibile 1it ac 3 #2, vebE F,vel alia q\izvis reta non per cen- 
trum, #quer aat ſuperet rectam AB ( velaliam quamlibec per 
centeim duftam:) fequitur, ReQarum circulo infcriptarum, 
quz per centrurm rraniit elſe longiſlimam, Quod era demon- 
fcandum. Denon. atir au em, ut patet , deduttione ad im» 
poſlibile. | FILE; 

Secunda demonRtrandi ratio, eſt, Oftenſiva T8 %74, Ut, firefa 


AC demonftretur-equalis eſſe reg. BC; quoniam utraq;' de». 
monftrara tuerat xqualis ip A B: quz autem eidem ſunt #- 
qualia, ſunt & zqualia interſc. Eftq, hzc demonſtratio quidem 
ofteniiva, ſed tantum 5 %7:, non-autem 78 41671» Commus 
nis enim Urcriuſq; #quatio eidem tertix, indicat quidem earum 
#qualicatem inter ſe, non autem illius cauſa eſt. Etfſent enim 
iptzx AC, BC, libj invicem' aquales, etiamii ipſa. AB non fu- | 
iffer dudta. | 
Tertia vero demonſtrandi catio, quz & omnium perfectifii- 


ma, eſt Oftenſ*va 73 S671. Qu demonfirat & gued fit, & 
quare ti6G Ejuſmodi «t demonſtratio, liquis Radios omnes - 


ejuſdem circuli equalzs ec inde demonſtret, quod definiatur cir- 
culns faltem definiri pullic) Figara pland, wrica lined cured corm 
tenta,que a medio comprehen/i (tatit equaliter ubiq; diſtar. Si enim 
circuli efſencia poſtulet ur ipi;ns peripheria zqualiter a centro 
diftet ; immediate ſequitur, tanquam a cauſa vera & proxima, 
radios omnes, quibus illa diftantia menſucatur, etiam equales 

B 3 clic. 
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Arithmetice 
derivatio (F 
Nefinitio, 
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eſle. Eftq; demonſtratio hxc Oſtenſiva 7z $15]:, a cauſa proxi- 
ma & immediata deſumpta 


Si vero objiciat Smiglecins, cauſam hanc non veram & 


proximam eflendi caufam effe, ſed accidentalem tantum, quia P; 
radiiilli, puta, CA, CB,CD, CE, CF, &c. effent linez zquales, |: 
etiamſi circulus ille neutiquam ducerecur. Reſpondeo; Verum H 


eſſe, quod eſſent quiiem Reftz #quales , etiamſi nulla figura 


- . - «+» /* bk 
fuiſſer duka;non tamen eſſent zquates Radii:ut enim radii lint, : 


neceſſeeſt ut ab alicujus figurt centro ad perimetrir ducantur: 


Ute aut radii illi,% omnes ejuſdem figurz alii invicem zquales 
ſint,requicirur ut perimeter iftius figurz #qualicer a centro di- 
ſet. Eftq; hzc,zqualis undiquiq; diſtantia circiferentiz a cen- 
tro, vera quide, neceffaria, proxima,% immediata cauſa hujus 
affe&ionis, nempe, iplius radios omnes #quales efle.Sunt jgitur 


demonftrationes Machematicz, quanquam non omnes, aliquz 
ſaltem, non modo ſcientificx, ſed & 7s 41471, 


Siquis deniq; objiciat, me tres demonftrationis ſpecies fe- 
cile,cam vulgo duz tanti ſtatuantur; nempe 72 37 & 78 Jin. 
Poteric ille fi placet, duari priori utramq; demonſtrationem 
T# 3n,dicere;illam quidem perdedudionm ad impoſſibile,hane 


vero oftenfivam; tertiam deniq; demonftrationem 77 ibm, | 
| Non enim libet de verbis contendere, modo derebus conftet. 


Atq; hec ſufficiat de Demonſtrationibus Mathematicix 
dixifle; ut & propoſitz definitiones vindicentur, & ipſa demon= 
ſtrandi methodus indigitetur . Reſtat deinceps ut ipſam Arith- 


meticam aggrediar. | 


TAP.-IV. 


*-Utitans & Numer definitiones. Quo [enſu Unum negetur eſſe numerus. 


Tam Unum quam Nulluw, vario ſenſu, Principgium Numeri. 
Unum eſt Numerus minimus. Nullum non ef numerus. 
_Numeri fradi, non ſunt veri numeri. 


A Rithmetica, &? 5 des difta, ab ipſo objeto nomen 
lortita eſt, Eſt enim, Sciextia numeri, quatenus eft numer a= 
bilis, vel ſcientia bene numerandi, ut ſupra declaratum eft, 
Nameri vero principium unites dicitur. 
Vnites autem eſt,ſeeundum quam. unumguedq; Vnum dicitur;Namer us 
| autem 


Iwo 
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* antem ex unitatibus compoſita wultitudo. Sic enim Fuclides, l;b.7, Vnitatis & 
p f » » Q ve & & » & _/ 5 \ Numer defr- 

Þ de, 1, 2, Moyes 697, Kearny ny 0 £Kacol TwVl opJoy EY At){]ai, Aetvucg nitiones. 
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| 

: , Ex his autem Unitatis & Numeri deftaitionibus, pleriq; ar= 

| bitranturunitatem numecori catalogo non accenſendi, adeoq; | 

\ + numecum minimum Binarjum eſſe 3 quanquam illud quidem An Unitas fe 
© Euclidemuſpiam dixiffe non memini. Numer. 
Miror tamen-eouſq; hanc ſententiam invaluifſe, cum non 

. minus Unitas, quam Binarius numerns,aut quivis alius, reſpon- 

. deat quzſtioni Dot ſunt. : 


> Hacautemderc, erat mihi quidem- in animo, licem neutrt- 

2am - movere; cum illa controverſia Logica potins 
fu Metaphyſica, quam Mathematica, videri poſlit ; faltem + 
obiter monaifſe, non modo Vnum ſed & Nullum,apud Arithme- + 
ticos codem omnino modo ac reliquos numeros traQari; adeo- + 
q; apud illos (quicquid de Metaphyficis dicendum fit) vel pro 
Numeris,vel quaſi numecis repntari. Operz tamen pretium for- 
taſſis erit - paucis oſtendere, cur unitatem putem vere numerum 
eſſe; aliiſq; numeris annumerandam, 

Nec huic forſan adverſabitur Euclidis aliorumq; ſcnten- 
tia probe intellefta., Cum enim nonnulli Unitatem, proprie ow fonſuans- 
loquendo,non modo Numerum effe negent, ſed & numeri par- 11; negatur 
te; adeoq; xumeri principium impars eſſe dicant,ut eſt Magnitudinis eſſe numerns.- 
Punfinm , & Temporis Momentum : Tntelligendi fortafſe ſunt 
- deMonade ſea unitate, non ut numerum- fingularem delignat, 
£ ſed ut eſt communis quaſi numerorum. omaium Denominatio, 
2 five denominator. Sic enim numerus Quaternarius eſt, qui 
- quatuorunicates numerat, Ternarius qui tres,Binarius qui duas 
- & Singularis pariter qui unam quidem Unitatem defignat, 
Secns enim non video quo modo vere dici pofſer, unitatem non 
eſſe numeri alicajus partem: cum certum fit, Vium non mi- 
nus eſſe Duorum dimidium, quam Dao medietatem efſe ay ©ug- 
tnor. Dum igitur Puatuor dicotantundem valere ac quetuor uni- 
fates; vox Iilla unitates nec numerus eſt, nec pars numer}, / 
ſed vel nameri denominatio ſea denominator,vel ipſum numes- | 
ratum. Vox autem ©: atuer eſt earum unitatum numerus. 
Ita cum Unum tantundem valere dico ac Unam unitatem 
wey pordds. Vox illa Unitas eſt numeri denominatio, 
ſeu numerator; vox autem Una numerus ct, ſeu unitatum _ | ; 
| titUgGO 
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Nullitas,prin- 
ciptum nu- 

meriz eo ſenſu 
gau9 punctum, 
 Magnitudiais. 


titudo, (multitudinis nomine laxius accepto, ut poſt dicetur, ) 
dicit enin ot vel quam multe unitates adeſle dicuntur,nimirum 


-Unicam. 


Aliud antem eft negare Vnitatem, mv pord/lu, alind vero ne- 
gare 73% Unum, num:rum efſe : EoJem enim ſenſu & jy Nas 
numery3 eſſe negari poſlit, quamvis JYza namerus effe 
non negetur ; Siquis enim dus decadas numeret, erit Decas nu- 
meriden >minatio, Duo vero decadum numeius. | 

Sed revera, ſiaccurate loqui velimus, non tam unitas 
quam Nullitas ( { ita loqui liceat ) feu Nullam , {non tam 
words ſeu £y6]ns quam vSerimus, vSfrern, heu73 pundty, ) Iidem 
reſpefta numerorum obtinet , quod Punkum retpe&u mags 
nitudinis, & Momentum reipeGu temporits. Ut ex opera- 
tionibus Arichmeticis cum conſtrutione Geomettica conpa- 
ratis liquido conftare poſlit penicius jntnenti. Unitas vero in» 
ſtar cert cajuſdam linez, ſeu alius magni udinis, ad arbitri- 
um poſitz, ad quam aliacum homogenearum fit compa- 
ratio. | . 

Mihi ſa!tem hoc videtur dicendum. Magnitudo reſpondet 
quzſtioni Nia ig. Numernts vero, queſtioni Iliozx it, Unde 
tam Numerus quam magnictudo IogzJjns non incommode dic 


poteſt, Latina vero Ovantitatis appellatio non tam comoge vi= 


detur{quoad nominis notationem Jatriq; applicabilis,cam ſola 
continua Quaantitas dicit Bxantum quid it; Diſcreta vero, non 
Duintum quid, fed Buct ſunt; ac 1 Dzoiitas porins dicencla eff 
quam quantitas: ( ſed de nomine non eft ne Ittigemus, 
dummodo de re conftet. Ut aurcm magnizudo, puta Linea, 
inchoatur a punto, quod omnino magnirudinis experseft, 8& 
quidem (poſitive) nihil eſt, five nuil:as magnitudinis: ipſa 
vero Linea tanta c!t quanto eſt iþfo {ive Punito {ive nibilo ma- 
jor: ita & Namerns, non ab unitate fed revera a nullitare , in- 
choatus, rantus eft,quanto eft ipſo Nullo major. Er ut Pundlum 
punto additum,'{:ve fenel bve centies id bat, non effticit Quan= 
La; nec eti3 Linea,vel qurvis alio magnitado,adietione PunAi, 
eti3 centies repetita,omnino major fit,aut.cjus ablatione minvr; 
ita & Nullum,tive To undev. un deve addiyum non faciet &y, nee nie 
merus adjefione 77 unliyÞ augetur quidquem, aut Itpius abla- 
tione, Minuitur. 

At interrogabitur forſan, Num velimecgo a Vertcrum parit 


er 
& 


CAP. 4. Numernm 117114 17 
& Recentiorum omnium ſententiadiſcederc, qui uno ore LIni- 
ta em vocant Principium Numeri? 

Reſpondeo, 1* Nihil abſurdi eſſe majorum inventis addere: 
przſertim in Mathematicis. Nec hoc illori laudibus quicquam 
detrahit, nam &illi prioribus addiderunt. 

29 Non mihitamen velupe eſt ab aliis diſccdere, nit ubi , 
rei necefſitas & manifeſta ratio ſuadenr. Nec enim placet eorutn 
temeraria audacia, qui cum fe vel tantillum ſcire ſentiunt, alio- 
rum emnium peritiam vel flocci faciunt, vel ſupercilioſe con- 
temnunt: atq; illud potius ſatagunc, ut aliorum, hve veris 
five fiſtie, opdauzoy inſultent, quam ut corum velſenſa ſatis in- 
relligant, vel probe compercis affentianttur, Eft enim illud 
vel juvenilis nonnunquam levitatis., cum cognitione 
plerumq; non niſi mediocri conju n&z, vel] {uperciliof ali- 
quando faſtiis indicium; potius quam ſubati & maturi 
ingenii argumentum. Nec raroa rebus perperam inte{lcQis, 
potius quam a veris illorum quos culpanc erroribus, hujul- 
modi infultus ortuma ducunt : & ca iplh quz culpant, { inte}lj- 
gerent,non culparent. Er quidem eorum pars longe major qui 
veterum ſenſa rejiciunt & flocci faciunt, ipſorum. loco vel ca- 
dem ipſa quz culpant, mutata tantum phraſiologia,ſubſticuunt, 
vel ſaltem non meliora; & in eos non raro crrores neſcii inci- 
dunt,eoſq; pro novis invencis ' reputant, quos veteres, {cientes, 
declinarunt. '; | 

39 Quod adrem przſentem attinet, aſlero, & vetecum 
ſententiam probe intelle&am, & quz nos aſſerimus, ſatis con- pjy;,u (ences 
ſtare poſle. Ipſa enim Principii vox duplicifaltem acceptatione tie, cum ſen- 
eccurric: prout nempeſignificat Primum qued fic, vel Ultimum fentits eeteris 
quod non, Ur fiquis Motwm ordiri dixcrit vel ab altimo momento ©974#iatto. 
quietis, vel a prime momento motus. Sic fi hzredis jusin rem hercdi- 
tariam ab iÞſo patris interitu, vel a ſupreme paternz vice mo- 
mento,dicatur; eft hoc,principium Vltimum quod non: fupremum 
enim vitz paternz momentum vultimum eſt gorum quibus 
hzres ſuccedaneus jus non habuirt. Si vero dicamus, Hzredis 
Jus inchoari a primo moments ſucceſſionisz etiam ita vere dicitur; 
ſed eſt hoc principium Primum guod fic. (Atq; huc facit diſcep- 
eatio illa de termino vitz ac mortis apud Gcllium [. 6:£.13. & 
apud Auguſt. de civit, Dei.l. 13.c.9,10,11.) Pariter de principio 

G name 


ll Quodunitas 
&} Numerys., 


18 | Unitater eſſe 
numeri dicendum eft. fi Primum qzod fic quzratnr 5 Unitas aflig- 


nanda eſt, ut quieſt numerus omnino primis & minimus + Sj. 


vero ultimem quod non ; aſlignandum eſt 7 uySty , five Nullum, ut 


_ quzefſt numerorum omnium negatio. Ar de Quantitate con» 


tinua, fea Magnitudine, fi quzratur Uitimum quod non; PunTum 


CAP. Ao 1 


aſignamus, quod omnis quidera magnitudinis expers eſt, c1i | 


ramen ! ve! cantillum accedat, emergit Quantum : {in quz- 


ratur Primum guod fic ; illad omnino non eſt afſignabile; non ® 


dator enim minima quantum, cum omne quantum, qua quan» 
tam, fit in infinitam diviſibile. Arq; hinc ortum eſt quod Ve- 
teres,principium Numeri deſignaturi,Cnitatem poluerine, nempe 


Primum quod fic: Magnitadinis vero principium, PanGum dixerinr, 


nempe. «ltimum quod non; quoniam in magnitudine, Primunz 
guod fic noneſt aflignabile, Non autem eodem {enſu dicitur Uni- 
tas pricipium Naumeri, quo Puntum principium Magnitudinis; 


hoc enim ſenſu, non 3 Unzm, ſed 3 Nullum, erit numeri prin= 


cipium, nempe Vltimum quod non. 


Nollem autem ut quiſquam mede lana caprini contendere 


exiſtimet, dum rumeri Principium curioſtus inquiro:: Infignis 
enim eft hujuſce rei utilitas , preſertim. In Analytices five Al- 
gebre ſpeculationibus; quo melins operationis Arithmeticz 
cum Geometricis conſtraionibus congruentia percipiatur e 
Atq; hinc obſcuritas non parva eſt exorta, quod vera numero- 
ram & magnitudinum comparatio vel non ſatis fucrit a muitis 
intelle&a, vel minus ſaltem diligenter conſiderata. Atq; hoc 
animadyerterunt, credo, Dominus Des Cartes, cjuſq; ingenio- 
fiſimas interpres Dominus a Schoten ; ii enim, dum effeAio« 
nes Geometricas Arithmeticis operationibus adaptant , uni- 
catem non inftar Pun&i habent, ſed ut lineam quandam ad 
placitum afſumptam, reliquoſq; d:inceps numeros aliis deſige 
nant a 9 ad lineam aſſumptam eandem habeant rationem 


. quam expoſiti numeri ad unitatem. Eft autem oninino impoſ- 
fibile, 1 Unitas inſtar Pun&i habeatur,ut ca quz par'eſt congru- 


entia Inter Arithmeticas &Geometricas operationesconlervetur. 
Ego igitur attirmare non dubito, Principium numeri (eo 

nempe ſenſu quo Panftum dicitur Principium Magnicudinis ) 

eſſe > 1ndvy, tive Nulluam : Unitatem vero, ſeu potius Unum non 

tam efle principium numert (ſenſu quo dium eſt) quam pri- 

mum numerum ; c| enim vere numerus. 

Neg; 
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Neq; me omnino movet, quod Euclides Numerum definiverit 
Tn Mn pordJloy any @, multitudinem wnitatum: Nam n 253 ©- 
jibidem non trite ſumendum eſt , prout Maltum opponitur md 
Pauco, vel my uni; ſed ut defignationem 75 ©uot ſunt indigitat. 
Sj enim quzratur, 2yantum eſt? reſpondendum erir de ma;ni- 
tudine; f1 vero, @wot ſunt? reſpondendum erit de multitudine: 
fieri ramen omnino poteſt, ut Vnum reſpondeatur , quando de 
multcicudine quaritur: v. g» {1 de unici filii parente, quzratur 
Tut filios (ſeu qaam multos) habeat ? reſpondendum eft unicur. 
Quo ſenſu vero 73 unum reſpondet quzſtioni quam multa : codem 
& unites , multitudo dici poterit. Siquis vero multiindinem, vel 
T0 7\9 © egos de unitate dici contendat : Concedo quidem, 
ſed & axugws de duobus dicitur, quz non multa quidem, ſed 
Pauca ſunt. Erat autem hac &xvezaoyie hic loci neceſſaria, quo- 
njiam vox xve@7zes. nec apud Grzcos (quantum ſcio) nec apud 
Latinos occurrat ulla, Atq; hanc 5 mais; fignificationem 
idco - potius ampleQendam exiſtimo,quod Euclides nuſquam 
(quod ſciam) unitatem numerum «&fſe neget ; ſed contrarium 
potius videatur ſentire, dum ipſam unitatem codem plane mo- 
do quo reliquos traftat numeros. 

Unum igitur numerum efle attirmo : Eft autem numerus om- 
nium mininw (& hoc quidem ſenſu, numeri principium refte 
dicitur , quia primum quod fic, ſeu numerus primus :) minimum 
enim eſt quod affirmative reſpondet quzſtioni quam multa; 
ideoq; minima multitudo. 
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Orbes ? reſpondebitur non inepte Nullxs. At non propterea 
quod 73 Nullum reſpendear quzſtioni yam malta, ideo &% multi- 
td erit ; quoniam reſpondet Negative. Idem enim eſt Nul/us 
ac ne allws; fic ut Nemo idem ac ne homo. Eft autem UVilwe vox 
diminitiva a voce Un: Urtenim dicitur Puer,puernuius, & (con- 
tracte) puel/ vs, (extrito enim per Syncopen VU, fit paerius & ob 
Euphoniam, puel/us ; ) 8 Palcher, Pulcherulzs, Pulchellus (pro pul- 
cher lus) Tener, Tenerulw.Tenellu : fic Bonus, bonulis, bellus ; UVnus, 
nul, ullus : fic VinumV Hum, apud Terrent. Adel: Idem igitur 
eft Latinorum Nul/um, (hoc eſt, neunuwm , vel ne waulum;) ac 
Grecorum Ov9/y & Mydey , hoc eft, 8412 {y,, pwnd? #y. & Anglo- 
rum Noxe , hoc eſt not one , vel nv one. Non igitur Nullum, 
G2 {ed 


LUnum gf Nye 
merus mint- 
(HS » 


Verum quidem eſt quod b& Nullum reſpondeat aliquando quz- Nullum new 
Nioni ©et ſunt; Ut fiquzratur, But ſine Czlorum ſolidi 9 amen: 
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ſed Unum eft numerus primus;cum Nul/um reſpondeat Negative: | 
tollic enim ſubjetum quzſtionis ; nec tam oftendit, Quot ſunt 7 


unitates, qnam unitatem nox-eſſe : ut, qui dicit, Nklſos eſſe. orbes, 


negat orbes efle ; orbis enim fiquis ſir, ſaltem unus erit. 
Wumeri frai, 
non ſunt Nu- ; 

word greprie Nallum ; puta Unciam, Sextantem, Quadrantem , Trientem, 


difi. Semifſem;ite Belſem,Dodrantem;ue & qQuincuncem, Septuncem, 


integri- Ur, ſ1quzratur (inftante hora nona)' quot horz poſt 
oQavam tranſierint; reſpondebitur forte, nec unam, nec nul- 
lam, ſed ſemihoram pr#teriiſſe. Concedo quidem fic reſpon- 
deri poſſc : Concedo etiam numeros quos Fraffos vocant, five 
Fradiener,efle quidem Vni & Nulli quali intermedios., Sed addo, 
quod jam tranlitur es do 34r6-. reſpondetur enim non de 
Duet, ſed de Duanto : Non enim dicitur, Duot hore pretericrint; 
ſed, Duantum hore, ſeu quanta pars horz ; non mou «91 , (ed 
my 4 agxltu muieor, Pertinet igitur hec reſponſio, proprie 
loquendo, non tam ad quantitatem Diſcretam , ſeu numerum, 
quam ad Continuam ; -prout hora ſupponitur eſſe quid con- 


tinuam in partes divifibile; quamvis quidem-harum partium | 
ad totum ratio numeris. exprimatur. qQuanquam enim non 
reCte dicaturunIy Tis &ggs, nibil bore, re&e tamen dicitur ws 


Sulay Gegv, wallam horam, tranfiifle, ne unam quidem, Idem dis 


cendum eſt de Frationibus. omnibus ; verbi gratia,fi (4) tres | 


horz quadrantes przteriiſſe, dicatur; intelligitur, tantum hors 
przteriifſe, quantum eſtnumerus Ternarius ( fraftionis nume- 
rator) ad { ejuidem Denominatorem ) quaternarium ; ſeu 
(quod idem eſt ) ſupponitur hora (ut quid continuum) in qua- 


tuor partes Geometrice ſe&a, harum vero tres. tantim aſſume | 
ras efje, quz quidem Arithmetice numerantur. Indicat igitar 


Fractionjs Denominator Geametricam integri in membra parti= 
tionerm, Numerater vero talium membrorum.indicatorum nume- 
rum ſeu Multitudinem Arithmeticam : adeoq; numerus Fra- 
Aus nontam Numerus eſt, qyam numerorum ad invicem Ra- 


tio. Eft igitur Unum Numerus minimus , non autem vel-Nul- 
lum, yel Numeri FraRi, 


CAP. 
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Siquis autem objiciat, intermedia multa dari inter Unum &. 
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3 ts | 
- | Numerarum Precreatio. Numerus Maximus ron datur. Namierorum 


Nomenclatura; &-ordintta diſpsfitio , + in continua propurtione 


< decapla, apud omnes gentes recepta. Diſpo/itio bec Gentinm diſtri- 
s | _butione antiquicr. Unde orta. . . 

t > 
- "Ulm Numerorum natura hzc fit , ut unitatum mulcitudi-' 


. | nem de{ignet, ſen (quod idemeft) ut dicant Buoties aps 


- ponatur [Unitas, ſeu Duet Unitates figoificentur: pro varia Uni- 

, tatum mulcitudine,varias oriri numerorum ſpecies, necelle eſt. 

p Quzlibet enim Unitatis acceſſio, numerorum ſpeciem-variar. 

; - Si igitur, ubi prius Nulla erat , apponatur Unitas, fit nume- Numeroruma 
! rus /ingalaris:. fi adbuc. addatur nitas alia, emergic-numerus ?9creatio. 
2 I, Binarius: accedat alia, & 

L ST exlurgic Ternarius: hic au» 

- I's... tem [nitate auftus at 

i "YZK 7 Dauaternarius: quem etiam 

= ones: Nainarizs unitate ſuperat: 

. PR _ &hunc Sexarics 2 atq; ita 

. GP ov ssd 5. deinceps de: Septenario, 

; F ecvobon's ' Offonario, Novenaris, Dena» 

) "EE FU DL In rio, Undenaric, DPurdend-. 

. OOO IILTETPO rio, aliilq; ſequentibus di- 

| | Thos +5 bio vos cendum eft. Eftq; hc ve- 

E IZ coco en cvopere . _ ra numerorum Origina- 

2 QC. tio, ſeu Procreatio. 


| Quoniam veroUnitatum acceſlio in infinitum extendi poſlit; a di 
| (necenimnumerus ullus adeo magnut eft, quinilli poſsit.Uni- mers non ef 
| tas, vel una vel plures, ad/uagi:) eſt igitur impoſtibile , ut-nu- ffgnediiic. 
mers Maximus alsignetur, nedum omnes numeri ſpecies. Ideoq; 
quamvis numeros dari ad infinites, vel etiam :nfinitum numerumn,, 
{hoc eſt, quiterminos non habeat, ſed omnes ſuperct limites, ) 
fit impoſzibile ; ſunt tamen numeri polsibiles Infiniti; hoc eſt, 
| nullus cft omnino terminus numeris aſzignabilis'\, quo cum ac- 
, | cedit numerns, ulterius augeri non poſsit, Quamvis igitur nu- 
= merus Minimws aisignetur Unitas , nun tamen eſt aſsignabilis 
C GC 3 numerus 


. 
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numerus Maximus, ut nec Magnitudo vel Maxima , vel quidem | 
Minima. 

Chm tot vero fuerint Numeri ſpecies: infiniti plane laboris 
videri poſsit, illarum fingulis diftinita nomina vel invenire, vel 
ediſcere, vel memorii retinere,& in uſum depromere. qQuis e- 
nim mortalium tot excogitare valeat vocabula , quod ſingulis 
arenulis (nequid altins dicam) nomina fappeditarent ? Quod F 
ſ1quis tamen fecerit; etiamnum centics millies labor idem ite- | 
randus erit, nec dum quot opus eſt aſſequetur, | , 

Numererum Ne igicar infinicus evadat labor, pro qualibet: Unitatis ac» 

ordinets diſ- ceſgjone nova vocabula cadendi , quibus emergentes numeri 

poſrrt Bt ,” appellentur : Excogitavit prudens Antiquorum fagacitas , vel 
Divina potitis monſtravit indulgentia, Methodum { nunquam 
mirandam ſatis) qui infinitam hanc pumerorum varietatem 
finitis vocabulis, & quidem paucis, deſignare polsint ; numeros 
ſcilicet, methodicz diſpoſitionis ope, per Gradus & Periodos 
diſtribuende : adeo ur paucis ormnino Vocabulis totam nume- 
rorum molem, etiam multa millia excedentem , ſacis diftingue- 
revaleamus. 

Apud Latines Decem prioribus minimiſq; ſuum cuiq; nomen indiderunt, 
adeoq; Unum, Dus, Tris, Quatuor, Quing,, Sex, Septem, Octo, No- 
vem, Decem, numerabant. | 

Deinceps yero non tam Unitates numerabant quam Deca-. 
das; viz. Decadem Unam, Decades Dua, Tres, Quatuor, Quing,, 
Sex, Septem, Offs, Novem, Decem; vel (ut contrattius loquuntur) 
Decem, Viginti, Triginta, Quadraginta, Quinguaginta, Sexaginta, Sep. 
tweginta, Octoginta, Nonaginta, Centum : Idem enim valent Vigint: 
ac Decades Due; Triginta idem ac Decades Tres; & fic deinceps, 

Centum vero idem valet ac Decades Decem, five Una Genturia. De 
Korum autem Vocabulorum ratione poft dicetur. 

Poſtquam autem ad Centum perventum cſt , non tam Unita-» 
tes, aut etiam Decades, quam Centurias numerabant, viz. Cents- 
rien Vnam, Centurias Duas, Tres, Quatuor, Buingue , Sex, Septem, 
Octo, Novem, Decem; vel, contracte, Centum , Dncenta, Trecenta, 
Quadringenta, Quingenta, Sexcenta, Septingenta,Octingenta, Nongenta, 
Mille : 1dem eſt enim Ducenta dicere, ac Duas Centarias, Trecents 
idem ac Tres Centurias,&c. idem vero Mile ac Pecem Centurias. 

Quum vero ad Mile devenitur, ipla Millia numerantur; Þ 
rempe Mille, Bis Mille, Ter Mille, &c, vel Miſe , Duo Millia , Tri © 

Millie 


WS. AF -; 
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Millia, & fic deinceps ad Decem Millia, Centum Millia, Millena mil. 


lis, Decies millena millia, Cemies millena millia, Millies millena mil- 


lia, Decies millies millena mill5a, & lic deinceps in infinitum. 
Si vero inter majores numeros, przter juſta Millia , ſuperſine 


_ Cenruriz; aur, przter Centurias , etiam aliquot Decades ; aur 


tandem, preter Decades, LInitates aliquot ; ille etiam ſunt ap- 
ponendz- Uri proponatur numerus (2345) Bis mille trecenta 
guadr aginta quinque; eſt numerns ille duobus millibus major, 
tribus vero millibus minor;. ideog; exceſſys ſupra Duo Millia, 
adjungendus eft, nempe Trecrnta; nec ita tantlim , ſed & quadra- 
ginta; & deniq; Quinqu*, . FEE: 

- Sic apad Grzcos ; poſt numeratos decem priores numeros, 


Apud Grecs: 


"ey, Avo, Tei, Toots, livre, of 4.4 "ET, "Ox79, *Evprec, Ab,” - 
numerantur deinde Decades, *Emes: , Teraxorra, Teampgrormre, 


TleyT1tov mts EZnxormes ESpIKLoyTt , Oyirnorre - *EvvtnzorTe , 
"£xg7y, Ubi divert Monadum numeri, terminationibus tantim 


wvariati, tot Decades fignificant ; prout apud Latinos Triginta, 


quadraginta, &c. in quibus terminatio ginta idem valet quod 
Grzcorum x0y]z, mutato nempe x ing ( literam ejuſdem or- 
gani) quod tamen redit nonnunquam in derivatis , nam pro- 
miſcae dicimns YVigeſimus & Vicefimus, item Trigeſimus & Triceſi- 
mus. Deinde Atawore, Terror in, Tewnparootd, Mirrarooia, Efa- 
x60 14, *Ea]4t0oia, Orlatooie, 'Evverioie , ducenta , trecenta , qua- 
dringentd, quingenta,. ſexcenta, [eptingenta, 6(fingenta, non gentds 
Ubi Grzca vocabula. Aiaxio:e, Teaxoorey 8c a Monadum nu- 
meris, Vo, Teia, Rc. ſeu d)5,rets, Nc. cum voce *Examy Compoe: 
fifis derivantur : ut Latinorum Dycents, Trecenta, &c. a vocibus 
duo, tria,&c. cum voce Centum compolitis« Quz ſequuntur. vero 
Chiliadum nomina xiaza, Aioylare, Teryiana, Ke: reſpondens 
Latinorum numeris Mille, Bis Mille, Ter Mille, &c. donec deven- 
tam eſt ad Mya, Jouve, &c. Decem Millia, Viginti Millia, & lic 
deinceps . | 
Apud Hebrzos etiam non diſpar ratio eft. Nam poſt Mona- 
dam naumeros YUN MAV YAVU UW WAN YANR UL DNV INR 
WY Unum, dus, tria, quatuor, quinque, ſex, ſeptem, offs, novem, de= 
cem; ſ:quuntur, D'Y2U-DWU MYAN BYIN pu DOYW) 
MIND MYUN NOV Viginti, triginta , quadraginta , quinquaginta, 
ſexaginta, ſeÞtuaginta, 6Goginta, nonaginta, Centum : deinde D\NND 
dxcente , TMIND AUTU trecents >, TMND MY: quadringintd , &c, 


uſq; 


Apud Hebr a6 


Quamus alis 
qR4QUIS propor- 
ts adhibert 

toſſet. 
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uſq; ad 9% mille WEIR bas mille '97N MU ter mille, & 
fic deinceps ad 1422? decem millia, &K quz ſequuntur, 
Nameri auters intermedii, tam apud Grzcos & Hebrzox, 


quam Latinos, x aljorum compolitione nomina mutuantur, 
at My Yn MY RNV TWP INN Fine, Bize, Tre 


 oxal Sexe, Kc. Underim , duodecim , redecim , quatuordecim, Oe. fic 


tort iy, Eit008 Vo, Eros rric, Rc, Viginti mnum, viginti duo, vi- 
ginti tria, &c, fic haxdoie TeueroT® Fomey, ducena trigints qua- 
HOT; Noor Terarooia Trompgtorme werTe, bis mille trecenta qua 
dreginta quingue; aliaq; numerorum nomina compokta, Atqz 
codem omnino modo ctiam in aliis lingais uſu ct. 

Sufficiunt igitur pauciſlima vocabula exprimendis Numecris 
quaſi infinitis. Hz enim duodecim voces, Vnum, duo, tria, gqua- 
140r, Quingue, ſex, [eptem, oto, novem, decem, centum, mille , cum ea- 
rum conjugatis, ſufhciunt numeris omnibus exprimendis, 

Ur autem hc numerorum ordinatio facilias percipiatur; 


ponatur ſeries Puntorum quantum libet longa; ſingulz verd | 


pun&orum decades ſcoriim notentur, totidem uncinais diſtin- 
Az, quarum quzlibet X notetur: Decem vero hujuſmodi deca- 
des conjun&z conftituunt Centuriam, quam indicatlitera C ; 
& ({i eouſq; extenderetur ſeries) decem centuriz colligatz con- 
ftituerent Mille. Multo autem facilius effer {ingula Millia, vel 
etiam {ingulas centurias, aut Decades numerare, quam {ingu- 
las unicates : facilinſq; mulco mente concipitur eJjuſmodi mul- 
titudo, ira in Decades et Centurias diſtributa,quam dum roti- 
dem punda indiſcciminatim & confuſe apponuntur. Nec mul- 
to (ecus ſe res habet in TaAicis, ubi miliruam ordinata diftri- 
batio conſideratur: Nam diftcibutis militibus in varias Legio- 
nes, Cohortes,Quaterniones, aliaſq; ejuſmodi parres,partiumg; 
particolas & membre; facile eft iis omnibus ab Imperarore 
mandata tradi : fn promiſcua turba ſen multitudine arzxJos 
confundantur;impollible eft ut omnes imperia vel perſentiſcant 
vel exſequantur. Atq; hactenus de numerorum conflituctione & 
Ocdinatione, prout vulgo apud omnes uſurpantur. 

Duo autem hic in genere monenda exiftimo; & duo 1ti- 
dem inde oblervanda. 

Monitorum primum hoc eft ; Quod quamvis (ut patet) Nu- 
meri vulgo proportione decupla diftribuantur; ita nempe ut 


deccm Lnicates in una Decade colligantur, decem item Deca* Þ 
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des in una centuria, ut & centuriz de= 
cem in una Chiliade, 8. {ic deinceps; 
Potuiſſet eamen alia quzvis propoertio 
adhiberi ; puta quadrupla, quintupla, 
ſextupla, ant quzvis alia. Ita ſeries 
punftorum modo :propolita , que ex 
ano Jatere diftribuitur juxta propor- 
tionem decuplam, in decades, & cen- 


turias, ſen decadum decades; adeogq; 


continet unam centuriam, & ſex inſt- 
per Decades, ſeptemq; Unicates ; ea- 
dem ex alio latere proportione. qua- 


drupla diftcibujtur, in Quaterniones, 


corumq; quadrupla, & ipſa itidem 


quadruplata; adeoq; contin<t duos - 


Quaterniones quaternionu quadrupli- 
catorii, & inſuper duos Quaternienes 
quadruplicatos, cum uno ctiam Qua- 


25 


rernione ſimplici, tribuſq; unitatibus. | 


Ec revera,alia nonnunquam propor- 
tio aliquibus in rebus ufurpatur. Sic 
enim in fraftionibas (ut vocantur.) A- 
ſtronomicis, five Sexagenariis; 60 n:1- 
nuta quarta conftituunt unn minutum 
tertin; 60 minuta tertia uni ſecundi; 
60ſecunda uni minauch primi;% rotide 
minuta prima, una gradi ,profortione 
continua ſexagecupla.Sic,apudHebrz- 
os: annus quilq; ſeptimus erat Sabba- 


ticus;Sabbaticorit vero quiſlq; ſ:ptimus ' 
erat Jubilzus: adeoq; anni lepre con- - 
ſtitunnt uni annorum H.bdomademt, , 


& ſeptem hebdomadcs nnam perto- 
dum Jubilaicam , ſunt enim {epties 
ſeptem (ieu ſeptem hebdomades) qua- 
draginta novem. Dicernr forſan, quod 
Jabilzus, non quadrageſimus nonus, 
{ed quinquagelimus annus erat: Fateor 
quidem annum quingeſimum Jubilzo 
deftinatum , fed inclufive , Jubilzo 

| nempe 


—_— —— 
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Nempe utrinq; poſito in computum admillo : eo ſcilicet modo | 
quo ludi Olympici quolibet anno quinco dicuntur celebrarj 
(nempeinclulive) cum tamen Olymplias fit revera ſpatium quas» | 


cuor annorum, ut notum eff, 


Hoc autem maxim: perſpicuum eſt in operationibus 'Alge- 3 


| braicis ; -ubi Unicas, Radix, Quadratum, Cubus,alizq; (ut lo« 
. quuntar)deinceps poteſtates,juxca quamliber proporcione pro- 


ponuntur, Eſt autem ille progrefſus poteſtatum non nit gras 7 
duum in certa ratione progreſſus, Ur in rartione decupla, eric ©: 
Decas, R..ix; centuria, ®uadratum ; Mille, Cubus; Decies mille | 


©,adrati-quadratum, & fic deinceps. In ſexagecupla proportione, 


{1 minurum Quartum ut Unitas ponatur, erit minittum tertlum # 
Radix, minucum ſecundum Puadratam, minutum primum Cubs, | 


Gradus vero ®yadrati-quadratum; & lic deinceps. In propor- 
tione ſeptupla tt Unitas Annum delignet , erit Septennium ( ſeu 
annorum Hebdomas) Radix, Periodus Jubilaica ®uadratam, &c, 
Atq; idem accidit in qualibet proportione aſſumpta. Qua de re 
plura poſt dicenda erunt. 

Alterum corum qux monenda duxi, hoc eſt ; Quod quam- 
vis Numeros licuerit qualibec proportione difpoluille ; ramen, 
quod mirum diftu eſt, in eadem proportione Decupla omnes 
ubiq; tercarum gentes mire conſpirant. Neſcio enim an ulla 
unquam natio reperta fuerit, quz numeros proportione Decu- 


Decnpla tamen 
emnes utſt ſunt 


pla non diſpoſuie. Sic enim Hebrxi, Grzci, Latini , hodierni | 
Indi, Barbari omnes, etiam ipli Americani. Licer enim aliis | 


aliquando proportionibus, aliquibus in rebus ui fuerint,(prour 
in poaderum Scrupulis, Granis, Unciis, Libris, item in num- 
morum Denariis, Solidis, Libris, &c.) Numerorum tamen uni- 
verſalis diſpofitio proportione decupla ſemper, quod ſciam, & 


Hac Numerq- abiq ; Obtinuit. 


— Hine duo mihi videntur ferio obſervanda, ur quz manifeſto | 
Yum 1ſpofitio, - Pm - oy » 
irſarum Gen- inde conſequuntur ; quz nemo, credo, quirem paulo intimius 
tum diftribu- penſitaveric,omnino dubitare poterit. 49 Gentes omnes ab cad? 


paz au- grigine ortasefſe, & qualtex codem trunco in varios ramos Þ 


videtur, & plane incredibile, ut omnes omnino abiq; terrarum 


Gentes vel fortuito quidem,ve] etiaex patto,in eando-propor- | 
tioaem incidifſent, niii ab eodem fonte communi quadam rtra- | 
— ditione © 


dividas. 29 Hanc numeroram peritiam & diipolitionem i113 | 
 Gentih diſtributtone antiquiorem eſſe. Impoſiibile enim omnino | 
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ditione derivaſſent. Secus enim cur eandem petins numerorum 
diſpolitionem, quam eandemnumerorum,ponderum, aut men- 


ſararum, rationem obtinerent; nemo facile dixerit': in his au- 


cem © quam infignis ubiq; & fere infinita (it varietas nemo 
Qua vero de cauſa proportionem Decuplam in diſponendis 


| numeriselegerintveteres(primi nempe numerorum diſpoſite- 


res,) potius quam aliam quamvis, cum potniſſent ad libi- 
tum quamlibet aliam adhibuifſe; non nili conjeCuri va- 
lemus affequi, tanquam in re omni memoria antiquiori, 
Stautem conjeQurz locus ſit, nulla mihi potior occurrit ratio, 
quam quod propter Digitorum numerum itlud fecerint, Sicut 


Unde deſump- 


Ia 


enim Menſarandi rationem-ab ipſo corpore humano deſump- | 


ram eſſe conſtet (inde nempe defumptz ſimt menſorz plurimz, 


ut Digitus, Pollex, Palmus, Spithama, Pes, Cabitus , Ulna, 


Paſſus, Orgyia, &c. ) inde & Numerandi pariter rationem 
deſumptam efle, pluſquam eſt probabile, Ideoq; cum fingulis 
digitis totidem: Unitates numeraſſent, necelle eft, nt, poſt inte-= 
gram decadem, denno ab Unitate incipiant,, progrediendo ad 
ſecundzdecadis terminum ; & fic deinceps; poſt quamlibet 
finitam decadem, denuo ad unitatem redeundo, 


Arq; haſtenus Numerorum Conftitutionem , ex Unitatibus;- 


& corum in proportione decupla Difpofitionem , per Decadas, 
Centurias, & Millia, tradidimus. Sequitur ut eornndem No- 
minum, ſaltem apad Latines, Etymologiam , & corum Nota- 
tionem five Scriptionem explicemus, adeoq; tam Appellandi 
quam Deſcribendi rationeme 


CAP.-VL 


Latina Numerorum Nomind a Grecis derivantur. Alie quam plurime 
Etymologie paſum immiſceatur. 


'TUmerorum Nomina quod attinet, eonimq; Etymologi- 

am; non eſt ut in omnibus linguis ilJud proſequar. 
Nomina numerorum apnd Hebrzos, ſunt, nifallor, ( vel 
omnia, vel pleraq; fſaltem,) pure Primitiva , & ad placitum 
D 2 impolita 


Aumer0 um 
Nemirge 
Heby Ks 


' Gr&c(ds 


[Kating. 


Ofto. 


Duo. 
Ambo. 


Bis. 


Bini, binart- 
US , bifatius, 


Vigintt, 
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impoſita; gdeo ut in illorum originem inquirere ſupervacane- 
um fit. | 

Arq; idem fere de Grzcis dicendum eft : vel enim ea lingua 
pure Primitiva eft, nec aliande derivata, ( przter vocabula 
nonnulla ab Hebrzis & Arabibus mutuata,) vel fſaltem, fi fue- 
riat olim linguz unde deſcenderat, illz nunc penitus ignoran=- 


tur; adeo ut ubi ad Grzcam originem deventum fit, non lice. 


bit ulterius progredi. Afirmat quidem Plato in Cratilo Grzcos 
a Barbaris vocabule multa accepiſſe : at quznam illa fuerint, 
ut & a quibus mutuata,non nobis crit adeo facile inveſtigatu. 

Latina vero numerorum Nomina omnia, a Grzcis fuifle de- 
ſumpta, ego omnino exiſtimo; quanquam eorum aliquot ab e- 
orum origine adeo videantur remota, ut Zgrius agnoſcantur. 
Nas a facilioribus exorli reliqua ſuo ordine attingemus. 

0% dicitur a Grzcorum 3xw. Hinc vero offavus (396+) 
ofies, octonus, octonarius, Oc, 

Do a Grzcorum ve dicitur; {icut & Ambo, ab 4uge dicitur. 
(lade veronoftrum wo, ficat a Tribas, ſex, ſeptem , acts, noftra 
Three, fix, ſeven, eight; % a Nevent, Deni, noſtra nine, ten; Nill 
potivs antiquos Teutones, unde nos iltla accepimus, hxc om- 
nia immediate a Grzcis , dicamus accepiile : at Four & Five, 
tam a Grecis quam Latinis remotins abſunt.) 

Latinum Bj a Grzcorum At; derivacur, converſo & in B; fi- 
cut Bellum, Bellatores dicimus, quod olim Daellum, ducllatores {cri- 
bebant : (forte tamen a Grzco NiaeuE- diftum eſt bellum. ) lic 
Duonus, duellus dicebantpriſci, pro quibus nos Buns , hellus : fic 


Bes, beſſs, olim Des, defis. videndi arro Scaliger ad Varr: &: 


Feſt. atq; Merul. ad Ennium. 

A By vero Bitzi dicitur, & Binariue, 
vel forfan Bifarius, Trifarius, &c. qu 
tatos inr,ut in yhts, yi, beri; yas bumor, @pgmy porrum. 

Sed & Viginti (quaſi Bipint, vel Byſpinti) terminatione a Grz- 
COrnm «ore delumpti. Quz enim Latini Tripinta, Quadraginta, 
&c dicunt ,Oreci Teudxorm,oonsxovm, Cc, effernnt. 

Sed & ipſum 1x00; Grace, quali Sixoor diftum pato; ipſamg; 
rerminationem xoo(in x01) tentundem valere ac xor]e in ſe- 
quaentibus. Nam quod terminatio fit iftic :, hic a, non majer 
eſt dilcrepantia,quam cum Latine dicamus Vipinti, at Triginta. 
Quod illic autem reperiatur s, hic 7, omnino hoc exigyum et, 


fariue, quaſi Bievarius: 
NosnG, reugds i: mu- 
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* cumhzliterz fint facillime ccmmutabiles, (ut ab dw, fi, 
> Fauturum, «vvev, item cpv7]o & gpvor promiſcut dicuntur, aliaqz 


| #  ejuſwodi infinita; & quidem &xcs: Dorice x27; dicitur ; lic 4- 
| = guamGermani Faſer dicunt, Angli& Belgz Water ;aliaq; ſunt 
- = innumera.) N vero, in tetminatione -x09m, non Radicale eft, 
» © fed Epentheticum, ideoq; in Derivatis excidit; codem-enim' 
 F pror us-modo ab &x1 formatur 6:x050 5, ACA TaUdKONTA Teraxo0- 
| = os, Sica Latinorum Triginta formatar Trigeſimu; aroifſo n, & 
> ® 1ins converſo, ut fy7ivn reſins, =Jus, fol, enVe [Pro , m)eprito 


fperne, & Angl- (purn. weto meſis, Ut igitur pro m in Triginta, 


- B® {fabftituitur ſolalitera s in Trigeſimus, fic p:o v7 in terminatio- 
” ne xeym ſubſtituitur itplex's interminatione xeor, vic a +4 
erT1, TiS%y76,&C. formantur a4 et, T19651,&c, Sic.pro Got, m'- 

| _&{zee,ic. dicunt-Dores 7}, wa[orr:i;&c. 
| | Leviculum autem eft iUlud , quod Latinorum terminatio 
{ ginta per g ſcribitur,Grecorum ver x97e per x,carum enim lite- 
Tarum facillima eſt commutatio, cÞm {int cjuldem organi;lme 


: = ab iiſdem vocibusViginr, Triginta, promiſcue dicimus V igeſinins, 
i E Trigeſimw, &V iceſimus, Triceſtmus, ( ut-inp:e dictum ce, )) item 
- = Ticeni, Triceni, Sic GreceTdi© dicitur quiLatine Caim;& con- 
| tra, aGrzcis wheprde, ixr@:, fiunt Latina gubernogcygnms, aliags 


cjuſmodi non pauca paſlim-occurrunt- 'Neq; omnino mirum eft 
- = lLitcras .C & G promiſcue uſfurpari; Quod quiden: facile fie- 
- © ripotcſh,ctmliterarum C &G, reQe pronunciatarum, ( nem- 
© =} peut Grzcowmm «x &y ) ſonus admodum.-atiinis eft, Quamyis 
: enim literz jſtz -C-& G alios habent-nunc dierum ſonos ante 
C vocales E & 1, quam ante A,O, UV; illud tamen antiquiths obti- 
| nmuiſſeneutiquam et credibile. Nulla enim ratio videtur cur 

2 | Accipio, Arcettus,&c, pro Adcipio, Adcentus,Oc. {criberentur; nit. 


- | ut ſonus literz D tranſeac inſonum ſequentis conſonz, ( ut. 


| cl corripio, collimo, conm.muto, arrifio, aſſumo, allicio , afpone, attendo, . 
- | affundo,Oc, efferuntur pro conripio, conlimo, &c. ) ideoq; fi C ut. 
{ $& ſonaretur, potius Aſcipio, Ajcemw,&c. ſcribendum effet, utin 
Aſſciſco, Aſſcendo,” &c, Atq;zidem dicendum de litera G,prop-_ 


; =} ter voces Apger, Aygeſium, Suggero, SuggeNum, &c. nam cerre Ad- 
- | ger, Adgeſtin, &c. mollius ſonarent f1,G debeat eo ſonoproter-. 
r | 71,quo nos nunc dierum efferimus litera G ante E & 1, vel Az- 


ger, Azgeftum,Y&c. fi Gallorum more efferenda fit. Nam mollior 
(qui dicitur)ſonus lizerx G mega habet apud nosaffinitare ci 


3 ſono. 
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ſono literz D,& literz Z apud Gallos, imo ſonn hnnc in fe con«. 
tinet. Nam verbi gratia, vox Jupiter, quam Germani ſonant 
Tupiter, Angli Dyupiter,Galli Zyupiter pronunciant. 7 

Ut autem a Bz fiat Viginti ( mutara litera Bin V,) non mi- 
rum <ft, cum Y conſona, prout nunc dieram efferri ſoler , non. 

alicer a Bdifferar, quam F vel Pb a P, feu pa rn, hoceſt, fit lite- 
ra aſpirata a ſuatenui, Nam 1 literas P;B, pronunciaturis ſpi-. | 
ritus interceptus permittatur erumpere, formabitur illic F, | 
« pid. Trata- Bic V 3 * ( prout nempe F & V nunc efferimus. ) Imo ea<_ 
xm de Lo- dem litera Grzca 57, ab aliis Beta,ab aliis (ſatis quidem bar- | 
quela , qu#" bare) Yitadicitur ; hinc ſ& v in MSS. Grzcis ſzpiſſime . | 
mee Gram- gge confunduntur: 8& Hiſpani fere promiſcue , tam ſcribung . ® 
— quam efferant b & v: earameg; literarum affinitas maxima ne- | 
—— prafixi, Mint non innoteſcit. Hinc a Grzcorum Ccacgar fit Latinum 

| volo; ab Hebrzorum NT fit Grzecum As, unde iteram Lati- 
norum David & Davides, Anglorum David , Cambroram Defid 
& Dewy : A Latinorum liber & libra fit Gallorum livre; a faber, | 

febris, &c.fiunt Gallorum feve, ſevre,S&c. Item a Larinorum libe- 
yo, cooper io, habes, recipio, &c. fignt Anglorum delrver, cover, have, 
receive, &c. aliaq; innumera paſlim obſervanda ſunt; ut non mi- . 
rum fit Bin U commutari. Monet ramen-ex Salmafio Gata= 
keras(quod nec mihi difplicet) deduci poſſe Viginti a Dorico 
£1x4.71, Pro %ieos 5. prefixo Aolico Digamma, ut in Ie Vitex, | 
w7©- vitns, rotz canthus, &c, unde Hefychio Tim7e, iris : Tiee,.. | 
Zap (ver:) Tia, £3y (-violz utiq; ) in g permutato at in = - | 
B1G- gobins, wxy&- cygnus : xinſerto, ut in-Toxg twic, yiew ings, | 

Att mw lingo. | | 
Ur autem a Bis fit Viginti., fic a Tribus, Quatuor, &c. vel Ter, 
Quater,&c, hunt Triginta, Quadraginta,&c, terminatione ubiqz a 
Grzcorum #oy7e deducti../Pariter apud Anglos, Twenty, Thirty, | 
Triginz« Gc: { ſen, ut Joquuntar Scotj 'Threety ) Forty, Oc. a Tweine, Three, | 
: Four, &ce deſcendunt, addita terminatione'ty a'voce Ten, Ut vis | 
detur, deſumpta, Sed progrediendum eſt. . 
Tres, Tres idem eft Latine ac p83; Grzce: Arq; hinc ter, ternio, ter= . | 
nus, ternarius, tertius. &c. : 
Becem. A Grzcorum Atxa Latinorum Decem 'deſumptum'efſe nemo . | 
| dubitat, terminatione « in em mutati. A Decem vere fortman- 
tur Decinius, Decies, Deni, (quaſi Deceni,) Denarius. &c. 

Sic ab *x£,"z]a, formancur Sex, Septem; ſpiritu aſpero in s 
Sat converſo. quod facile fieri poſſe, ab. aliis derivatis abunde li- | 


quet | 
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CAP. 6. Nominibus Latinis. 3r 
quet. Dicimusenim ab vs ſns, ab was jub,ab v5" ſuper, & ſupra» 


( at inp & apper, inde fortaſſe deduGiis, s iterum excidit,) tic ab 


Zems [erpo, ab ipui's (vel pus ); ſermo lic ab apo (dico) ſeo, ſerui, 
co ſenſa quo dicicur ſerere ſermones, & vario [ermone ſerebant. Vir= 
gil. h. c. loquebantur :- atq; hinc diſſero difſersi : Et ab eps (neo) 
fit ſers (hoc eſt jungo) unde ſertum, deſere, conſero: (Ar [ero , ſevi, 
hoc eſt, ſemino, a arvipo dicitur. ) fic axe (alio, : je, £05 [us ,paG- 
ſolus, fates ſol, 4as jal, unde & aa [alum ; fic tan ylva; ab dus 


vel 54s fit fmal; fic 4ua:G- fimilis, ( ubi terminatio /;s ſervilis eft 
bs » 


ut in facilis, humilzx,%Ccs) ab io, iGo, I5yur, ſedeo, ſiſto ; ab Im ſe- 
quor; fic ab vu 1G ſummug, (mutato m5 in muy hoc eſt, termina- 
tione ſuperlativiGreci in terminationem ſuperlativi Latini ; & 
pinm, cuphoniz gratia, nempe pro ſupmus, ſummucaut ab 77y&- 
ſomnus & ſopor,) i1c ab 5wov ſemis, & pro jw in compolitis Gre- 
cis fit ſemi in compoſitis Latigis,ut nw xvxacy ſemicircults: Sed B& 
pro ſpiritu leni nonnunquam fſubſticuitur s; ut ab 4 (ws, 
(quod ab iu deſcendere aliis perſonis magisliquet, cum <nim 
ab i:;, 2, #52, dicimus eg, eft, eſtis, cur non ab ku, touty, wst, 
vel Dor, 3p, #:uss, wrt, ſum, ſums, [urt.) fic tt liz?&y fin, Choc 
eſt, fi vers 32d%, at ſin pro fi non, ex 1 & ne componitur: ) Er 
ante conſonas non raro prefigitur [; uta ago ſcribe, a yadgo, 
YyAUa, [calpo, (culps, ( canquam a zeapo & wage, metatheh licerz 
A, ut cum pro xems & xarp@ dicimus xp & worre©&) 
quanquam® ipſa xdew, yadgo, yavge, ab Hebrzxo IND exarare, 
deſumpta videntur,mutato ( in poſterioribus) 7 in 7: cuiaf- 
fine eft IND ſcribere. Sed de his ſatis. A ſex autem & ſeptem fiunt 
ſexies, ſextus (quaſi ab 7x)@-) ſex ( qual! ſexenus) ſenio , ſenari- 
5, &c« Item ſepties , ſeptimus ( ut #6HO- ) (eptenus, [eptenari- 
#5. Ofc. | 

A Grecorum *Fts, «5, «135, fit Latinorum Vnus; mutato « 


' In « ; quod ipſum non raro fit. (Arq; hinc UVnicas, & ulus, quali 


unulus, & nulus, quaſi neullws, ut ſupra diftum eſt. ) Sic 63s, 
ſuns; ods, Ts, thus; oxoner@ , (copulus; vegian, nebula ; 4 gatge 
fiunt pa3E, paozs, & fulgeo; ab gpiryo, dwayn, K mulges , ab d- 


bg apo yd, amurca ; a pointy © vel peiriare, mulceo z a pear, mel 


& muljum ; aogirdbun, funda. | 
Aut potius dici poſlit Unus quaſi contratte pro Venus vel Venus 
aut Venus ; Nempe pro ſpiritu aſpero vocis #», ſubſtituta con- 
lonaV ; quz olim oy raro ſaltew, {inon ſemper) molliius 
4; effeccbatur 
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efferehatur ut noftram Y; (quanquam Priſciani tempore da- 
riorem fonum adepta fucrat, quem & nunc dierum apud ple- 
rolq; retinet ; ) quod ex derivatis non paucis liquer ; eſt enim. 
apud nos Virum, wine; Via,a way; Veni, went ; Volo, vellem, _ 
will, would ; volve, wallow ; venus, wind; vellns, wooll; veſpa, 
a Waſp; &c. Sive autem dicat quis voces noſtrates illag a 
Latinis,vel potius tam noſtcas quam Latinas ab antiqua lingua 
Tentonica deſumptas, (quz quidem cum Latina: poteritde an- 
tiquitate contendere, ) perinde omnino eft; utcunq; enim, 
aftines i!los fuiſſe ſunos non eft dubium. Sic pro V alens, Valerius, 
ſcribebant Grxci #aahs, vaxter Or, & a Greco vat fit Latinam 
Ve. & Anglicum Jo, vel (prour dicebant veteres, &etiamnum 
dicunt Boreales) wa,  _ 

Ut autem pro ſpiritu aſpero przponaturY”*, hoc eſt, ut pra 
Henos, dicatur Venus, Uenus, ſen Yenus, facile concedi poteſt; 
fic enim ab {7« dicitur Veſt, ab to n29©- Veſper ; imoetiampro 
ſpiritu lenj ; dicitur enim ab *:S (quod ipſum a ym )) video; 
ab id\s, veſtis; ab i3i,eſca & veſcor ; ab oiv©-, vinumzab tyregor, 
venter ; ab ;, vis, niti forſan a fy, ) ab Fg vel fp, ver ; ab oy, 
viola: Sed &non raro interſeritur / 3 dicitur enim ab 9», 0= 
vum; ab vis, ovis; a 3s Gods, bos, hevis; A veu; vas, navy ; a mat 
e9v, Paulum, parum, param; ab” aivy evum, (unde-etiam-noftrum . 
aye, &-age, nam y &p ſunt apud nos literz admodum aflines , & 
{zpiſiime commutabiles;) fic a v6@, nevi; ab 7yHO-, offavus; a 
»G-, novus; N ab Uyia, novem: fc Tigya, , Hiverne, Hibernia, Ire- 
land. 

Ideo autem Vnum., tanquam ex Venum contraftum judico, 
(potius quam immediate ab 472%; , mutato e in «, quia prima ſyl- 
laba longa eſt, quz, fi immediate fieret ex «, potius eſſet brevis. 
Forſan dici poterit Unzm ex 5 ey (per craſin) contraktum fiert. 

Hinc autem et Bowym dici facile conjicio, qualt 5 er, quod unums 
eſt. Platonici enim omnes formalem rationem- Boxi in Vnitate 
collocant, unde fatum eſt quod Vnum & Bonumcenverti dicimus. 
Nam fi ex % #x Hoenum, vel Vznumdicatur,%; przfixo F Kolico, | 
Foenum; digamma illud facile in B migrabit, ut fiat- Boenum, un-.. | 
de.& Boene, et (extritisindee, hinc 8 ) Bonum & Bene, unde et | 
bellus pro bonulw,yel benulus vel boenulus. Arq; binc forſan eve- 
nit; quod, boxum et bens quamyvis'fint conjugata, in altero 6, in 
altero ver0 emancat- Sic forem et fore dicimus, pro faerem et fiere, 
a 


>W 
Ss 
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ab antiquo fo,fur, quod a'Grzco gies deſcendit. Ex F autem fie- 
ripoſic B, ve] inde liquet,quod Bubalcus et Enbſequa dicitur , pro 
Boviſequa, aGrzco-8#5 beds, Kolice oF os . 

Ne quem veroterreat in Bonum & Bene,{fyllaba prima brevis, 
quam exſpeCtarent potius longam futuram fi ab 5#y contracta 
dicatur : Sciendum eſt regulam illam, (yl/abas contraione faitas 
lengas eſſe, non ubiq; yalere; quod, ne longids abeam, in iplis fo» 
rem, 8 ſore, eX fuerem $ fuere ab antiquo fxo contraQtione faGis, 
eſt extra dubium; fic in ft pro fret, 8& mulrtis aliis. 

Quod quidem quo reid intelligatur , notandum eſt, con- 
trattionem duplici modo fieri ; nempe vel 9aide, vel ware. 
Hoc quidem,guando duarum ſyllabaram vocales in unam {ive 
vocalem five diphthongum cocunt, & quidem vel mutatz vel 
immurcatx, (nif malis illam xd, hanc owaipeory appellare} 
ut (apud Grecos )74imt 75iye, THyeG , Try, T3hgn THi- 
1c Etfyllaba-fic contrafta ſemper evadit longa. INud 
autem, quando, null yocalium coalirione faG&3 , altera plane 
expulſa, reliqua intafta manet, ut in 5pevos, cxvos, &c. fic in 
0994s, oge, opaiv ogly* & multis aliis; vel etijam abi diphthongi 
yocalis altera expellitur manenre reliqua, ut in Doricis #15, 
TT|s, Tl, QC. Pro wales, wile, wmnrey, & multis aliis. Et 
quoties hoc evenit, vocalis ca quz ſupereft candem quam privs 
habuic retinet quantitatem, nempe {:-prids longa fuerit, longa 
manet, ſin brevis fuerit,manet adhuc brevis, nec propter con- 
trattionem producitur. Sic apud[-Homerum 

dliad. &. v.88, "Opar ©irt* nana Cavs -= "0 

Odyſ: 1.V +342. "Opov xhoy & Etivs + oh 

Et I1,3.v.109.” Opozo mimv Kamyniddy, ---= | 
Aliquando autem vix aliud ſupereft indicium an x:do« an 
Yai fiat contratio, quam ex quantitate vocalis. quz ſuper- 
eſt, ut Goas,65e; ubi duz vocales breves «« in unam longam &« 
coaleſcunt; adeoq; fi « etiam prius ante contra&ionem fuiffcr 
Tonga, perinde fere efſer five per #ygdoy five per 9xidiy contrafti- 
onem fieri diceremus, faltem niſi aliorum verborum analogia 
corur alterum potius ſuaderer. 

Quod autem Gracis familiare «ft, illud &Latinis non raro 
uſu venit : prefertim in verbis tertix & quartz conjugationis 
In 70 terminatis, ut c#pio, fugio, audio,neſcio, Ec. Cum enim ad 
formam terti conjugatonls, ( Lego, legis, legit, legimns , legitis, 

Fepurt 
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legant, legebam, legam, lege, legito, legerem, legere, &c.) dicendum_ 


elſct verbi gratia, cupio,cupits, cupiit,cupiimus,cupiitis,cupiunt, cupies 
b em,cupiam,cupie,cupiito,cupiere,cupiere,cupiendi, cupiens, &c. .dicimus 
ramen contractias cupir, cupit , cup imus, cupitis, cupt, cupito, cuperem, .. 
cupere, Oc. nempe per 9ai4ty prioris vocalis, reliqui fuam quan=-_ 
titatem retinentes At cpio, cupiunt, cupiebam, cupiam , cupi= 
endi, cupiens,, Kc. omnino incontrafte: &1lmiliter in iis. om» _ 
nibus quz,ctiam poſt contrationem , reputantur adhuctertiz. * 
conjugationis. In reliquis autem- quz ad quartam conjugati- 
onem referuntar, (quanquam &.ca omnia lint revera non nilt 
verba tertiz conjugationis contrata,.) per xg«oy plerumq; fic _ 
contractio nempe audrs, aadimus,arditis, and!, axdito,audirem, audi- 
re, Oc. dlabusnempe vocalibus brevibus 3;, vel je per z2«:v in _ 
unam longam 7 coaleſcentibus; at. audit Cultima brevi) per 


9ai4iy prioris z, reliqua ſaam.quantitatem brevem retinente ; 


Item «udio, audiunt, audiebam, qudiam, andiendh, audiens, Oc. in- 
contraQe:et fimilicer in aliis verbis conjugationis quartz. Ve- 
rum ct hic ſuam libertatem exercent Poetz, Nam verbi gratia, 
Neſcis apud Ovidium habet ultimam brevem, quaſi 9ai4y paſ- 
ſum non xee72y; et contra Neſcit apud Juvenalem haber ulti- 
mam longam , quaſi per zpdory fiat contraftio,non per 3ai-iy, 
Atq; idem accidit in abit, obit, perit, redit, it, neſcit, petit, &c. quz . 
apud poetas ultimam habent lJongam ; imo & abiit, periit, rediit, 
[abiit , pro abivit, perivit, redivit, ſubivit, altimam habent lon- 
gam, nempe v conlana prius in u_vocalem tranſennte(quod ali- 
quando fit,ut eveluiſſe pro evolviſſe apud Ovidium & Szlue pro 


Sylve apud Horatium, &c. uti notavit Cl. Gatakerus in traQta- 


Sectittda con- 
 wngatio Verbo- 
p rum, oft forma 


tu ſuo'dz Bivocalibus,) & deindefaGta- crafi duaram vocalium 
vi ini longam. (Exempla fiquis. petat, ne longus fim, apud 
Smetium quzrat ; in ſto quzvis ordine. ) 

His adjungere licet potitur apud Yirgilium, % Ovidium (proba- 
ro authores ) penultima correpta, quaſi $ai{y non #ggory (uti 
in ſimilibus fieri ſolet) paſſum. | ; 

Ovid. Mzcrs videt haxc, viſamgz cupit, potitiirg; capita. 
Virg. Vi potitur; quid non mertalia pefiora cogis. 
Sic potiretur, potiturus, nequitur &c. de quibus vide Smetium. 
Quod aute de conjugatione quarta dittum eft, & de ſecanda 
fere intelligendum erit. Nam verba conjugationis ſecundz 


| ">eentraftq ter- VIx aliter ditterunt a verbis tertiz, quam quod in plerifq; tem- 
=z | 


poribus 
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poribus ( intellige quz a praſenti formantur, non item 


quz a przterito ) perpetuam fere. patiantur craſin, nen-. 


pe vocalis e cum ſequenti, in e longum , puta deces, doce- 
bem, &c. pro doceis , doceebam, &c. excepra tertia perſona 
przſentis Indicativi,ubi pro deceit fit per $ai-:y decet, nltima 


brevi. Sed & hic ſyuam libertatem exercent Poete, nam 


vide apud Perſtum & Catonem, & cave apud Horatium, ulti- 
mam habent brevem, (quod notant Lubinus 8 Farnabius, ad 
Perfii Sat. 1. ver{. 108.) ſed & vale apud Ovidium, (& ejuſmodi 
fortaſſis alibi occurrant alia,) quaſi per $xi4y fieret contratio: 
ſed & fervere, penultima brevilegitur, quanquam a ferves, 
quaſi ex ferveere non xeare: ſed 9aile flerer. | | 


Paci modo, ubi pro peſſiem, poſtes, poſſiet, poſſiemus, poſſictis, 


poſſient, (ex ſiem, ſies, ſiet, &c. prout olim ſcribebant,compolitis) 
dicimus contraCtius foeſim, poſs, &c. duo illa poſſim, poſſint, per- 
inde eft five per thlipſin five per craſin contrafta dicas; at fpoſſi- 
mus, poſſitzs , per craſin, propter vocalem longam}; poſit per thlip- 
fin , propter ultimam brevem; contra vero fitex fiet contra- 
ctum, quali per crafin non per thliplin , uliitmam pro- 
dutam habet apud Lucretium. | 

Deterior ſit ut forma muliercula ametur. 

Poſſis indifferenter nune per hanc nunc per illam ; habet 
enim apud Horatium ultimam longam, apud Juvenalem nlci- 
mam brevem, quaſi ille per crafin, hic per thliplin contraxerar. 
Utriuſq; exemplum apud Smetium exfiat (librum pxdagogis 
ſatis notum.) hoc autem eo potius moneo, quoniam audivi non 
ita pridem D.Prideauxium paxeeirny(virum omnigena eruditione 


Poſſis, ultima 
ancipict. 


refertiſimum) immeritd a quodam taxatum,quaſi meeri leges | 


violafſet, cum yocem poſſis ultima correpta in carmine uſurpaſler, 
quod tamen non nift veterum exemplo fretus fecerat. Et qui- 
dem Grammaticalis illa regula,cuinixus ille hanc protulic cen- 
ſuram,nempe quod Ultimam longam habcant ſecande perſone 
ſingulares verborum in is, quoriem ſecunde plurales deſinunt in tis penul- 
tima produtFa, nen fine grano ſalis admittenda eft, nec quidem 
Gramatici omnes cam ita univerſaliter pronunciant, quod qui= 
bus vacat facile collatis Grammaticis reperiant. Verum quidem 
eft,quodSyllabs illz longz eſſe peſſint,&& non raro ſint,non autem 
vel necefſario vel ſemper producendz: cum veterum Poctarum 

2 authoritas 


236 De Numerorun CAP: 6: 
authoricas (quz hic ſuprema lex eſt) [zpiline in contrarium 
eat, Exempli gratia. 
Ovid. Nelci an excedantetiam loca, venimns illuee : 
Jaren. Tam jejuna fames,cum polisis honeſtius illic. 
«rl. =-==-===< NCC Ie QUeliVeiiSextTa. 
Horat. Integer eſt animi, ne dixerys,ergo abi parve, 
Juven. Accipit Endromidem fi dixeris eſtno, ſudat. 
Virg. Verum ubi ductores acie revocaverts-amoes. A 
Javen- Greculas eſuriens ad c#{um julleris ibit. 
Ec ſimilicer in aliis accidere, cui hzc non ſufticiunt exempla; . 
invenire paterit 1 Smetjum confulat ad voces,conclu{eris, curtave- 
ris,guſtaveris, Juveris,oraveris, piaveris,poſſederis,ſpeaveris,ſpreveris, 
teſtaveris,verſeris,viceris,videris,@c. Er quidem non modo in tem- 
pore Przterito. modi ſubjun&tivi, (ubi volunt Grammarici ſe- 
cundas perſonas plucales penultimam ancipitem-habere, ) ſed 
& in tempore futuro , (cujus-ſecunde - plurales penultimam 
ſemper habent longamyuti iidem tradunt Grammatici, ) ul- 
timaſccuade fingularis. ut plarimum <corripitur. ( contra 
quam docet allegata regula) &non nift raro admodum (extra 
poiitionem) product legitur. Siquando autem dubium fit'an .. 
vox cjuſmodi ad tempus-przteritum an ad futurum referenda | 
fit; at fſaltem ubt bak Lnaeractre uſurpaturgad futurum certo , 
 certius referendum erit ( nonenim jubemus-przterita fed tus . 
tara) atq; etiam ubi Hypothecice aliquid aſſericur ſub condi» |. 
tione rei adhuc futurz.. Sed de his hatenus. 

Summa huc redit, fi ab 5 # vel Foy deducatur Latimum 
Baenum. & Borne, & contractius (per taliplin alterias vocalis) | 
Bonun er Bezre, crit nihiſominus utrobiq; prima brevis. 

Ab eodemautem themate *Ey, formantur ſemel , ſingulus , 8 
fimplus, item-ſimplex (quod non dicitur , ut vult Scaliger, quait | 
fine plica.) Nam eodem modo quo-ab awe vel ous fit ſimul.Cpre- 

Semel. fixo s pro ſpiritu aſpero, & adjundto fervili l finali:) fic, ab %, 
Simplex. ſemel, » interim inm converſo, (nili potius ab «9; diftum pu- 
Simplus, Temus, quea Jonice pro 65 uſurpatur.) Atſemel & ſimplex ejul- 
em efle originis, nemodubitabir; cam ſylJaba plex fir manife- . 
ſtoadventiria, ut in-duplex, triplex,&c. ut et plus in* implus, dupias, - 
triplus,&c. quibus reſpondent. Grzcorum dTa#;, Smats, Ofc. 
on enim «Az5 dicitur vel ab « grey7ix6, vel ab a &mmr1irg,. 
fed vel quaii dunais,ab duds wnwe,.vel ab « wirwoiy ftgnificante, 
{eu /ingularitatem, ut vult Euſtathius ; ut in dydtor , '«ag%s, 
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" VOUS - 4 bl 5 9 
Aw? azancar] ©, *awiris arcy ©, amaarrCr, QR0Aunw CO, 


Arq; hue facic quz haber Euftachins,duim exponit *az#%ue, Gums 


1acptos: ano © (que et axis) owonerre Or: Quid enim aliud 
eft 6440345pres, o3attop © , quam qui communi ( hoc eſt, uxo c0- 
dens, j ventre feruntur, aut lefto concumbunt. Nam communis- 
nis notio,etiam UVntatis ſeu potius Ldentitatis notionem-includit, 
Sic et «@eFt, 4au,ct forte 'apuws, tt hinc dpa,ows, wwe, Tui, 
ut et iSuuas, widen pos; quali mullies, Terminatio vero may; , vel 
eſt a a{a@, ut Ealtathic videtur, vel eft paragogica ,ut vult E- 
tymologicus. His autem ſingulum et firgularem cognara eſſe patet: 
quz ab £y:#85 difta videntur, ut ggizy frigus, wipers. friges, m/xms 
pugil, xoppu gummi, whegrdw-guberne, ,Scd et ſincerusetiam dicirtur 


ab +y ct KE2GW leu MAI rum miſe; quod ipſum cl T1911 6 fhenifi-: 
care putarem ( non iam ab « 51gn7iunGg quamab a yiywcry fight». 
ficante ; ) ut id nempe iignificent quod ex plane-Homogeneis - 


conflacur, et non ex varia inixtura : nec quidem magis diſtant 
voces axien1©- ſincerus, quan: eer5re3s ſiniſter, (ubie inn, utin 
Yews Vents, carveit Hiſpania, ic #p; m©- Henricw, quod nos Henyy, 


et Horry dictmus.)) Sincerum aurem yuaſi ſine cer diftum: eſſe. 


(quod Scaligero videtur) mihi.neutiquam placet ; partim quod 
Ipta przpotitio fine in compolitione=nuſquam occurrat, ( ſed 


ipiius forfan loco nonnunquam prepolitio inſeparabilis ſe, ut 


ſecur quali fine cura,vel ſeorſim a cura;) partim- etiam quod hzc 
omnia ſimplex, ſimplus, ſiugulue, ſingularis, ſemel, {mul, ſimilis, fin- 


cer, cognatz tain figniticationis quam originis e{Je nemo mes. 


rico dubitare poſlit, in omnibus nempe Unitas quezdam ſeu /in- 


gularitas, five, quod tantundem valet, communitas quadam ſeu. . 


Identitas, indigitatur : At qui ſixcerum ditum putant: quaſi fine 
cera, et ſimplex quaſi ſize plica, non ipfi tamen dicerent, credo, ſin- 
gulym dici quali fineguis, aut ſimplum quali fine pilo vel polo , aut c- 
tiam vocibus ſerel,/imul, frilis, ejuſmodi nugatorias derivatio- 

res affigerent. Sed prugrediendum eft ad ea gaz ſcquuntur-- 
Ab ire dicitur never, ut a vies novus, em lices dictum eft,) 
terminatione item mutata aba in em,ut a Jia decern; s item ſen 
ſyllaba jy a pcinicipio prrcunte, Guod etiam in aliis Derivatis 
(preſertim ubiex una lingua in aliam tranſicar)ncn raro fit, 
Sig, ab experdo dicimns [perd,ct ab extraneus fit Gall ich eſtrarge, et 
noftrii ſtrange: ab Helbitale,fit Ital. pedalezer Anglici (pittle,qued 
et Hoſpital et Hoſtel dicimus,ncmpe, Xenodechium:lic ab Epilco- 
pus dicimus Biſhep:ita tg 1 11G 0,tge]uos TER US Hed Bog rub or, tgue 
3. gp cy 
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Singulus. 


Sincerns,. 


Novem. 


_ Eentum, 
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3pdy rabrun, 8g 4 rope; fic ab 'auinyw, mulgee,et noſtrum milk ab 
us; uunncs , MOllis; ab arpuyo vel argv, trudo; ab iu; meus , ab 
adegy ©, aſparagus, (Paragus; ab 'ecie, aſter & ſtella (quaſi aſtery- 
la: ) ab 'audo,”awnms, 'apunile , fruntmero, meſſis, mefſor; pro *«< 


© waters obſcur us, *apuaveio, obſcuro, infuſco, dicuntur per Aphzrelin 
- weveyss avpow , unde Latinorum Maurus & Mauritania; A jan jos 
| a&xJ&- (qualia Janes ) laclatiz; a5 PIT, Jry, Juau©-: a 
_ operRen,funda; fic apud ipſos Grecos dicuntur promiſcut za7e Þ| 
& «ja, item #7, #4407 , 5442, & pos, pot, ww, Item ans, Nanas, lic as I 


ws & "args; 0egs, KN aavey; ſuperbus , K alia multaz tic 3; & 
£05,057 Reavr,xav0 ct ixay0, parts et 'apuand;, Ne jacipes 
"ap3al (Tit.1.12.) pro yageees papy a, hoc eſt 1a5Fiuaper phlones : | 
Atq; apud Ionas & Poetas augmenti & reduplicationis rejc= 


. &jonem ſxpiſlime fieri nemo netcit,ut cum my et Aauuey© di- 
' cunt pro #wTor et Gs6Anuir0r. A novem aurem fiunc nonus, quail 


novenus, item nonies, novies, & ncver 4/1us,&c. 

Ab ?ramy fit centum : dempto a capite s, (ut tris novem) & 
Epenthetict inſerto n, 

Hujuſmodi autem Epentheſis litere N, vel M, C prout ſe- 
quens conſona palatina fuerit aut labialis) eſt frequemtiilima. 
A x47 fit campus; a T''D ſindon; a 797 lampus, lampadis , % quy 
dem adurw: & pro Hebrzo Dages noriſſimum «ſt Chaldzos 8 
Syros ſzpillime ſubſtituere lireram Nun, (non modo ubi Dages 
eſt abſentis Nun vicarius, ſed & alibi.) Sic etiam five a AN (ive 
a wTT fit VpTevey tympanum : fic agua, gairo, K carmoie: a 
Taw, Teirw, & tends; a wn]w, tundo;a omeido, anivds; ab dy ©,ayrv- 
wt, ange, & angor, angoris; quod Angli cake & ach dicunt : ab 45 
anguis, (ubi&y ing tranſit, ut avs anguilia, ywabdry galba= 
num, ang» pulegium, Xzeadv Cartego, ovvi, wur Orgunguis R tin- 
enla NC.) a mri pateo RN pands; & jw, wo, wre fundo, ( ubi& y 
in f conyerticur, ſic a ay wars confuſio,a g0ives fanis R finis; ſic in 
ail fel, yaou flos, Xaweis Flora: Chloris eram que Flora vocor, Quid. 
Faſt. & yvwos fumme;niti hoc ultimum potiits a wvs7y adolere, unde 
Sus & wvigyare ſuffimenta, & vwinty fumigare, [uffire, 9 in f, ut in 
Selw fro, ſuffic; Sipes Kol. gngss fere, Stow ferveo, Yeewos formus, 
Spaw, ave frio,) (IC a of Hgdty (cindo & finds; led Be a oC ggy* 
Jsaws , ficut & Angli, codem fignificatu, a ſplit, ſplinter: a arev« 
So feſtino fit ogerdbvy funda, teſte Euſtachio: a acixe lings;a aca 
!z£quo, ab &7 inquio, (ubi 7 in q trankit , quod ſxpe tit, ut poſt 
dicetur) | 


CAP. 6. Nominibus Latinis. 39 


dicetur) a4 jungo, (ubi 7 in j trankic , ut Cds Fevis, Fupiter 
vel Foupiter, hoc eſt Zovy pater, Cevs memip, ut dicimus Marſpiter, 
Dieſpiter, Liber pater &c, Sic Infula Zocctora , ad Mare rabrum 
poſita, unde Aloe Zocorrina nomen fortitur, a navtis vulgd dici- 
tur Facatre: item Succus, Italiceſucco et ſugo, Hiſpanice Xups, An- 
elicejujce, quz omnia a ſugendo dia: ) Ind autem » in tundo, 
funds, ſcindo, finds, pando, lingquo, lingo, jungs, et imilibus , adventi-. 

tium effe,inde magis liquer quoniam in derivatis frequenter ex- 


_ cidatz dicimus. enjm tutwdi , fud; , ſcidi, fidi , liqui, ec. % a 


pande, paſſum, a jungojugum, et a aciz0 non mod0 lingo dicitur, 
ſed et liquor, liquidus, Cunde liquide er liquet.) et Anglicam lick , 
quz quidem omnia ab Hebr. JT? vel PRy deſcendunt: fic a 
Triginta, trigefimus, a 781d10y7 Teraxo5 ©, ut ſupra diftum eft. - 
Sic a oxs!s ( claudico) oxgyfuacy:; fed et [cando, et ſcela, et oven . 
any3s, quod ideo potinis moneo,ut Geometric vocis oaayyss; 0s 
riginem obiter tradam. Formatur enim oxeayr35 quaſi a oxaads 
vel oxaado,aut ejaſmodi aliqua voce ( cui Latinorum ſcala vi- 
detur aftinis) quam a ox4C vel og facile deſcendere pofle ne- 
mo dubitabit, ejuſmodi enim terminariones przter radicis fub- _ 
ftantiam ſatis frequenter accedunt, ut in ipſo oxgy/aoy, duupme> 
Ads, NSionarG, Sidaciania, Sifacganys, didacmroy, Of (a- 
ris pater, ſic et ab 5s, iuarts K drduoa@}, Rab Gm Hwa A 
TxgA%s Vero,vel oxaado,vel ejuſmodi voce alia,facile fiet sx2an- 
yoy,Uta vs oe Meydaainn: IC xage xgpnrer, Item jaairy (Eu- 


 Rachio teſte)a 32a« quod iplum a zaiv(unde & yu3t gaudeo; ut 
| autem yato pads zanivnyfic cxi(,oxgade,omwnys dici poſiunt: 


parl modo $8 ap 13y00 0p 310m, ammupyarwoiss ſive a art e7.00 live 
evapyac:l1Cc & ab tppy ve! £634 @,dicuntur.dggaai,t aac, upgar 
yoy, 'Epgayy : Item a cugpis,cmpuay K mmpualy@ :fica xale (eu wdn 
(uro )fhunt za>oy(lignum ) & #5209 jaculh lignenitem ziawy & no 
veroy tolſexo, Nec quicquam in contrarium ſuadet vocum figni- 
icatio: Conus enjm ille Scalznus dicitur, qui- ereQus non eſt, 
ſed magisin alteram partem propendet, hoc eft, cl-udicat; quid 
enim alind eft clandicare, quam non ereus incedere , fed ad 
latusalterutram inclinatue? Arq; eodem plane {cnſu Triangu- 
Iam ilud Scalenum dicitur,qued xquicrurum non c, ſed, prop- 


ter crurum inxgtalitatem, in latus alterum inclinatume Sic e- 


tliam ab eadem claidicationis five inclinationis notione, voces 
ſeando & ſcala non abludunt; in plano ſiquis iaccdit, non ille 
{candere 


Mille. 
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ſcandere ſed ambulare dicitur; quod :autem ad perpendiculum eri- 


gitar, eſt illud vix aut ne vix ſcanfile; adeoq; illudſohummodo 


{candimus,quod eſt inclinatum five acclive : fiquando autem 
ereftum illud fic ad cujus ſummum aſcendere velimus, il nd 
Scale inclinatz auxilio faciendum erit ; ideoqz ze 7 019ep 
ſcala dicitur,cadem ratione qui @Þ># 7 #Aivay xaiuat. Sed de 
014. , e18anvds, & [cands hatenuss 

Ur autem x vel m adventitium non raro infecitur, {ic e con= 


tra n vel mradicale non raco excidit, ut ubi Hebrzorum Nun 


tranſit in Dages: & ab Hebrzo Nimrod fiunt Graca Nepfew]G- 
& Newfeud (inferto þ ur in wifau, wwe) &, apud Jo- 


fſephum, NeCpedus, extrito y radicali: ac licere n vel m ( faltem 


inſertz) minor ratio in derivationibus habeatur. 
A Centum, fiunt Centies, centaria, centenus ,-centen arius , centus 
rio, &c. | | 
Ur autem ab Zzamy centam, ſic a 14ara fortaſſe millia dici pote- 
ric,mutato x in ms, ut cum a 99% in Aorilto fecundo fit Ydpawor 
pro #7x2;00, & inde JpbuG6+ : quz ramen it formari dicantur tan- 
quam a J»4yww & non a ro, ſaltem erunt Jpiuw & 7440 cogna- 
ta, Sic quem vocant Graci 'Iax@þo, Latini 7acobum, Hilpani 
Zago, Galli Faques, hunc ltali Facomo appellant, & nos Fames. 
Deinde cum » & 9, quamvis non ejuldem organi, fint ramen 
literz invicem commutabiles, ( ur ſupra oftendimus, in $0i»©- 
ftnis, wo (I) funds, ay yvors conſuſio, gt ogy findo,@c.,) 
ipfa T, 6,8, cum litera m (ejuidem organi ) conimutari pofle 
aliunde liquet;dicimus enim a Sam damnic,ab 97G ſomnus,fic 
abum]O-( vel wp) ſummas; lic junmitto,ſumgoveo,pro ſubmitte, ſub- 
meveo;item aoars multrs,C niti foifan audas vel wdaicn, a In vu, ut 
In T*A tulo tuli, xzparmian Crapule, payyanrc ſtrangus, ayxaCr w- 
cas YeeplC winmphus; at faltem pan K mov apud Ore- 
cos, ſunt cognatz fignificationis, quidni & originis; quam apud. 
Latinos multum & plus:) woarro polluo (mill forian « adadow con- 
ramino, unde ayads enum , lytum 5 vel potins a perro , five prorſus 
& 1,0, unde lutun & lucs, & tortatle ablyo, delzo,&c. ne dicam dt» 
luvium, illuvies, colluvies, potitis quam a lavo, quod ef alterius 
ccn;ugationis: ) fic wigs pars,vel nitramg; ( forian a DYQ ) & 
w9iga Parca ( nifi potits, ut Gatakero videtur, a mgam unde 
i280)" itaq; videntur olim Parte ditz quz nunc Parce : inde 
Propert. 1.3. e, 4, ubinuncparca legitur, veteres codices ha- 
bere 
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bere perhibentur parta; Optini« mers Parta que venit apta die, i. +7 
meyuuiyy Scalig. Harum autem tertia, que Grecis dog=G-, 
Latinis priſcis elt Morta dicta, a voleg, ave EAU T Ut 2 unde & <«- 
peeutry, vid. Gell. 1.3. c.16. Mors certe a wess, ut a mi33G 
plebs, a pix © mens: fic ab dnaads finnt duants , pants &midlcs; 
a eava©r mals, (vel forſan a pars mob; ionau,Uit x20; 2 odio 
recede, fugio, & contra ab ens dpem unde & ars&vintus , nit |! 
iftud a viro,quod a ?Þ '{unt qui velint, malim ego ab 1; vel 
&gol:) IC ptr Dor. 242, apud & poſt : lic a Evy3s mons, (nil 


quis dici malit monem a verbo minere, quod apud Lucicti- 


um reperitur, unde & mize murorum; a minendo autem , {ive e- 
minendo, mons monte; ficut , a pendendo , pons pentzs 3, a frominende, 
promentorium quaſi prominuaterium; atq; ab codem verbo mirco or- 


tum habent illa omnia emineo, immineo, premines, frominco, non 


autem a mMeneo; a maneo enim non emineo, led emanco habetur.unde 
& emanſor dicitur, ) Sed & ipſum m aliquando fimpliciter prxfi- 
gitur, ut cum ab apns «pn fit Mars, Martis, (& forſan ab as, 
non-modo ſel & [alum ſed & mare,) fic ab apolw mas maris ; ſed & 
p, in 5p*w porrigs; (nilt potius a porrs ags, ut porricio, porro jacio.houc 
eft, prj:cio; vel, quod ego mallemry, a porrorego , propter preteri- 
rum porrex7/, ad formam direxi, ſurrexi, corrext, Kc. non Purrigi ad 
formam |iegi, peregi, redegi, ambegi; ipſum autem regs, non tam a 
re age vel res ago dictum crediderim, quam a Teutonico feu S2x- 
onico antiquo rice,quod dominium five regnum {igntficat, quam 
vocem adhuc retinerus in B:ſhop-rick, hoceſt , Fpiſcepaius , five 


5 : y . . . 

EVTAECe Epi {cep! domininm, inde autem rep, rex, regininy nevio, Cc. Vid nofram 
yoces enim Latings non pancas a Temtonicis originem duxille, Gronmat. 
Lingue Ale 


ego nullus dubito: ) fic dps pars, 4pr1G par, dio pudio, fn fu 
bes, wauBCr plumbum, VN mvp. 

Vertim ego Mile & Mili, potius a ue, quam ye, dedu- 
cerem; ( nitt potius yox {it ab ntriſq; centfata ; nam principtum 
potius vera exhibet, & finis yiaia:) namate facile rranſmy- 
cantur. Sic perinde dicitur «eifay © & zaiCay©: varum & peutum, 
vrumg; a TewpG&: fic goazytnuey jortburnt Grect quod Latini 7a- 
gellum: Yeggo Ryadgw voces [unt affines utraq; 2 ID, lic omax 
6s ſcalmus, a cxeipe [alio, Erymologo tefte, tic V/illeimu Gract 
"Tachuds ſcribitur; £aoteidy Hiſpania, & Hiſpalis ; fic pur, red; 
tener, tenellus; pulcher, pulchellus; liber, libeEnus; aliaq; nulita, Sic a 
Greco a6@ey fit Latinum lilium, & forſen ab &gz5 vel fey, nellns, 

17 ( quany- 


Primus: 


Secundus. 


£natuor. 
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(quanquam Varro & Plinius a vellendo volunt, unde vulſuram 
tonſara priorem probatum cunt: fortaſſe tamen a wiix&- vel- 
Is ) Sic ab Epiſtota, Apoſtsl0, Capitula, dicunt Galli Epiſtie, Apo» 
Fre, Chapitre. Hinc decantarus ille Alcibiadis Tranſiſmus,a pro g 
pronunciantis; quo nomwine ab Ariſtophane irridetur in Veſpis, 
Eir *anuCid dns ems wess Ss TeauNins, Onda; ,0%10 mw Xagarlul 
w0a#n% Eya,cyum djxitiet,opss Otwgys mw wgaalun xiganC Tyan, 


adecq; Theoro, pro capice Corvino ( hoc eſt , nigro) Adulatoris 


capt tiibuit; ſalsequidem & pro more ſuo. Er quidem & & L 
in omnibus linguis facile invicem commutantar, ut nocat doctifiiniug 
Cainſabunus ad Periii. Sat. 5. verl, 22. - 

Numeros Ordinales quod attinet, 111i a Cardinalibus deti- 
yantur ones, PI&ter primores duos. 

Primus nempe,quali Projimws, dicitur a Greco aep7@, mutata 
nempe terminativne {uperlativi Grzci in terminationem Lati- 
ni, hoc eſt, ns in mus. Veletiam (quod eodem recidit ) a Grzco- 
es, Poetict nes), fit Latinum pre , &inde prior & primus. Hoc 
enim dicere mallem, quam pridem, prior, Primus; cm vox pridem- 
videatur idem efle ac prizs demum : vel faltem pre cum exple- 
tivo demum compolitum; ut in idem, ibidem, itidem, identidem, tans 
tund:m, & (imilibus, | 

Secandus autem a ſequor dicitur, ut eriundus ab orior + Quod* 
autem per C fcribatar, & non per qn, hoc nihil eſt ; tantundem 
enim valent: fic a guidicitar cjus, cai, vel ( apud Plautum ) 
quoj us, quoi; a ſecus (adverbio) ſequior; a ſecus ( prepolitione) ſe-- 
gueſter ; ab eu; exe , equws xqualis; & perſecutio, (ecurus,&c.. 
promiſcue fcribuncur per c & quz ttc cum & quum, aliaq; multa. 

Duo faitem reftant Numerarum nomina, nempe ©uatuer &% 
D.inquez quz, quamvisa' Gracis nominibus Ilongilhme rece- 
dant, inde tamen orta puto. Puatker enim Grece dicitur Ttwue: 
pr, Attice 777Japss K 7impes, Poetice ſeu portius Folice movpes 

(apud Homerum II. &. & forſan alibi ) item a1wges & THmees, 
(unde Peter1itum, Flacco, a rotarum numero, ) exinde Cambri- 
cum pedwar, Armoricum penar (teſte Bocharto ) &forſan inde 
Anglicum fewer, quod tamen Teutonicz potius originis- eſſe 
daco. Ata minga, vel mrlape, vel miroez, ad Buatuor, non ita dif- 
ficilis eſt traniitus; matato nempe 7 in ©x vel C. Oſtendignus 
aurem ſapra garturales « & x cum ipſis labialibus «, &, p, ( aut 


que tantundem yalent) aliquando commutari; ſic a 47rO- , fit Þ 


finis 


CAP. 6. 
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finis & ſunis; agtw, finds; a wo, ſundo; a 5@An ſe! & bil; % contra 
aAafm, lIinquo; ab e7mw, [equor; ab £xw, I,quom: ab iz7C-, quiz, A 
wrgga ve] mghe, quero, ( nib fit ab Hebr. MPA, quero, &'a UNA 
ques; dempro b, utin Ppigo rigo,Gpactw rode) lica mir]o, mo, G tak, 
guatio, quaſſo,&c. Et revera pauciiiimz occurrunt voces Latin, 
per qu {criprz, quz non apud Grzcos vel per x vel per” (rari- ? 
us pet « vel x, ) ſcriptz reperiuntur. Ita enim a ror, mon, ict, 
quot; & ma O+ quotks; fic & Toy, mov, tantum, quantum, ( inferto 
n Epenthetico; Jiic a zv72 quands(unde Anglicum whan ſeu when, 
vel, ut Scoti ſcribunt gaban:) fic mT qu; ca: tem miG,ui0, 
talzs, quali, in quibus terminatio als eſt adveniitia, utk in e- 
qual ab equas, (licut inuads ab ixts, KN wands plans, ab twoe 
ſimilss,par, liC spagmw nts. diduorga ©, UnMAds, Exdrdeacy, Re. ) & 
terminatio ilz in fimilis, ab 3pwr©, quod iptum ab 5s, quare et 


Grxca terminatio ozes {ervilis efſe apparet; ſcd & Hum:lis ab þu- 
mo, ( quod ipſum a zzuay unde & y Sapands humilis , ut dy6- 


&y93©,, wanans, uardurxes.) Facilis a facio, Habilis abhabeo, unde 


& Habitus, ut ab Tyw vel 46, t&rs & gots , Agilis ab ago, aliaq; 
mulca, terminationem fervilem adſcifcunt, prout ſupra | in 


. ſimul & ſemel {ervile efſe diximus. Sic & a 7+ que, a 7:5 quis; (ic ab 


idlw, eſca & veſcor; & contra tolſexo ( quali colleno,) a xnawracy. 


Sic Eoles 3x9. & @Moxg,, pro #74 & axons, dicebant; tic apud La- 


tinos ociumgnegotium, ſpatiumynuncium , vicium, &c. promilcue vel 
per t, vel perc, ſcribuntur; unde literarum :&c afftinitas mag- 
na colligitur : quod idem patet apud Gizces in grir)o, gvta, 
Gevye, fevywar, ogutrr, allilq; verbis ejuidem forme, ubi 7 in 
Z. X» Y2 #, Convertitur; Ira etiam promiicue dicimus «{pzam & 
quam, uten, & nuſquam , quiſpiam & quiiquam ; unde etjam 
maxima aftinitas literaium p & qu uliterius patet; adec ur non 
mirum fit a 7#7gs, Vel mmgs, dici Draincr- A Duatuor ver finnt 
qrartus ( ut T4 mg] ©) quater, quaternis, quete nu, quaterrarius, NC. 


Eadem item opera oftenditur,& 2yirg, derivari potle a Neve, Quinive. 


Fol. mpm,unde & reuralo & nun; : politis nempe pro ty 


gain, & pro Ts que. Atq; hinc quimtue 1eu quindwm ( muni0 ) 


quinquies, quinus, quinarits, QC. 
Atq; ita oftendimus Numerorum nomina Latina a Grzcis 
delumpta eſſe; quanquam illud in nonnullis vix :deo proba- 
bile primo intuitu viceri poſſit, Sicui veioliacre nimis prolix 
us fuille videar, aut etiama ſemira devialie, cam hac Grammas® , 
+ Uca 


4.4. De Numerorum Nominibns, CAP.5. | 
tica fint potius quam Mathematica : ſpero ab illo me veniam WF il 


facile impetraturum, fiſalcem intelligat me numeros ex profel- WM (1 
io hic loci non Mathematice tantum , ſed & Philologice tra= KM q 
dendos fuſcepille 3 partim quidem quoniam neſcio an quiſph- EE 
am antehac itlud ſulcepeiit ; partim etiam- quoniam legitimi N 
wei Audirores (quibus hzc primitus parabantur Ynon omnes | 1: 


coulq; in rebus Mathematicis verſari fuerinr, quin opus fit non- 
nunguamn aliud aliquid falis inflar ſea condimenti interſperge- 
re . quo melius quz arida ſecus aur ficea nimis videri-poſline fa- 
cilins deglutiantur,neq; vel palatum offendant vel Romachum 
muyveant. Quod autem nonnunquam prolixior ſim & in ex- 
{emplis copiolior, ideo factum eſt, quia nonaunquam Derivata 8 
a {10 fonte eoulq; recedant, ut, nilt magni exſcmplorum co- | = 
pla illud evincatur, non effet adeo perſualſu facile n!lam omni- q 
no cognationem inveniri: quod de Ouatuor & Puinque prefertim ÞW < 
ditum intelligaturz quanquam & alia aliqua prima forſan 
tronte vix ſuam tamiliam ſatis indicarent Neq; hoc quidem 
,mirum, ctim illad omnino uſa fit compertum, at, ubi vox ali- { 
qua ex una in aliam linguam tralata eſt, derivationum leges Iſh | 
multo fint [axiores quam ubi intra. eandem linguam manene 
dum eft. Arq; hoc in Latinis a GrzcisdeduCtis eo magis acct- 
dit, quoniam non tam ex paro fonte Grzco ſeu dialeXo vel 
Atcica vel lonica ( quaram frequencior eft uſus_) quam ab | 
Aolica adeoq; omnium impuriſſiima dialeQo ut plurimum du- | | 
aa fint, quod agnoſcunt omne3; vel ſalrem a Dorica, quz & 
iplaa Communi fatis defleCtir, 
Contra vero, f1quis minutioribus hiſce ( proat videri poſ- | 
fant) deleQatus, ampliorem mellem optaret : conſular, fi liber, | 
Caniaiit Grammaticam Grzcam ( apud quem olim me hujuſ- | 
modi non pauca legifſe memini;). vel potius (ne multos nomi- 
nem) Acutifſimi itmal & Venerandi Senis Tho. Getakeri noftra- | 
tis 0pus #227770) (qualia ſunt ipins omnia) quod adverſus | 
Sebaſtianum iPtochenium de fizlo novi Inſtrumenti inſcripfit; apud 
quem (in priocibus preſertim capitulis) multa hujuſmodi re- 
periat magno acumine ſcripta ; ubi quidem in multis nobiſ- 
cum conſentit , atq; inde alia in noftram uſum , {i opus effet, 
exſempla matuari  offent, nili quod ez perlegere non pritis mi- 
hi contigerir, quam que ſupra habentnr, ſcripra fueriat; 
quanquam- & ex illis aliquot non diffticeor a Clarifſimo 
ills 


5h 
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i1lo viro, meiq; amantilimo, me primitns didicifſe; Qi 
(magno literarum damno) anno jam proxime preterito ( poſt- 
quam hc ſcripta crant) relicta terra calo poritns eſt. 

Atq: batenus de numerorum nominidus diximus. Sequitur 
Numeroram Notatio ive Deſcribendi ratio , proximo In 
loco tradenda. ' | 


GAP VIL 


Nameroram Netetio, per omnes Alphabeti literas preſtii, 
Hebreis & Grecis comnnnil. 


\ [Ulmerorum Notatio, five Deſcribendi ratio, non omnibus x, 
una eſt, Quamyis enim omnes in hoc conſentiant,ue Nu- N 

meros CharaQteriſmisquibuſdam, brevitatis gratia, deſcribant, 

que etiam calculus facilior evadat: Gentes tamen variz vari- 

os etiam {cribendi modos adhibuerunr. 

Hebrzi, aliiq; Ocientale 


Unitatum numeros exprimebant, VWMI1N1TLAN (equenti- 
bus deinceps, quot opus erat; numeros Decadum,S 9YD2? 073) 
& tandem reliquis Centurias, \\ W 1 Þ Religuos vero nume- 
meros centenarios ( quia non ſuperſunt plures Alphaberi lite- 
rz) defignant literarum quinq; chara&eribus finalibas 
JT QA) ax cam literis compoſitis WP WI PN. 
Inn NN | | | 
Numerosautem juftis Decadibns interje&os, conjunAis li- 
teris indicabant; numero nempe decadumſabjungendo nume- 
rum adjuntarum nnitatum; ur N) ID. Ar ubi numerum de- 
cimum quintum deſc:ibunt, pro 'Þ , ſccibunt ©, Choceft, 
pro decem & quinq;, ponunt novem & ſex, ) ne ſcilicet No» 
men Dei, iſtis liceris exprefſum, videantur temerare. Et pari 
modo numeros juſtis Centariis interje&os conjunis literis de- 
ſcribunt, ut 207 37? 
Millkenarios vero numeros & qui ſequuntur, iifdem 
quibus Unirates, aut etiam decadas, centuriaſve, literis deſig- 


nant; levi fortafſe pun&u!o, diſcriminis gratis, diſtinQis.; 2 N 
& que ſuperſant ccntorix, decades, aut unitates juftis milli- 
Dus interjetz,\ubjunguntur earum charaReres ut MEN , 


Greci eodem pariter modo quo Hebrezi numeros deliguant; cos, 
F 3 prio:ibus 


n deſcribendis Numeris, Alpha- Apud Hes 
beti Literas adhjibuerunt: Prioribus nempe Alphaberi literis yr ,,, 


Apud Gree 


'Co'E, 


prioribus enim Alphaberi liceris Monades delignant, fequenti- 
bus Decadas, &ultimis Centurias; Millia vero iiſdem repetitis, 
leviculo pun&o vel virguli diftia%tis: Et numeros interjeCtos 
liceris conjunRis. | 

Sed & priopter liceraram defe&tum , tres charatteres przter 
Alphabeti ordinem interſerunt : inter monadas unum, alium 
inter decadas, & inter centutias reliquumy, 

'Enleyuor C, vel 5, (qui charaGter eſt vel 54 ſigma finalis, vel 
literacum 57,.) numerum Senarium detignat. Inferitur yerd 
hoc ordine ( potias quam-monadum charaQteribus reliquiz 


pofſtponitur) loco Hebrzorum ); ut fublequenres literz' ean- 


dem poteſtatem obtineant quIm cis homojogz apud Hebrzos: 
puta,ut;&7, item I &y , necnon 1 &09, 1item&z, C& 
fic de c#teris ) eundem numerum indigitent; quod fectis non 
fieret, ciim Grzci, loco Heb:zorum Yau, nullam habeant 1i- 


teram, ( ſaltem non pari ſede pMtam,) Latini vero eodem 


ordine reſtiruerunt ſuum F, (hoc e&ft Xolum Digamma)) quod 
feretantundem valet; imo omnino idem forſan fonabat olim, 
cum ipfo 1 Yau Hebreorum, & Latinorum Y conſona , prout 


nunca pleriſq; (faltem Anglis) harumutraq; pronunciatur: 


prout & digamma Zolicum F olim pronunciatum fuiſle teſts 
tac Priſcianus; in cujus locum non 1aro ſubſticuitar apud La- 
tinos confona Y, ut quum ab 3:y©, tis, Aolice FoirO- , vFrs, 
fiant Latina Vinam; Ovis, aliaq; ejuſmodi. Unde conjicere It- 
cet, duplicem olim fuifſe ſonum conſonz / apud Latinos : ali- 
quando ille qui nunc dieram auditur in qi, lingua, ſuadeo, ubi 
idem ſonat ac win wiſe,way, perſwad:; aliquando idem cum An» 


glorum /,, in have, (ave, vaine,vice,&c. Quare apud Grecos ali- 


quando ſcribitur per þ, ut in BigyaiG,, aabid, aliquando per «v, 
ut In #2ate CG, vanys, que Omnia Latine fcribuncur per V cons 


ſonam. Sed & etiamnur Cambro-Bricanni ( & olim , ni fal- | 


lor, Angloſaxones ) f eodem modo efferunt quo nos confo» 
namv, nemoc ut þ afpiratum : fonui vero quo nos & alii ple- 
riq;nunc efjcrimus f vel p, illi per ff ſcribune, Quod autem de 
Latinorum V confona dictum eſt, dici tortalle poterit de He- 
breorum Var, nempe ipſins olim ſonum non tutife in omnibut 
& 2pud omnes conſtantem ; certum enim e&ft ( cx Jud, 12. 6.) 
un eundem f{uilje apud omnes ſonum literz ty, & quare non 
& cadem elic poſlet in litera ak vaiictas non video : atq; nunc 


dierum | 
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dierum Arabes quidem & Perſz literam illam- ut noftrum w 
conunciant ,& Turcz ut noftrum 7, 

Character autem hic 2 nongenta deſignat, quem #773 vo- 
cant, quali ex literis C (inverlo ) & 7, nempe {gra { quam 
Dores azy vocant) & Pi, conflatus, vel , (i lib:t, cx Antiſigma 
( {ic enim 7 , {ive iigma inverium, appellant) & Pj, Quanquam 
revera iphias alfam poriis faille originzm exiſtimas Scaliger; 
nempe ab Hebrzorum fea Syrorum antiquo charaftere literz- 
7 zade. » 

Pro Nonaginta vero ponitur 4 $vel G; unde fgura Lati- 
norum $F dedutta eſt; antiquis Latinis igaorta; qui Grecorum 
y per C exprimebant, quam literam tectio igirur ioco , ut Gre» 
corum y. ponebanr. Dicebacur autem Kerm ſeu KiPhe, tan- 
quama ab Hebrzorum & Syrorum Koph: fed & 4mirrbo , quaft 
Kho inverſum. Ab hac figura dicebatur apud Ariftophanem 
ino0 woran - & PLACE. vero Fxp90 pes {ive onmmeds five 
a7T7p45 : (prout hoc aut ilio charaftere notatus erat.) De u- 
rroq; videatur Jolephas Scaliger, in ſuis ad Euſcbium Animads 
verfionibus: quibus digrelizonem ſatis longain de antiquis Gre» 
corum literis inſeruit. 

Pro G verd ſcribitur a nonnallis 4 , aut etiam 4, vel denigz 
5 C jidem nempe charatter cum illo fenarii numeri) ſed perpe- 
ram, incuria nempe librarioram. Item pro 2 , eadem incuria, 
ſcribitur nopnunquam m + [Ulrcerq; autem error ( ponentium '- 
proG, & mpro 2) non raro in librisimpreſlis retinetur; quod 
propter typorum inopiam faftum credo; cum enim veros. ty 
pos nen habebant, iplis quam: proxime fimiles ſubſtituerunt: 


Eodem nempe modo quo in libros tam Manuſcriptos quam 


Imprefſos (five propter Scribarum ignorationem Charaterum 
Hebrzorum, live propter Typorum defetum) irrepſit erroc 
ille ponentium 777 pro nomine 'NM ; Quomodo etiam. pro 
THC XPC, vel u; yps, ( quo pafto Grzce contrafte ſcri- 
bitur inoTs 22-595 ) ſubſticuerunt Latini ihc pc vel ibs xps, 


|  quibus innuitac feſws Chriftus. Sic apud Juriſconſultos , Dige= 


florum libri, (3rzce TerSxTer difti , hac nota vulgo citantur f; 
quz a Grzco 7 deflexit., | | 

Arq; hzc, de modo ſcribendi numeros Hebrzis Grzciſq 
magizs uſitato, dicta ſufficiant ; Cujus ſpecimcn aliquod bic 
apPponitur, | 


«@ 1 


7 9. 
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Rarius autem tam Hebrz!i, quam Grzci, literas Alphabeti 
continua ſerie adhibent, ad rerum vel Numerum vel faltem 
Ocdinem defignandam. Sic enim Homeri HMlias & Odyſſea 
in libros diftinguuntur, Et eodem modo apud Hebrzos Pfal- 
mus CXIX in membra, aliiq; in Peciodos, videntu: diftingui. 
Sed hxc indigitaſle ſat eft- 

Sapereſt alius Numeros ſcribendi modus,Grzcis item uſita- 
tus, Romanorum mori non abſimilis, per aliquot fal:em, non 
omnes, Alphabeti literas; de quo proxime agendum ct. 


CAP, 


CA P.8 Crecos & Latinos. 


CAP. VUE 


Namerorum Notatio, per aliquot ſaltem Aiphabeti literas freſtita, 
Gracis & Latinis communis : Et,cur ile potrus 
quam alie, ad huiic ujum jeliguntur. 


Rzterillum quem ſuperids tradidimus Numeros ſcribendj Notatio alia 
Þ an eratetiam aliuns a Grecis aſitatus; non per omneg "ume 4 
quidem, {cd (cleQos quoſiizm, Alphabeti charatteres, peraCtus, 
Sex (cilicet literis M. XX. H., a. n.l. numeros omnes de{igna- 
bant- M defignat vera in decies mille : XN yiae, teu Mille: 
H amr, Gentum: & Jirg, Decein: IN. mire, Quinque : I vero 
£7, Ulnum, Quoties autem plares vel Unitates, vel Decades, 
Centurizve, aur Millia apponen<a ſunr, ilad lireris bis, terve, 
qua'eve iteratis, indigitatur. Quum vero ad qQuina deventum 
eſt, 1]'ud liters 11 innuitvor; hxc enim litera, {1mpliciter poiita, 
Quinque denotat; at, incluſo A, ( hoc modo [8 ,) quinqua- 
ginta, incluſo H, qQuingenta; incluſo X, quinquies mille,&c, 
__ Evdemplane modo Latiniſtpiem titeris ſu0s numeros de- Noratio La- 
 ſcribuat. M. D.C.L.X.V.I. Litera M delignat Mille : D, tinorum. 
Quingenta: GC,centum: L, quinquaginta : X, Decem: V , 
Quinque: I , Unum» Numeros intermedios, aliquorum 
vel conjantione, vel repetitione ( ficut & Grzci ) 
deſcribunt. Nonnunquam tamen Latini(ſed nov item Grzci) 
numerum minorem majori preponentes, iſJum ex minori aus. 
ferendam notant; unde IV, I 1X, 1X, XIINX, XIX, XI, 
XC, lignificant 4, 8,9, 18, 19, 40, 90, Arq; idem nonnun- 
quam in numerorum appellationibus faciunc; dicunt enim 
undevigint:, duodeviginti, pro oFodecim, novendetin.: quod & de a- 
liis (imilibus intelligendum «ft. Hoc paQto, fi numeras Mhlle- 
fimus ſexcenteſrmus quadrageſinus nonus defſcribencdas efler; hoc 
Greci lic peragerent XHHAAAATINI : Latini vero hoc mo- 
do MDCXLIX vel etiam fic c1219cxLi1x- 

Latinj, pro M, numeri millenarii nota, nonnungqiam fic 
{cribunt c19, &deinde cc199 prodecem millibus , & hajas 
dinidium J)9 pro quing; millibus; item ccc1999 pro 

centum millitus, ejutq; dimidium 1999 pro quinquaginta 
G m1libas; 
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Hh $00 

{X' 5 000 
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meralzum ſele- 
| garum ratio. 
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millibus: fic CCCCID9IDD pro millenjs millibus ; & fic de- 
inceps. | : 

Totius hujus Notationis ſpecimen, kic apponitur. 


Ec199 | I } | [x\ 5o L 
ci2M| II + F [A AAAA 90. XG 
GE 3 RE 0 H : 100 C 
R LUJiT 42 MI. IV HHRH yoo CCCC 
] 1h! 5 V \'M - -5oo D.12 
V er-}--.:6-: V4 \ MH 600 DC. 15c 
L TIL 9g IX R 1000: M. c19. 0, 
D.12]4 10 X- XXXMN 4000 MMMM 
195-1 al 24 2M Wb $009 199, 
1399} AT 25 - XV XX 6000 1999, 
Fo Arllllig XIX | M- mr1oooo cci99 
AA 20, XX | $0000 1999 
AAA 30 XXX 100000 CCC1I999 
| ASAA 40 NL 1000000 CCCC19999 
\ | I1000@000 CCCCC199999 


Harum vero literarum numeralium valorem quamvis intel-. 
ligant plurimi, earum tamen rationem pauci ſunt qui animad- 
yertunt; Latinarum preſertim. Imod qui ex profeſſo illarum. 
rationem reddere conantur nonnulli , potitts nugas proferunt | 
quam veras rationes : Qyas tamen ego exaglitare non operz 
pretium judico. Lepat, qui velit, Julium Scaligeram, de Cauſis | 
Lingue Latine; Hermannum Hugonem, de Ratione Scribendi; Ve- 
nerabilem Bedam, aliofq; : qui, quamvis.rationes reddere co- 
nantar, cur hz potitis quam aliz literx numeris fignificandis - 
adhibeantur, ut plurimum tamen mihi neurtiquam ſacisfaciunt, 
Alii, quos non conſului, fortaſſis meliores reddant. Ego in- 
terim, omiſſis aliis, eas quz mihi maxime videntur.probabiles. 
breviter producam. 


Apud Gracos. Quod ad Grzcas literas attinet, non eſt cur multum hxfites - 


mus, chm earum ratio ſatis in pleriſq; pateat. 

M pvet, X yiaue, A ira, & T1 mrs lignificant, quia vocum 
illarum literz (unt initiales. Icem, cur I7, inclufis literis 4A, H, 
X,M, harum valorem quintuplum exhibeat , ſatis liquet , cum 
ipſum IT numerum quinarium deſignet, | 


k I De: | 


— 


'CAP.8 


Greco? & Latings. $1 
De ſolis literis H & I quzftio reftat; quarum illa Centum, 


hzc Unum indicat ; chm nec vox #xamy, nec #15, abillis incipi= . 


at, ſed ab x utraq;. 

De priori dicendum eſt, charaterem illum H (pront 'Cen- 
tenarium numerum notat ) non tam efle figuram licerz Eta, 
quam ſpiritas aſperi. Nam antiquiores Grzci, antequam voca- 
les longz » & » Alphabeto acceſſerant, Spiritum Aſperum eo 
charafere detignabant,quo jam Latini utuntur : Spiritum au- 


tem Tenuem omnino omittebant,ut & Latini etiamna faciunt. 


Eſtq; revera ipſa vox Eta ab Hebrzorum Cheth defumpta, & e- 


undem in Alphabeto ordinem retiget, ut & Latinorum H: 


( faltem fi Loco Hebrzorum Yay ſubſtituatur vel 5#oywwy C,vel 
F#olicum Digamma, & Latinorum F._) Poftca vero eadem li- 
tera biſeta FI figuras utriq; Spiritui ſuppeditabat; pars nem- 


pe prior Spiritum Afperum , poſterior Tenuem , delignabat, . 


Tandem vero 1llz, quas nunc habemus, Spirituum notz, ut 
expediciores, obcinebant. **. Antiqui igitur, non #xany , fed 
Hexemy ſcribebant; unde character ille iniclalis deſumprus eſt, 
H, numeri Centenarii nota. | 

Quad ad reliquam, quz ſupereft, figuram I attinet; adhi- 
bita fuit ilſa, vel quod -tam Spiritus Aſper, quam prima litera 
vocis &s, ipſt communes efſent cum voce Exam, ideoq; proxi, 
mam quz ſequitur literam I aſſumpſerunt, qui fignificent vo- 
cem &s, adeoq; numerum primum ſeu [lnitatem: vel , quod 
ipſa vox &5 antiquicds per nudum [| ſcriberetur, ante inven«- 
tam diphthongam «, quz forſan ſecritis, quam numeris Chara- 
eres primitds aptabantur, inventa erat. Vel etiam quod 7g, 
is, ley, dicantur pro & s, wie, iy : vel deniq; , quia fimpliciſli- 
ma illa & minutifima licera, ( peroyeauu@ nempe , & unica 
lineo)a conftans, ) facillime omnium pingeretur ; qua ratione, 
etiam nunc dierum,qui omnino rudes ſunt & «year, adeo 
ut nequidem literas intelligant, numeros tamen utcung; deſcri- 
bunt, totidem forſan in pariete lineolis creti vel rubrica du&is 
quot vellent innuere unitates. Nec quidem hoc apud Grz= 
cos & Latinos tant, reliquoſq; populos Occidentales obit- 
net; {cd & in libello quodam Chinenii idem ſe*abſervaſle dicir 
Gatakerus; paginas newpe quatuor primores ita deſignatas; 
primam lineola unica 1, fſecundam duabus I], tertiam tribus 


11], quartam quatuor 1111; ſequentes vero aliis charateribus 


G 2 difiinQas 
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Apud Lati- 


NU, 


MM, 


E123; 


52 Numerornm Notatio apuil CAP.'8 


difinftas. Atq; hec de Grzcorum charaReribus ſufficiant. 
De Latinorum autem liceris non adeo facilis eft ratio, Pra- 
ter duas enim M &% C, quarum illa Mille , hac Centum inchoat, 
aliarum origo alinis perenda eff. 
Literam igitur M dicimus ad numertm Millenarium indi- | 
candum adhibicam, quia ejuſdem litera eft initialis. Sed addi. 
mus, ipſins figuram aliam aliquando fuifſe , & etiamnum efle, 
quan guz vulgo adhiberur, In libris quippe Anglicis, Belgicis, 
Germanicis, aliiſq; pinguiori:yporum forma impreſlis, occur- 
rit paſiim iftius licerz hic Charafter M; rotundiori nempe for- 
ma quam in typi: Iralicis, Gallicis , Hiſpanicis, fieri ſolef : An- 
tigquiores vero Anglo ſaxones hac forma ſ{cribebant M, & que 
dem in Libris Manulſccipyus cuſulcung; gentis reperitur paſſim 
L atinorum litera M mainſcula rotardiori forma exarata, Hu- 
juſce vero liter (1otundiort , ut dictum eft, torma ſcriptz ) 
ſemiffis poſterior, licere D tmillimus'«f ; quam ideo adhibue« 
rant ad numernm quingenarium indicandum, nempe Mille- 
narii dimidigm. Sed & hanc &illam, non antiqui modo, fed 
& Recentiares nonnunquam In membra dividunt :; nempe, pro 
0 & D, ſcribuns ci9 & 19; priorem vero nonnunquam & 
hoc modo oo ; ut inlibris non paucis apud Belgas preſertim 
({ed & alibi) impreilis videre eft. 
Literam vero C, centenarii numerinotam, antiqui Romas- 
pi {jc fcribebant T, Cquadrata (cilicet forma,) ur ex antiquis 
m2rmorum & nummorum inſcriptionibus conſtare dicitue, 
( Quos inmitantur quodammodo rypi Gepmanici Angliciq; 
pinguiores. L, ) Hujus quadratz licerz ſemiſlis inferior ip- 
{am liceram LL. efftcit; quz igitur ad exprimendum numerum 
Qninqusgenarium adhibetur, nempe Centenarii dimidium. 
Ad numerum Denariam exprimenda adhibuerunt,non literi 


D initialcm; (quoniam erat ea quingenarii numerl nota, ut ſu- 


nra dictum «ſt, ) (ed literam X, qux conflatur ex duplicata li- 
Pp q Pp 


tera Vieu A; utcoq; enim mods Quinarti numeri nota anti- 


qui:tis {ciipta fair. 
Erat autem / litera, Quinatii numeri nota ; vel forte quia 


ex quing; puncits conflari videtur © ; Vel quiia iplias figu- 
rainveila A (QUE etiam non rato, apud Antiques, numerum 


q-+!natium acnot?t) ad ligdiam Gracornm literz IT (quinarit, 


apud 


- 
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apud illos, numeri notam,) proxime accedat; ( quippe nulla 
Latinorum lirera iplis eft i1imilior: ) Vel etiam quia vox Yung, 
antiquitus per CV ſccipia fuerit, ( antequam litera © ad La- 
tinorum Alphabetum acceſlcrat;) quarum prima C , cam fit 
centenarii numeri nota, non potuit adhiberi, ideoq; fequentem 
y atſumierunt, Iplam vero literam ©, recentius quam reſi- 
quz liter®, ad Alphabertum accelliiie, non efle dubirandum exi- 
ftimo; ur nempe illud fignificee quod conjuncte literz CY; ( fi- 
cut & &, x, tdem ſonant ac et, cs:) ade0q; ipla litera V, que 
nunc pro more literx © ſub/ungicur, omnino redundat, cum 
zp'ius ſonus in ipſa © litera incladatur; ( prout contendic Re- 
verin{11s Senex Thomas Gatakeris Anglas, in traftaru quem ed 
dicde Diphthongis , five Bivecalibus: ) fects enim lirera © om 
nino efſet ſuperflua. Nam ut gua conftituic ultizam ſyllabam 
in voce lingua, & ſua primam ſyllabam vocis jaadro, lic & cya i- 
dem ſonat ac qua in voce-quals : vel igitur redandat #, cum 
9 ranundem valcar ac Cy; v:t ipta litera Domnino ct fuper- 
flua, & perperam alphabero inſerta , utpote: que non alia ef 
quan litera C. Etrevera quidem, non modo fonus. Iicere ©, 
ſeJ & iphus charaGter, conflatus videturex CY, nam @f & 
ſolo litudiffecunt. Eodem prorſus modo ponebant veteres [i= 
teram X pro CA, adcoq; promifcue Klendas & Calendas, item 
Kriags & Cantago: quanquam nunc dierum, tam 4 perperam 
ſabjiciatar licerz K ,quam TU lirerz 2 ; adeoq; tam K quam. 
9, prout nunc ufurpanture, prorius redundent, nec aliud 
quicquam fſonent quam C ; non nego tamen hunc (:ribendi 
modum jam olim obtinaifle, nzq; tenti forſan res et ut nunc 
; mutatum iri ſtrenue urgeamus, At faltem eodem., {1 non ma« 
| Jori, jure dicendum effert, Pe? ® non jcribitur V, & Pot K non ſcri-- 
bitur A;atq; dictum ef, Poſt X non ſcribitur $S Cnempe quia { inclu» 
ditur in licera x , quz ex c5 contlatur: }nam pariter abiurdum 
eſt liceram A literz Kinclutam, aur U incluſfam litere ©, re- 
petere ipſive K vel Q ſubjungere: ac iplam literam $S literz X- 
inclufam eidem denuo repeticam ſubjungere. Sed neq; hc res. 
| gula univerfalicer obtinere deber, acii pot Xnunquain (criben= 
da efler litera S; quamyvis cnim illud ſecus obtin:at, tam.n 
quoties prxzter ipſum $ literz X incluſum , aliud ſecuatur $S 
Jaxta vocis analogiam iv fubjungendum, nihil impedir quo 
minus adjungetur, prout i2 modernis typis accuratioribus heri 
G 3 conſucyit, 
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conſuevit. Ideoq; melids exſcribs , exſurgo, exſiſto , exſto , exſulto, 


&c, per { {cribuntur, quam excribo, exurge, &c. fineſ, Quams- | 


vis enim [in x includatur; nihil tamen abſardi ſequitur fi gemi- 
num ſadeffe dixero; alterum nempe przpolitionis ex, alterum 
vocis ſequentis: Sed & eadem decaula aſſto, aſſcribo, «ſſcends, 
aſſtipulor ,&c. per geminum , ſcribenda ſunt, ( alterum nempe 
loco ablſentis d, alterum. vocis ſequentis, ) non minds quam 
aſſumo, aſſurgs, aſſimils, 8c. quz ab omnibus per geminum ſ ſcri« 


bi folent. Nifi malit quis utrobiq; literam d retinere, adſto, ad- 


ſumo,$c, Sic & exſul,ex/ilium,per | ſcribenda ſunt,quz ejuſde ſung 
originis ac preſul conſul,conſilium,ejuſde(eredo)cum cx{nlto,exfilio, 
a voce ſalis.j Sic & exſemplum a voce ſimilis;dicimus e nimAnglice 
tam enſample qui exſample & ſamplar, unde liquet literam  radi- 


- calem efſe,$& non tantum ad prepolitionem ex pertinere: p vero. 
Epenthetict inſeritur,ut in vocibus exempts redemptus, contemptus, 


&c. & 8 in Grzcis wyuacmt, plu froxeypro wuine Y,urpurnna,f1C & 
pimiuBeroy meridies,quali meonperor, contratte Pro peonutcror, ut & 
in Anglicis (vel etiam Gallicis ) Aſcmble , difſemble , reſemble, 
ſemblance, a Latinis fmul, ſimulor, ſimilis, fic ab humilis, tremulas, 
fiunt bumble, tremble; fic chamber, tender, cinder, a Gallicis chambre, 
tewdre, cendre, cum tamen Latine dicamus cameram, tenerum, cine» 
rem ; fic a Cimmerius fit Cimbricus ; fic ab «v#©&- , per Syncopen 
dr, Emphonict #Se95. Nam revera literz m & # cum ſe» 
_ quentibus aliquot conſonis ( prefertim | & r, ) vix cohzrent 
nifi poſt illam interveniat þ velp, poſt hanc d aut t. Sed hzc 
obirer. 

ReftataliaT, cujus rationem reddituri ſumus, -Ea nempe, 
ut Grzci, fic Romani Unitatem indigitant ; atq; hoc faciunt 
Romani vel quod Grzci fic prius fecerintz vel, quia litera hc 
minima quidem eft & ſimpliciſſima, ut & ſupra de Grzcorum 
: diximus. 

Vel deniq, , fieri poteft , ut pro Unitate fimplici , five primi 
loci, poſaerint lineolam ſimplicem I : pro unitate ſecundiloci, 
hoc eft Decade , duas tranſverſas, ſeu liceram X, ( hujuſq; ſe- 
milſem V pro namero quinario;_) pro unitate tertii loci, hoc 
eft, Centuria, tres conjunCtas, ſeu literam rt, ( hujuſq; ſemiſ- 
ſem L, pro quinquaginta :) & deniq; , pro unitate quarti loci, 
{eu Mille, quatuor conjunCtas lineas, nempe'literam M vel M, 
hujuſq; (emiſſem D pro quingentis. | 
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Grecos & Latinos: TI'Y 
Atq; haftenus de Numerorum Notatione per literas Alpha- 


| beticas dictum eſt : ſupereſt, uteorundem notionem per Ziphras 


(ut vocantur) Saracenic xs, explicemus. 
CAP. IN, 


Numererum Notatio per Ziphras Saracenicas, five Vulgares Figuras 
Numerales. Ciphra quid; ejnſq," varie ſignificationes. Oce 
calte ſcribendi modi. Sigle & Note, quomods differant apud 
Romanos, Note Arithmetice a quibus invente, 


| Lorry eo$ quos ſuperius tradidimus Numeros- defcribendi 
modos, per Alphabeti Literas; alius adhuc maximi-momen- 
tiſupereſt tradendus: Adhibitis nempe vulgaribus figuris Nu- 
meralibus, 0. 1- 2. 3. 4.5. 6.7. $. 9. quas Liphras Saracenicas 
nonnulli dicunt; de quibus nunc agendum eft. | 


Vox Ziphra (vel zifera, vel ſighra, vel ciphra, variis enim mo- cp, quia? 


dis ſcribitur ) eſt plant Arabica. Sed non uno ſemper eodemq; 


ſenfuuſurpatur. Deſcendere videtur vel ab Hebrzorum 9D Utnde dici- 
ſaphar, (uti Schindlero placet, in ipſius Diftionario Pentaglot- tur, - 


to,)) quod & aumerare fignificat & deſcribere five notare : Et qui- 
dem fi a priori fignificatu deſcendere putetur, fignificaret pro- : 
pri notas numerarias, quo ſenſu novem illas figuras numerarias 
Siphras 8 aracenicas appellamuyg; fi autem a poſteriori , quaſlibet. . 
etiam alias Notas vel Charaferes. rei alicujusaut vocis, velctiam + 
licerz indices, quo ſenſu furtvas literarum notas, ad occulte feri- 
bendum inventas, Ziferas appellat Baptifta Porta, ut & alii. Vel, 
fiea derivatio minus placeat, deduci poteſt ( et, credo,  re&ti- 
us) ab Arabico WY. Zapbara, quod vacuum efſe vel inane (ignifi- - 
cat, uti docet D. Golius in Lexico fuo Arabice: adeoq; de nihili - 
five nullitatis nota przcipue intelligenda erit. | - 
' Vox lla ab Arabibus ad nos delata, pro certa cajaſdam Nu- 
meri Nota, ſeu charaGere certi alicujas Numeri indice; paſſim - 
occurrit; quo ſenſu decem illz, nunc vulgo receptz, figurz A- 


. richmeticz vocantur Ziphre ſeu Ciphre. Nonnunquam tamen, 


&quidem frequentias, non de il!is omnibus, ſed de illarom us - 
nica, vox illa dicitur; Nempe de Circello , Nu{itatis ſeu Nullius 
nota: (unde & metaphorice, de re ſeu perſona inutilj, menus 
#45 dicitur, inſtar ciphre , tanquam nullizs numeri: ) Atq; hoc 
quidem - 


_ —C . - 4 


* .Occulte ſcri- 
bendi ratio, 
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quidem fenſu ſepius & apud alios, & apud nos deinceps occur 
ret, | 

Nonnunquam autem vox illa latias patet, ut non tantum 
decem illas,quz in Arichmerica uſurpantur,ſed fimpliciter quaſs 
Jibet vel literarum vel etjam yocum aut rerum Notas, vel bre« 
vitatis vel etiam occultationis cauſa adhibitas, Atque hoc ſens. 
fa Ihannes Baptiſta Ports , Neapolitanus , librum De Zipheris,” 
five furtivis literarum Notis, conſcripfit : Trichemius item de Ste- 
ganographia libellum confcripfit, abſtruſum facis ; quem, inrer. 
alios, Guſtavus Silenus explicandum ſauſcepit. Ttem Blaijfhus'Vi- 
generius(Galiice) &alii de ejuſmodi Zipheris libros ediderunt, 
S-d & novz indics method per Zipheras ſcribendi excopirantur, 
& in rebus majoris momenti, ab1is prefertim qui Principibus 
ſanr a ſecretis, uſui aptantur: ſalcem quoties aliquid occulte 
ſcrideadum eft, quod nollet ſcriptor etiam intaentibus inno= 
teſcere. Hinc voces illz Ciphrandi & Deciphrardi ortum habent ;; 
eſt enim ciphr-e,aliquid ciphris commitrere, ſeu occulte ſcriberez 
Deciphrare vero elt ciphras explicare vel quid ſub ciphris occul- 
retur interpretarl. Fe ? 

Atq; hzc quidem occulte ſ{cribendi ratio flagrante nuper 
avud nos Bello Inteſtino admodum erat familiaris ; adeo ut 
vix quiſquam effet alicujus notz vir, qui non, in rebus majoris 

momenti communicandis, hujuſmodi ciphras adhitbere ſolebag,' 
ſcriptaſy; ad ſos epiſtolas hujuſmodi involucris obtegere;ut, 
ſ1in hotium manus perveniant , non intelligantur. 4 

Et hajuſmodi quidem ſcripta non pauca,m itinere ſao inter- 
cepta, nobis explicanda tradebantur; diverftis quidem occul-, 
tandi methodis involuta, adeoq; alia alits explicatu difficilioraz 
& quidem nonnulla tam inſuperabili difficultate obvoluta vi- 
debantur, ut fere de illorum explicatione deſperaverim, nee 
ni poſt dintarnam inquilition?m incredibili labore randem 
ſaperaverim. Quorum non pauca ſpecimina in publica Bibli- 
otheci Bodleiana Oxoniz conſervanda tradidi, ubi & conſpt- 
cienda manent. | PENY f- 

Duplex erat hnjaſmodi apud Romanos ſcribendi ratio; qua- 
rom veſtigia ſaltem ad nos pervenerunt: Altera per Notas (ut 
loquantur) altera per fp1as: Quarum utraq; partim expedicio« 
ns,vartim occultationis cauſa erat adhibita. 

Per fjplas fcribere dicebantur, chm fingulis fere literis on 
em 


CAP. 9. Te Figwis Nuviieralib ws. RE | 
dem voces defignabant. Sic Rewanorum Nomina & Pranomi- 
na non raro pingebantur. $1c M. 7.Cicere, pro Mars Tallis 
Cicerone, ponitur. Ita per C,Caium;per D , Decium; per P, Pub« 
lium; per Q, Quintum; per Cn,Cnewm:;per A, Aulym, intelligebant: 
(unde lis i11a,inter, Criticos, de illius ncmine qui Nofes Atticas 
{criplitzquem alli Agellium, alii Aulum Gelliym,dicendi putant.) 
fic S. P. Q. R. Senatum Popalumg, Remarum fignificabat: (quod 
Eeda nofter Rom# agens, utiretert Eraſmus, ſciſcitanti hoſpt- 
ti cuidam, qui ſaxis inſcriptum crebrius offendiſſer, quid vellet; 
Reſpondit, Stultzs Populus Suerit & emani.) S.P.D. Saiutem pluri= 
mam dicit: A. U. C. Anno wbiscndite : M, S. Memorie [acrume 
aliaq; mulra. | 

His ſunt confimiles Hebrzorum Abbreviaturz, quas R eſe 

Tebotb dicunt : dum varia nonnunquam vocebula initjalibus 
rantum.- literis delignant, Sic '77N : YD1 309 TORN jms 
memeria benediTioni, {eu benedifia fit : quam foirrulam adjicere 
ſolent quum Rabbinos quoſdam mortuos nominant; prout nog 
Beate Memeorie, Aliaq; hujuſmodi innumera videnda ſunt apud 
Buxtorfium in libetlo quem ſcripfit De Hebreorum Abbreviaturis. 
Sic & Rabbinorum Nomina vulgo {cribunt: ut 
©2227 (Rambam) Rabbi Moſbe ben Majemen, ſeu Mai- 

monides, - 6 
Afb CHEN ) Rabbi Moſes ben Nachman , ſeu Nachma- 
nides. 


P11 (Radak_) Rabbi David Kimchs, 
WT ( Raſhi; R. Solomon Farchi. 


T7" ( Ralbag) R. Levi B. Gerſhom. Kc. 

Siglarum mentio <ft apud Juftinian, in Pande&. onuelors an5e 
fnyAds KAAGTE. Et onvefer ejulmodt meminit etiam Plut. in Cat. 
min. Siglas vero dicebant Romani quaſi fingulas, quia fingulis 
literis cotidem voces {ignificabant; vel etiam quali figill«,idq; 
' vel propter ſecretum Icribendj modum, vel potiiis quod lint 
figeula ſeu parva ſpne;h#c enim e& prima ac propria ſigilli no- 
tio unde & ſigillayia. Quod autem litera # excidit in fig/a,quz 
haberur in ſingula, jllud parum et; preſertim cum fit 1i- 
rerx g proxima: Dicimus enim ſinguli, fygillatim ; Lins 
ga, lignla; fienwm , figi%,m, Cunde Anglicum Seal , ficut a 
 Regula,Role, ) lic Tignum, tigillum, qua forſan a tango, Qua res 

H COntiguas 


FR omanorum 
N3ise, 
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contigaas copulant; vel, ut Scaligero placet, Tignum a tegends, 
at lignym a legends, nam tigais & tegulis teftum conftac, Sic a. 
Jango , ( Anglice joyn) fic jugum, Anglice « Toke, (CGGrece (4'2u, 
tyre, (iy) unde forfan jagulum, non modo quia Jugum 
(cervicem pariter ac) jugulum cingat,ſed potius quia humerug 
aterque ad jugalum cocunt & conjunguntur;qua ratione ctiam. 
jugali ofa zx57S25 KN xani/es Orzce, Latine Clevicule appellan- | 
tor,quia utrumq; humerum conretunt; ſub his auce claviculis 
eſt celeberrima illa Arterix magnz,cor ipſa nupercime egreſſz, 
diftcibatio; unde a communitrunco quaſi per varios ramos 
ſanguis arterioſus in _varias corporis partes derivatur : Ric &. 
venz minores a pleriſq; corporls partibus in communem yenx 
cave crunch conjiiguatur.Hinc c& quod (zpiſſime Homerus,le-_ 
thaliter vulnecatos,ſub claviculis trenſfixes dicit; eft autem itli ſub 
cleviculis figere perinde ac Larinis jugularehoc ct, jugulam pete= 
re;quod idey pro lethali vulnere ponitur,non modo propter vi- 
olatam Trachzam ive Aſperam arteriam,ſed potiſlimum quia 
eadem opera tam Aortz {ive Arterix Magnz quam Venz cave 
truncus facile difſecantur; adeogq,; breviſſima compendio(quod 
& laniis noram ef )anivyecſuin corpus tam venoſo quam arteri-. 
olo ſanguine cittſime evacuarur.Sed hzc obiter de jungs B jupo, 
ubi excidic x non minus quam cam & &rpulis, ſiglas dicimus.Scd., 
& 2 ja20 conjugem & conjugina 3 & 2& jugojugales, (ic enim boum 
paria dicimus qui fab eodem jugo conjunRti ſeu conjugati. Sic: 
2a THyrie vel miyruu tam fige dicitur, quam paxge peg (quod figs 
wilcat iuws)irque hinc compinge, cormpattus , compeges, Kc. Sed de 
Siglis haftenus. : 

Preter (iglas vero, etiam Notes habuerunt Romani;Quarunr 
hec et ditferentia ; figle ſunt abbreviature per ipſas Alphabeti 


Ticeras fatz; Note vero, abbreviaturz per charaGteres aliunde 


addutos, Kinc Notariiapud Romanos dici, qui brevibus netis 
aliorum ſcrmoncs exceprtos ſcribebant, ut apud nos Stenogre- 
phi. Hajuſnodi Nate apud vereres ſatis ecant frequentes: 
& <x{tat adhuc libellus de Notis Senece,@ Tironis liberti Ciceronis, 
inter quai tamen nonnullas ſerits adjeRtas elle res ipſa loquis 
tur,nec guiſquam qui ipfas perpendir dubitare poterir. 

Cum igitur, pro Nameris,ponuntur lirerz Alphabericz , ut 
M pco Mile, C pro Centun &c.; et hc f{criptlo per Siglas: cum 
vero alii ckicatzres apponyuntaur, quales ſunt ciphrz Sarace* 
nice 
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nicz, eſt ſcriptio per Notas; prout nctz 2 felis &'ffirgnt ſole, 

Quas vero olim xoras dicebant, nunc Gierum potius Zihre Ci 

cuntur; quz vel adexpedicionem vel ad occuiltationem fſcrip- 

torum adhibentur, _ | 

Atq; haftenus de Ziphraywn nowine diximns: Soracenicas ve- Zidbre $4. 
- ro vel Arabicas dicimus; quia ab Arabibus ad nos devenerunt, 
| | ante annos plus minus quadringentos huc addcute An autem 
Arabes,fea Saraceni, bas ip{t invenerine, an ab antiquis Ph#ni- 
: cibus ( quod non videtur probabile,cum Arabes doGrinary ſu- 
; am utplurimum a Grzcis hauſerinr, non a Phanicibus tradi- 
Ee ram continuaverint) aut potius ab Indis ( quod dicendam 
viderur ) aut quibuſvis aliis acceperint, abillis pocius q:am 
2 nobis determinabitur. Cum autem nos illas ab Arabibus 
accepiſſe fit extra dubium, unde il}as habuerint Arabes cx eo» 
rum poriſſimum ſcriptis inquirendum eft, Cumq; il!li earum 
Inventionem Indis tribuant, non eft car nos ea de re dubite- 
mus. Forum autem doCtifiimus Scholiaftes A![epadi ( uti a 
CI. Poceckio noſtro, iftarum linguarum copnitione nulli ſecun- 
do, accepi) in commentariis ſuis ad eleganti{iimi Poetz 10. 
grai poema Lamian'l jam diftum , notat Jndes de tribus (wis 
znventis gleriari, Indo Scacchii, Figuris nunzerieis, & libre Golaila 
Wadamna dio, (quiliber.in Arabicam, Grecam, & alias lin- 
guas converſus,Fabulis Xſopicis,ad iſtius imitationem faGtis, 
| anſam dedit:) nec ipfe interim huic Indorum gloriz quic- 
E quam derogatum it. Arq; huic congruit illyd quod teftatur 
Maximus Planudes in ſuz Arithmetices initio ( prout in duo. 
I bus Codd MSS.exfiat in Bibliotheca Bodliana ) cui Titulus 
ef MeZ us To agrees AS HSIRN Ivo) xn, (yel Vy pogeem % | Trd8s.) ” 
de fl eine w£24a1:Quem libru ab his verbis orditur, 0:  &5 996+ 
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60 De Figuris Numeralibue. CAP, , 
Toe W Telt, Tile $ mompe yT0ds 9 mwvre, Tede Y WE,mifh; yp 
tnT4, Tos N ow , Tbs q tevie. x7 5 mw IdTipay y&pas T1 
wip ) Sena, T9 Þ Eton, 73 5 W rridtor]z, x; ins, Libij hzc 
duo confirmat Planades, nempe figuras iNas ab Indis originer 
habuilſe, atq; etiam Ziphram apud Indos ( fortafſe re&ing 
dixifſer Arabes) {ignificare 8X7, (eu nibil; adeoq; a Wy Lophg. 
ra potitts quam AD ſephay dedutam; quod & confirmat ip{3us 
ſcriptura,. 1 enim a JD deſcendiflet 12pe poting quam 
7Cipge ſcriberetur, Nos autemeeas ab Arabibus accepiſſe,prz. 
ter communem omnitm confenſum, ulterius adhuc reftatue. 
conſenſus ille qui inter Arabum charatteres quibus hadie us 
cantur, ( quiq; ab illis Planudis non multum abſane, ) ei 
jis qui numeris defignandis apud nos inſerviunt. Levis enim 
eſt in pleriſq; charafteribus diſcrepantia, nifi quod qui apud 
Arabes ſive proni. five ſupini jacent, apud nos eriguntur ; uk. 
ex appoſita comparatione vidcre eft e 

O HY 
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o 127234 56789 h 
Notat autem Erpenius ( apud quem hi Charatteres exftant ) 
o circellum ab corum aliquibas pro nullitatis nota haberi (ut 
apud nos) qui igitur diſtiatam habent quinarti notam : apud: 
alios vero circellum illam quinarii numeri indicem., qui in « 
rerim punto crafſiuſculo nullitatem delignant. Quod & Ara-l j 
bum libri Manu-ſcripti ceftantur, Er quidem in MSS. tam i « 
Grzcis quam Latinis (paulo vetuſtioribus) figure numerarix W þ 
minus adhuc ab Arabum figuris differun , quam quibus hodie WW t 
ucimur, Qui autem ab Arabum figuris ſenſfim deflexerint , do- MW d 
nec ad eas quibus jam utimar figuras-pervenerint , quiCo- W 4 
dicez Manaſcriptos Grzcos Latinoſq;. ſuccedentibus_ſeculis @ jc 
exaratos pervolverir, facile perfpiciee, quod nos prez chara- Il ſ 
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&erum invpia typis exprimere haud yalemus. d 
Arq ;ha&enus de ipſis Ciphris teu figuits Arichmeticis : ſe-W 1; 
quitur ut ipſaram'uſum oltendam, | BP, Ts: 
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1 | Fighrarum Numeralian V alores; primarius & [ecunderins, Locus. 
; Periedus: Ciphre uſus. Fratiiones Decimales. Gradus A(> 


 . ſeendentes & Deſcerdentes, in propertione decupla. 
$ S 6 
} GX illz (quas diximus) figurz Arithmeticz vulgares, om- Figurarum 
| nino decem ; quarum valores jam explicandi ſunt. Prima aa, brima< 
WW © Nulum valet, five Numeri negationcw, & vulgociphra dict- jjus. 
» W tor: Reliquz novem tertidem rumeros ſignificant ( & figure 
BB fgnificative dici foleni:) nempe 1 Unum, 2 Duo. 3 Tri. 
4 Quatuer, 5 Quinque. 6 Sex. 7 Septem. $ Offs, 9: Novem. Suntq; 
hi illarum valores Primarii, quos nempe per ſe fignificant. Ha- 
bent enim & valores Secundarios, quos non per ſe, ſed ratione 
ſedis ſeu loci ubi reperiantur, ivduunt : Sicut enim aliud «& 
dues boves dicere, aTiud dxcs hemines; ita & aliud-eft duas wnita- 
tes dicere, aliud duas decades, (ive dyuas centurias, nam quamyis in 
his omnibus numer numerous idem (it, ( nempe birarius, non 
_tamen idem gumerus nemeratu. Hlic autem charaterum valor 
ſecundarias ſubinde mutatur, pro ratione Sedis ſeu Lici ubi 
reperiuntur, ge | 
_ Cum igitur horum charaferum plures in continua ſerie Figurarum 
collocantur: locus ile qui ad dextram' cft,primas dicitur ; qui Sedes, ſeu le- 
ili proximus eſt liniftram. verſus, ſecundys dicitur; & fic dein- cus, quids | 
ceps reliqui quotquot ſunt loci numerandi.ſunt. Uet poſitis 
bis figaris 1654, eſt 4 in loco primo, 5 in loco ſecundo, 6 in- 
tertio, & 1 in quarto. Ubi obiter notandum eſt .me Jocum 
 dextrum (in charca vel akaco) illum dicere, qui legentis 
_dextrz opponitur,& eadem ratione finiſtrum qui liniftrz: quod 
ideo facio, quoniam vulgatus loquendi uſus apud pleroſq; 
ſcriptores hic effe tolet, neq; ſoleoquidem a recepto loquen- 
di more niſi coaftus diſcedere, ne, dum accuratius loqui ve= 
lim, mints jntelligar. Non ignoro tamen , quod fi accura. 
tins Joqui velimus, ea pars chartz ſeu libri dextra-dicenda eſ- 
© ſer,quz inſpicientis finiſte# opponitur, ſiniſtra vero que dex» 
22; ſupponicur enim liber in{pe&us oppoſita facie nos intue- 
ri, non terga dare: ' Atq; hinc eft, quod Fzciales, dum' Genti- 
licia Scuta, quibus familiarum Inſignia” inſcribuatur, expo- 
: A 3 | nant - 


Sn Numerorwm Motdtio apfid CAP, n 
nunt, eam feraper Scutj partem D:xtram appellant, quzin 


ſpicientis {iniſtrz opponitar: quia nempe inſpiciens rem inlſpe 1 
tam adverſa fronte ſupponitur intueri, Verum cum apud if &, 
lios alin ur plurimum mos loquendi obtinuerit , cura vulgelM 6 
Loqguendum elſe duxi; adeoq; ( ut alii, ficego) eam infpedr 
chactz dextram appello partem, quz inſpicientis dextre ob & 
Jicitur; 1deoq; tiguram loco primo politam, ad dextram polls { 
dico; quz veroinlecando loco, illam dico quz proxima ade ;; 
finiftram verſus; & fic deinceps» 6 © 
Fjeurarum Inprimoquz occurcitloco figura, tot Unitates numeral ;e 
valor ſecun- qQUOT iplius valor. indicat : quz in fecundo, tort Decades : quiliff 1- 
darins, in terilo, tot Centurias: quz in quarto, tot Millia ; quz Will 1c 
| quinto, tet Decades Millium: in ſex5o, tot millfur Cencuriadff þj 
in ſcptimo , toties millena millia, ſeu tor Milliones, ( pron ef 
nunc dici folet:) in ofavo, tor millionam Decades: in none g 
tot Millionum Centurias: in decimo, tot Millionum Milli n' 
ſcu millies millena millia: & hc deinceps, pro itngalis loci c: 
continue proportione decupla valorem ſemper angendo: prolil n; 
ut ipſam numerorum diſpolitionem five ordinationenl n 
in decupla' proportione procedere , ſupra dium ct; Il 6 
hac ratione numerus his charafteribus exhibitus 3656, e& Mil 1c 
ſexcenta quinqueginta & ſex, ſeu uwnwm Mille, ex Centurie, quing fi 
decades, & ſex inſuper wnitates, Arq; hunc figurarum valorenllff { 
ſecundarium appello; quia nempe ex ſede feu loco abi reperimif p! 
confurgir. 8 IT 
Sed & ipfa etiam Loca, quo melins intelligantur, przſertinfff ni 
Periedus ubi plura occurrunt, in Periedes diftingui ſolent : Ita nempeulif tc 
quid: tria priora loca minima primam periodum conſtituant; cl cc 
proxima, ſecundam;8& fic deinceps,lingulis periodis eria loalfff c 
aſignando. Has autem periodos, ( ubi faltem plures occy 
runt, ut in grandioribas numeris,) pleriq; vel punCtulis ſuprs 
poſitie, vel alia ad libitum diſtintione, diftinguere folenc, qui 
promptius numerus efferatur. 
 Periodus autem prima Unitetes denorat; fecunda denoti 
Millia; tertia vero millena mill;e; & (ic deinceps. Ut enim local 4! 
locum ſuperat proportione decupla, fic Periodws Periofff 4 
dum proportigne | Millecupla. Eric igicur numerus il fe 


2463013579 » fic efferendas; bis mille & quadringenta fexagin 
"lb 
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: es Millioxes, ( ſeu Millena millia) tredecim Millie, quingenta (ep> 
tweginis nevem. Et eodemn prorius modo de Numeris allis om- 
nibus judicandum «ft; tam ubi numervs datus, eft ſuis chara- 
Reribus deſcribendus ; quam ubi charaQeres propoliti , ſunt 
ſuis nominibus explicandi :  Eadem enim utrobiq,; ei ratio, 

Ubi notandum eſt, circellam illum o, ( Ciphram vulgo di- Ciphra, ſeu 
am, quam ele nall;tati;notam ſupra diximus, ) quamvis per, Nul/itatis 
ſe hihil 6gnificet ubicunq; ponatur, ( perinde cnim eſt five nota. 
nullas unitates, five nullas Decadas, five nullas Centurias, 
nullave Millia dicamus; nijhil enim utcunq; ponimus: ) Non 
redandat aut nulli inſervit uſui, ſed necefario adhibetur ut 
locum ſaltem ſua prezſentia compleat ; unde figurz omnes in 

Jocis ſuperioribus poſitz juſtum ſuum valorem obtineant, ver- 
bi gratia; ft, in numero proxime appokto, 2468013579, de- 
eſſer circellus ſexto ( a dextra) loco politus, adjunfa figura 
$ numeri ofonarii, nen {eptimo, ſed ſ{exto eflet loco; adeoq; 
non ottics millena millia, ſed ſolum o&ingenta willia, figniti- 
caret;atq; idem de reliquis judicandum efſet; nempe figuram 6 
non oQtavoCut nunc ) fed ſeptimo effet loco, & 4 otavo, 2 
nono;adeog;earum valores decuplo minores eſſent.Sic 1 Unum 
fgnificat, (quia primo loco;) 10 VUnam decadem, ( quia 1 eft 
loco ſecundo,& quamvis adjunta ciphra © per ſe nihil ſigni» 
ficet, hoc tamen praftat ut ſigura 1 fit jam loco ſecundo, que. 
ſecus efſet primo:) 100 Unam Centwiam. &c. Si vero locis ſu- | 
premis ponantur ciphrz, nulli prorſus funt uſuj, nullius (al- ; 

-term neceſlitatis, ſed redundant prorſus; tantundem enim {ig- | 
nificant oor, 061, 01, K 1, Fieri quidem nonnunquam po- 
teſt ut Elegantiz gratia, vel quo numerorum ſupputandorum 
collatio commodior kat, quando ſummz variz lint in unam 
contrahendz ( ut in exſemplo appoſito, / 

libce. Afdolidi. denaril. 
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aut alia ejuſinodj leviori cauſa accidentali , ejuſmodi redun- 
dantes ciphrz fcribuntur.; ſed tantundem fignificant acfi pror- 
lus abefſenc. Atque hinceſt , quod, licct in hac numerorum 
nocatione, per notas has numerals , hujuſce cicrcelli wve 

phrz 


Liceras Alphabericas nameri icribuntur, quarum valor con« 
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64 \Figurarum numeralium Valores. CAP, 16, 
phrz uſu ſit neceſſarius, quia valores notarum pro ratione led 
ubi reperiuntur augeri pofſunt aut minui: Ubi tamen per 
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ans eſt & immurabilie, ( prout apud Latinos, Grzcos, He- 
brzos, aliolg; antiquites fieri diximus, ) hujufmodi notz nub 
las omnino eft uſus, unde & nullam) excogitarunt : Nam, ver- 
bi gratia, MD, Mille & quingent a lignificant, fave alii ſequuntur 


 numeri,five non. 


Atq; haftenus harum Figuraram Numeralium ordinarium 
ſeu vulgarem Notationem, ſeu ( ut loquuntur alit) Numera 
tionem explicavi,prout nempe uſu frequentiori ſfolent occur-, 
rere : ita nempe ut Locas ad dextram ulcimus, vel ( fi liber) 
primus, qui & omnium infimus ef, ſemper habeatur pro unk 
tatum Loco. En” 

Recentiores vero, qui de Frafionibus Decimalibus agunt, ( ub 
tra quam Priores ſolebant Arichmerici,) non modo quotliber 
ſupra Unitatum locum aſcendentia liniftrorſfam ſapponunt 
Loca; {cd &etiam infra Unitatum locum loca quotlibert De- 
ſcendentia dextrorſum imaginantur, quibus FretFienes ( ut lo. 
quuntur ) Decimeles ſcribantur. 5 

Ut hoc autem melius percipiatur ; ſciendum ef# quemliber 
locum ad finiftram progredicndo antecedentis ad dextram 

decuplum valcre, ut ſypra declaratum eft; contra veio, quem» 
libec dextrorſum procedendu valere antecedentis ſubdecu- 
plum, Quoniam nempe decem Unitares conftituunt unan 
Dccadem, & decem Decades unam Centuriam , decem vera 
Centuriz unum Mille, &c. ( tiniftrorlum procedendo: ) igh 
tur vice versa ( dzxtrorſum proced-nio) unum Mille conti- 
net decem Genturias , & una Centuria decem D-cadas, una 
vero Decas decem Uanitates : Arq; hic vulgo iſti-ur neq: ulre- 
rius dextrorium proceditur, quoniam Unictatum locus fuppor 
Dicur infimus five ad dextram ultigzus. Si vero Jibeat plures 
adhac dextrorſum locos allignare infra Unicatum locum cen- 
{endos-:codem quo pris modo procedendum crit,nempe QuZ- 
liver Unizas continebit decem cjuſmodi partes ſeu quantirar 
tes (Cproxtmo d:xtrorſum loco numerandas) cuarum decem 
confticuant Unitatem , hoc cſt,quzliber Unitas coninebir de- 
cem partes decimas; &, eadem ratione , quzlibet pars d:cim8 
coatilacbit decem partes centelicaas; & qualibec omen 
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decem milletimas ; & ſic deinceps - Jdeoque quzlibet figura 


leco infra unitates primo polita d clignabit tot partes decimag, 
quzliber ſecundo rotidem centelimas; & quzlibet tertio in- 


fra unirates loco , tot partes milleiimas detignabir; &-fic de- 


inceps quonſq, liber. | | 

Fxſemplum eſto hic numerus 3579753 ; Cubi preter inte» 
grorum numerum 3579, adjunguntur partes decimales 
\753.) Figure 5, unitatuin loco polita, Limpliciter aovewn { fell 
nov:m Unnates ) defignar: figura7, quz ad liniftram ef eptuge 


fgirie ( hoceſt, [cprem decages, ) deiignart; atque ad dexiram 


{leptem S$xemwuiein ( (eu, Peries decimas) innuit x Items ad ti- 


nificam quingeria( feu quinque centarrcs) figniticat: at5 ad dex- 


ram qwings: partes cexteſimes ( quing; ixangr ute) {ignificat: 
fic & 3 ad liniftram, tris millia denotat; at 3 ad dey tram , tria 
$1Megyuiere, (eu tres partes Milleſimes. AdeOq; totus ille nume- 


xus 3579753 denorat ter mille quingenta ſeptusgimia & novem 


integra, & inſuper ( 7 partes decimas, 5 centeiimas, % 2 mijle- 
ſhaas, cu) 753 partes mille/imas: ( nars 50 partes mille ime tan- 
tundem valent ac 5 partes centeſine; & 700 partes milleſime tan- 
tundem ac 7 pertes decime; adeogq; conjuntim 752 partes mile» 
ſie, tantundem ac 7 decithe, 5 cente/ime, © 3 milleſime,) Fign. 
rZ aucem illz (52 poſt unitatum lJocum appolitz, (quz partes 
lea Fr atizones Decinalesexprimunt) ſuns ab integris, ince:polt- 
to punculo vel ſep:1atrice linea, difterminande; wu; innoteſ- 
cat Unicatura locus , & conf: quenter reliqui tam ſayra quam 
infra locum Unit«:um, unde tam lIngulacum moracul: UArm 
totius Numeri vaicr eftimandus ef, 

His ita explicatie; mihi quidem omnino commod!.m vide- Cr4dw Al 
tur, fingula numerorum loca fic diſtinguere, ur, polito Unita» ſcendertes o: 
wm loco inditterenter live ad aflcerſum five ad defcenſum.(n © ff of 
qui eft quali utriufq; communis terminus] loci reliqui  prout 
giadatim vel augentur vel diminuuntur) Gredw dicaniur vel 
Aſſcendentar vel Deſcerdentes, Ita, in numero prepcfito 
357191753, preter fignram 9 unitatui loco collocatam , ac- 
cedunt gradus Afcendentes ( prin:us, fecundut, tertins } {ni 
Rrorium computandoe,& totiderr Deſcendertes Nextrorſum. 

Adeaq; it graduum Aﬀcendentium indices ponantur 1,2,2,%c; 
erunt e contra defcendentium fridices = 1, - 2, — 3, Rc. vel 


2, 2,3, &c. Atq; hoc ſignificatu gARCULM Aﬀcerdertium & 


| Deicens 
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Deſcendentium deinceps fafturus ſum men- 3- 2.1.0.1. 2.3, 

ne wha i SANT S208 

Atq; hxc deFiguris Arithmeticis, juxca conunuam pro- Þ 

| pertionem decupiam dixitle lutficiat, 
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Gredus Aſſcendentes & Dejctngentes in quacung, proportiene, Alge- 
tie fr ju gmentum. Foie!tat:s Algebrice cam Geometricis dimens 
ſfranibus comparantur. Exyum appeiiationes & tharsferes. Pote- 
ftatesille pt Gradus Ainikmeiices. quan per Geometricas dimenſ- 
ones , aſtray expl:cantur. Alyebrica notatio ulterius traditnr. Ab 
gebre veterum & Recentiorum difforentis. Uiriuſs, a(us-exſemple. 
05Tendithrs 


NT [Imeras yvulgo in proportione decuplanbiq; gentium dif- 
Gradnum politos eile , ſuperitis diximus ; arq; huic diſtribution 
Aſſcendenti. apiaias efſe yulgarer notas ſve tiguras Arithmeticas, earumgz 
_ gradus tam allcendentes quam deſcendentes» Sed &: 
monuimus, qu2myis aliam proportionem in diſponendis Nu- 
meiizafumi powille, aut etiamnum (ubi opus eft) polle Ar 
quzcunq, demum adhibeatur proportio , modo ea continue - 


ſcendentium . 
conſtderatis 
eadem eft in 


alia qualibet 
proportione, 
que in Decu. 
pla 


ne, eadem omnino erit Graduum tam Afﬀcendemtjum quam 
Deſcendcmtiun contideratio acqz in proportione Decupla. 
Exſempli graiia, Si apponantur Unirtates vigintſeprem : con. 
ftituunt illz { ut patet_) in proportione decupla, duas Decades 
cun ſeptem refidurts Unitatibus 5 1de0gq; in gradu primo afſcen- 
dente ( quidecadum locus ef) ponendae>R figura 2 ( propter 
dues decades,) & ( ob reiiduas {eptem Vritates ) in unitatum lo, 
co figura 7 : ut 27 exprimant viginti ſeptem, tive duas Decades cum 
{eptem inſuper Vnitatibus. Si vero eidem unjtatum multitudo in 
continua proportione quadrupla diſponatur; emerget ©ugters 
nionum guaternio unue , & Duo inſuper limplices Puterniones, 
cam Tribus reſiduis Vnitatibss : ponenda igitur ( quoad hanc 
proportionem)) in gradu fecundo ailcendente figuia 1, ( qui 
quacernionum quateraio wn4s delignetur;) & in gradu affcene 
dente primo nota 2, (propter duos quateraiones iimplices: ) & 
 deniq; (propter tres reliduas unitatee) in unitatum loco fi- 
gurs- i 


$a 
£4 
> # p 
* Sx z 
EE 
| MN 
Fob 4 
>& 
CENT 
$ 


ENS, 
be : 
FR LAp OG de LI 
EE apa 


CAP. 11. 


3 dy ul "m0 


» ge Po, 


De Notatione Alpebrica. = '67 


gura 3: adeoq; 12,3, exhibent 4.4m quaternicnem quadru» 
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quod rantundem eff, vigint! ſeptem, Si deniq; proportione tri> 
pla difponantur:; emerget preciſe terniozum triplicatorum ter- 
jo unus: ponenda igitur «ft, loco tertio aficendente, figura 13 
& in reliquis ciphra ſeu o, quia nullus ſupereſt innuendus vel 
ternionum ternio, vel ternio ſimplex, ve] etiam unicas, horum 
ipicur loci ciphris exunt ſupplendi; ut tandem 7, o, o, o. (juxta 
continuam proportionem triplam) exhibeat praciſe ann ter- 
nionur triplicetorum ternionem, quod tantundem eft atq; viginte 
ſeptem Fr pari mcdo de alia quivis proportione dicendum 


_ efſet. Hoc eft, 


decupla, 2,7. 


In proportione J quadrupla, 1,2,3 6 tantundem valent. 


uIpla, 1,0,0,0, 


P 


Pariter dicendvm eft de gradibus Deſcendentibns. Nam in 
proportione quad: upla, erjt gradiis deſcendens primus ,- Oue« 
&ranum locus; ſecundus yer©,quedr i; quadyantes Continebit, Kc. 
In prcportion: tripla, e it g, »dus delcendens primus , trientuw 


| Tocas: ſecur:dy: vero, trientum trientes cortinebie; tertius, trien= 
tar trientes triſeCes; Er ficdeinceps in infinitum deſcendendo,ft- 


Ear ex alia parte in infinitum proceditur affcendendo. Hujuſce 
rei <xfen plum ſatis infene pafſim occurrit in frationibus (ur 
loquuntur) Aﬀtropumici:; vbilntegra fupponuntur dividi in 
partes ſexagelimas & {cxagelimarum fexagelimas &c- hoc eft, 

| I 2 | WEN 


Hinc A'pe- 
bre fund a- 


ERIGM, 


68 | 
minuta prime, ſecunda, tertia, &c- ad dextram deſcendendo ; & 
contra ad finiftram alſcendendo colliguntur tn Aggres ata 
Sonegecupla , & Sexagecuplorum ſrxagecupla, Kc. que 16 
cantur Sexogena frima, jecunda, tertia, ©c. hoc modo. 


YN \\\ \\ 
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49, 3 6, 25J5 IJ 


cas valet {ex 


ratione tiert, 


CP 


e 


ecupl 


i. 15, 353 36, 49. 


ubi quilibet To. 


am oct bi ad dexiram proximi , & con« 
a ſexagetimam partem il)ins qui tbi proximus et ad iini- 
firam. Quod aurem vulzo ft in ratione Decupla, & in frafti- 
onibus Aftronoinicis w Sexagreupla , poteft & in alia quavis 


Mis ica explicatis; monendum duco, Univerſam Artem 4l- 
rebre five Andhtices ex hoc uno quali fundamento dependere,, 
Atq; tt hzc, quz de Gradibus (in quacung; ratione Alcenden= 
tibus & Deſcendentibus) diximus, ſatis iucelligantar; magnam 
exinde affulgere lucem ad Potejtates ( uti vocantur ) Algebricss 
incelligendas, & rite traftandas. Nam revera, quod nobls nunc 
ett gradus ( five Aﬀſcendens, ive D:(cendens, ) primus, ſecundus, 
tectins, 8c, illud eſt Algebriftis Latus, Zaad arum, Cubs, Kc. vel 
Poteſtas prima, ſecunaa, tertia, Kc. cum hoc tamen diſcrimine: 
Ouodcilli perpluciam dimenſtionura Geometricarum ſuppoſi- 
tlonem conantur explicare, nos Inter Arithmetice tines conti- 
nemins ;.vel ctiam, {1 in mareria Geometrica velimus jllad q- 
te ndere. DO) Tumnat jad Per Quantirates Homogeneas ( nens 
pe vel per (olas lineas, vel per (3:48 ſaperficies, vel per ſola cor- 
55:4) preftare, quod aliiper Heterogoreas { nempe per lj- 
neai, & ſuperfcies, limul cum folidia, atiiiq; etiam plurium 
adhuyc dinenijonum imaginarits quantitatibus' comparacas 5 
preftare faragunt. Hoc autem cum olim ye! ignorabant, vel 


nos {atis atrendebant, vel. forte diſlimulabant, adeoq; occul- 
tabang Algebrifte Veteres: coati far multa ipecialicer de 
Lin-is,d: Planis, & de Solidis, tradere & demon ftrare , que 
reftin« C & quidem Facilius) de numeris ( vel, it libec , de Ra- 
tionibus) generalicer effent & traden 4a & demonftrande; que 
deinde, ubi opus efſer, ( five in re Gecometrica , live in quavis 
alia) ſpecialicer eſſeat accomm odanda, non minus quam reli- 
qua Arithmetica tota, Car autem il/i ad Quanticates Cyeome- 
tsicas ( potits quam Arichmeticas ) & quidem Heterogeneas 


(potius quam Homogeneas) car fugeric ; nullam ego rationent 


video | 


plicando numeram lateris in feiplamy ( 1dc<0qz. cam latus lit, - 1% 
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video magis probedilem, quam quod Arichmeticorr rm UVnim 

( non vero, ut oportuit, Nuliym?) cum Partly Geometrico come 

parabant; adii6q; non animadvertebant quoretio voſſent A- 

rithmecice illud exhibere quod in Geometricis obſervaverant: 

aut etiatit-fortaſſe, quoniam Elementa (Geometrica pro tetius 

Matheleos baſi reputabant, petebant etiam Arithmetfca om- 

nia co redigends efſe, neq; de horum veritate mc it's conſtare 

poſie quam» t!' inde comprobertur; cum tawen revera res A- 

rithmetice alctoris finr & magit 86þftraQtz naturz, quam Geo- 

metric#; & v.ge non, quia linea bipecalys bipedal) audits facit quae 

dripedaiem, ideo dio & duo faciunt gunirer: fed potius, quia hoc, 

ergo illud, Totum autem hoc quicquid «ft negot!i melivg per-' 

cipietur poſtquam: Notationem five, Numeraticnem Algebri-' 

cam { ut ioquuntur) fea Coflicam, cjulq; originem, explicave= : 

ro: Quod jain fafrurys ſum. | 

Obſervarunt illi / qui numeros Cofficos ordinarunt ) ex Poteſtatum 

principlis Geometricis, quod fi Lizea aliqua ad libitum af- Alpebricaiii 

ſampca ( pura, rrium pedum longa;) ducatur in ſe, (hoceſt, cum Dimen- 

{ tantum extendatur, fire moveatuc direRte in latum , quan» fionibusGeo= 

tz eft in loggum extenſa,) fiet 2yadratum , cujus Latys erit metricis com- 

linca afſumpta: 6 yero Quadratum hot ducaturinſuum Latus paratio, Eq- 
Fn | rumg. appel= 

[ationes, 


( hoceft, 65 tantum extendatur , fcu moveatur dirette In al- 
tym, quantum eft vel in longum, vel in lactum cxtertum; ſeu, 
quod perindecR , hi altitudinem acquiiat Laterts tongitudin 
#qualem) fiet Cubys,cujus itidem lacus crit afſunipra linea. Ub» 
ſecvarunt deinde Aream ſeu magnicudinem inveſtig- i muiti- | 


] 3 CrIUR PIR 


Utervmq; a 
Latinvium 


caula, 
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Arca Quadrati noverm pedes quidraticos:) Item fi Area qua» 
drati multi>{jcecur in fuur latas, emerger magnitudo Cubi, 
C upotiur mul itud » p:dum cubicoram in cubo contento1rum; 
( adcoq; hareagq ialratis, multiplicetur per latus 3, Prodj- 
bir numeras 27, gaz ct magnitudo Cubi, { u _maltitudy 


cum cubico; um in iflo cubo cunterntorum cujus Jarus eft trium 
pedum Long'm ) Hec autein Invicem eomparantes, quoniany © 
figura quz ex latere in ſtipſym duft) emergit Duadratum dicts 


tur, K qux emergit ex quadrato in Jatus dufto Cubws dieiturs 
ideo & produftum ex n1mero in ſ{ciplum mulriplicato nume.- 
rum 94adratum appellabant (qui quadrati Aream quodam« 
modo reprzſentat') cujuz Lat ive Radicem appellant name. 
rum iilum qui iicerat in fe mulriplicarus; & produftum , ex 
multiplicatione numeri quadratici in {uum latus ſeu radicem, 
appellabant numerum Cabicum, qui & arcam ſry magnirudi» 
nem Cubi quodammode reprzſintat. C Atq; hinc ortum ef- 
fe, credo, ut nwumerum burc in illum ducere idem [1gnificet ac nume» 
ram hurc in liam, fcu per illum, multiplicare.) | 
Quamvis autem animadverterint , Geometrice in Cubs fi- 
f:ndum efſe C utpote qui tres dimeniiones Geometricas ha, 
bear, longitudinem, latitadinem, & profunditatem ; nec plu- 
res fint in rerun natura poſlibiles) adeoq; cubum in ſuam La- 
:1u5 daci non poſſe:attamen , cum nullum e'uſn odi cerminum 
Arichmeticis Mulciplicationibus poni viderint, quin ut poſlic 
Radix ſeu Numerus lateralis in continuos produttos quouſgs 
Tibet mulciplicari; ideo & Nutmeros Þ iguratos ( quos vocant } 
uſterius continuandos purabant, quos qua'uor, quinq: , ſex, 
aur ctiam plures dimentiones ſupponunt continere: eolq; ©: 4- 
dra eq uadratices, Shidejolidos, Dudraticubos , Nc. nominabang; 
appe!llationibay f(cijicet tanquam ex Oecometiia mutrnacis, 
No nulli(przſertim Itali)pro guadrate, z:nſum vel cenſum dis 
cunt, & Zenzizenzam , Lenzicubum , &c. pro guadratiquadrets, 
gqaadraticubo, ( vel quadrate c«bi)8&c. iter, pro Radice, Fem di- 
cunt ; unde & Regulam Algebrz, Regulams rei & crnjus ( hoc eff, 
rezulam Radicis & Quadratj, feu Zenzi )) appeliant: item, 
pre Ke ,co/am dicunt ( nam res ltalice 8{- dicitur, ficut Galli» 
cc choſe *) unde hi numeri Figurati,Coffci vocantur; & regula 
Algebrz, regula coſe, {ca coffi, ſeu cofiice; fic charatieres coffici, v 


peralione, 


CAT. 


triam pedum longum, quoaiam ter cria ſunt 9 , continebie 
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erationts Coſfice, Nc. dici folent, Alii fimplicius C& forte 


melius) pro Radice, Duadreto, Cubs, ®uadratoquadrato, ( feu Bi- 
quadr ato, Sarde (olido, Nuadrats Cubi , Surde ſolide jecunco, Quagratie 
quadr1tiquadrato,, Cubo cubi , Quadrato furdeſelidi , Surdeſolrdo tertio, 
&c; dicunt Poteſtarem primam, {ecundam, tertiam, quartam, &C. pro 
numero dimenſionum quz inibi ſupponuntur contineri. 


Sed & hiſce poreſtatibu: ſeu numeris figuratis ſuos Chara- 


» C,S, innuun:. R adicem, . Ouadratum, Cabum, 
Swrdeſolidwn; vel etiam pro R, fcribunt N, hoceſt Numerim: 

Alii charaQteribus his utuntur Þ 2; > [T qui exliteris ry z c 
orjuntur, & innuunt Rem, Zenſum, Cubum, Surdeſolidum. Alit 
(ſaltem poſt Frerciſcam de Vieta, qui Arithmeticam Speeioſom, 


Z wutloquantur, vel primus omnium intreduxit, vel faltem ad-- 


modum auxit) pro Radice quamlibet ad placitum Alpbaberi 
literam adhibent, ut A, ejuſq; reliquas poteſtates adjunGis li- 
teris q ec innuunc, ut Aq, Ac, Aqq, &c. pro 2udrato , Cabo, 
©: adratiquidr ato,%c.ex radice A: Arqz hec notaticne utitur D. 
Ouphir:dus, Ang lus, (venerabilis ſenex adhuc in vivis) in tpſius 


. Clavi Mathematice, quam (aliquandiu antea conſcriptam)Anno 


1631 primo edidit, & deinceps aliquoties iteravit. Poſt eum 
{ vel eodem circiter renipore ) D. Herriotss item Anglus , Ma- 
thematicus eximius,in iplius Artis Anahrice praxi,( qua poſt ipſi- 
us obiti «did D, Faynerus,egregius & iple Mathematicus,anno 


item 1631) literis alphabeticis ad placitum afſumpris, & to=- 


ties iteratis, quorics potcftas indicata poſtulaverit , defignar, 
puta &, 44, 4ae, 4444, &c, pre Radice, Quadrato, Cubo, Bi: 
quadrato, &c, Deniq; D. des Cartes , & puſt itlum alii, litera- 
rum (pe irerandzrum tzdium timentes, radicem, ut prius, 


{ qualibet Alphabetilicera defignant, & ipfius reliquas potefta- 


tes ſuſpenſis notis numericis( pro numero GraGus ſeu Poreſta» 


| tis) defignant, ut a,«*,4* ,a*, &c. Quorum ſpecimen in + 
| ſubjunto Schemate intuendum propoſui.. 


Nemina - 


- _ 


CharaFeres 


® Qeres aptatos haben, quibus indicentur. Aliqui quatuor initi- Coffici. 
 alibu literis R, 


1 
Alomins.. 
Radix 2 
Quadratuny 7 
Cu'-us | q» 
Qaad. quadratum Z372 
Sardeſolidum ſs 
Quad. Cubj. z2729 
3" Surdeſolidam. BſS 
Quad. quad.quad, ZZ 2, 
Cubi cubus reel 
- Quad. Surdeſol. 22js 
mn Sardeſlolidym CY 


Quad. quad. cubi 
;= Surdefolldam”  _ D 
Quad. 2i Surdeſol, 
Cubus Surdeſol. 


Nc 


pellationes aptanrur. 
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[CharaFeres. 
a <a 
= aq 
C Ac 
9% A&qq 
I Aqc 
EC, ACE 
bS Aqqec 
992 Aqcc 
CC Accc 
OS Aqagce 
cS Aqccc 
SIC Acccc 
dS Aqqccc 
gbS Aqcccc 
CY CCCCC 


T 
Quad,quad. quad. quad, Zez42z22; 2292. Aqqccce 
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Notandum autem eft,qued in grandioribus poteftatibus/quz 
nempe quartam ſequuntur)non codem apud omnes m9odo apa 
Nam v. g. Quaatratocubus apud non 
pancas {ignificat Quadrati cabum , ett Cnbi quadratum, a- 
deoq; pereſtatem ſexrem, (quz cx cubo in leiplam dutto emer 
gic, vel ex quadrato cubice mulciplicato, hoc et , in leiplum 
vis duRo; ) atq; in hac tigniacatione appellationes quas in 
Schemate appolui inteiligende tunr, atq; huic congruunt pris | 
ma & {ccundg chara&erum ſeries: At Vietew ( & qui illam 
hac in re ſequuntar) per 244drate-cubum inieiligunt poteFatem 
quinram, quz ex Quadratoin CGubum dutto emetgii; adeng; 
veteram Surdeſolzdes ( piimnos) ile Quadrato cnbous vocat; { & 
eadem analopia retiquarum poreſtatum nomina- toriBar , & 
deoq:; furdefolidorum #ppe!lationern omirtit; 
mencleurz conveniunt iplius charateres, (qui in charatte* 
rum certiaferic haveatur / Carrefins CR qui ulium imicantur) W 
veteritm p-tjus nomenclaturam refurnie; iplius vero charette 
rez ({ quinta fcrie poiitt) utrivis 2que Conveniunc, can {oiume 
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modo poteftatim ordinem, ſeu numerum dimenſionum inni-. 
ant, adeo0q; minus dubiz hgnitcationis, & errort minus ob- 
noXxi!, | 
Quod autem alii per varia: dimenfiones Geometrricae ex- 
plicarunt, ego potius per gradus Arithmeticos explicandum Porfates | 
exiſtimo, adeog; extra campum Arithmeticum non exceden- Aigebrice 
dum. ldem igitur nobis eft Gradus aſſcendensprimus, ſecundus, ter- ME19S pet 
tivs, &c. quod illis Radix, Qzcdratum, Cutus, Kc. Prout enim, Cravus Av 
apud illoz, quotiesin B adice continetur Unitas, toties in Qua- rihmeticesy 
drato Radix, toticſy; in Cubo” Quadratum ſ{upponitur conti- 44am fer 
neri: lic & nobis, quoties in Gradu Aſcendente primo continetur Geometricas 
unitas, toties in ſccundo primus, & in tertjo ſecundus; & {ic Dimerſtones, 
d:inceps. Quod autem de gradibus ſupra unjtztem Aiſcen- £xP+-C«mur » 
dentibus diftum eft, etiam de gradibus infra Unitatem De. 
{cendentibus eft intelligendum, Sicut enim, ubi Radix c| u- 
nitate major, fingulz potcftates gradatim Aficendunt ; ita ubi 
Radix ct unitate minor, gradatim Deſcendunt. Si vero ipſa 
Unijcas fit Radix, neq; Aﬀcendunt neq; Deſcendunt, {cd & 
poteſtas unaqueq; eſtetiam Unitas; nam Linitas in U- 
nitatem quotieſcunq; Multiplicata , manet Unitas. Mallem 
autem per varios Gradus Aricthmeticos , quam per Geometri» 
ca: Dimenſtones, rem explicare, his de caults. 
19 Quia univerſa Algebra eſt vere Arithmetica , non Geo= 

metricz; ideoq fotius Arithmeticis quam Geome!: icis prine 
cipiis explicanda, Quamvis enim Geometrica Mujiia Alges» 
bricis principiis vel inveniantur vel elJucidentur, non tamen 
inde ſequitur Algebram efſe Geometricam, aut quien Geo- 
merricis principiis nixam, ( pront, qui lic procedunr. v dentur 
imaginari,) fed ob intimam Aricthmertice Geomerrizy; affni. 
tatem illud evenir, aut potius quoniam Geometrice {it Ariih- 

xeticx quali fubordinata, adeog:; univerſalia Arithmetices ef- 


fata rebus ſuis ſpecialiter applicer. Nam,fiquis linc5 tripedalem 


bipedali additi, linei quing; pedes longam.,conſticuere aft rmet 
© quod numerus Hinariu:& ternarius additi efticiant quinar'i; 
non tamen calcaJus ille Georetricus.cft fed plane A:iihmertt- 
cus,quanquaGeometricx menſur? ſublſerviat: ft enim afſcrtio 
Ila, de #qualirate numeri quinarii; cum 'numeris binario , % 
ternario conjunRis; afertio generalis, quibuſcunq; alits rebus 
Ron Minus quam Geometricis applicabilis ; nam & Angcli duo 

i & 


T4 De Notatione Aigebricas CAP.rr, 
& tres, fint Angeli quinque. Atq;eadem omaino ratio eft o- 
perationum omniunt uve Arithimeticarum bve ſpeciatim Al- 
gebricarum; que ex princlpiis magis generalibus procedunt 
nam ut Geometricis menſurationibus reftringantur, 
22 Quia Poteſtates Algebiicz no raro altivs afſcendunt quam 
Geomeitricz dimenizones. Cum enim Geomettiia non plures 
quzm tres admitcat dimenſtones, Longitudinem, Latitndinem 
& Alcitudinem ſeu protunditate:r, adeoque nec ultra corpus 
{olidum, {ca cubum, aticendit: Algebra interim ad Quadra- 
t0g.:adcaca feu ſurdeſolida, aliailq; ad libi.um fuperiores pu- 
teſtates procedit.C omodiaugergo per gradu-Arithmericos, quia 
indefinite quoulq, liber extendi poliunt,quam pe:Geometricas | 
Dimeniiones,quz vel omnino tancil tres funt vel,t1 plures fup- 
ponamnur,imaginariz tantum ſunt & plane impoſlibiles, | 
39 Quiaetiamii Geometcia poſiert tor dimenliones ſup- 
peditare, quot Arithmecica gradus; tamen nec fic qua- 
drarent o>erationibus Algebricis. Szepithme enim contingit 
2 quationesheri inter yarias poteſtates non cjuſdem alcirudi- 
nis quod quam vis ſatis conveniat Gradibus Arithmeticis, Ge- 
Omecricis, tamen dimeniionibus neutiquam convenir. Vecbi. 
gratis. Polito pro Radice, ternarto; hujuſmadi pollunt z- 
quationes occurrere 2Q-= 6R vel 2C— 6Q ; hoc eſt, 
Das QuadrataZquati tex Radicibus 3; vel dnos Cubos, ſex 
Ouadrails. At quis non vider, Quadrata & Cuboy, vel Qua- 
diata & | atere, cum lint quantitates heterogencz, non polle 
comparar)? Nec enim Cubus confticuitur ex qQuadraris, 
Cquiamvis tis terminetnr)nec Quad:atum ex Lateribus.Omnes: 
enim guantitatum ecmfarationes quoad #qualiiatem, inter 
Homogeneas tantam ſunt faciende. Sic folidum folido xqua- 
je «ft aut inzquale, & Planam Plano, & Linea Linez ; Ar foli- 
dum Plano nec zquale eſt nec inzquale, ted quid Heterogene- 
un, Sic {0)1dam folido addi vel auterri dicitur, & plani plano,. 
lineeq; lines: at nec folidum planognzc utrivis linea. Veram, i 
Aritfimetice Joqui liveat,eptime dici poteſt, centurias duas @- 
quart viginitdecadibus, aut Duo millitia cencuriie vigintiz hc 6 
eſt,nuaineros aliquot 011115 gradyus ftimul laptos, #qitari aliquot 
numeris alterjus grad 48 ttinul flumptis : Sic & duas criencum 
eciades xquari ſcx trientibus, hoc eft, (1 3 fit radix) duo qua* 
drata 24 .eaci tex radicibuz, Gum enlin numer omnes (pros 
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CAP. 11. De Notatione Algebrice. ”; 
prie dicti) ex unitatibus conſtituantur (vel faltem ad unita- 
rem vere rationem habeant )) {tint vere Komogenez (licer for- 
caſſe, fi denumeris ſurdis etjam loqui velimus {int Incommen- 
ſarabiles) ideoque vel xquales vel inzquales, majores aut mi- 
nore?, alit aliis dici poſſunt , polluntque invicer addi vel au- 
ferriz: Quz omnia in Geomerricis magnicudinibus, niii ho+ 
mogeneis, fieri non poſiunte ER 
Siquis dicat A:quationes Algebricas, ubi Cubj, quadrata, 
& |.atera comparantur, non de Cubis, Quadratis & Lateribus 
Geometricis inftitai; ted de Numeris Cubicis, qQuadraticis, 
& Lateralibus; poſſe autem Numeros qQuadraricos cubicis 
aliquot zquales efle : Fateor quidem hoc verum elie: Sed 
jam de Numeris res erit, (quod nos contendimus, ) gon de 
magnitudinibus; eritq; coniideratio plane Arithmetica, non 
Geometrica, Eftq; numerus Lateralis, Quadraticus, Cubicus, 
cxrerique, nihil alind quam denominationes graduum { five 
Afſcendentium five Deſcendentium) primi, fecundi, rer- 
tii, &c, in certa aliqua proportione. Sic in proportione tripl a, 
gradusaficendentes exhibent Triades,Ternionum triades,Ter- 
nionur triades triplicatas &c. hoc eſt, Radices, Quadrata, 
Cubog &c. Siecnim Ternio radix conftituatur; ternionum trias 
erit numerus quadraticus, nempe numerus ternarius in ſe dy- 
Gus ; & ternionum tris triplicata numerus cubicus, nempe nu- 
merus ternarius in lui quadratum duRtus, Et lic de cateris. 
Arq; has raricnes dedifle ſufficiat, cur credam potcftates 

Algebricas melius per Gradus Aricthmeticos, ſeu numeros 
continue propo! tionales, quam per dimenliones Gec n etricas 
Heterogeneas, cxplicari pofle. 


Verum cum jamdiu receprta fuerint vocabula, quit us pote- Poteffates * 
flares Algebricx vulgo exprimuntur ; eadem & mihi non in- Algebricas, | 
commode adhibenda cenfeo: cum vyocabula artium fc me] cr antiqnts 
recepta,quamvis forte mints exaG2e rebus aptata, ra10 pofi mt Nminbus 
cirra gravius incommodum in mutari, Pirate: quam enim, 4dbuc appel= 
quod 1 frequentes hujuſmedi pro cujuſvis ai bitrio ferent im- lardas unxee 
mutationes , non MoCo pluribur quam neceſie ff vec: buligrim. 


oneranda efſet memo1ia, cum & antiqua & nova {int addiſcen- 
da & recordanda, ut varii authores varia ron e<nclaitra uten- 
red intellipgantur; illud merim graviue eff, quod c2dem vo- 
cabula, vario fenfu a vaziiis uſu; para, ccntufionem nur raro 


K 2 haud 


- 2 Ee” ch” os Se 


| 
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haud exiguam inducant. ſuficiac falrem monuiſſe, varias Po- 


teftates Algebricas, quocung; appellentur nomine, nil aliud 


elſe quam Numecos tive Linas live alias etiam quancicates in- 
vicem homogeneas, continue proportionales. 
Ur aurem numerationem Algebricam 'plenias abſolvam ; 


gbrica uite- ſciendum eft hyjufmodiiive poteftares ſive gradus(cum non ita 
14S tratdiiuy, COinmode Pun ac numer nmplices decupla proportione 


diſpoliti,iplis tantum locis deſignari ) appolitis ſuis quibus in- 
digentur charafteribus diftingui folere , qualc3 'nempe ſupra 
oftendimus. Cum autem hajuſmodi poreſtaces plures final 
conſungantur, fit hoc non f1mplicicer. unam alteri imme- 
diace poſtponendo (pcouc in vulgaribus notis numeralibus 

eci ſoler;) (ed peculiagibus fignis hunc io inem invents col- 
ligancur :-funrque ea prefertim hexc duo T & —, quorum il- 
lud Additionis, hoc Ablacionis indicium eſt; five illad Afﬀic- 


mativum, hoc Negativum; vel illad Politivum, hoc Ablati- 


vain; live (at vulgoetfecuntar) Pius & minus. Ego hoc terti- 
gm (cum Oughtreds) adjungendum exiſtimo, x quod fit Multi- 
plicationis indiciuam, Item;==vel >v» que lit Aqualicatis 
nota. Sic numeras (ſupra memoratus) 27, ratione decupla 
contderatus erit 2 +7 vel 2 Rt7 vel 2A +7, Hoc ci, 
duz radices ſeu decades & ſ{zptem ynitates : in proportione 
quadrapla, erit 12442 +3 vel 1Qt2R33 vel 
Aqyt2AT3,vela*+2a+3z; hoceſt unum quadratum 
(l{zu quarernionum. quaternio) & duz radices (teu quarer- 
nioncs) Xtres anitates: In proportione tripla, eric 1 q© vel 
1CveliAcvelta?; hoc ct, unus cu>us, ſeu ternionum 
trias iripla, Vel etiam in.proportione decupla idem numerus 
27 efit2Þ —3viligzh 3 vel3A —3; hoc eſt, tres 
R idices {1cu decades) dempris tribus uniratibas : In quadru- 
pla, 12943 %—1iveligtaR Ive iAgqtzA _nvel 
Ia*z34 —1: hoc eſt,unum quadratum {ſen quateraionum 
quaternio)8 tres Radices (tcu quaterniones) depmti unitate: 
E: pariter in aliis; Actque hujuimodi ſtint ille formulzlocu- 
tionis ordinariz,cum,pro Novendecim,dicimus Vndeviginti ; pr6 
Otodecim, Daedeviginii &c, hoc elt, viginti dempto uno, viginti 
d:inptis daohus ce Tale quid innuicar,cam pro 4.9.19. ec. feris 
bicuc{V.1X, X!X. hoceſt,5 —=1. 10 —t. 10 To —?, Item 40. 
90.99, &c, XL, XC. XCIX, hoceſt, 50 = 10. 100 = 10. 
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160 — 1010 — 1,'&c, Ffiq; hacnotatio Alpebrica, tea 
numeroramColi:corum. 

Norandum «| autem inter Algcbram Veternum, & Recenti» 
orum hoc przfertim dilcrimen intercedere; quod vetries{oſe- 


qua ignotos [ic tolent ©xprimere Ur deinceps {uo loco patebit. 

Intecrogabit forfan aliquis; Quorſum bxc nova {igna ſeu 
fm bula adbibeantur r.umeris expiimendis, potius quam vul- 
£4105 DUMETOTUM Note? 

Reſponder; Triplicide cauſa hoc fatum efſe; partim 
Nec: fſitatis,partim Brevitatis, partim Perſpicuitatis (atq; a: eo 
Ucilitatis, ) gratia. | 

Primo, inquam, Necefſitatis cauſa : curn, pro niimero ali- 
quo adhuc ignoto, ſubflituitur ſynibolum fſcu charaCter eo' 
uſque dam ipte innotelcirt. 


Algetrics 

le- Vererum Of 
bantnumeros tanium adhuc ignoros & inveliigandes charaGte- Recerriorumy 
ribus Cofficis exprimere: at Recentiore: Algebriiſtz,tar notos quon.ouo 


dafferrunt. 


Utrinſq; 4 
jus. 


a2 Brevitatis & facilitatis causa, cum iIlud non raro ciitus 


peragatur per ſymbola ſeu ſpecies, quam per ipfos numeros, 


z3® Pcripicuiratis adeoq; majoris Urilicatis gratis : ubi enim 


per ſymbola {eu ſpecies procedit inquilitio; tota operationum 
ſeries {ic peratta evidentius in ipfa tandem quantitate prove- 
niente patet x quod {1 operationes ipſis numeris peragerentur, 
quamvis eadem tandem provenire poſlit quantitas quz- 
ſita, nalla tamen ipſacum operationum veſtigia- ſupereſſenr, 
Ea vero que provenit quzſtivnis ſolutio in hujuſmodi ſymbo- 
lico operationum progrefſu, univerſalem oft:ndit methodum 
qua non modo propoſica difficultas ſpeciatim folvatur ; ſed % 
Infinitz aliz quzſtiones ccnjuntz cadem opera ſolutionem 
accipiant, {i generalis nempe ſolutio proveniens ſpeciatim aps 
plicerur prout quzſtionis hypotheſis variata poftuler: 

Res tota :xlemplo meliue patcbit, Operz pretium igitor ex- 
iſtimo problema quoddam non difficile breviter ſubjungere, 
quo melius per{piciatur quid ea velint quz diximus. (Ubi ra« 


Exſemple 
oſtenditur, 


men veniam metacile con{: quururum ſpero, {i nonnulla de 


Additione, SubdaGtione, Multiplicatione, & Divilione tan- 
quam jam cognita aſſymam, qu» deinceps ſunt tradenda : 
aut faſtem i1quis mjhi hanc veniam non fit conſeſſurus, poterir 


le hujaſce problemacis ſolationem eouſq; differre, donec ea 


fuerint tradica : non enim egoillam hic loci #vS21x7ix55 pro- 


K-3 pono 
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pono, fed tantum #&1y1n#35.) Eto igitur hoc Problema pro- 
potitum- 

& Acceſſit virgo quzdam tres ſucceſſive Divos, puta Jovem, 
« Apollinem, Palladem; Oravit Jovem, ut quos ipſa ſfecum 
*attulerat numinos ille duplos efticjat; quo preflito, reddidir 
*<}la]Jovi gratitudinis ergo tres alfes:Apollo deinde hmili ora» 
* tione compellatus duplavit Yirginis nummos re{1d1ot ; cut & 
& jlla tres ſtatim afles pependir ; Reliquos autem ad Palladem 
« duxit quos ipſa geminavitz cui & virgo tres item aſſes dona- 
*riiloco obculic ; Quib41: peraXis, unicus tandem als virgini 
«© relictus erat quem tecam auterar, Quezriturz Quot pri- 
£< mum arculerat. 

Hoc ego Problema fic ego aliquando carmine utcung:; red- 
didi ; ad imitationem aliorum, quz pallim extant emzzunnuas 
propoſite. SO | 

Accellit virgo tres, ſupplex,ordine Divos ; 
Er tulit accedens aſles, quot neſcio,ſecum, 
Oratus, duftos geminavit Jupiter aflcs; 
Protinus illa Jovi tres aſſes grata pependit. 
Quorq; fupertuerant duplavic Pho:bus Apollo : 
Grata itidem Phabo tres virgo reddidit afles. 
Pallas tunc reliquos geminavit Virginis afles : 
Aſſibus & randem tribus et donata Minerva, 
Unicus & ſupercft, quem ſecum rettulir, aflis. 
 Dic mihi, quoc fuerant,quos primo Virgo ferebar, 
 Hocego ut folvam problema; Primo juxca vererum Alge- 
bram pro numeris adhuc ignortis Characteres coſlicos ſubltizu- 


am, notos autem notis ſuis charaCteribus ſubſtiruam : Dein- 
de vero, jaxta Recentiorum methodum,pro numeris tam notis 
guam ignotis ſymbola ſubftituam uſque dum ad ſolutionem 
pervenero: Ur hoc patto urriuſq; mechodi exiemply praftem, 

Primo. Pro igaoto allium allatorum numero, ſubRitio 
I 2»: hicautem numeras (quantuſcunque fuerit) a Jove du- 


plarus fit 2 26: hinc demptis tribus all;bus Jovi folutis, refBant. 


2 Þ - 3, hoc reiduum cum geminaverat Apollo, fiunt 
4-- — 6: hincctmeres adhuc aſſes ablati fucrinc, Apollie 
ni tradendi,mancbunt 4 + y hoc reiidan Pallas daplando 
ethcic $TÞ 18 : unde cum tres infuper ales tinc adhuc aufer- 
rendi qui Palladi tribuantur,manebat tanilem $ R - 21A in 

| quaſtione 


mas jun I end Gaye? put @as Ee eng Sn. 


CAP. 17. 


De Notatione Alpebrica. 79 


queſtione propoſita unicus aflis ſuperefſe dicitur. Ergo flatn-. 
endum et $R 21 tantundem eſle ac 1. Hoc invento; 
Quoniam EL mo 3T as 1,(aQditls utring; 21)erunt SR —22, 
EigogR—11 Ecz2R— 55. Etdeniq, 1 R—2;, AriR 
ponitur numerusaſſium allacorum; erant ergo alles allati2 3, 
Totus quippe operationis progreſſus fic ſimul conſpiciendus 
et. 


Patet hinc Chara- 


19 ih Q&erem Collicum 1 %, 

1 2p ow vel 1R, neceitcatis 
"20 - :2R cauſa primo fuilſe ap= 
mn 3 way 2 poiutum:; quia [Unc 1Þ= 

= OY 2R 3 — tus valor nondum in- 
$Þ 3-2 m3 notuerat, ſed quz- 
42% — 6 FR pray Saul rendus erat» Non ta- 
= ET 2 men adeo abſolute 
"AS 9- a4R =9 necefſarium erat \ in 
iN 9 by praiente problema- 
"FL "Re te) hoc paQto proce- 
__ a dere , aciinulla alia 
REGIIT: Ez methodo quaſtiont 
—_— ok reſponderi potuerit : 
Ss Þ — 22 Ss R==22 Nam, quamvis illud 
Py TT 5H 18 fortafle in diftciliori- 
2Þ = £4 2R—5 + bus Problematis non 
iL—2z iR—2+ raro accidat , non ta-' 


men adeo difficilis eft 
preſentis quzftionis ſolutio.quin ut poſit citra opem Algcbrie 
inveſtigari. Nempe hoc patto. Si reliduo 1, reftityantur 3 
(qui nuperrime Palladi folvebantur) finnr 4 (tot ergo Palla- 
de duplante provenerant) horum ſemitlis 2, eft numerus afſium 
ad Palladem adduGrornm; quibus f1 adjiciantur 3 C qui naper 
ſolu fuerant Apoliint) fiunts, Ctorergo Apoliine duplante 
provencranc) horum ergo ſ{emiſſis 2 3 ad Apollinem duxe- 
rat; guibus {1 adjiciantur 3 ( qui nuper detratti erant ſolvendi 
Jovi) gunt'5 2 qui duplanre Jove provencrant ; horum ergo 
ſemilſis 24 elit numerus alſium ad -Jovem allacorum; qui «lt 
numerus quzl{itus. | 
Quamyvis autem in hujulmodi minoris difticaltatis queſtio- 
nibus 
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nibus non fit abſolute necefſarinm ut Methodo Algebrica ſeu 
Analycica procedatur : Hoc camen atilitatis utcunq; emergit, 
ut ſolacio ſemel inveſtigata poſſic etiam aliis hypotheiubus aps 
plicari; nec opus tit pro iingulis que tionls variationibus to- 
tam operationurm feriem de novo ordici. V:r5i gratia. Si, cx= IM. 
teris ut prius manentibus, dicamus 3 aſſes randem tupereſle; c(- 
ſentigitur $R — 21 =3- ideoq; 8R —24 & R—3. 8 
ſapereſſent 5 afles, eſſent 8R «21 —5; ideoq; 8 R — 26, 

&3 +. Erparicer faciendum eric f1 plures aut pauciores aflee 
ſaperefle dicatur. Ut 

BR-2zII=—n3 B8R—- 21—5 $R— 21==7 


8R = 24 8R — 26 $R=— 28 
IR=— 3 iR=35 iR—=35 
FR an 21 = 9 FEY | WT, 
be) R—3o0 8k 23 &c, 
I R == o yo I R = | , 
Secando. Juxta Algebram five Analyticen Recentiorum, : 
quinon modo pro numeris ignoratis, ſed & pro nume1is datis, 7 
ſymbola ſabfticuunt, ſolutio-proveniet magis adhuc univerſa» 
lis. Verbigratia, Pronumero quzlito ſubſticuatar A, pro 
binario { quia nempe fic aliquoties nuamerorui duplicatio) B, 
& dcinde pro ternario ( quia nempe 3 aliquoties aaferuntur) 
C, & deniq; pro nameco reizduo ( qui hicelt 1) D: progreſ- 
{us crit hujuſmodi 
HR T 
BA.C 3 
Bqa_BC.C ; 
BcA—_ByCABCA C=D y 
Hec antem ſymbola pariter pr+ Rabunt quelitum, five-quent- E 
libec Divorum allatos nummos duplare, triplare, quadrupla» F 
re, &c, dixecis; ( nempe incerprecands B, pro 2.3, aut 4 &%c.) Ml t 
ice-11 {ive cres, Quatuor, att quingz &c. ailes lingulis rradicos, f 
C nempe interpcetando C de 3, 4,5, &c, ) & deniq, ove unum, { 
duos, tres, Kc. ( nemne Interpretando D,de 1, 2, 3, &c.,) al- 
{cs randem {aperelle dixeris, | © 
Si enim quemliber deoram nummos daplaſſe dixeris erit 7 


+ | Jon 2BY —=4, FA SY 5 of cciplaiſe dixcrts, Erit B—3z, 
bg 
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Bq =9, Bc=27, &c. Deinde 1 cuivis tres aſſes redditos 
dixeris, crit C—3; fiquatuor erit C= 4 &c. Deniq; f1 u- 


naw ſuperefle dixeris,erit D —1; £1 duos, eriidD — 2.,&c, A- 


deoq; pro variata hypotheli yarianda erit {olutionis interpre- 


& A4C.20C- C=t 
SA 12 6 = 3 = 
$A =22 
A=25 


BcA. BqC,.BC -C—=D 
27 Au 36 = 12 4—=2 
a7 A= 54 
 — 2 Er fimiliter faciendum effet 
quicung; eflent alii numeri in quzſtione poſiti. | 
Arq; hactenus  Notationem Algebricam, Cofſicam, Syme 
bolicam five ſpeciofam, quantum opuseſt explicavi. 


_—_— EI -_ —"— 
W— —_ — —— —— — CC EOEIOSS —_— _ = 
, 
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Fraftionum five Minutiarum Nolatio. Fraftionts Denominater, 
&- Numerator, Minutie minuttarum;, Fractio propria, 
impropria. Numerationts Epilog us. 


mutierum, quos Numeros Fradies appellare folent- Quarnavis enim 
Fraftionum natura perfeCtius deinceps intelligetur, poftquam 
Rationum five proportionum naturam explicaverimus , operz 
tamen pretium effe exiſtimo, ca de re nonnulla hic adjungere, 
aecui manca videatur Notationls traditio,ſi jllud hic loci pror- 
ſus negligeretur. 


Sunt autem Frationes, ſeu Numeri Fradi , nen tam numeri, Frattionrs 
quam Unitatis fragmenta. Quanquam enim, ut ſupra ditum eſt, Denomine. 
Uxites fit Numerotum minimus ; (cum paucius quan: Unum tr. 


elle 


Nicum adhuc ſupereſt ut univerſsm numerorum Neota- FraGionum 
- Y tionemablolvamus: nempe Notatio Fra&;onum, five Mi- Notatio. 


Frain!s 


22 De Notatione Minutiarum. CAP. 12,” 
eſſe non poſſit, neque aliquid rarits quam ſemel: Jattamen Vuum: 
i1lad ſupponi ſolert (ut quid continuum) in membra partic} 
live pluca, (ive pauciora, (prouc res poſtulaverit). 2qualia tas 
men,. 
Prout autem membrailla zqualia, five partes zquales, alia 


Denominater 2£que alio numero cle poſlunc,ita &-aliam a que aliam Dcno- 


Fraftionis 


Mumer 4100» 


minationem ſubcunt. Ita fiquid unum in duas partes 2qua-: 
les partici ſupponatur,i)|arum-utraque 'Seniſſ1y dicieur ; i in; 
tres, appellantur Tricntes; f in quatuor, Quadrantes; fiin- 
ſex, Sexcantes; it in oto, Oftantes ; lic li indecem partes di 
vidatur,quzlibet earum Dextans dici poteſt, {cu pars decima; 
& lic inaliis: (quamviecnim non ignorem Dextant:m (pro De» 
cunce a multis poni, & quidem apud antiquos eo ſenſu occur- 
rere; analogia tamen Grammetica fuadere videtur ut partem 
decimam potius {ignificet quam decem duodecimas : ficui fecus vi- 
deatiur, poterit ille, pro Dextante, eodem ſenſu partem gecimam 
dicere ) Graeci dicunt 2p:imweuy, rt]ag])uurery, wipaſuuieon,. 
$71 pderoy, Sexamuucercr, Ac. Hac autemdenominatioin (cribendis 
Fractionibus, exprimituc figuri analogs lincoleſublcripte. 

Quot autem harum partium aſſumpras cfſe ſupponitur, 
aliafignra cidem lincolz{tprafcriptainnuitur.  'Sic® duos wes 
enies hgnificat, 7, unwn dextentem, feu Stxemuderoy, & tres qua- 
drenies, {, quineuncem, [eu quingque partes duodecimes, fic 43, trede« 
cim partes centeſimas ſeu exemcrwoe, 7+ indecim partes viceſimas, 
leucoradere ligmificent. Fr pariter de fimilibus dicendum 
Jin | | 

Duobus igitur numeris Frattio ſcribirur; quorum 
inferior Denominetor appellatur,oſuperior Numerater : Quoniam 
ile partes denominet, K oc brcer (eu queta pars fit numerandys 
ram quzliber determinat ; hicivero partes illas Namerat, & quit 
peries ejafmodi imtaffumendz oftendir. 

Si vero p arti pertieutenotande occurrant, feu Cur appel: 


Minuie Mi- Jameur) Minutie wingtiarwm ; puta wins quadrantis dimidimun, ve! 


netidrum. 


duorwn quintentum tres quadrantes,alizq; ejuimodi: liz fi opus 
fic {crivi-confucverant, ; 4 * 4 $,nempe lineola in privri-partt 
omilla; vel fic etiam Z ex ; & Lex + wajoris perfpicuitacis gra: 
TR ns "I 
tia: Sed lic fcribi nonaunquam poſſunt = &c. Mallep 
ego fic fccibere Link, &4in{, vel 4x*&%x*; hoc <> 
ſemiſi 


CAP. 12. DeNotetiove Minutiarum. 2s 
ſemiſas in quadr ante dune, KN tres quadratites in Cues g txtantes: 
inci; Eft enim Quadrantis dimidium, nihil aliud quam Qquz- 
drams per {erritſem multiplicatus; & duorum Quintant On 
quadrantes tres, dem valent ac quigtantes duo in tres qua- 
drantes dufti ; ut pofſtea, ctim de. muliplicatione dicendum 
erit, patebit. 

Sciendum autemeft ,in Fraftione proprit difka, Numerso- 


"rem Denominatore ſemper minoreme>>le; quia propric dite 


Fra, eft quid unitate minus. 

Si quando.vero numerator Denominatore major fit, ve! {115 
2qualis; dicitur Hia Fraffio impropria, tive improprie dicta. Sj 
nempe Numerator &Denominator fint zquales, idem valomt 
arg; unites; Nam 4,3, 4, duo ſcmilles.ſeu tres erientes, que- 
tuorve quadranies, tantundem ſunt arque unum integium, 'Si 
vero numerator Denominatore major fit, aliguid unitate 
majus innuitur; 'nempe vel plures unitates; vel unitas una 
pluceſve cum traftione annexi : fic 4 quatuor ſemiſſes, idem 
valent ad duo integra; * quatuor trientes, idem ac 1 4 anum 
integrum uno tiiente'auctum; ficieſt2+; Zeſt 5» Er fic 
in fimilibus. | 

Qued autem de fraftionibua five propriir fire impropriis , 
vulgaribus figuris numeralibus deſcriptis , diftum <> ; paricer 
incelligendum c ubi alia quevis fymbola, ſeu poteflarum 


charaQteres, figurarum vice'ponuntur. Sic > et + A, (emies 


© x A 4 ; 
quantitatis A;& F innuit quantiratem A pcr ezantita- 


4cm Ediviſam; k x eſt radicis ſemis; 3 quadrati triens; 5 


+ | 
munerus ternarius per radiceca divitus ; fic EE: vel 
22> 233. w_ A B 

Sp vel”, veliY43iveit3 15hat __ . 


eft aggregatum exAq &BqdiviſumperE. Atg; ita in fiwi- 
libus. Verum hec wulto melius percipientur, poſtquam Di- 
vilionis naturam expoſuinius ; Fraftio enim eft quati Divifio- 
Ms indiciutm ; innuit nempe Numeratorem per Denominato- 
L -2 DEM 


Fraflio Pro 


PT: 6» 


frei 700» 
propria, 
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rem dividendum effe. Interim hzc de frattionum Notacione 
hic Joct dixi(le fufficiar. } 

Adcoque totum illud norationis negotium expedivir us; 
caq; omnia que ſub Numer ationis nomine Arithmerici Pra- 
Qtict vu'go comprehendunrt; quz numeros apte {(cribendo & 
ſcriptos interpretando precipue verſarur., Monendum autem, 
ct Numerationss vocabulum alicer hic loci ab Arichmeticis Pi a- . 
&icis oſarpari, quam ubiſupra Arithmericam diximus ſcien- 
tiam bene Numerandi: INic enim Numerare, eft in univerſum | 
Proprietates & uſtm numerorum interpretari & exercere; hic 
aut, per. numerationem , fpeciatim intelligunt , fimpliciora 
Arithmeticz udimenta, de Numerorum com poſitione, Nota- 
tione, aliiſq; quali Prolegomenis ad commodam Numerorum 
tratationem prerequilztis. 

Arq: hec quidem omnia quaſi Premifſaram loco ſunt ha- 
benda, ad cas guz ſequuniur Operationes Aricthmeticas, pata 
Additionem, Subduttionem, Multiplcationem, Divitionem, 
alialq: quz ex hiſce compoununtur operationes. Huculſq; enim: 
quz tradidimas, potius ad placitum poſita func, quam demon- 
rata ; docentq:; quid itbji volunt Arithmetici per. eas quas 
expoſuimus Appeilationes & CharaRerum aiſpohtiones, quas 
ad libitum iibi aſſumpſerunt Arichmerict quo melius ſequen= 
tes operationes perficerevaleant. Er eo quidem loco ſunt ha=- 
benda quodefinitiones & Tcrminorum explicationes a qui- 
bus rerun Mathermaricarum fcriptores ordiri ſfolent. Vel, it 

cam Logicis loqui libeat, Obje&tum ſcientizx expoſuimus 7 
quitar ut iplius AﬀeCtiones i Inquiramas & demonſtrenfus, 


— a 
= 


——_— 
—— 


GA P.;.XU. 


Additio, quid? Axiomata aliquot , five communes notiones. Additio 
ns (nmma [eu dP Preg datum. Additions Praxis , In nents | \119- 
plicibus, Addrtionis & Subguionis tabella; Ejulg, demon- 
ſtratio. Additionis praxis in numeris compoſitis * eu g, demons 
ſtratis. Operationis compendium. Additions praxis i n fratii- 
onibu decimalibus. Adiitionts praxis .in variis Denomime- 
tonibus, 


Pe* abſolutam, in ſuperioribus, Numerorum Netationem, ad 
coram Additionem accedendum ct, 


| Eft 


CAP. 13- De Additione, 35. 


Eft autem Additio,Numerorum plurium in unom Turimem colletiio. Additio 


we of 


nLontnur. | | 

: I, ue tidem ſunt equalia, ſunt & inter ſe equalia. Ur fi tam 
linea A,quam linea C, fit zqualis linez B; e- 
— runtiplx AClinee zqualcs inter {c. Atq; de 
Fa B hocnemo merito. dubitare poreſt, ſenſu verbo- 
ke C rum feme] inte}Hle&o : Chm enim, vi vocis, /E- 
qualiaca fint quorum quantitas cſt eadem, ſen, 

quorum hoc tantundem eſt atq; illud : firq; quantitas tam li- 
nex A, quam'jnez C, ea quz cf linex R; erit linearum A%C 
eadem quan'l:as, ( ea nempeutriaſq; que eſt linez B, ) ipſiqz, 
teitur zquaies,”. Similiter in nameris, fi 23-5 =4T 1 
erit 2T3—4t1, hoceft, {iram aggregatum 2+3 quam 
aggregatum 4 +1 Zqueturnumeros, crunt ipla aggregata 
2+3&4T1 inter ſe zqualia; corum 


a: 44-53 enim quantitas eft cadem; ea nempe u- 
mM rtrinf; que cftnnmeri quinarii. Atgq;,” 
Pi Ad fs 1dem omnino obtinet in Superkicicbus, 
PVRS Solidis, Angulis , Punderibus, rebuſq; 

+ 7 aliis omnibus qua; quovis medo vel 


menſurantur vel numerantur. 


L 3 2. 


$6 De Adiitione. CAP.1z: 
2. $i equalibus equalia addentur, tote ſunt equalie. Ur fiA —B8 © 
.erit A+C — B + C; hoceſt, 6 xqualibus re&is A B addatue- * 
| _ vel eadem vel zquales quancicates C , erit ag- 
a -A hn A+C,. zquale aggregato BYC, _ 
C Sic 24$3—5 erit 3+3+1 =5 +1. Neqy ' 
—— 4c hujur propoſttionis veritate quiſpiam ſanus 
- dubitare-poterit magis quam de veritate pray 
cedentis; cam utraque dependeat ex ea- 

+4 T7. 7: dem Xqualitatis notione. | 
a ALS? 3. St ab equaiidns - ſubducene 
«+ * + +» » tyr, relique ſunt equalis, Putait A—_B 
CNN eric A Xa, ob by G vel it AFCaBTC 
3 FE eicA—B. Sichz43=5 crit 2+3 
1=5 —I,aulth, 243+1 —=5+1,ctit2 +3 =5» Eftque © 
hajus propolitionis vecicas ſatis evident ; aut, fiquis aſſenſung 
negaret, cogi porerit ex pr#xcedente. Suntque hes tria axioma- 
ca, przlertim in Aquationibus Analyticis,perpetui uſus- Sed 

& que {cquuntur non minus ſunt indubicata. 

4. $1 mequalibus equolie addantur, tots 


5 junt inequalia, 
TRENT Dn 5+ Si inequalibus equalia euferantur, 
ES £356 | . « 2 Taliqua ſunt inequalia, Sunt auterm hzc 

7 duo duarum precedentinm- confetta- 


xia;z atque exinde vel oftendi vel (al- 
.tem cogi poſſent. | 

6. Sue ejujdem ſunt duplicia {ant inter ſe equalis. Sequitur hoc 
exiccundo; dam 2 A nihil aliad ſunt quam AN 4. 

5, Due ejuſdem ſunt dimid: a, ſunt equalia inter ſe. Hoc ex prez- 
ecdente {1 opus lit, cogi poteſt. Sed & hzc duo axiomata pari - 
ter etiam valent in triplis, quadruplis, &c item in trientiþus, 
quadcantibus &c, atq; in duplis, & dimidiis, | 

$. Totuneſt mejus ſus parte. Addo.. 

he AA ASP G6. Tatum £quatur partibu s ſuis emni= 

; | bus ſims! ſampris. Cum enim fit ſua- 

v* — rum partium omnium aggregatum, 

| nemo dubirare poterit quin ipſung 
tantundem fit atqe illz omnes ſimul ſumptez. | 

.. Hzc autem omnia & fiqua {aunt fimilis, adeofunt per ſe pers 

| ſpicua,ut mulli dubitacioni fat obaoxia ; ,quigue hujuſmodi - 


[ quid 


CAP. 13. De Ad:iitione,” | Lo 
quid negat, non fperandum eft ur ullis argymentis teneri ve- 
lic. Reliqua Euclidis dZ:9u am, & ainjuem pure Geometrica 
fant, adcoq; non hujus loci. Ex his autem que jam tradidi= 
mus, ea que deinceps iequentur, tam de Additione quam reli- 
quis operationibus Artthmeticis, demonſtranda erunt. 


Additionis nota, quz nunc dierum paſſim dbrinet, «ft 4, A- Alditionis 


deoque fi quantitates AB fimul fiat addendz, aggregatum 
et ATB; fic 2&3 tm fimnl-addendz, aggregatum eft 
243. HzcgnimT additionis five afficmarionis nora, indicar 
3 vel B numerum | fe quantitatem cui przfigitar; precedenti 
2'vel A addicamiſeu adjuntam efle, vel { fi, libet) addendam 
vel adjungendam. 


ſumma ſive 
aggregating, 


Vertm iHud ulterius quzrit praticus Arithmeticus , ann-n Adaitionis 
( verbi gratia) illud aggregatum 2 + 3 poſlic alia forma no- Prax1s- 


tari quz tantundem yaleat atq; interim magis fit commoda, 
ſuumq; valorem melius 'intelleQui reprzſentet ; adeoq ; cum 
fit 243 = 5, Jloco.aggregati 23+ 3 ſubfticuic unicum nume- 
rum 5 qui aggregato illi zqualis eft, & tantundem valer. Acq; 
in hoc totum-verſatur Arithmetiei praticinegotium ( non in 
 Additione {olummodo, ſed in ahiis operationibus Arithmeti- 
cis, quod ſerne] monuifle ſufficit) ut quantitates utcung; pre- 
poſitas ſen quziizas commodifima forma deſcribere poſlir, arq; 
intelle&ui exhibere, Arq; hoc quo paRto in Additione prefta- 
ri poſſir, primim quidem m notis Figuris numeralibus, deinde 
etiam in aliis Speciebus (uttoquuntarJſ{ive Symbolis,jam tra- 
diturus firm. | 
Numeriautem addendi, fant vel Hmplices ſive monadici, 
guelcs ſant 1,2,3, reliquiq; decade minores, qui unica figura 
ſcribi folent; vel compoſiti, quales fant 10, 11,413,20,234, 
aliiq; in infinitum, qui conjun&is chara@eribus ſcribuntur. 
(illud enim per,numerm compoſitum hic locijintelligo,, guamvis 
illud alias alio ſenſu occurrere poflit, ) Vulgo, quiuno cha» 
ratere {cribuntur, Digiti appellari'ſolent ; quictrcettoſcu ci 
phra terminantur Articult; reliqui, Compotts. | 
Simplicium numerorum additionern quod attinet, ca natu- 
ra potinsvel exercitatione, quam preceptis, eft diſcenda : Pu- 
ta Unam Vni additum conftitnere Dxo; item Duo & Tria con- 
Junta valere Duing, : &lic inreliquis.” Atq;'kxc iſunt adeo 
pueris nota, ut noa {ir ops «© fuſius tradere, Si quis ramen 
.- | | poſtulet 


In nwneris 
fimplicibw : 


On een rey 


93 ___ --. . BY CAP, un, 
poſtalet ut (pro more) om nia demonſftrentur; aut etiam-fiquiz 
de majorum addicionedubitare poſſit : Subje&ta tabella lim- 
'plicium omaium additionem exhibebir. : Fe 


Tabella Additionis & SubduGionis. 


[TS ORTITT NS ———_—_—_—_——__ 
©O:[:1:1 2 T3141]: +1 0 I 7 1819; 
il21 zl4ls5 1 6 lo,1819 hot 
21314151%171519 110] 

4-3 Iiis | 6 l 71s I 9liokiiles, 
+151$171$191w[ min 

| 516171819 lrolitlizl ills. 
617 1819 1101111121131 14115 

218 19liolitlizlhigllagds hs 

| $[9110]11]12[13114115 11617 

{9 lrolindieelazliglts lil ls, 


Si enim numerorum addendorum alter ſumatur in ſum- 
mitate ſeriei eretz, alter in principlo lerici tranſverſe , COM= 


 munis ſerierum concurſus oftendert eorum aggregatum, Ex- 


lempli gratla i fumatur in vertice 2, ad latus3 , communis 
concurſus exhiber 5, qui zqualis eft aggregato 2 + 3. . 

Si quis deniq; veritatem hujus tabellz demonſtrandam po- 

ftalct; illud hoc modo fiet, Verbi gratia, 2+ 3 = 5 fic de- 

2+ 3 monfiratur- Ponantur primum duo 

Mn AA pants, & deinde, tia, quz omnia fi nu» 

OO * © ©... merentur, reperientur quinque, Ve] ic, 

LANYAY Quoniam notum elt ex _ipla numerorum- 

s procreatione ( quam Cap. V, tradidi- 

mus) quod fit1 1-2. 2F1—=3. 3+F1= 4+ 4+1=5: 

$31=—=6, 6t1=9. 7+I=8, 8TI==9. 9+I —10. 

1041—11. &c, Erant etiam per axiomata ſuperius in 


hoc capite tradita) 27-3 =1 tiT3=1+4=35- Logo 
Es | aty 


"CAP. 13, De Addition? iBg 
2+3=5$. Vela+ 3=232+ti=82tyititi 3h, 
=4+1=5. Atq; codem mcdo tota tabella den orfirari 
poteRt. | - 

Siquis antem Tabellam iJlam abbreviandam cupiat , po- 
terit illa quidem fieri fere duplo minor» Cum enim fir, verbi 
gratia 4+3—3+4, ſufficiat hotum ſummem lemel appo- 
ni, eo modo quo hic oftenditur: ubi duorum numerorum ad- 
dendoram major ſemper in fronte tabellz, migor ad latas 
qu&ratur, aggregatum in areae 


Additionis Tabells Contrattio, 


[10] 11] 13 [13 
[11:21:13 174 
11211311405 
7 [141151 16 
$11617 


9 133] 


'In numerorum compoſitorum additione major eft difticul- x, a,mey;s 
a8, quz tamen tcta ex ſimplicium additione dep-nder. Hoc ,gyyy cj, 
autem quo commediut fiat, numeri addendi ita fcribendi func ; 
ut unus alteri direQe ſubſit, ita nempe:ut Monades univs Mo- 
nadibus alterius ſit ſint , & decades .decadibus, reliquiq; loci 
inferioris iiſclem rcſpeRive ſuperioris locis ſubſcribantur: 
quod faciendum eft five.dao five plures. quotvis numeri ad- 
dendi lint : atq; deinde, duQa ſubtus lincola, aggregatum 
monacum :monadibu« ſubſcribendum , decadum decadibus, 
centuriarom.centur'is, atq; fic deinceps. Exſcmpli gratia, Ad- 
dantur 25634 + 63152, Ny igiur rite ſcriptis, & _ 
| a 


9 De Additione __ CAP, 133” 
253634 103605 li duQti; incolumni ſeu co. 
63152 430120 lumellimonadum, pro 4+ 2 

315032 ſubſeribo 6 : In coſumellz 

88 75 6 OL — Fdecadumpro 3+5 {abſcribo- 

| $8438 757 8: quia ſcilicet (per tabel= 

lam przcedentem)) 4t2— 6. 3t5 —8. atq; eodem modo 

in celiquis columellis reperio 6+ 1==7; 5T3.—=8, 246-8; 

adeoq; cum ſubſcripta ſummula cujuſq;; ſeriei, ejuidem ſeriei 

particulis zquetur; (puta 6 monades — 42 monadibus, 8 de. 

cades — 3 +5 decadibus, 7 centuriz — 67 1 centuriis &c,) 

erunt omnium ſummulz ſimul ſumpte ( debita -locorum ra- 

tione habirta) $8786, omnium particulis ſimul ſumptis #qua« 
let, Atq; codem modo 103605 +4390120T315032 == 

848757. EOILY ot lt He | 

Non raro autem accidit, particularium ferierum ſummulag 
tantas eſſe, ut unica figura ſuz ſeriei ſubſcribi non poſlint, 

(quoties nempe ſummula numerum novenariura excedit) quo 

caſu, ultima / thin figurz ſuo loco fubſcribenda erit , reli- 

qua autem loco proxim? ſaperiori, ( aut; fi plures {int , proxi- 
mis quot opus eft locis, ). adeoqz fingulz ( f libet ) ſummulz 
diftinQis lineis (cribi poſſunt; ur in exſemplis ſubjeCtis primo 

& ſecundo; vel etiam contra&ius, ut in tertio & quarto; illud 

autem ſemper cavendum , nequa figura debico loco extrudae« 

tur, ſed daz potias eidem ſeriei ſubſcribendz ſunt: illz autem 
ſummulz, in unam deinde ſummem (eodem artificio ) colle- 
az, numerorum addendorum ſummam integram , five aggre- 
gatam exhibent. Non autem omnino refert five a dextra live 
a.ſiniftra operatio ordiatur: Neq; etiam refert quis adden- 
dorum numerus ſupremus fit, quis ſecundus, &c, ( modo illud 
ſemper caveatur ut monades monadibus, decades.decadibus, 

&c: direde ſublint; ut vitetur confufio locorum, _ Addictio & 

nim non -addendoram ordinem tnquirit, fed aggregatum, 


Pacerhocex ſubjeCtis exſemplis, ubi cadem ſumma , diverſo 
tamen Ordine, emerget. . 


| 53697 


— Th 95 Bo SO og, Pi. amr. nou 


WW » 7 'w 


De Additions _ 


08697 $7998 95583 67590 
$7998 98697 985997 387998 

95588 67590 87998 98697 

67590 95588 675909 95588 

1 20S 32 milliiidecad. 327553 222323 

35 27 millia, 2232 32755 
_ _ 25 centiriz. Pr | 
27 35 decades. 3493873 349873 
03 23 monades, 


oo” 
TY 


——C. 


349873 349873 


In his omnibus ex{empliz, ſummula monadum ( five infime ſe- 


riei) «ft 23 ; ſubſcripta igitur ſuo loco figuri 3 ( pro tribus y- 


nitatibus) reliqua figura 2.loco proxime aſlcendente ſcriben- 
da, quam five 20 unitates five 2 decades {ignificare dicamus, 
perinde eft. Sic ſummula decadum eft 35 ; ſubſcripta igitur 5 
indecadum ſerie, reliqua 3. ſcribenda «ſt in ſerie proxime af- 
ſcendente, ut 3o decades, ſeu (quod idem eft)) 3 centurias fig- 


nificet. Et pariter in reliquis. Omnes autem ſummulz .col- 


le&z, exhibent 349873 ſummam integram. 


Totius procefſus demonſtratio dependit exillo axiomate A&ditionis * 
({zpius applicato) /i 2qualia equalibus addantur tota ſunt £qualia, demonſtratie, 


uta fi pra tota nionadum ferie ſubſtituantur monades 
23—7+838 +0, tantundem -exhibetur ; :deinde f 
pro decadum ſerie ſubſtituantur decades 35=949+8 +9, 
rantundem adhuc exhibetur ; item fi in reliquis ſeriebus ſub- 
ftituantur 25 = 649 545, .& 237 =8%74%5+7, & 
322—9g9TST9 46, tantundem adhuc exhibetur ; adeoq; 
ſummulz inventz #quantur numeris propoſitis : & Ceadem 
ratione) fummularum ſumma zquabitur ipfis propoſitis nu- 
meris, 


Hic autem procefſus (que perſpicuitatis gratia diſtinCte pro- Op erationis. 
ponendii duximus ut operationis ratio perſpiciatur) poteſt ali- Compendiumts 


quantulum Cprzſertim exercitatis) abbreviari, fi nempe_ a 
gradibus infimis ſemper incipiendo) cum gradus unius ſum- 
mula inventa et, ulcjima ipfius figura ftatim ſuo loco ſubſcri- 
batur,& reliqua (fi qua fit)memoria reſervetur(aut fi liber,du- 

| M 3 dnabus 


52 De Alditione.  _ CAP. ry... 
daabus lineo!is, ne memoria excidat,intetpoſita) ſehuenti Ras 
tim ſeriei annumeretur. Hoc paQto. | 
Quoniam, in ſerie monadam, ef: 
7TS— 15. 15T3 = 23, 2340 =23, 
986 $97 98697 ſuyvſcripra tiguia 3, reliqua 2 (memoria - 
955 85 95588 refervata, vel lincolis interſcripra) fta- 
879 98. 87998 tim ſequent ſerici adjungitur hoc modo, 
675.90 67599 2+49=11. 1148 = 19. 1949 = 4. 
349873 22 32 2$+9=37; ſubſcripra figura 7, reli- 
349873 qua 3 tramsferatur in ſequentem ſeriem 
lic, 3T6=9. 9+5 =14. 14 t9=23: 
23t5 — 28, ſubſcripta $8,transtetarur 2; 
adeoq; 248 — 10, 1045 =15. 15 +7 =23. 2247 =29: 
ſabſcripta 9, transferatur 2;; eritq; 2 T9 —< 11. i149. — 20. 
20+8—28, 238+ 5 —= 34: Saublcribatur 4, & in fequenre 
ferie (quia nihil ulterius addendam reftat) 3. ericque ſumtna 1 
totalis ut prius, 349873. < 
Cur autem figaras (equenti ſerietannumerandas,” non me- 
moria tantum refervari, fed & duabus linedlis interſcribi pole 
dixerim ; ratio eft, quia non taro cxpedic in. grandioribus © 
numeri:, prxſertim tyronibus & parum exercitatis, illud fic - 
fieri ; co ſcilicet fine, ur, ſiquando operatio de errore ſuſpca * 
fir,cujaſvis feriei furymula commode poſlit leorum examinari, 
errorque fiquis lit, facilide detegi; quod quidem nen adeo 
commode pecagl porerit, 1, perafta operatione, nally: vets - 
gium cemancat numeri ab alia ſerieilluctranſlaci, feu plurium + 
—  ſerierum operatjo iteranda erit at unius error detegatur, 
Aaditio Fre Sj quando numeri addendifrattiones decimales (ut loquiin- 
Tiounum De- tar) annexas habeant, ſeu (quod idem eft) pradus aliquot in- - 
cimalium. fra aaitace deſcendentes,operdtio codem oninino modo peri- | 
genda eft, quoin numeris integris live abfolutis,& {dew prin- - 
ciptis demonRranda: Had autem care profpiciendum eft, ne 
gradus confundantur : Adeoq; non ſemper ultima figura unius” 
niumeri alcimzalterius eſt fubſcribenda, ſed graduum ratio fic 
habenda ef, tr mbnades monadibus, decades decadibus, Rc; 
in-ead:m eric ſubfcribancar; adeoy, linea ſeparatrix(liveillud 
quod ſeparatricis munus obit) in omaibus, numeris apte con- 
veniat.. ut in exfſemplo ddjunko videre eſt ; nemipt 


nempe 


7 


wi. Mews ob. non hehe Res 7 6s... Bo "N 


De Additione, ” 


19.25 | 17429: {$35 Ho'ess +1 6==36\755. « ; Neg; 
3.5 ulla: hic nova difficuitas occurrit.. 


0.005 Sj quantitates add<endz ex pluribus content Additio plu- 
"6 Denominationibus (ur loquuntur) prout in ad- rixm De- 
_—— HJendis Monetis, Pondetibus , Menſuiis, Moti- neminatio- © 
35.755 bas, &c. contingere ſolct : ;. cerandum, ut quo- num. 


ties inferioris alicuſus Denominationts ſummula 
eonſq; excreſcit nt unitatem proxime ſuperioris denominati- 
onis vel zquet vel excedat,(aut etiam duas aut pJures unitates,} 
ſaubſcribendus eſt ſuo loco exceſſus (fiquis fit, vel fi nullus fit, 
ciphra) & reliquum ſuperiori ſeriei adjungendum eff. INad 
zpitur curandurh ec; vt ſciatur quot unitates Deriominationis 
inferioris unitatem fuperioris Denominationis adzquent. 
Exſempligratia. In addendismonetis Angli- 
lib. f. d. 'eanis; 12 Denarji conftituunt unum Solidum ; 
07.19.04, WoS9lidiunam Libram Anglicam (Sterling 
16,08, 06. vocane.)Ideoq; in exfemplo appolito cum 
os. 13. O07. Nnumerus denariorum lit 17 — 1245, in Dena- 
ny riorum loco ſubfcribo5 ; & , pro reliquis 12, 
$:.:;2L adjungo I ſolidom'proxime. ſeriei :' Deinide, - 
wht cuin frmma (olidorum: ( fimul cum 1 tranſ- 
33+91. 95+ miflo) fitzq1—=40+13 ſub ſerie foliderutn 
zppono 15; &, pro retiquis 40 adjungo 2libras 
proxime ſerie): 'Denia; 'libcarem furmulam (cum 2: tranſ* 
miſſts) reperio 33. Adebq; omnium'addendorum ſumma repe- 
ritur 33 libre, x folidus, & 5 denarii; 7 
Eodem'modo in Fra&ionibus-Aftrono- 
fg cop FR. micis (ut 'vocentt.). addejidis proceden- 
I. Be - durmreft : Ubi diviſo ,(verbi:gratia): Zo» 
0. rs -- diaco in 1z:11pne, & quuliber ſigno iN 30 
2. ooh 47 « ky. - gradus, qgolibet gradu in 60 winuta pri- 
4. 23- 51. 00 ni, & quolibet horum in 60 fecunda, & ' 
_ —. hcdeinceys; Pro 66 ſecundis ſubſticuen- 
Ni 12: So 250K dum 1 minutum primum ; pro 60 primis, 
age” te 0 gradum; Pro 30 oradibins, 1 fgnum. Ur 
. 15. 18. 30. In appo:ito exſ{emplo videre «ft. 
ff Bid **odem: prorſus modo” inaltis cjuſmodi Additionibus 
procedendum erit, nbi denominationum pluralitas occurrit, 
Nec quicquam intereR diſcriminis, nil; quod nuncplures nunc 
M3. Fauclores ' 


Subdufio 
Adiditioni | 
contraria. 


Subduftio 
quid? 


'94 De Adiditione. EAP, rs, 
pauciores unitatesin gradu inferjori, adzquent Unitatem gra- 
dus proxime ſuperioris. Adeo ut non fit opus exſempla plura 
ſubjicere, ; | | 

Addicionis praxisin ſpeciebus (ut loquuntur)' five fymbo- 
lis, & in poteftatibus Algebricis,iaferius,poſt explicatam Ny» 
merorum ſubdufionem,  tradetur. | 


Subdutiio: Additioni contraria. SubduFio quid? Subduionis praic, 
in Numeris ſimplicibus * In numeris Compoſitis. Praxeas de- 
monſtratis. .Praxis inpartibus decimalibus : in variis Denomi- 
nationibus. , SubdutFio majoris ex minore, impoſſibilis. Duan« 
titates negative ſex Ablatitie ; non abſurde ſupponuntur 3 quid 
innuant. Subduftio majoris ex minore,, quatenus ſupponiths 


preſtanda, Fd 


TIOR Additionis traditionem, ad ſubdugionem devenien- 
dum eft; quz Additioni contraria eft : Ut enim Addiris 
Numerum numero, vel ſaltem Quanticatem quanticati,adjun- 
gic; ſabdutiot contra Numeram numero, vel Quantitatem 
quanrtitati, aufert : Adeoq; quod. Additie componit id: ſab- 
duRiodiflolvit: .is praxi Additionis, datis partibus inveſtiga- 
tur Totum; 'in praxi ſubdufionis, Dato Toto cum -parte 
una, quzritur Refiduum-ſeu pars reliqua. 
-Eft igicur Eubducere, Numerum a numero, vel potius ©nantitatem 
4 quantitate, auferendo, Reſtduum exhibere. SubduRionis autem 


five Ablationis nota; hzc eſſe ſolet |... Adeaq; fi.ex 5 


auferamus 3, reftabit 5 —z, Si ex: quantitate A. aufe- 
ratur quantitas B, mancbit A—_ B. lad aurem Arith- 
metici praftici, in praxi - fubdu&ionis, munus eff, ut 
Reſiduum quam fieri poteft commode notis exprimat , ejuſq; 
valorem: incelle&ai exhibeat- Qaod que pato hiert poteſt 
nunc tradicuri ſumus. : CE oF 

In numerorum ſubdutione, numeri duo dantur, quorum 
alter ab altero aufcrenduveſt, & tertius quericar Numerun 


Hlud a quo alcer eft auferendus, Numeram Minuendwm appellos 


auferendum | 
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auferendam- vero Miruterem; tertium antem quem quzrimus, 


Reſiduum VOCO. Sic (1 eX numero quinario aufcrer Cs fit ter- CY 
narius 3 3 Numervs Minuendus eft 5, Minutor 3, qui reftat 
autem'5 — 3 == 2 Reliduuseft, Vel univerſim (quoniam alias 
eriam quantitates ſubducendas eſſe non raro accidit) dici poſ- 
ſunt Quantitas Minvenda, quantitas Minuens, & quantitas Reſ- 
du, vel Totum, Abletum, Reſidunm. TT, 
Numerorum fimpliciuam ſubdu&ionem nemo ſupponitur Subdutfionis 
jgnerare, ſed vel natura vel uſa quotidiano didicifſez ut fi ex 19155 
5 auferantur 3, reftare 2. Aut ſaſtem, fiillud docere fit ne- 7Mens ſim- 
ceſſe; poſitis tot punctis quot eft numerus minuendus, puta 5, plicibnse, _ 
fi tot deleantur,quot eft numerus minuens ſeu 
2: auferendus, puta 3, reſtare deprehendemus 2. 


EN Vel denique ex tabelli quam ſupra poſuimus, 
illud depromi poteft. Sinempe numerus minuens vel aufe= 


Tabella Additionis & Subduftionis.” 


% 


o111213141516171819 
1il2131,1516171819 Th 
121314151617 1819 nu 
21415161718 1glieluls 
41516171$19110111112112 
516171819 lioliilizlizlys, 
6171319 1J101nT12J1311415| 
71819lwelilelgliglghs] 
819110100 [12]1311411< 11617 
[9 lroltifizlizligls1i6ltz ls 


rendus in ſummitate ſumatur, puta 3, atq; inferius in eadem 
columni quzrarur numerus minuendus, puta 5, habebitur ad 
liniftram numerus refiduus 2. Atg; eodem modo in ahis ſim- 
plicium ſubduQionibus peragendum eric. Demcnftratio ſatis 
patet ex 118 quz de Additione ſupra diximus. _ | 


Ubj-- 


Fox % 


"Bubdufionis 
Praxis in 
wHuUmMeris comms 


poſitts, 
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 Ubjantem nnmererum compoſitorum unus ab altero «& 

anferendus (vel quidem fimplex a compoitto quinumerum' 
15 excedit) Minutorem folemus Minuendo ita ſubſcribere, 
ac ſingttli inferioris numeri gradus iiſdem ſuperjoris gradi- 
bus dire&e ſublint,Cpara Unitztes unitatibus, Decades decadi, 
bus, Centuriz centuriis &c.) Deinde a dextra inchoando, fin- 
gulis figuris ſeu notis numeri fubdacend), ab ejuidem gradtis 
nora in nimero minuendo , figillatim ſubduCtis, particulares 
fruUmeros retiduos ſuis locis fubſcribimus, quorum omniam 


apgregatim eft totius ſubduftionis peratz Reiiduum, Sic ſt ox 


1755898, ſubducendus fi numerug 
17553998 Minuendus 650467 ;numeris his ita ſcriptis & mi- 
650 467 Mainutor nutoris loci primus, fecundus, tertius, 
Re ___*&e. (a dextra five gradu infimo incho- 
105431 Refiduns ando) iifdem numeri Minnendi locis 
ſabline- primo, ex 8 unitatibuys , ſub- 
duQis unitatibus 7, -manet unitas 1, (nam$ —7 = 1) ſub- 
ſcribenda igitur_( infra lineolam duftam)) nota 1 deinde ex __ 
decadibus 9 , ſubduCtis 6, manent decades 3,{(nam 9 —- 6==3) 
ſubſcribenda jgitur decadum loco nota 3; &, cadem ratione, 
centuriarum loco, ſubſcribenda 4, quia-$ = 4 = 4: & fic 
deinceps 5 wO=5: 5 m5 =0: 7 —6=—1 :deniq; cum 
ex 1 in loco ſupremo nulla hota fubducenda reftat , fubicri- 
benda 1 ; nempe I1— 0=1. . Adevq; totus Reliduus eſt 
1105431 — 1755898 — 650467, Bf 
Veletiam Refiduus ſuperne notari poteſt , deletis ſucceſſive 
notis tam Minuendi quam Minatoris. Sic quia 8— 7=1, 
deletis3 & 7 repono 1 - itemquia 9 — 6 —3,, deletis9 &6 . 
reponoZ : fic pro'$ —« 4, repono 4: Kquia 5 © =5,, figu- 
ram 5 intatam relinquo;-pro 5 — 5, repono0; pro 7 — 6, 
repono 1, deniq; 1 ( quia nihil inſuper inde 
ſubducendum.eſt} intattam relinquo; Refi 105431 
duus eſt idem qui prius, 1105431, Utin ex> 17FF$89g8 
{emplo appolito videre «ft, EF AST 


Quotries autem contingit notam aliquam numer: ſubdus- 


_ cendi nota (ibiſapra poſita majorem efle; augenda eft nota ſa- 


prapoſira mutuata 1 cx loco POR {aperiori , quz in loco 
przfenti valebit 10, adeoq; {at grandem numerut efficier ut 


inde nota {ubſcripea auferri poſſic ; adeoq; nota+ minutoris in 


loco 


TO 4 — 


7.30532 loco ſequente ſupponenda eft ynitate 
5.1368 minor jam fatia quam prius erat; .vel 

hn —mmmn—n—_ (quod tantundem valet) nota inde au- 

5 FR. ferenda ſupponenda eric unitate auRta: 
— Unitas autem illa mutuata -( < liber) 
679214 poteſt duabus lineolis (memoriz gra- 


tia ) interponi. Sic f1 ex 730582 auferendus fit numerus 
51363; numeris rite ſ{criptis, ex unitatibus 2 auferenda oc- 
currunt $, quod cum fieri non poſlit , mutuata ex ſequentibus 
1 decade (quz valet 10 unitates,) fiunt unitates .12., -unde 
ſubduRiss, reſtanr. 4. 

Deinde in loco ſequente, ex decadibus 8,ſubduQtis 7p— 1 +6 
(nam una jam inde deſumpta inunitates reſeluta priori loco 
annumerata eſt, & 6 inſuper jam occurruunt ſubducende) re- 
ſtat1: tam e millibus 5, ſubdutie 3, reftant'2 : deinde in gradu 
ſequente, ſubdufto 1, ex 10 — 10+ 0.(mutuatis nempe 10, ut 
fieri poſlit ſubduQtio) reftant-9 : item ſubduftis 6—1 45 (pro- 
pter 1 jam ſubduQum, & 5 jam ſubducenda) ex13 = 104 3 
(mutuatis nempe 10 ut fieri-poſſit ſubduftio) reftant 7 : & 
denique 7 — 1 (propter 1 inde jam mutuatum)=6. Adeoqz 
* totus numerus reſfiduus eſt 679214 — 730582 *51368, 

Atque jam-ratio patet, cur, in ſubdugionis praxi, a dextra 
ſivegradu infimo inchoandum effe dixi : Ut.newpe numero- 
ram ex gradu ſ{uperiori.ad inferiorem transferendorum (ut fi- 
eri poſit ſubauQio) ratio habeatur, quod non adeo commode 
feri poteſt {i a finiſtra praxin ordiamur. 

Si tamen libeat a ſiniftra inchoare , poteſt etiam. i]lud her, 
duplici faltem modo. Pofſumas enim Refiduum vel Superius 
{cribere vel Inferiaus, deletis ſucceſſive notis numeri Minuendi 
(atq; etiam, fi libet, Minutoris)eorum loco Reſiduinotis ſub- 
ſtituris, quz & ipſz# aliquotiesetiam delendz five emendandz 
erunt,. Ita fiex 9535806 auferendus fit numerus 650467 : 
Scriptis ut prias numeris; a finiftra ordjendo, ex 7 ſubduftis 6 
reſtat 1, {hoc eſt revera propter locorum rationem ex 700000 | 

3.3 {ubdudis 600000 reſtat 100000 z 

13 AA4A9 Reſfiduus. ſeu ex 7 millium centuriis ſub- 
7358 06 Minuenduss dudis 6 millium centuriize reſtat 
G5 A& 7] Minute, 1 millium centuria; ) deleris 
igitur 7 & 6 , eorum loco 

ſluperne 
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Praxeos de- 
monſtratio, 


Subduio 
Partium De« 
cimalium, 


Subduionis 
Praxias in ve” 
ris Dens + 

 inetion:bus 


| CAP.14) 
ſaperne ſcribaturi (=7 —6 : deinde ſubduQtis 5 ex 13. 
(quoniam ex 3 ſubduci non poſſunt)reſtant 8 = 13 — 5 3 dew" 
lecis igitur 13 & 5, ſcribatur ſaperne 8: tum quia 5 —0—=5, 
figuram 5 intatam relinquo (vel,ft placeat, ipla dcJera aliam 
figuram 5 ſaperne collocare: licebr) rum, quia $ -« 4 = 4 de- 
letis $& 4 ſuperne pono 4* deinde ſubductis 6 ex 40 (quonii 
ex © fieri non poteſt) reftant 34, deletis itaq; 6:& 40, 
ſuperne ſcribo 54 : deniq; 46.— 7 = 39, deletis igicur 7 & 46 
repono-ſuperne 39, Adeoq; numerus Reliduus ſuperne re- 
pertus eſt $5339 = 735806 — 650467. 

el etiam reſiduus inferne notari- 
735$06 Mixurndus, poteft, hoc modo. 


65 046 7 Minntor. Totius proceſſus demonſtratio- 
185 449 (five a finiſtca dependet ex ordiamur) 
0. $3 Reſidues five dexra noto illo axiomate, Towm- 


equatur fpartibus ommbus ſimu! (wmp'is 3 


 adeoq; ſubdutio omnium P articularum ,xquivalet fubduRioni ' 


te ius fubducendi, | 
Si fraftiones decimales fint integrisnamerts adjunAi, ope« 
ratio nihilominus codem procedit- modo: id tamen ſemper 
cavendum eft, yt quilibet gradus numer inferiorit pari gradu | 
numeri ſuperioris ſublit, Exſemplum hoc 

70348 &5 eſto. 

2.7136 Siſubduttio inſtituenda fit in quantirati- 
701.1514 busplurium(utloquuntur)Denominationum: : 
eadcm tamen eſt procetſus ratio que prius. 
I11ad tantum curendum erit, ut quoties cx claſſe ſea ſerie (a- + 
periori (majoris ſcilicet denominationis/mutuanda eſt U nitag 
pro iIIa in ſerie inferijori (five denominationis proxime mino- 
ris) tot namerentur unicates quot ferierum ad invicem 
ratio poſtulat.fSic in ſubduftione Monetz Anglicanz, pro 1 li- 
bra ſubflicuendierunt 
EEE og” ey 20 f{olidi, pro 1 foli- 
LS. $3635 16; do 12 denarii, In Fra-. 
2.17. 6. "IR EN 94 Cionibus Aſtronomi- 
, ore ag . cis pro 1 fligno, re» 
ks LM] r ; ponendi erunt 39 gra» 
——— Cdus, pro I gradu, 60 


"Sb )..- "#06 $* 9. 1 44+ 237 » minutz prima ; pro L 


miniuto- 


bk | © _ = ee —» 


.CAP. 14+ 


5 
ex quibus ſunt ſubducendi & 9 
8 


. ro tamen apud Arithmeticos, preſertim Algebriſtas, tanquam 
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nuto primo, 60 ſecunda &c, ut in exſemplis adjun- 


 Aizvidere eſt? 


Denique {i quando plures fuerint numeri tubducendi, vel SubJutionis 
ex uno aliquo propoſito vel ex pluribus mul ſur-pris; privf praxis ub; 


quam ſubduQtio inſtituatur, tam numeri fubcucendi colligendi varii numer; 
Fant in una ſummam ſeu ag-  ount (ubdas 


gregatum, quam numeri illi we" 


69 
7 2 o 201 Minuendas. 
60 


WA vw 


tum demum, ex agpregato 
hoc,ſubducendum erit aggre- 
gregatum illud, ut Reſiduum 3961 


habeatur. (Atq; idem omnuino 5603 or 07753 Minutor, 


faciendum erit non modoin 1217 

Namerorum fed & in altiarum — —_—_ 

quaramlibet quantitatum 12526 Reſiduw, 

ſubductione, ) Ur in ex{emplo appolits yidere licete 
Veletiam ubiplures nunieri,vel ex 


 -uno, vel ex plurium aggregaco ſunt. 24301 


ſubducendi; poſſunt plares ſubduCti- 2961 
ones ſucceſſive fieri hoc modo. Ws 
In omni autem Subdudione aftua» w_y 5 ; 
liter praſtanda, notandit eſt, Quant ——- — Subduftis 


tatem ſubducendam minorem efle | 48.3. 'Majoris ex - 
debere (alt non majore) quantitae — - Minore, int 
teilla ex qua eft ſubducenda: Impoſ- 12.920 pe ſfibilis. 


. fibile enim eft ut quantitas major ex minore deſumi poſlit , 


C cum pars ſuo toto major effe nequeat:) Adeoq; fiquando il- 
Ind przſtandum proponatur, Propoſitum eft impoflibile. Ver- 


bi gratia, Impoſlibile eſt ut ex 5 ſubducantur $ , em numerus 


hic fit illo major. 
Nihilomints, quanquam hoc fit reapſe impoflibile; non ra- Duantitates 

efſet poſlibile preftari jubetur: Supponunt enim (przter rea- en, 
leg quantirates) quantitaces quaſdam imaginarias, quz mina« 
res {int qua nihil,quas quantitates Negativas,fiveAblatitias ap= 
pellant :'Er prout (diftin&ionis gratia,ubi opus eſt,) quantita« 
tibus veris { quas poſitivas vel attirmativas appellant.) notam 
hanc + Additionis ſeu Afﬀicmationis vel Pofitionis indicium 
prefigunt; ita quanticatibus imaginariis , negativis, five able 
Utiis,prefigunt notam hanc — , SabduCtionis vel Ablationis 

2 live 


Non abſurde 
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five Negationis indicium, Adeoq; fi:ex 5 auferenda fint $ , 


maneredicunt — 3 , hoceft, quantitatem quz fit.,. numero: 


ternario, minor quam nihil. 
Hujuſmodi autem'( quz ſupponuntur ) quantitates Nege«- 


ſupponuntur, tivz, quanquamvideri poſſint non ſine abſurdo ſupponi, ſuos 


Srbdufis 


tamen habentuſuseximios , neq; fine magno-commodo ab: 
Arithmeticis ( Geometris item, aliiſqj. Mathematicis). intro« 


ducuntur: ut ſyo loco aliquando-patebit, Hic:autem: ſuffici-- | 
et oftendere eam ſuppoſitionem nibil abſurdi ſupponere. Dum» 


enim dicunt 5 —= $ — —3: idem eftac fi dicerent, Qui ſupponit: 


8 ex 5 demi, [upponit iffe liquid ternario numero minus -quam nihil;. 


Cquicnim ſupponit'$, hoc eſt 5 +3, ex5 ſubduci, ſupponitil- 


le totum quinarium ſublatum efle atq; inſuper 3* plus quam- 
totum, adeoq; reſtare tanto minus quam nihil.) ' Arq; hoc. 
quidem non magis incommode dicitur, quam hoc, ui ſupponit- 


Hircocervum, (upponit ille animal quoddam ex Hirco & Cervs conflatumz 
quz propoſitio vere enunciari poteft quanquam neq; Hircocer= 
vus, neq; Animal ite conflatum exliſtat, aut quidem exfiſtere poſ= 
ſit : .Poteft enim Propoſitio vera eſſe, quamvis neq; Prxdica- 
tum neq; ſubjetum aku exfiſtat, aut quidem ſit poſſibile. Ita. 
quamvis neq; {ic poſſibilis quantitas —. 3 , neqz:5 — $8, tamen 


. verumeſt has quantitates (ſuppoſititias licer )zquales eſſe, atq; 


qui alteram ſupponit reliquam etiam ſupponere. Et quidem 
qui dicit. 5 — $ = — 3, non modo dicit ſubdutionem ilJam. 
5 — 8 impoſlibilem efle, fed oftenditmenſaram impoſſibilita= 
Lis; nempe, numeram $ canto majorem eſſe quam ut poſit ex 
numero 5 (ubdaci quantus eft numerus 3 

Quando autem hujuſmodi ſubduttio requiritur, (nempe ut 


Majoris ex majorex minore auferatur, ) illa utcunq; fic przſtanda eſt; 
minore, qua= operatiane ſcilicet przſcriptz contraria. Numerus qui ut Mi- 
1e71HS , pre- nuendys proponicur ſubdacendus eſt ex co qui proponitur at 
ftanda ſup- Minutor, & Reliquo przponenda eſt nota negationis. Ut ubi 


p9P1tur. | 


requiricar ſubdutio numeri 8 ex numero 5 ;z ſubdugis. contra 
5 £x 8, reliduo 3 prxponenda eſt nota — : Adeoq; ut T & — 
- CS, 2.3 fic +5 -——_ bs —_— Z. Arq; cadem 


ratione,crit 546 — 987 = — 441: Nam 1546 
ſabu is 6 ex 7 -reftat 1 ; ſubduFftis 4 ex 8 — 937 
reftauc 4; ſubductis 5 ex 9 reftant 4 ; & -bREW 
(quiaoperatio perafta eft imperat# con-.- —_— 441. 


traria).prefigenda eſt nota — , 
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| Atq; hzcde 'SubduQtionis Numeroſz praxi dia ſufticiant, 
De praxi tam Additionis, quam SubduCtionis Speciofz five: 
Symbolicz, proxime docendum eſt. 


Fg 


" WE; Wi P Tk . PE 4 RY ada 
L——— hrs 


GAÞP,-XV. 


Additio & Snbdufio Algebrica &- Specio[a. 


Uirin(q, Regule & Praxis, 

*N additione & ſubduRtione Algebricay vel Speciofa, | C de Addn os. 
| | i-renrerogr bir om cſt,) five veterum” notis Coflicis five lu —_— 
Recentiorum' Specicbus ſeu Symbolis perficiantur, ('de qui- /* KeF10 a6 
bus Cap. Xl. diximus,) duo potiſſimum conſideranda occur- # brica ſeu 
runt; nempe , preter ipſas Species ſeu quantitatum Notas; pecroſa.! 
| Signorum etiam (uti vocari ſolent) habenda eſt ratio; 

Sunt autem Signa ea ( quz nempe Additioni & SubduQtio- g;,., 4 
ni inferviunt) hzc duo, +& —. Quorum illud quidem T A4f- 9). uid ini 
firmativum eſt; five-Poſitivum, & notat quantitatem cui prafigi- c = | 
tor affirmari five adefſe; ( quod quidem ubiq; intelligendum 

eft ubi nullum ſtgnum prefigitur:) Hoc autem - Negativum 
ſeu Ablativum, denotans eam cui prxfigitur quantitatem ne- 
gar), five deefſe; & ſymbola vel ſpecies fic inſignita non tam 
quamitatem, quam-quantitatis abſentiam ſeu defectum in+ | 
dicanr. | 

Er propterea Species quzcung; feu'Symbolum quodvis, cui 
fignam — negativum prefigitur, ſemper interpretandum eft 
ſenſu contrario iſti de qua quzritur quantitati , ejuſmodi ſym. 
bolo vel abſoluto, vel (quod tantundem valer ) ſigno affirma- 
tivo infignitz. Verbigratia, Si de Lucro quzracur, quod nota 
Byel TB denotetur, erit — B ( ſenſu contrario interpretans 
dum) tantundem Damni. Sic, fi C vel +C- indicet exceſſum; 

— C indicabit defeQum. Item, fi avel + « fit augmentum, e» 
rit — a decrementum. S12 vel Þ 2 folem tort gradibus ſupra 
Horizonrem elevatum indicet; — 2 eundem denotabit totidem - 
ſub Horizonte gradibus depreflum. Et contra. Er quidem uni- 
vecſaliter quicquid fit illud quantitatis guod figno Aftrmativo * 
- DES: deſignatur, 
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deſignatur,efuſdem contrariam ſigno Negativo defignari in- 
relligendum eft.. Pata 

Si ſignum Aftirmativum indicet , Afirmationem , fofitionem, 
augmentum, lucrum, acceſſum, aſſcenſum, ſupra, nitra, plus, gravims, ca» 
lidius, adjici, elevari, &c. 

Signum negativum indicabir, Negationem , ablationem , decre- 
m:nium, dannum, receſſum, deſcenſum, infra, citra, minus, levius, fri- 
g:0ius, auferri, deprimi, &c. | 

Ec contra, ubi hxc kgno affirmativo, illa fgno negativo in- - 
teliigenda erunt. ED! 

His intelle&is, de ipſa Additionis & SubauRionis praxi as 
gendum; ubi hz obſervandz ſunt regalz. 

De Specie- Sjvel in Additione vel in SubduRione plares occurrant ſpe- 

bas, regula. cies ſen ſymbola, quanticates il]z quz iiidem Symbolis deſ:g- 
nantur ſunt invicemvel addendz vel fubducendz ( prout res 
poſtulaverit, ) ut earum vel ſumma vel ditterentia intelligatur, 
ſeorſim noranda: quz vero diftintis ſymbolis five j{peciebus 
defignantur, non ita invicem comparandz ſed fagillatim con- 
ſiderandz & notandz. Cauſaeft, quia dum diſtin&is ſymbolis 
denotancur, quorum ad invicem ratio vel ignoratur , vel fal- 
tem nondum confderatur, non poſſunt tine confuſione con- 
jangi. Pata fi 2 folidi & 1 denarius, addendi flint, non dicen- 
dum eft ſummam eſſe 3; ſed 2 ſolidi & 1 denarius. 

Ubi autem ſymbolorum utut diſtinitorum ratio ad invi- 
cem innoteſcit & ata conſideratur, pofſumus, interpretando, 
etiam diverſa ſymbola in unum colligere; nempe pro 
quantitate eorum altero defignanda ipli zqualem ſubRtita- 
endo quz ſymbolo altero indicetur mutatis interim mutandis 
prout {y:;.bolJorum ratio adinvicem poſtulart. Ur,f1 1 5 ſolidis, 
addendi int 6 denarii,dicimns fieri 2 ſolidi ; quia nempe, ubi 
innoteſcic unum ({olidam tantundem valere atq; 12 denarios, 
& proinde 5} (ol, = 6 den. poſſumus pro 6 denariis ſubftituere, 

Alemili-mſolidi; &deinde 15 {2l. +6 den. hoc eft, 1 ſol. 
+5 fol. erint 2 ſolidi, Ec limiliter in aliis. Arque hoc qui- 
den indiffcrenter tive in Additione live in SubduGtione intelli- 
gendum ct, 

De fignis } Detignis autem + & —, alizx Additioni aliz Subdu- 
&— ,hegu- Rioni inſerviunt regule. Quarum quz Additioni inferviunt 

| len hz ſunt. Sk oY | 
fn Additions « an Suaniitatibus addendis, ft ſigns fint fimilia, [ubſcribenda eft 
| Quaititelum 


CAP. 15. Algebrica & Specioſa. 103 
quantitatum ſumme cum communi figno. Pura pro +2 + 3 ponen- 
dum +55; quia ucraq; quantitas ponenda intelliyicur. Item,pro 
—2—3 ponendum — 5; quia utraq; auferri intelligis' 
tur. | 
2. &i fint autem ſigna Diſfimilia, ſuk[cribende, eſt quantitatum 

Differentia, cum ſigno mejoris quentitatis, Putapro T3 = 2 po- 
nendum +1; quia nempe ubl intelligitur,apponi teria, & deinde 
ilorum duo auferri, unicum eorum adjetum manet: item pro 
—3+2 ponendum — 1 ; quia nempe uno plus aufertur 
quam quod reftituitur. Et fimiliter in alis. 

Oughtredus utramg; regulam ſic breviter conjungit, Additio 
ſpecioſ conjungit omnes megnitudines datas, ſervaiis ſignis- 

His intelle&is,praxis, non eric dithcilis. Exiemplum efto, 


4+3V+I 2 2% + 3 t30CtiQn-2K 43 
Addenda — I++ 22% 3 * — 4 vel xa. 


Aggregatum + 2 +3225 PP — 1 +#C:+3 Q=-5R-z 


. .zActiAq=2ArT3  3aaataqg=2at3 a'+ a*— 2at 
vel" Acy 2 Aq—3 Ag '! — gart244 =34 4, VE LY a 32—4 


2 Ac+3Aq5A—1 24a44.3aa tld 24't3at—5a—i' 


Nempe fi addantur 3 , & — 14 hoc eft,fi intelligantar ap- 
poni 3 Cubi,&"(propter {ignt — concrario ſenſu exponenda) 
auferri 1 Cubus, tantundem eft atq; fi apponantur 2 Cubji, 
(quia 3 — 1 — 2.) ita-{: addantur F1zp & + 2 2p, cum utrumq; 
afirmetus, aggregatum eſt T3 22, Item —2% & — 3%, cum 
utrumq; negetur,erit= 5 2,(qui enim tollit 27% ,& tollit jnſu- 
per3 2,tollic omnino 4 Þ quia 2 Tz =5.)deniq, t3&.. 4, 
ſant.1.; nempe uno plus tollicur quam'apponitur. Et prop- 
Iterea aggecgatum duorum addirorum (cx [ngulis funimulis 
coll:tum).eſt +2033 2—=5 Þ—1. | 

Sic in exſewplis tequentibus.ſt addantur Aþ+B _ C,u@— 2B 
+2C—-D%A.LC+E, Cquzcunq; demum fint qranticates 
{ymbolis jllis A,B, C, &c.delignatz) agregatum cn.nlun, cle 
2A _B DE. Erpaiitcr in tcliguis. 
AF. 


Ins abdy- ; 
dione, 
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Bo. Ls —b* gb! þb+ +4 
2A—B DE 4b*-6b*—b*F5b+1 


Verbigratia, fi ſupponamus A,B, C,D,E, fignificare 
x,2,3,4,5. Itemb, þ*,h*, b*, ftgnificare 3, 9,27, $I. tan« 
tundem valebunt ifta atq; hzc. 


I +23 =—==0 405 54 9 12 == 354 

2 +27 T3=3=" 27 
ws, == BI—135 —=9 + 4 —=221 
2=2 30 445 =1 324 — 162=-18+15*t1= 160 


In ſubdu&ione hz obſervandz funtRegulz. 
I. Si figna (int Diſimilia (ubſcribends eft quantitatum ſumma, 


cum ſigno ſuperior is, nempe quantitatis minuende ſen illius unde facis 


enda eſt (wbduFio. Pata {1 ex — 3 auferamus Þ 2, reliduam erit 
— 5. Nempe fi ſupponantar jam deeſle 3, & ulterius auferan- 
tar 2, tandem deerunt 5 —3Z +2. Item fiexT 3 auferantur 
— 2, relidaqumerit T5, Nempe ft jam adlint3 & inſuper 
tollatur, Choe eft, ſuppleatur) defe&tas duorum,ſive reſtituan» 
tur 2, jam tandem aderuntys = 3T 2. 

3. Si fipna ſint ſimilia, ſubſcribenda eft quantitatum Differentia ; cum 
ſigns communi,ubi quantitas anferends minor eſt, ſed cum ſigns cum con+ 
trario, ubi quantitas auferenda eft major. Pata, fiex + 3 auferantur 
t 2,mancbir + 1,quia 3 — 2= 1; Siveroex + 3auferantur T 4, 
manebit— 1,quia 3 —4-= —1,ſapponitur nempe 1 deeſſe. Item 


| ex — 3 auferamus — 2, manebit — 1; quia nempe ft intellf. 


gantur deefſe 3, & aaferantur — 2 five ſuppleatur defe&&as 
duorum, hoc eſt, fi reſtituantur 2, tandem deerit non niſt 1 : 
Si veroex  3anferamus — 4, manebit + 1 ; nempe ubi de- 
erant 3, fireſtituantur 4, aderit 1. Er parirer in aliis. 
Oughtredus utramq; conjunttim ic effert,SubduFio ſpecioſa con- 


' Tungit utremque magninuldinem datam, mutatis omnibus ſignis quanti» 
tatis ſubducende. 


His 


| .C AP. 15: Algebrica &'  Spectoſa | 10% 
His explicatis exſempla ſequentia non difficulter percipies tur. 


Ex T3C—=22+3%=5  3C—2Qx3R—5 


aufer, +2 GI 2% +3 


2G I Q- 2R + 3 : 


refat, f1@—123, +5 %—8 iC-1Q+45R—-8 


3Ac-2Aq+ 3A-s 3a'—2a* +3h,y 32a, 242+ 38m 
vel ZAc- Aq2A+3 2a'— at— 2a +3 24424 Ale 28 + 3 


Ac Aqt5AnS As A+ Sams Saad 84+ 5am 8 


7 Nempe, fiex 3 © auferantur 23', manebie 1 >; quia 
3—2—1. tem, fi cx - 322 auferamus —1 zz, manebit 
= 1.22; quoniam, fi ubl deerunt quadrata 2, auferatur yel 
ſuppleatur defeQus univus, hoc eft, reſtitnatur 1, deerit adhuc 
quadratum unum five 1 29, Item, fiexsR auferamus 2 R 
ſuperſunt +5 R; nempe 1 ubi adſunt 3 radices, reftituantur 
adhuc 2 radices, aderunt omnino5 radices. Deniq; fi ex = 5 
auferantur + 3 reſiduum erit — $ : nempe cum jam defints, , 
£ adhuc auferantur 3 ,deerunt omnino 8.Si igitur refidua iſtzc 
omnia particularia in unum colligantur, erit iHud 1 9 1 2; 
7 m—_ 8, 

3 iter in exſemplis ſubſequentibus. Siex A 2B — g G 
+D, auferantur, 23B<2D+F, manebitA =3CT;3D FE, 
Et pariter in aliis: 


At2B-3C+D 3a? 43a®2a= 2 


SS — 2D +E 2a*t32a* F2a—_ro __ 
A a30CD-E 7a? m 42 +8 


Quod fi ſupponamus A, B, G, D, F, fienificare 1, 2,3, 4,5. 
Eta, a *, a *, fignificare 2, 4, 8. tantundem valcbunt illa arg; 
hZc. 


I +4=9> 4 == 24 + 12 = 4 —@ = 30" 
T 4 —_ to — 41 I6 12 + 4—TI0 =22 


O Atq; 


. militerc in aliis, 


FExaminatio 


106* | De Additione SubduFione.&c, CAP. tg: 
Atq; hoc quidem, de Additione & SubduQiione Algebrica: 
& Specioſfa, dita ſufteiant, 
ued aurem fauperius de Additione mongimus , illud etiam 
de utriſg; Additiene & Subdudtione ( ſive Numeroſis ſive ſpe- 
ciolis) intelligendum eſt; Nempe Byends plures quantitates ſunt 
continue vel addende vel ſubducende, vel partim addende -partim ſubdue. 


cende, perinde eſt quo ordine inflituantur operationes,meds omnes continus 


peragantur« Nen enim de ordine ſeu ſity.quantitatum-quzritue 
ſed de earum magnicudine; ( nempequantum illud ſis quod: 
emergit, qaocunq; tandem ordine difponantur. zNempe 6 4 3 
nf = Gm 4+3=IZTC— 4=3 = 44+6=m= 4+6+3= 
=—4+3T6—=5, ItemA+#B—C=BtA =C=A.. 
CTB=BACTA=—m CiAtB=n=o CHTBLA, Ei. 


- 


— 
———e—_—_—. 


". 
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CAP. XVI. 


Additionis & Subdudionis, per contrarias operationes ,probatio, Ob» I 
jefionibus Rami reſpondetur. Dueſtiuncule aliquot familiares 
ſolvuntur. Probatio novenaria. Utut lubrica ſit, non tamen cons 

temnenda. Quomodo reddi potef? certe. 


JOR traditam Additionis & Subdufionis praxin; anneQen- 
dum videtur aliquid de utriuſq; Probatione five Examine, 
Cumenim in Arithmetices praxi., tyronibus przfertim 8& pa- 
rum exercitatis, error calculi facillime poſlit jrrepere : folent 
hic Arithmeticz PraQicz Magiftri methodos tradere operatio- 
nem jam peratam examinandi, quo melius perſpeftum (it 
numquis error ſubſit. Quam ego rem in hunc locum diftuli, | 
quia Additionis & SubduCtionis examinationem fimul traden- 
dam efſeduxerim; partim quod eadem fere fit utriuſq; methv- | 
dus; partim etiam quod neutra ſeorſimtam commode tradi | 
poſſit, cum altera alterius probationem przſter, 
Addirionem peraQtam ſolenne eft per Subduionem ( ope- 


five Probatio rationem ipſi contrariam) examinare. Cum enim duo nume- Þ 


Additionis» 


ri ſimul additi fant, {i ex ſumma ſubducatur. corum alterutra, Þ 
reſtabic. | 


CAP. 16. DeAdditionis & Subdudtionis Probatione, "107 
reftabit reliqua. Ut112+3=— 5; cunts — 2=—=3,%5 3 
= 2. Hoceft, fi2&3 addita conſtituents ; tum, liex'5 ate 
ferantur 2,manebunt 3;ſi auferarur +2 — ap 

2 manebunc 2. Arq; idem parebir, 4 3 $.. | 

£ in tor punCtis res peragatur, Sie- 5 

nim pun&a bina 8& terna conftitu- _.2 3 
ant quina ; deletis 3 manebunt 2; 3m 

vel deletis 2 mancbunt 3. Demon- 

ratio dependet ex illo axiomate, $3 equalia equalibus auferan- 


thr, reliqua erunt equalia« 


00 of L 


ſi fint 34+2=5 
Ideoqgz deletis utring; 3 6 
manebunt "HH 


$i igitur, ubi ex Additjonis ſum- 
ma additerum altecum 3uferatur, 378569 ; 
quod reſtat zquatur additorum 482586 addendi. 
reliquo, operatio rite peraCta ct; $61 155 Summa, 
fi autem Reſjduum ſubduQtionis, 482586 Subducendus, 
reliquo addendorum non con- 378 569 Refiduus, 
gruat; indicium eft erroris. Atq; 
idem in grandioribus nameris accidit, Ut in appoſito exs 
ſemplo. | 
$f noon plures numeri ad- 38925 
dantur ; SubduGionis opus ſ#= 19634 addendi 
piuserit iterandum. Ur in ex- 270 FOR” 
{emplo appoſito. _ 93516 
| Verum cum hoc paftoexami- 239778 Summa. 
nandi labor evadat ip{i prima- $8925 Subducendus. 
ria operatione major: Satius 200853 Refiduus. 
fortafle videbitur ipſam potius 19634 Subducendus. 
Additionis operationem repe= 781319 Reſiduus. 
tere: \przſertim {1 ordine retro- 92503 Stbducendus. 
grado vel aliquo alio modoin- 08:6 Reliduus 
verſo procedatnt : verbi gratia, | 
Si piius {ingulas ſeries addende 
a note fuprema deorſum proceſſimus ( ut in exſemplo ultimo, 
5+4=5$. 9+t3 = 14. 1246 =15) in repetita operatione 
ab infiwa nota incipientes procedamus ſurſum, (ut 6 43 — 9g. 
9 +4=13.43+5 = 15,, ut eo ninus fit periculiin cundem 
| U 2 errorem, 


- 
f 


xs De Additionis & Subduttionis Specioſas, CAP. 16; 
errorem, fi quis prius commilſus fuerit, denuo incide=di. 
Quod autem de Additionis probatione in addendis nume. 
ris abſolutis dium eR; pariter etiam in additione Algebrica 
& Speciofa locum habet; ur & in addendis quantitatibus plu- 

_ rium denominationum. Nam & hic eadem omnlIno ratio ob. 
tinet que ſuperius, ut non fit opus alia. demonftratione . Ex» 
{empla ſunto. 

bib. unc. drach. [crup. gr* 
"the 073 9". 5.118: 2 9+1R137 7 
= {of 0.3 4 2, 6 ES _- 2R 1 Additio. J 
Srwnma 16'. 4.0. 1. 4 5D mu1Rt2 | 
Subduc. 2 . 6. 2,2 . 6 32 —3R— 10 Sybdua, 
KReftdt. 13+ 9 + $6 1-o 18. a2tiRft; 


 A43B-C432D b?'j3b*.bor7? 
Additio2 3a * 32C- D 3b%, b*3.4bÞ 650 addie. 


4Az3BtC+D 3bitzab*Ubxs 
Subd. 03A 12C,D 2b' — b*24b+ $Clabduc, 


At3Bo Ca2D b*+3zbfagbe 

= In SubduRionis probatione, eidem fere . methodo inceden- - 
Provally um eft, qua in probatione additionis: ſed vice yerſa, Ur e- 
SEDANS on ſubducendo cxaminatur additio, ita addendo examinan- 
da eſt ſubduSio. Nempe, ſiquantitas ablata & Reſjdua ſimul 

addira conftituant quantitatem primo-propolſitam (unde nem- 

e altera auferenda crat) indicium eft operationem rit>.pro- 

ceſſifle; ſin ſechs, erratum eft. . Nam Ablatum & Reſiduwn ſimul 

equantur Integro ( quippe Totum ſuis Partibus ſimul ſamp:i:;) 

ideoq; {* Reſidue. reſtituatur Ablatum , redibit Integrum. Exſempli 

gratia., Si ex numero quinario, au- 

teratur binarius, & rernarius ſupere 
efſe dicatur, . patet operationem 
: probe perattam efle, quia numeri 
a © .. binarius & ternarins (ablatus & re- 
p {1daus)fimul additi conſtituunt qui- 
naritum. Quod itidem in totidem 


+ EN punCtis oftenderur ; nam (i puncto- . 
rum quing; deletis duobus, tria dicantur ſuperefſe; verum illud 


effc liquet, quoniam {i tribus illis refiduis reftituantur duo 
| ablata, 


- 
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ablata, redibit punftorum numerus quinarius primo poſitus, 

Vel denique fi fint 5 — 2 =3, 

additts utrinq; 2, aggregata &e- 5 —2 — 3 

runt Zqualia5 — 342; & con- 2=2 Cadde, * 

tra fi Zqualibus 5 =3 + 2, & tz\ 

auferantur #qualia puta 2 ma- 

nebunt Zqualia 5 — 2 — 3. 2 
Arque idem-prorſus, iiſdem de Pos | ſabduR, 

cauſis, in numeris majoribus non 5 ang wage © 

minud valebit; ut & in ſabdy- '2 

Rionibus Algebricis & ſpecioſis ſive ſymbolicis; aut etiam in 

Quantitatibus plurium denominationum. Ubiq;. enim 

& univerſaliter obtinebit illad, Sublatum-& Refiduum equantur 

Totj. Exfempla aliquot ſubjecimus, - 


Ex. 3@ © 224 _ 1 7 gAc=aAqt A=r. 
tolle 1 £12443 _hcrafgura+th 
q Reſid,2 @ 4 3 Z2 m4 2 Acm0Aq+3A m4 j 
_ Siimage 22, 01% 5s Aca4adq+ Al 


dies.- horx. minuta. 


2A0";3By C "00 Hh» 36s 
A+ B- C 1. 1. 7 £ 
A—-4B+2CF 31. _18+ 49. 


AS 13, 3®'. 


Arq; ha&enus quidem oftendiſſe ſufficiat mutuam tam Ad- 
ditionis quam ſubduRionis, examen five probationem per ope- 
rattonem contrariam. 

Non ignoro interim Ramum, & poſt illum alios, - cenfores Qb;eHis 
forte plus fatis rigidos,hujuſmodi Additionis & SubduGionis 3 ami. 
mutuas {ive demonſtrationes five probationes rejicere ; non 
quidem utfallas aut fallaces, ſed ut ſuperfluas : quippe cum 
veritas operationis live in addendo five in ſubducendo ex iplo 
progrefſu ſatis appareat,(fi nempe rite procedat uti regulis do- 
Se, iIdeoque demonficationem aliunde fruftca pentendam 
efle, 

P: 3. 


Ego 


Solatia. 


File De Additionic & Subduftioni Prob atione. CA P.16 


_ Egoautem rationem illam Rami vix commode applicatam 
arbirror, aut rei,quz jam agicur, rite accommodatam. Yix 
enim quiſquam (uci credo.) eft, qui conceſſa firmitate regulz, 


| &exſemplipariter cum illa regula conformitate, dubicabit 


adhuc de veritate operationis ; (fhyuis enim ejuſmodi reperi- 
atur, fateor illum ſub Rami cenſura merito cadere, ut qui, 
conceſlſis przmiſſis,ipſaque ſyllogiſmi formi, de conclufione 
interim dubiteat:) Verum conceſea Regulz certitudine, de 
przſentis operationts ci data regula conformitate,meriro for- 
taſſe nonnunquam dubitabitur;bujuſmodi autem dubitationes 
his probationibus tollendas docenc. Cam autem doceat Ramug ' 


hzcce dubia {iqua fint tollenda effe repetendo toti operations 


peractam, camy; ad regulam exigendo: quanquam non ne- 


gem rem ita peraftam ſatis feliciter ſuccedere polfe, tamen 


(pace tanti viri)facilius eundem errorem calculi recurrere poſ- 
fe judico eodem opere iterato , qui opere aliquantum variato: 
(quod & facile conceſſuros frbitror qui vel leviter calculo 


exercitatiſune;) adeoq; melius per operationem contrariar, 


quam eandem repetendo, examen faciendum, 
Sed & alia me movet ratio cur nolui reciprocas has exami- 


nationes ſive probationes exterminare; Nempe quod,hoc pa« 
&o exercitati, utriuſq; operationis, Additionis fcilicer & ſub. 
ducionis comparatas vires perſentiſcent tyrones Arithme- 
tici: nimirum hanc reſolvere quod illa componit. Eft enim. 


Additio iſtius quafi 4ytcs, cujus ſubduftio eſt drdavsis. Ea 


vero quz swy:rTixG5; 'conftrauntur, dvaxvTiEes examinare, 


nec Arithmeticum dedecet, nec Geometram. 
lifdem item quz jam tradidimus principiis folvuntur hujuſ- 
modi quzftiones (quibus ſe exercere tyrones non incommode 
poterunt) 
Duis Numerus ille, unde fi demarizy 4, 
4 _ <7 reſtabunt3? Additis nempe 4 & 3 (ſub- 
z cadditio 4 1lato&refiduo) prodibunt 7, nume- 
7 (x rus quzfitus .* Item A quo numero tollen- 
-j ablation? day, utreſtant 4? Additis ſcilicet 7 
3 4 K&gprodibuntii; hoc eff, nume* 
rus ablatus & numerus refiduus fimul 
additi dabunt numerum ns 
A 


' © CAP. 16. De Additionis & Saubdufionis Probatione; 1xT 
24 362 _ Ita in numeris grandioribas ; 
1863 additio. Dui, ere alieno dbſtriffus, jam ſolvit libras 
7999 2436, & etiamnum debet libras 1563, 
243 6 abduſtl quanto primitns debito obſtingebatuy ? Seu 
1563 (quod perinde eft )a quo numero tol= 
- lenda ſunt 2436, ut reftent 1563? 
 Additisnumeris 2436, & 1563 prodibit quzfitus 3999. Hos 
autem numeros ita repertos eos ip{os effe qui quzrebantur,inde 
liquet, quod, fi ſuduftiones fiant prout quzſtiones propofitz 
ftulant,numeri reſidui iidem erune quos queftiones poſtu-' 
abant. ut patet. | | 
Contravero, fi quzratur AQuis numerus ille fit cui fi addan-' 
oth - tur 6 prodrbumt tro? Ex additionis 


" AMES. 4 ES Ws 


10 pe 783 ſumma 10, auferatur numerorym 

6 —_ -356 additorum alter (cognitus) 6, & 

4C 4m 3427 prodibit reliquus (quzfitus) 4, I- 

yo ag 793. em numero addenda [unt 356 ut | 
 * fiant783? Subdutione faCta, pro= 


dibunt 427, Hos antem ſic inventos numeros eos ipſos effe qui 
quzrebantur, patebit,f1 additjones juxra quzRtiopum preſcrip- 
tum peragantar , prodibunt enim ſummez indicatz- 
Rs Eodem modo fi quz ratur 9s nume- 
. Tus ſit qui, 4 quinaris, binario differt? Quo= 
4 $271 Mam differentia poteſt eſſe, vel in 
"2 >additio 


32758 excelly vel indefc&u; patet ejuſ- 
> ay ©: 


modi numeros duos efſe, majorem 
_ nempe @ minorem : illum addendo, 
| hunc ſubducendo inveniemus. Eft enim 
in 4. Jos ſeptenarius binario major, & ternarius 


9129 


HL 3755 binario minor,quam eft quinarins. Sic 
3 vOrg 3758 eſt differentia numeri 5371 a du- 
obuy numeris nempe 9129 majore, 
1613 minore, quorum ille addendo, 
hic fubducendo inveftigatur. 
Poſſunt autem hzc omnia etiami per Regylaw algebre (utlo- 
quuntur) vel Analiticen, aut Arithmeticam ſpecioſam pari- 
ter -oſtendiy © Verbi gratia, Sj 'quxratur Cxi numero addende 


7 > 
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7, ut fiant 20? Nume- 


1247 =20 rus quzſitns dicatur 

7 =7. >ſubduftio 1 %3 ergo 1 P+7 
1% =13 — 20; auferantur u- 
| rrinq; 7 ; &reflat 1 
| | — 13, numerus quz- 
: "a3 ſry ws additio. fitus, Ita, A qus nume- 
A © ==568 18 auferenda325 ut reſtent 


243 ? Numerus quz- 
ſitus dicatur A; erit 


ſamma 402 = E ergo A—325 —243: 

wr Ec ( additis utrinque 
; -TS%  , 325) A 2=568, Item 
Refidua 120 — KL | " Dis numerus eft cujus 


. differemis 4 261, >> 
141? Namerus quzſitus dicatur E; ergoerit 261 Z 141 


— EF = . mu ' Enumeras quzſitus. Et fimiliter in aliis. 


Siquis autem inquirat verbi gratia, @uinam addendi ſint nu- 


weri, ut (wnma fit 7 ; vel Quinam ex quibus (ubducendi, wt reſtent 7 ; 


Hujuſmodi quzſtiones effent planz ludicrz & inugaces; cum 
ex datis propofitis in quzſtione nihil certi elicitur ; quip- 
pe modis innumeris reſponderi poterit. Puta 1+6, 245, 3t 4, 
t42+4, 1T24341,54+1+1, 8 —1,103, 0 13,56 4, 
12—3 — 2, &c, Namexfſolo Aggregato, vel- Reſiduo, de 
particulis addicis aut fubductisnil certi conftabit. 
Notandum autem & hic eſt, aliam etſe confimilem ſubdyu- 


Subduionis &jgnis probationem, eidem prorſus fundamento innixam. 
aliaprobatio. empe(in operatione legitime peracta) Si numerts reſiduus « nu-' 


mero promum peſito auf:ratur reſtabit numerus prius ablatus. Pata (1 ex 

2 2 5 $23 auterendo 291 deprehendero 

$7 ; ot cimum 312, Quod an recte proba- 
552 (ubduftio *- __ Toe _ 

<312 turus, ex 583 (numero propoſito) 

:72 ſubduco312(refiduuminventum,) 


mendoſa 


ut-videam num fic proveniet{291_ 


5532 TR. C583 numeras vprias ablatns: inveriio 
201 > ſubduttio 3 292 autemJam refiduum elle nom illam 
3923 cmendata C291 ſed 27 1, iplo minorem;unde depre> 


hendo errorem calculi alicubi 1c- 


replifſe 
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:epliſe ; quem repetito oppere in decadum ſerie commiſſum 
ncelligo, dum decadas 31 pro 29 poſuerim ; & verum refiidu- 
am efle 292. Fundamentum hujus probationis hoc eſt, quo- 
6jam cam . ablatus & refiduus 2quentur roti, utrovis corum 
ablato reliquis manebit. Adeoq; ufitotil 583 zquentur duo (1. 
mul291 & 292, ficutſublato 291 manebirt 292, ita ſublatg 
numero 292 manereneceſſe eft alterum 291. 

Supereft adhuc alius tam Additionem quam SubduQionem Provatio Nov 
probandi five examinandi modus; quam probationem Nevenariam venariae. my 
appellant. Eaq; fic inſticuicur- | BI 


_ - Wk 2 5 8 
In Additione, Numerorum addendorum fingulis figuris in- 771 


| diſcriminatim, nulla -locorum confideratione habica, fimul '* Addition by 4 
additis; & 9 quoties fieri poteſt abjeCtis, reiiduum numero no- 7: k. 
yenario minus obſervetur: atq; idem etiam in additorum 
ſumma fiat.Quo faQo, fi duo iſta reſidua fint invicem zqualia, 
operationem illam rite peraQtam eſſe conjicimus ; fin ſects, 
certum eſt alicubi errorem incidiſſe, Sic in appoſito exſemplo- 
3, 5, 8, fimul addita conftituunt 
16,unde abjeCtis 9 reſtant 7,(ſeu, 3581 
quod eodem relidet,146—=7;) 2350 : * 
huic namero 7 addantur inſuper 6013. : 
1, & 2, txt fiant 10, undedemptis 119 4 4. 
 greftat1: huic additis 3&5 fi- 
unt 9, quz# abjiciantur; tum 6,1, & 3, ſunt 10, unde abjeQis 9 
reſtat 1 ; hoc refiduum ſeorſim ( memoriz cauſa) notetur.De- 
inde & in ſumma idiipſum faciendum eft; ubi 1t t +9 — 11, 
Et11— 9= 2. tum 2+4+4==10. deniqj 10— 9 =, 
Qued etiam refiduum feorſim noto, Cum refidua: (poſt 9 
quories fieri poteſt abjefa) fint zqualia ( utrobiq; 1 } conjicio 
operationem illam rice peratam eſſe. Si autem reſidne ifta fu- 
iſent inz qualia, certum efſet errorem alicubi admiſſum efle. 
Quo fundamepto nititur hxc probatio, neſcio an quilſ- @y, funda- 
_ goam tradiderit; ego certe non memini me uſpiam legilſe. Ve- ments nititur 
Ibm, uti in aliis ſoleo, ita hic mikj incumbere judico operatio- 
nis fundamentum tradere, ut inde diſcant qui velitit nen rem 
tantuwy, ſed & rei rationem; pra ſertim ciim in difciplinis Mas 
thematicis non fit adeo congiuum dyaocdelr]es effata pro= 
nunciare, Fundamentum igitur iſtius operaticnis ( ſive unde 
primitus originem ſumpſerit , ſive ſaltem unde dem:c up 
SS. Polit; 


Tr4 De Alditionis & SubJuTionis Prob 4tione. CAP.r6 
rpoſlit, ) hoc eſt. Cum numerorum loci aflcendant ( uti ſupe* 
is tradictum eſt) proportione decupls$, pro fingulis decadibug 
noius gradas ponenda funt (in gradu fuperiori) totidem v- 
itates: atidem omninoeſt a 10 abjicere 9, atq; pro 10 ſub. 
ſtituere 1: &eadem. ratione, pro 11 ſubſticacre 2 ( nempe 
pro 10 Unam, pro 1 alteram unitatem ) atq; ab 11 abjicere g, 
Ec fic in c#teris. Atq; hinc fic,ut ubi poſthabica Jocorum'diftin« 
&ione finguli charateres indiſcriminatim conſiderantur , de» 
cem & unum eodetn omnino charaGere notantur, hoc (cilicer 
x utramq; Atq; hinc faftum eR quod 10 & x perinde habencur, 
hoc eſt, ex fingulis decadibus ejiciantar novem. 


Bum fitli Non diffiteor tamen probationem hanc lubricam eſſe, 


bricg. 


Non tamen 
Feraciende. 


Quamquam enim reiiduorum difſenſus certum fit erroris ins 
dicium, non tamen-corum conſenſus certum eft indicium veri- 
tatis. Nam, verbi gratis, in. exſemplo precedente, five dicas 
mus addicionis ſummam efle 11944 ( quod verum eft ) ſive 
19144, five 11044, five 11080; (ive deniq; ( ne plures. memo- 
rem) 10000, utcanq; poſt novenariorum quotiey fieri poteſt 
abjetionem remanebir r ; adeoq; probatio iſta errarem non 
detegerer. Non eftigitur cur haic probationi nimium fidamus, 
- quaſi, ubi illa nullum detegit operatio plane efſet erroris im- 
 munis, | 
Neg; tamen ſuadeo ut penitus rejiciatur hzc examinandj 
merthodus; quia non ita magno labore peragituc, & errorem 
nibilominus non raro detegit, ( licet non ſemper,) imo rarif 
fire fallic.” Ni enim quis data opera illud agar, ut numero 
falſos pro veris ſubſtituat, & ſponte errer,vix unquam tam fe- 
lici ſuccefſu ( ſen potius infelici) errabitur, quin fe prodet er- 
ror, Cum egim vel mediocriter caati vix pluſquam ana aut 
altera unitate (in cadem ſerie) peccent; non autem laterc 
poſlit error, niſi ve] multiplex {it ( ira ut unus alrerum celet) 
vel novem precis unitatibas ( aut forfan 38, 27,&c.)in e- 
de ſerie ercatum fuerit; rariflimo certe cata evenier, ut error, 
ſigais ſit, lateat, & vel lubricam hanc probationcm effugiar. 


Ouomeds fie Sed addo, probationem hanc tanta cautione ( neq; labore 
2 


erzþoteſt cer- 


3&e 


interim multhm auto) adhiberi poiſe, ut non minus certalit 
& infallibilis, quam alii probandi modi. Ur autem hoc fi, Þ 
operz precium erit decadas in ſuperiores ordines tranſmilla 

continao notare(ut ſupra oftendimus )intra duas lineolas: Arq; 
eXxaml-F 


LY 


we Len ld YT YT 


— — 
» 


= wy 5 © @T $5 «a 
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examinare deinde fingu]as ſeorſim ſeries, puta unitatum, de- 
cadum, centuriarum, &c, Quo faQo, {i quoties ex omnibus 
ejuſdem ſericj numeris {mul additis abjiciantur 9, toties prz- 


 ciſe ex ejuſdem ſeriei ſummula abjici etiam poſlic , cum eodem 


urrobiq; reliduo, certum eſt indicium operationem illam neu= 
eiquam mendoſam efſe. Exfem- | 
plum eſto operatio appoſita. Ubi 07396 
5n Unitatuln ſerie cccurrunt nume» 89978 
ri 6,8,7,6,9. in quibus addendis, _ 59867 
poſtquam 9 quater abjeCta ſunt, ni> #78756 
hil ſupereſt, (nempe 6 +8 = 14. 88779 
I 4 ar dhe" 2 hg hog at S433 - 

— 2, == 9. mn of — Vs 142”76 
Ak 9 9 — 9=—0.) ſed &in oe als 
36 ( cjuſdem ſferiei fummula) 9 preciſe quater continentur, 
jine ullo refiduo. In ſequenti decadum ſerie; in addendis g,7,6, 
5, 7, 3, poſtquam quater abjeQa ſunt 9, reſtat 1 : ſed & ira in 

In ſerie centuriarum 8,9,8,7,7,3, cum 9 quater ejecta 

ſunt, 6 ſuperſunt : atq; ita in 42. In ferie millium, tam in ad- 
dendis 7,9,9,$,9,4, quam in ſummula 45 , cum 9 quinquies 
abjiciuntur nihil ſupereft. In ſerie deniq; ſuprema, tam in par- 
ticulis 9,8,5,7,8,4, quam in carum ſummula 41,abjeQis 9 qua» 
ter ſuperſunt 5. Certum eſt igitur & fingularum ſerierum 
ſummulas, & omnium etiam aggregatum, vera effe, adeoq; to- 
tam operationem rite proceſlifle. Nec ſecus eveniet in aliis e- 
juſmodi additionibus probandis. Hac autem fi incedamus via, 
non novenarius magis quam quilibet alius numerus adhjberi 
poſſit. ur patet. Quod monuiſſe ſufficiar.. 


In novenaria SubduRionis probatione , eldem omnino eft Sy dutinn;s 
incedendum via, quam in Additionis probatione oftendimus: probatio no= 
cum hoc ſolo diſcrimine, nempe quod in Additione rumeri 


addeneji cum fumma conferuntur; in ſubduQiene, abJatus & 
refiduus ( ſimul fumptj) conferuntur cum numero mjnucndo, 
Ratio eft, quoniam utin Additione , ſumma eft quid inte- 
grum cujus partes fant numeri addendi ; fic in fubdu&i- 
one numerus minuendus rationem habet T otius , cujus partes 
ſunt abJatus & reſjduus, Extcroplum eſto illud quod apponis 
tur. Ubiin figeris numer? minyend fimul indiſciimiratim 


_ adcendis, newpe 7,3,9,8,1, abjeQis 9 cuotics fiexi potcft. re- 


P 2 ſtabic 
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enalide 


3.16 De Additionis & Subdufions Probatione. CAP.16& 
abit : Sed & idem reſtabic in addendis $22,3-0,432,1,6,7 7, 
hguris nempe ablati & refidui: | 
Unde operationem illam minime 73481 

vitioſlam elle conjicio; quod 5 2304 : X* 
fi diverſa fuiffent reſidua , certum 21677 

elſet operationem alicubi fuilſe 
mendoſam, _ 

Quz vero ſaperius di&a. ſunt de Additionis probatione,. 
nempe lubricamillam efle, nec camen plane contemnendam: 
etiam de hac Subduttionis probatione now-minus intelligenda.. 
erunt, ut non {it opus ea denuo repetere.. 

Hzc autern {ive Additionis five SubduRXionis probatio nove- 
naria, in addicionibus & ſubdutionibus Algebricis-& Specio- - 
fis locum non haber : Sed neq; ubi variz ſunt numerorum ad. 
dendorum aut ſubtrahendorum denominationes (quod in mo- 
netis, ponderibas, aliiſq; ſimilibas numerandis plerumq; eve- 
nit) niſi ſaltem cum levi aliqua corre&tione, quam tamen vel. 
mediocriter exercitati, ubi operz pretium videbitur, facile ad- 
hibebunt: V 

+ Arq; hzc, quz di&a ſunt, de toto & Additionis & Subdu- 
Qionis negotio tradidifſe ſufficiat. Alia minutiora que vel ins. 
ter operandum fe ſponte offerent, vel in Arithmeticorum pra- 
Qicorum libris paſſim occurrunt, conſult omili , ut que vel 
levioris ſunt momenti, vel ex jam tradicis ſatis intelligi pote= 
runt, Libet autem, priuſquam hanc rem penicus dimictam , u- 
rriaſq; exercitium aliquod , in re Chronologica, exhibere : ox 
incelligant faltem tyrones quomodo unjverſalia quz tradidi-- 
mus przcepra, lint ( prout res poſtulet ) in uſum educenda, 
Quod capite ſequente hiet. 


CAP. XVI. 
Additions & Subdudtionis exercitium, in Chronologia. &c, De na- 
tivitate Arphaxadi & Abrahami; & Promiſſione faf}a. Gen. 
15. & Gal.3. comparantar. De I(raelitarum mora in Agyp- 
to. De dure [ervitutis initio. De Obſtetricum reſponſione, Nite 
meru deſcendentium in Agyptum. Gen, 46. & AQ. 7. com- 
parantur. Immenſ{um.earum incrementum. 


( ' Um harum rerum le&ores, przſertim tyrones, exiſtimem, 
AJ non tamnudis przceptis dele&ari, quam fi eadem videant 
2d ulus communes applicatoy , unde & iph forſan imprzſen- 

= tlaram 
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| tiarum aliquid deleCtationis perſentiſcant, & diſcant interim 
ſimiliter eadem ubi opus eſt in aſum proferte : Non ingratum 


fore judicavi hujuſmodi ſpecimen in.re chronologica exhibere, 
A Mundo Condito ad Dilavii initium,numerantur an:1656. 


Annos autem quiibi numerantur completas eſſe , patet ex vica De Annis 


Methuſalz, juxta illam quam habemus computationem Gen. 


5. cujusultimuz annus concurrit cum anno Mundi 1556 , nth 


i1la computatione liquet, A diluvio autem inchoato ad Ar- 
phaxad natum numerat Helvicus annos 2,atq; inde adTharam 


2nnos 220, inde autem ad Abrahamum natum ,. annos 70,. 
quemannorum numerum colligit ex ea (uppatatione que ha- 


betur, Gen. cap.11, Inde autem ad Promilſionem datam ( cu- 


jus mentio faCta eſt Gen. 12.) numerat annos75. propter Gen. 
cap. 12. v. 4, faltem an- 


nos completos 74. Hinc 


A Mundo Condito, Anni. 
autemad Exitum ex' >» Ad Diluvium. 1556 
gypto numerat annos Inde ad Arphaxad, 2 
430. Juxta quod habetur- Inde ad Tharam. 220 
Galat. 3.ver.i7. & Exod,. Inde ad Abrahamum. 70 
12, ver. 41. Abexitu au- Inde ad Promiſſionem. 74. 


tem ad Templum Salo- 


menis numerat itidem Inde ad Templum. 480 
annos 480, Inde autem Inde ad Chriftum natum 1015 
ad Chriſtum natum nu- Inde ad Eram Dionyf. 2. 
merat annos completos Inde ad annum przſcntem. 1655 
1015, Undeetiam ad ini. rm pe. 
tium Acz Chriftianz Millia 3 
vulgaris five Dionyfianz Centurix 22 
annos adhuc 2 elapſos Decades 3s 
auturuat., Atq; inde ad. Unitates 24 


annum preſentem com- 
pleta numeramns 1655. 
Adeoq; , numeris omni- 


Inde ad Exitum ex Xgypto. 430 


cs 


Summa $5604. 


bus ſimul additis, fuerunt juxta Chronologiam Helvici ( qui 
in pleriſq; cam Calviſio & Scaligero conſentit) ab Orbe con=- 


Mundi. 


diroad annum preſentem (incluſive ) anni 5 604 , uti ex cal- 


culo adjunGto patet. 
Verum, ni fallor, calculus ille Helvici eft aliquot in locis e- 
mendandus,ut cum veiitate hyfturica melius conſentiat. Ego 
| P3 


paucs- 
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pauca tantum, circa Abrahami przſertim rempora, leviter at 
tingam, exercitii gratia; ( non enim ex{petandum eſt ut to» 
tam Chronologiam in tranſitu emendandam fuſcipiam.) 
De Nativi= I1ncepit diluvium (uti ex Gen- cap. 5. conſtat)) anno mundi 
tateArphax- completo 1656, currente vero 1657. (menſe ſecundoy} Annog 
FP ( _ enim qui Gen.cap.5. numerantur completos efse, patet ex vita 
Methulalz, que (iſecns efset,ultra diluvii initium proroganda 
efſet; incidit enim ejuſdem annus ultimas in annum mundi 
1656, Adeog; iſte menlis ſecundas in quo incipit, eſt anni 
mundi 1657 currentis & annivitcz Noachi 601 currentis. Dara- 
vit autem diluvinam per annum integrum, & quod excurrity 
adeog; finitum eft poſt annum Mundi completum 1657, ive 
anno mundi currente 1658, Dcinde natus dicitur Arphaxad 
biennio poſt diluwvium Gen.cap, 1 1.v.10. cujus nativitatem incidiflſe 
putat Heſvicns{aliiq; fere omnes )anno mundi completo 1658, 
hoc eft, biennio poſt diluviym inchoatum, Quod ti biennis 
poſt diluvium iocelliguc de biennio poſt diluvium fnitum, tum 
naſci dicendus crit Arphaxad anno mundi 1659 completo,five 
anno 1660 currente ; nempe ano anno ſerius quam vult Helvi- 
cus. Fateor interim voces illas bienniam poſt diluvium, quan« 
quam prima fronte potius diluvii finem quam inicium ſpeta= 
re videantur, non tamen neceſſario eo trahendas efſe; preſer- 
tim cum phraſis eadem alicer interpretanda videtur Gen.caps g. 
v.23, vixit autem Noachus poſt diluvium annos'350; nempe, poſt dily- 
14m inchoatum; ut patet ex collatis Gen.cap, 7.9.6.8 cap.g. 
v.28,29, Adeoq; fi de Arphaxad, hiennio poſt diluvium nato,bi« 
ennjum illud re&ius a diluvii initio inchoandum , quam ab 
Ipiius fine judicaverint Viri doGti, ego non repugno; quan» 
quametiam non definr qui & alterurm ſenſerint. 
VEN Deinde, poſt natum Arphaxad, ad Tharam uſq; , tranſie- 
De Nativi- punt (ut conftat ex Gen-cop. 11.) anni 220. Tharam vero 70 
tate Abra* annos natum reputatille (cum Euſebio & Scaligero) cum 
bami. genucrit Abrahamum ; quia nempe dium eſt, Gen, cep.11. 
v. 26. Vixit Tharah 70 axnos & genuit Abrabamum, Nachorem, & 
Haranem. Atvero non inde certo concludimus Abrahamum 
(quamvis primo nominatum ) aut natu maximum fuifſe, aut 
<0 anno natum, ſed eorum ſaltem alterum tunc fuifſe natum. 
Er quidem Haranem, licet ordine ulcimum, aJiunde colligimus 
fuilſe natu primaum, utpote cajus duz filiz Milcah & Ifcah 
quam 


CAP. 1 7 De Additionis & SubduGionis Exercitum, x19 


(quam eanden) & Saram diftam eſſe colligitur ex comparatis 
Gen.cap.T1.v.39,30. cap.20.v.12. quam etiam coder {cnſu ſo- 
rorem vocat Abraqamus quo & Lotem fratrem. Gen.c.13 v,$,& 
6.14.9.T3,T4.(ande etiam videtur Harani atq;Abrahamo licer 
eundem patrem Tharam, non tamen eandem fuiſler matrem;) 
Nachori & Abrahamo nuptz fuerint ; & quidem Sarah five 
Ica nonnifi 10 annis Abrahamo natu minor, ut patet Gen.cep, 
17.v.17, Quot autem annos natus Thara Abrahamum genue- 
rit, fic collizimus, Thara ex Ure Chaldzorum cum Abrahamo 
profeCtus Harane (five Charris) mortuus eft natus annos 205, 
Gen.c.11.9. 31,32, Linde mortuo Thara deceffit Abrahamus 
eunc annos natue 75, Gene. 12.9.4, Si igitur Abrahami annus 
75 coincidat cum Tharz anno 205 (aur faltem hunc annum 
non przceſſerit,) fuit Thara faltem annorum 1 30quum Abra- 
hamum genuerit : adeoq; 60 annis integris ferias quam vult 
Helvicus &c. Qui plura hac de re quzrir, videre poterit, totam 
hanc quzftionem ſatis prolixe agitatam apud D. Gualterum 
Rauleigh Equitem Anglum, in iphus Hiſteria muxdi, Anglice 
edita, | | 
Tum demum ſapponit Helvicus (ut & Exſebius, Scaliger, Cals 
viſius &c.) Abrahamo 75 annos nato promiſſionem fatam 
eſſe, tor enim annos natus dicitur Abrahamus qui Charris ex- 
ceſſerit Gen.c.#2.v.,4. At vero non ab Abrabami decefſu ex 
Charane reputanda eſt Epocha promifſionis datz, fed altius 
omnino repetenda eft dum adhuc efſer Ure Chaldegorum,ut li- 
quet ex Actor, cap 7:v.2.3. priaſquam Charanem omnino ad* 
venerat- Adeoque & promiflionis recenſio Gen. cap+12.v.1,2,3.. 
fata,quamquam in ordine hiftoriz poſterior fir, quam pro- 
fetionis prius memoratZ cap. 11,9,31. tamen ordine tewporis' 
promiſho ita h#c profefſione praeceflitzeaq ugegaiajulth rec: 
ordine turbare non deber, cum fit tant @/roaoye profeftionis 
prias per prolepiin memoratz. Abrahamum vero poſtqui Ure 
Chaldzorum «<xceflerat Charane atiquamdiu commoratum 
faifſe ſatis innui videtur in ipſa hiftoria,, que recenſerur Gen. 
6.12 preſertim 2-5, quanto autem tempore iſtic permanſerit, 
non eqws ibidem afhimatur, fed ex* circumftantiis colligitur 
fuiſſe per ſpacium circiter quing; annorum fſaltem a promiſſt- 
one data in Ure Chald:zxo:um, ad Abrahami ex Charris de- 
cefſunt anuos clapſos' tile quingue. Quod. confirmatur ex 
 collatis 
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collatis , Gen«cap, 15, v 13.% AF.cap.7.v.6. cum Exod. cap. 12, 
40, 41. & Gd\.cap. 3.17, Quz loca, quamvis primo. aſpety 
inrer ſe pugnare videantur, cum in illis mentto facta eſt anno- 
rum tantum 4.00, In his autem annorum 430 : tamen, {1 peni= 
tias introſpiciamus, optime conveniunt; & {mul nodam illum 
quem prx manibus habemus, de Abrahami mora in Charris, 
| feliciter ſoluntv, In illis Ger.eap.15. & Ad, cap, 7. dicitur A- 
brahami-ſemen, five poſteros,peregrinos fore in aliens terri per 
annos 400: In his autem annorum preciſe 430 mentio fafta 
eft; Nempe Exod. 12,v.40,41. dicitur, [ſraelitas five filjos Iſrael, 
exactisannis430, codem iplo die, Epypto exiifſe : & Gal. c.3, 
v, 17, legem, 430 annis poſt promillionem datam, fuille pro- 
mulgatam. Sed notandum eſt, annos illos 4vo, de Abrahami 
ſemine, five poſteris, ( non de ipſo Abrahamo,) fignanter 
dif&os; adeoq; ab Ifaaco nato, ( nam de lſmaele, ejaſy; poſte- 
ris non agitur;) cum Abrahamus annum jam centefimum com- 
pleverat, numerandos efſe: At ubi annorum 430 mentio fa- 
Ga eft, ad ipſam promiſlionem fa&tam, iplamq; Abrahami pro. 
fecaionem primam reſpiciendum eft, ( utiex locis ipiis patet; ) 
quz propterea annis Zo przceſlit nativitatem Iſfaaci, adeoq; A- 
brahami anno70 completo fata eft, 5 annispriuſquam Cha- 
rane excellit. Adeaq; & hic emendandus eric calculus Helvici, 
&c. abjeAione annorum 5+ vel faltem annorum 4, propter 
annos tantum 74 come 


Anni * pletos ab ipſo H:lvico 

Ad Diluvium. 1656 numeratos. Alia fiqua 
Ad Arphaxad. 2+1 fine animadrertenda, 
Ad Tharam. 220 Intata prztereo; cim 
Ad Abrahamum, 70+t60 non fitmihianimus o- 
Ad Promiflionem. 74— 4 mnesChronologiz dif- 
AdExitum, 430 ficultates excutere.Sufe 
Ad Templum, 480 ficit ſpecimen aliquod 
Ad Chriftum. 1015 exercith gratia exhiby- 
Ad Aram vulgarem 2 iſle , paucas has emen- 
Ad annumpreſentem 1655 dationes innu&do; jux- 
5604 F 61t— 4 £4 quas {1 corrigatur 

4s p calculus Helvici, an» 


num przſentem , an- 


num ab Ocbe Condito 5661, exhibebit, Vel faltem, ( fi 0- 
mittatur 
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mittatur adjeCtitius ille ad Arphaxadi natales annus) annum 
660. | 

, Prinſquam autem rem hanc dimittam , prout annum wun- 

di addendo inveſtigavi, Jibet etiam-tempus, quo Ilicaclitx #- 

gypto permanſerint, ſubducendo 'inquirere. 

Premittendum autem, verba illa Exod. cap. 12» ver. 40. 
JIN) 70 DuY7y Eng MV Wh Mw 192 20D) 
LUTNRD Etincolatus 4ſraeliterum ( live. fil rum 1rael,) qui 
commorati ſunt in Zgypto , fuit quadringentorum & iriginta annorum: 
&c. caute interpretanda eſſe. Non enim id volunt, quod If- 
raclis poſteri per totos 439 annos in Agyp.o permanſerint: 
ſed quod Familia ifta, (ex Abrahamo nempe <cjuſq; pofteris 
conftans, quam Deus ex aliis omnibus {ibi ſpeciali modo ſele- 
gerat;) guz nunc paſlim Iſraelitarum, five filiorum Iſrael, nonij- 
ne celebratur,(quzq; jam aliquandia in Xgypto fuerant in» 
quilini, & duram fervierant ſervitatem; ) ex quo primum pa- 
eriam ſuam Dei juſſu reliquercunt, inquilini erant C in alicna 
terra )Per annOs 430-Exatjis antem annis illis 430,edem ipſo die 
egreſſi ſunt, &c. 

Cum igitur conftet, totam eorum peregrinationew, (ab A- 
brahami prima profeRione ex Ure Chaldzorum, ad liſracli= 
tarum exitum ex Fpypto computandam, ) fuilſle annorum 
430. Quzrendum reftat quot ex illis annis ante Jacubi- de- 
ſcenſum in Agyptum tranſterant; utconſter quantam mo- 
ram ipſjus familia in Fgypto fecerint, | 

Dicimus igitur, A promiſſione data ad natum Iſaacum elape 
ſos eſſe annos 3o, (uti ex jam dis patet: ) Iſaacus autem an- 
nos 40 natus duxit Rebeccamz ex qua poſt annos adhuc 
alios 20, ſulcepit Jacobum, uti patet Gen.'cap. 25. v.2 0,26. 
Jacobus autem natus annos 130 cum familia ſuain 
Agyptum deſcendir, ut patet Gen. cap. 47.9.9, Qui- 


De Tiraelite- 
rum mura 1 


0 ( . 
Ws bus omnibus ex annis 430 ſubduftis refidui ſunt anni 
| a 210 quibus in Fgypto commorati ſunt. Neq; tamen De dure 
= | 'toto hoc termpore in ſervitutem redaGti ſunt 5 fed ſervitutis in; 


adhuc 71) aut etjam iplius /ye0y0: qui ipſum nove- 
_— rant, (quibus fortafſe anni adhuc circiter zo conce- 
#10 dendj,) proſpere yjxerunt uti patet Exod. cap.1.v.6,, 
7. adeoq; ſuperſunt anni circiter 110 intre quos 

duram 


quamdia vel Joſephus ipfe vixit (nempe per annos 31:0. 
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duram illam ſervitutem perpeſli ſunt : num autem per totum 
hoc annorum 110 ſpaciam male habiti ſint non certum. eſt, 
(quia de przciſo initio iſtius malz traQtationis non conſtat)at 
per eorum lenge majorem partem duraſſe perpeſliones li. 
quido conſtat: Nam Moſes annos $0 compleverat quandg 
coram Pharaone-comparuiteorum dimiſiionem poſtulans, ut 
dium eſt Exod.cap,7ver.7. qui tamen iptc natus eft poſt inceps | 
tam illam ſervitutem,&.quide flagrante perſecatione,at liquet 
Exod.2. Non igitur-ſtatim ab ipſo initio ſervitutis, nam multa 
prius tentata ſunt priuſquam eo deventum eft. Nempe prima 
dari ſervitute conati funt Agyptii 1ſraclitarum animos do» 
mare, experturi num hac ratione eorum forte numerus minui 
poſſit, ur Liquert Exod. 1-v. 16,&c, Cum vero hoc neutiquam ex 
animo ſucceſlit, quin adhuc etiam au&i3 oneribus eo magig 
mulciplicati fint: Obſtetricibus clam at (videtur ) in mandatis 
datum eft ut filios eorum in ipſo partu firangularent, filiabug 
interim ſalvis : adeoq; ſecreta fraude, parentibus interim ipfis 
vix advertentibus, & nihil forſan mali {uſpicantibus, filios 
etiamab ipſo partu eriperent. Hoc autem ipſis 6bſtetricibus 
clanculum in mandatis datutn, & quidem clam perpetrandum 
eſſe, ideo praſertim ſuſpicor (licetillad totidetn verbis non 
afirmerur) quoniam f1 aperte vellent,& palam profeſſ, infan- 
ticidium illud aggredi , potuiſler aliis quibuſvis rex illad in 
mandatis dedifſe non minus quam obftetricibus, & forte me- 
lius cam mulieri tale quid aggredienti facile pofſir vel viribus 
refiſti; quid quod & ea quam poſtea in ipſarum defenfionem 
obtendunt excuſatio, nullius efſet momenti ; five enim priuf- 
quam ſive poftquam ipſz venetint naſceretar inſans.quid hoc 
impedire poſſer,ne,f1 ilud palam prefiteri vellent,ipſum ſtran- 
gulent ; aut,fi vi fucrint impedite ne illud factunt, hanc ipſam 
vim potius cauſatz efſent cur regis mandato minas fuilſencob 
_ ſequentes. Videtur igitur infanticidium illud, quod palam 
profireri puderet, obſtetricumicare comiſſum effe, ut quz clan- 
calum nec obſervatzx 'nec quidem fuſpe@z illad- fecretd 
polſent in ipſo partu aſſequi. I1Iz vero infiumanum i11nd faci- 
nus deteſtatz, cum non auſz efſehit regis mandato palam con- 
traire, aut diſfertis verbis renunciare, tamen rem difſimulan- 
danyputarunt, quod & fecerunt, infantes etiam maſculos ih 
vivis conlervantes. Cauſatz interim (fortafſis) fe ſatis fide: 
lirer 


IEF) 
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liter quantum in ipfis erat negotium illud curafſe, & quidem 
infantiam non paucos reapſe mortuos efle (vix enim 
credibile eſt', etiam Hebrzorom fzxminas nunquam 
feciſſe obortom, aut infantes nunquam in partu periifſe ;) 
quod ſuz deberi curz credi poſſit; verum quod illud non ſem- 
per fiat iptis non dandi efſe virio,.cum Hzxbrez mulieres vepetz 
- fint,& quidem ipſis Agypriis multo vegetiores (quod & ipſum 
non eſt improbabile, ſed certum potius purandum ;z cum par» 
tim dura carum fervitus.ctiam huc facere poſlit, nemo enim 
neſcit laboratrices mulieres mollibus & delicatulis vepgetiores 
efſe, & quide in iplo partu minus non raro vel difficultstis vel 
periculi ſubire; parrim etia divinz benediCtioni inſigai id debe- + 
atur,) adeo quide ut obſtetricis ope vix Indigeant, & non raro 
antequam ipſa advocari poſlit peperifſent, unde deeffet opor- 
tunitas etiam maxime volentibus illud quod a rege in manda- 
tisacceperant-ex{equendi. Atque hanc poſteriore accuſationis 
eti3 parte eas obtendiſle, ſatis conſtat,cum jillad diſertis verbis 
affirmetur,& quidem vix dubicandum eſt quin & reliquam ob- 
tenderint. Quam quidem excuſationem, quamvis non ſola 
cauſa fuerit(uti liquet ex elogio quod ipfis largitur Deus) non 
tamen plane fiftam arbitror, aut eas hac in re, quantum ego 
video, mendacii reas ; quod tamen non pancos video, quaſi in 
cofeſlo eſſer, non plane quide approbantes,ſed ſalte temperare 
fatagentes,Cum vero neq; hoc ſecundii confilia ſucceſſum que 
voluic obtingeric,quin Hebreori numerus adhuc creverir,tam 
tande renon diutius difimulata,quod prias clandeſtins fraude 
& perfidia rex aggreſſus erat,palam atq; ex profeſſo denunciar, 
abtioo edicto toti populo imperans ut Hebrzorum iinfantes 
maſculi mergantur flumine, ſolis femellis ſalvis, quantum au- 
tem temporis inſumpſeric, duobus illis prioribus experimentis, 
(quz certe aliquot annorum moram poftulabant priuſquam 
conftare poſſet quem efſent exitum habitura, non conſtat. At 
certe tertium illud facinus jam erat ſuſceptum, & (uti videtur) 
aliquandiu obtinuerat (licet quamdiu non conftat)prinſquam 
natus eſt Moſes. Unde certiieft non primo ftatim initio duri- 
oris iſtius ſervitutis, ſed poſt annos potius aliquammultos na- 
tus dicendus eft. Er propterea probabili ſatis conje&ur 5 -1di= 
care poſſumus per centh plus minus annos rigid? itizm duriſfe 


ſcrvitutew; (altem vix pauciores quam 90 aut plures quam1 20. 
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Quamvis autem,uti ditum eft,durioris iſtius ſervicutis dura. 
tio non ita accurate decerminarit polit attramen (ut ſuperiag 
oftenſam eft,) cota Ifraelicarum in Xgypto mora,ex quo Ja- 
cobus cum ipſius familia in Mgyprum deſcendit, ſatis conſtac; 
nempe annoruin 210. In hocautem 210 annorum ſpacio 
(quod micum eft difta) 70 perſone tam ftupendo augmenta 
in cam imm-nſam nymeram creverunt ut omnem fere exſpe- 
&arionem [uperet. Septaagints perſone, inquam. Tantus enim 
erat totus iſrcaclictarum numerus cam Jacobas in Agyptum 
deſcendir, computatis interim tam ipſo Jacobo, quamJolepho 
cjuſque liberis qui jam in Agypto prius erant : prout viritim 
nominantur Geg.ca.46, Nempe ex liberis Lez recenſentur 
nominatim 34, quorum. cum duo (Er % Onan) jam antea 
mortai fuerint, (ur ditumeſt v-t2.) reliqui 33-cum- ipſo Ja» 
cobo, ſunt 33, quem numeram habemus v.15+ Tum ex liberis 
Zilphz recenſencur nominatim 16. (ut v.19.) Ex: liberis Ra« 
chelis, inter quos Toſephas ejuſq; duo filii, numerantur 1 4 (ut 
v.22.) Ex libecis deniq; Bilhz,7,(ut v.25.) Adeoq; totus om- 
njum numeras,puta Jacobus ejn{q; poſteri ex eo nati quotquot 
tanc in vivis erant, ſunt (33+ 16 + 14 +7 ==) 70, ut difum 
eſt v. 27. atq; iterum Exod.c.t.v.5, Deut. cap.10.v.22, Non 
igaoro quidem LXX lIaterpretes in locis illis habere #&Sous- 
xorT& mwTe,led manifeſt9,ut videtur,errore. Quem tamen lzps, 
ſam ſequutus eſt Stephanus in ipftus oratione ad populum 
utiillam habemas A&..7.v.15-Cum-enim res effec levioris mo- 
menti, ipliq; tunc temporis incubueric ſurama brevicate uti,{a- 
tjus ip? videbatur in re hiſtorica, (obiter tantum attingenda, ) 
Juxca receptam apud eos verfionem (quz paſſim obtinuit_ ean- 
dem repetere,quam ad importuni emendationem (quz ad rem 
preſents vix quicqui conferret)in illis tewporis anguſtiis citra 
necellicatem divertere: Lucz vero,qui hanc ipſius orations, ſive 
potius ipaus ſummam. recenſer neutiquam incubuit narratio- 
nem illam (fqaid inibi erratum efler) emendare, fed ſatis ſuas 
egilſe partes cenſendus eſt (i orationem illam prout habebarur 
hdelicer recen{uerit, Neq; enim. exſpetandum-eſt; ut, quo» 
tieſcang; in.N. T. textus aliquis ex V. T. citatur, {juxta cam 
qaz cunc obtinait, verſionem,) ſinguli verfionis apices, re quz 
pre manibas erat omilla, critice diſcutiantur.Satis eſt, fi quem 
CItANt textus , quatenus ad prefens negotium applicatur, cum 
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anthentico textu Hebraico quoad ſenſum eonveniat; quan* 
quam fortaſſis in nonnullis apicibus non tam accurate  ſuas 
partes egiſſent qui citantur.interpretes, Qua de re videantur, 

6 libet comment atores in Jocum, | 
In quam immenſam autem 70 illz perſonz multitudinem 
eruperint intra 2to annorum ſpacium, ſatis liquet ex ea quam 
habemus populi 1ſraclitici recenfione, quando AX gypto exic- 
runt. Nam Numeror. cap. 1. v.46. lracelitis tributim com- 
putatis, reperti ſunt 603550 viriadulti, ad bellandum ideo= 
nei, qui annum #tatis vicehmum compleverant; preter decre- 
pitos ſcenes, mulieres item, & infantes (ive etiam adoleſcentes, 
( quippe qui annum vicehimum nondum compleverant, } tota 
interim tribu Levi non numerata. Si vero numerus juniorum, 
quinondum 20 annos nati, ſimul cum ſenibus ad bellandum 
ineptis, bellatorum numerum #=quaſſe putemus ( quod non 
iniquum eft poſtulatum, cum ejuſmodi ni fallor , proportio in” 
aliis etiam gentibus foleat occurrere; vix enim ſolet adulto= 
rum numerus, numerum fimul puerorum , adoleſcentium , $ 
ſenum, {aperare,) atq; horum numerus reliquis adjiciatur; re- 
perietur numerus 1207100. His inſuper ft adjiciatur totius nu- 
meri pars decima , pro tribu Levi, ( que in priori catalogo 
recenſita non eft,) exſurgit omnium maſculorum numerns 
1327810 circiter. Deniq; fi fxminas judicemus maribus non 
fyifle pauciores, '( quz forte & multo plures efle poſlent, 
partim quod viri finguli non raro plures habuerint uxores, par- 
tim-etiam quod eorum miranda multiplicatio & incrementum 
_ idipfum ſaadear, prefertim cam: certum fit 


603550 ex infantibus maſculis non paucos flumine 
603550  Afuilſeſubmerſos,)Jearamq: numerus numero 
1207100 _ Marium adjungatur, emerget numerus om= 

120710 nium 2655620. Nempe bis milena millia, 
1327810 ſexcentaquinquaginta & quingque millia, cum ſex- 

1327%$10 ACcentisG viginti; ſeu potius juxta ſtilum vete- 
2655620 Tum Romanorum, ( qui centenea millia ſo- 


lebant numerare, ) vicies & ſexies centena 
millia, quinquaginta inſuper & quinque millia, 
cum ſexcentis adbuc & viginti, Cuma; hi cmnes ſint fimul ſuper- 
iites;f1 illis ulterius annumerentur omnes qui interea temporis 


demortui fuerint, numerus in immenſum efſer ampliandus. 


Q. 3 Hos 
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Hos autem omnes ex 70( uti diftum eſt ) perſonis intra 219 
( at ad ſummum 211 ) annorum ſpacium deſcendiſle, tam in- 
credibile prope, & ſtupendum plane eſt incrementum, ut nulla 
iſtius vel probabilis cauſa afſignari poſlit, przter infignem illam 
benedi&tionem Abrahamo divinitus promiflam, Gen. cap, 15, 
v< 5. Intuere verſus calum, & numera ſtellas ejus, ſi poſſis eas numera- 
ye; nempe fic, inquit, erit ſemen tm. Quod & mirifice ad imple, 
 tameſt: Quicquid enim fit de arenulis ad maris littora poſitis, 
certe numeram ſtellarum, quas Abrahamus in firmamento ſj- 
mul intueri poſſet, longe ſuperat ipfius poſterorum multicuds, 
Cum enim numerus ſtellarum, quas facile notare poteſt oculug 
intaentis, nltra unum mille non multum -excedatr, ( numerari 
fiquidem ſolent 102:, in tabulis Aſtronomicis, ) quarum etias 
am non nifi pars media, uno fcilicer hemiſphzrio contents, fi- 
mul intuendz patent; unius Jacobi pofteri ( 1ſmaelis interim 
& Efavi poſteris, utur numerolis, ne quidem- nominatis,nec qui 
3 Ketura deſcenderunt, ) qui uno atq; codem hoc rempore vix- 
erunt ( omillis interim iis qui vel antea fuerant demortui , vel 
etiam per omnia deinceps fecula nafcituri) numerum illum 
plus quam bis millies ſuperavir. 

Non difſimulandum interim cft, hanc ſupputationem ſupra 
memoratam, non immediate poſt exitum ex Xgypto fatam 
faifle, ſed poſt integrum annum, incunte ſcilicet anno ſecundo, 
( die primo menfis ſecundi) uti conſtat Num, cap.1. v. 1. Ve- 
rum hoc non adeo magni momenti effe judico, cumeerum nyu- 
merum eo anno non admodum aufum fuifle cenſendum'erit ; 
partim propter infignem illam cladem quam interim paſfi 
fant, (Exod.cap. 32.v.28, & 35.) ob vitulum aureum; partim 
etiam quod eundem circiter numerum habemus Exod, c. 12. 
v.37. licet non accurate ſupputatum ; dicicar enim  ibidem 
Zgypto eadem noe exiiſle, ex Ifraelitis, virowadultos circi- 
ter 600000; numerantur autem (ut diximus) anno ſequenti 
preciſe, 603550. . 

Arq; hzc quidem obiter dixifle ſufficiat, quo anſam arripe- 
rem Addicionis atq; ; Subdugionis praxin in exercitium re- 
vocandi. 


CAP: 


CAP 1 8. De Multiplicatine. 


CAP. XVIII. 


De multiplicatione, Quid fit. Quid , waltiplicandw, wuliplicator, 
Fadus. Quid multiplum , Pars, Partes , Aliquota pars, Ali= 
quanta pars, Multiplicatio ſenſu ftrifo , & ſenſu laxo ſumpra. 
Non ſemper numerum augets. Multiplicatis ef multiplex ad- 
ditio. Multiplicandus aut Multiplicator , ntervis ex” Faftori- 
bu dici poteſt. Multiplicationis praxis : in numeris fimplici 
bus; in nuameris compoſitis; in partibus decimalibus, De In- 
dice numeri Fadi. 


JOſ abſolutam in Prioribus Numerorum Additionem & 
SubduRtionem, eorundem Maliiplicationem tradendam ag- 
redior, | h 
Eſt autem Maultiplicare , Numeram invenire, qui numerum da- 
tam toties contineat quoties requiritur. Sive Numerum invenire que da- 
tamyationem ( ſive propertienem) habeat ad numerum datum. Puta, fi 
quzratur numerus qui fit numeri cujuſvis/dati dupins , triplus, 
guadruplus, decuplus, vigecuplns, centuplus, millerupins, aut quavis a- 
lia ratione feu proportione datum numerum fſuperet: vel. 
(quod perinde c&) qui numerum datum bis, ter, quater, decies, 
vicies, centies, Millies, aut quotieſcung; contineat : Multiplica- 
tio docet queſitum nameruminvenire. Vel ctiaty ( fi ulcerius 
| Iibeat quam ad ſolos numeros multiplicaticnis vocem-extens- - 
dere) multiplicare eſt; datam quantitatem in lata ratione aupere , five - 
Puantitatem deſcribere, que datam teties contineat , quoties requiritur: 
aur etjam univerſalius Date alicui quantitati aliam- in data ratione - 
exhibere. | OR TENY: 
_ Numerusdatus ille; cai in data proportione quzritar alias, Mutltiplican= 
{ paca cujus duplus, triplus, quadruplus, &c. quzritur, ) dice ** + 
wr Multiplicandus, Towennariatiuer, | 
Numerus ille qui datam proporcionem exprimit, ( puta qui 
dicit quotuplus futurus ſit quzlitus numeri dati, five quoties, 
aur quot vicibus illum contineredebeat,) Towanaatidtuy dick 


Multiplicatio - 
quid 2 


Multiplica= 


lors 


tur, hoc eſt Multiplicans five Multiplicator.. Faftus. 
Numerus deniq; quzfitus dicitur yiwyer@f, numerus Fafins, 
five multiplicatione Procudus. Multiplicgs - 


Multipiicationis autcm Sigrum, five Neta, five CharsFer , hoc 1ionis fiyrivet 
cto 
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efto x. Nempeut 10t 2 Additionem innuit , five numeruy 
denarium binario autum; & 10 . 2 Ablationem, five Subdy. 
Qjonem, nempe numerum denarium binario mulfatum ,. five 
diminutam; fic 10x 2 fignificet numerum denarium binarig 
maultiplicatii.five bis poſits. Si icaq; querataur numerus qui nys 
meri denarifi bis in ſe continear, hoc eſt, qui fit denarii duply, 
ſeu qui dupli proportionedenariam fuperet: numerus'Denarijuz 
dicetur Muttiplicand#s; numerus Binaries { qui datam proportio. 
nem exprimit) dicetur Multiplicator z numerus deniq; quzfitug 
( pata vicenarius) qui numerum denarium bjs continet , F4 
ns dicetur, ſeu ProduFus. Hoceſt , fifit 10x2 — 20, erit 10 
Multiplicandas, 2 Multiplicator, & 20 FaQtus, ſeu Produttus, 
His appellationiburs intellef&is, non' crit difficile alioram 
quas afferunt Mulriplicationis definitiones intelligere ; quales 
ſunt hz quz ſequuntur. | 

Multiplicare, eft numer@m invenire, qui toties contineat Multipli« 
candum, quoties Maltiplicans continet Unitatem. | 

Item; Multiplicare, eft numernm invenire qui eadem fit ratione ad 
Multiplicandum qua Multiplicens ad Unitatem. 

Has autem definitiones, aliaſq; ejuſmodi, licet non ut falſas 
rejiciam, ctim revera rem prout eft exprimant; vix tamen uſq;_ 


| adeo accommodas autumo. Cum enim Definitio fit definiti 


explicatio,: debet ea per notjora precedere. Quid aurem fit 
numerus Multiplicandus, Multiplicans, 8 Multiplicatione faus , non 
minas eft ignotum quam quid fit ipſum Multip licare, - Qua eti- 
am de cauſa non admittendam cenſui (in definitione noftra 
poſteriori) ipſam rationis five proportionis vocem , nil & ipſam 
fimul explicuifſem; utpote quam nondum in przcedentibus ex 
profello expoſueram. | 
Fateor interim ipſum Euclidem multiplicationem fic expli- 
cuifſe.15 d7. *Ae yu; deryudy monanotdCey Nierat ray Bows cionw 
& amy ord es , matures Cute %y 6 TAXML@NRTIAC AG, t 
yernral ms, Nunerus numerum multiplicare dicitur, quands quot ſunt in 
zpſo untitates, toties componitur ( numerus ) qui multiplicatur , atg; 
(ita) faus aliquis emergit. Verarm hic ( 6 rite attendatur Eu- 
clidis ſcopas) non tam Maltiplicationem definit, aut docert quid 
fir Maltiplicare; ſed exponit quid fibi velit apud illum phrae 
is Ha cum dicitar namerus numerum multiplicare ( cujus quidem 
voces {ilagulz ſupporuntur prius faifſe cognitz;)- arq; hoc 
quidem 
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quidem poſtquam expoſuiſſer quid fit ratio; & ſpeciatim quid fit 
Toaenadony ſeu multiplam, adeoq; & quid fbgnificer amnnannue 
o1dCey norum efſer. 

Ar meum eſt, non tam aliorum . definitiones reprehendere, 
quam res ipſas explicare: adeoq; miki fufficie fi vel ex eorum 


vel ex meis verbis res eadem quam & ego & illi volunt perci- 


piacur: neq; enim mihi lubitum eft de verbis Iitem mevere,ubi 
de re convenit, licet interim & verborum dele&tum adhiben< 
dum efſe non difhteor. 


Notandum autem eft,ubi in explicatione definitionis noftrs Multiplicatis 


icte ſump= 
inventus, ( FaJus nempe ) numerum datum {quem Multipli- pe pu, 


cendum diximus, ) bis, ter, Oc. contineat , vel in data ratione ſu* ;y1,livende. 


ditum eſt , quod numerus multiplicarione quzſirus, five etiam 


peret : non hoc temere dictum eſt: Quoniam in primaria vocis 
notione i[lud tantum intelligitur. Atq; hoc quidem ipſa voce 
ſatis innuitur, nam Multiplicare five woaneanacidCer , cft nume- 
rum dati multiplum ſeu aoxaemaccioe invenire. Quid autem fit 
Tnendotoy (eu multiplam, ut & e contra,quid fit wiezs five pars, 
( ſeu, ut vulgodicimus, aliquota pars,) detinit Euclides 1 & 2 


dd5. Mie@- } wixd © piyihes, m0 Sag oy peiGorC, imy 22> 


T&/£789 70 poitoy. Thenaamadoiey 5 79 peter 58 $adomyG-, fras 
167418776T ou a0 7% hho @-, Pars eſt magnitudo magnitudinis, 
minor majoris , quando minor Metitur majorem: Multiplex autem eff 
mor minors quando minor metitar mejorem. uti Commandinus & 
Clavius exponiint, Vel (aliquants forſan explicatius, neq; mi- 
nos 7! 73 pay, ) Magnitude minor Magnitudinis maioris Pars 
eft C aliquota ) quando majorem metitar, ( menſarat, ſeu potius 
permetitur, permenſurat , nempe quando aliquoties ſumpta 
majori fiet accurate zqualis:) Major autem minoris Multiplex eff 
quando a minori ( fic ) menſuratur, ( Quod autem de Magnitydi- 
nibus hic dicitur, id ipſum tetidem verbis de Numeris habe- 
tur, 3 & 5 dd7.Et quidem de quantitate qualibet perinde in- 
telligi deber.) Nempe Partis vox non de qualibet totius parti- 
cula ſeu membro dicitur, C uti cum ax. 9, dicitur Toetwn eſſe 
mMajis [nd parte,) ſed definiti five determinata fignificatione re- 
ſiringicur ad ejuſmodi partem, quz nunc dicifſolet aliquote pars 
(puta pars tertia, pars quarts, pars centeſima, &c.) quz nempe ali- 
quoties ſumpta tori fiet zqualis : fi autcm nen poterit ita ali- 


| Quoties repetita toti fieri #qualis ( ſed ſemper vel major , vel 


minor,_) non jpſius weG-, ſcu pars (aliquota Jdicetur, row 
R OC 


Ouid fit Pars 
& Muiti- 
flame 


Maltiplica- 
tio laxtori 
{ſenſu accepta» 


132 


Choc ſenſu,) ſed potiuspartes wen, uti dicitur 4 d 7, witn 5 
% 7&4 14) £44/45784 (qua tamen definitionem de magnitadinibug 
non interpoſaic {;h.5. quoniam hoc de illis univerſaliter enun- 
ciaci non poſſet ; fieri enim poteſt ut magnitudo minor ma- 
Joris neg; pars lit, neq; partes, quoties nempe toti eft incom- 
menſurabilis: quod cum de numeris, proprie difis,ninirum 
integris,de quibus folis hic agitEuclides,contingere non poſit, 
ut qui fint omnes comenſarabiles,cum faltem-anitas cas om= 
nes metiatur,neceſle eſt ut numerus minor ſit majoris vel pars, 
vel partes, hoc eſt partis aliquotz aliquoties repetitz aggrega- 
tum. ) Sic verbi gratia, 2 eft numeri 6 aliquata pars (puta tri- 
Ens, {ive pars tertla,) quia 2+2 +2 = 6, hoc eſt numerus 2 
ter repetitus Zquatur numero 6 ; ſed numerus idem 2 nume- 
ri5 pars(aliquota )non eft,quia f1 bis (aut rarius) ponatur eft 
minor quarn 5,fi autem ter(aut ſzpjus)major erit quam 5 nam 
2 +2 —4 minor quam5;. 24242 —6 major quam 5; 
adeoq; numerus 2 numerl 5 nonpars (aliquota) dicetur, ſed 
partes,puta + ſea due quinte ; vel etiam, utijam loqui ſdemus 
aliquanta pars dici poteſt,{ed non aliquota pars. Et fimiliter de 
Multiplici ive multiplo judicandum erit. Cum enim pars & mul- 
tiplam fint relata , ex uno .cognito cognoſcetur reliquum : eſt 
enim Pars , multipli pars; & Maltiplum,eft partis multiplum; 
quod propterea partem aliquoties preciſe continere debet,pu- 
ta bis, ter, quater, aut ſzpius, 


De Multiplicatione. 


CAP.8 3 


Quoties igitur multiplicatio per unitatem,aut numero fra- 


Qo3,aur etiam ſurdos,pura per I, 3,5,v3.&c. occurrit: Multiplie 
cations vox latiori ſenſu intelligenda erit , & zearayenoaucs' ne- 
q; alio fenſu illud dici poteſt quam quo 1, aut etiam. : > 
4 3, &c. nameri aut multicudines dici poſſunt. 


Quienim quancicatem quamlibet per unum raultiplicat, 


hoc eſt, ſemel (przcife) ponic ; non proprie multiplicare di- 

cendus eft, ſeu multoties ponere, ſed eandem ſunpliciter quan» 
ticatem retinet; neq; quod hac mulciplicarione prodacitureft 
proprie expolicz quanticatis Multiplum , ſed potius ea ipſa; 
( nit & Aquale, eo ſenſu Mulciplum efle dicatur , quo Unum 
fupra contendimus efſe Numerum; quod {i dicatur, egonon 
repugno,) Arq; hinc eſt quod diciſolet, Unitatem neg, multipli- 


care neg, dividere; quia nempe live multiplicemus five dividamus 


per unum, quanticas ea multiplicatione aut diviſione non-mu- 


tatur, ſed cadem quz prius manet: non minus quam in Addi- 


tione 
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tione aut SubduQtione, crphra ſeu ©, nibil mutat. Nam ut 
2to— 2,%2 — O=22, fic 2x1 == #5 & r=2. Eſtq; po- 
cjus mulciplicationis aut divifionis negatio , quam mulriplica» 


> 


tio aut diviſio, 
Quiautem, per, ,z 4» Nc. multiplicare ſapponitur,non 


tam revera mulciplicare dicendus eft quam dividere( ut dein- ' 


ceps melius patebit,ubi Divifionis naturam expoſuerimus, nam 


ficat qui maltiplicat per 2, 3,4, &c. datz quantitatis quzrit 
duplum, tripluw, quadruplum, &c. five expofitam quantita- 
tam bis, ter, quater, &c. ponit: ſic qui per, £,%, +, &c. mul- 
tiplicat, non nifi datz ſemiſſem, trientem , quadrantem, 
&c. quzrit; neq; ipſam quantitatem , nedum ipfius mul- 
tiplum, ſed ipſius ſaitem ſemiſſem , trientem, quadrantem, 
&c. hoc eſt revera dividere per 2,3,4, &c. Adeoq; ut qui quan- 
titarem negativam ſupponitur Addere, ( puta qui numero 4 
adjungit — 2 ,) reapſe Tollit; ( minuit enim, non auget; eft 
enim 4 — 2, minus quam 4; & tantundem eft atq; tollere 2: ) 
ica qui per 5 ( aut aliam quamliber aliquotam partem) ſuppo- 
nitur Multiplicare, reapſe Dividit; tantundem enim «ft atq; 
per 2 dividere. Ut enim Addicioni SabduQtio, fic Multiplica» 
tioni Diviſio eft contraria. 

Tandem; qui per 7, , &c. multiplicare ſupponitur, par- 
tim multiplicac partim dividit ; nempe multiplicat per 2,3,&c. 


(numerarores,) & per5, 4, &c, (denominatores) dividit: Si- 


cur qui addere fupponitur 4 — 2, partim addit, partim au- 
fert; nempe addir 4 & aufert 2. Ut & qui multiplicare ſup- 
ponitur per y/ 3,duo facit, nempe myultiplicat per 3,& radicem 
quadraticam educit- Verum hzc omniq refius percipientur 
ubi de numeris Fraftis, & Sardis deinceps diftum faerit : at in- 
terim hc expedit ſubinnuiffe, ut intelligatur quid per Myultipli- 
cationem tritifſimo ſenſu ſumpram, & quid ſenſu laxiori intel- 


ligi debeat. Ut autem Multiplicationis nomen, fic & Deftinitio 


noſtra utriq; ut opus eft accommodari poteſt. 
Et propterea Multiplicatiore, laxione ſenſu ſumpta, non 
ſemper augetur numerus,aut maltiplum producitur,(quan- 


quam ilJud vi vocis perhiberi videatur, impoſito nempe no- **5*! numee 
wine 'a famoſfiori fignificato.) Cum enim, in multiplicatio- 
ne, ſupponizur numerus Multiplicandus totjes poni,quoties 
innuit Multiplicator ; five (pon tantundem valet) nume- 

& - ras 


14M, 


Non ſemper 
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rus multiplicatione Faftus toties contineat Multiplicandum | 
quotics Multiplicator continet Unitatem : Prout Mulripli. | 
cator major {it aut minor quam {niras, aut etiam Ipfi xq ua- | 
lis; ita numerusProduttus five fattus major eſt aut minor 
quam multiplicandus, aur ipfi zqualis. Nam qui quantita- 
tem preciſe ſemel ponit {hoc eſt, multiplicat per 1,) eandem 
neq; auget neq; minuit ; qui autem pluſquam ſemel ponit 
(abi nempe malciplicator eft major quam 1,) ille auget; qui 
autem minus quam femel ponit (five qui- multiplicat per 
quid minus quam 1 )ille tic multiplicando minuir, 
Multiplicatio Patet autem, ex jam craditis , Maltiplicationem ( falrem 
ft multiplex trite ſumptam)vix aliud elſe quam maltiplicem additionem, 
Adlitis, Ffveadditionis compendium. Idem enim eft criplicare aut per 
3 malriplicare, atq; quantitatem ter apponere ; adeoq; Fa- 
tum iſtius multiplicationis tantundem erir, atq; hujus additi- 
onis Apgregatum ; & ſimiliter in aliis. Puca 2x2 =—2 42, 
2X3 =24Þ 243. 284=242+2+2, &c, ut partet. 
Ubi etiam obiternostetur, numerum binarium five ſui adje-_ 
Ctione, five in ſeipſum multiplicatione,tantundem augere ; 
nempe2+2—=2x«2: quodin ſolo numero binario con- 
tingir. 
Multiplican- Porro,in numerorum multiplicatione, ati ex diQtis item pa- 
das aut Mui tet, duos nameros notos efſe,five datos,coftat,nempe multiplican- 
tiplicator , #- dum & muitiplicantem Ciive multiplicatorem ;) tertium quzſfitum 
tervis exFa- efle,quem Fatum live Produum diximus. Sciendum tamen eſt, 
Goribss dici perinde omnino efle five hanc (ive illum ex datis multiplican- 
potef?, dum aut multiplicantem dicamus; idem enim omnino pro: 
dibit Fattus, utervis datorum dicatur multiplicandus, Tan- 
tundem enim eſt five velimus Quatuor Ter ponenda,five Trie 
Quater , verobiq; enim ex{urgunt Duodecim. Hoc eſt 
4*3==3x*4. Erhmiliter in aliis. Quod quidem totidem 
punctis, eo quem hic videas ordine policis, | 
{ſatis demonſtcari poterit : fiveenim ſerie- 
bus tranſveriis numeremus ter quatuor, ji- 
ve feriebus erectis quater tria, idem tamen * ' | * 
erit atrovis modo pyn&torum omnium + - * * 
nvmerus, ut patet, Atq; hoc ipſum Eu- 
clides oftendit 16 e 7. "Bey Wo dyr9yps? TOAALTAGT IAC oy TS 
BNAGAvS, WUD T1 TIy@5, ol avopsres V5 wm, ior RANIAvLs TeoorTel, 
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$i duo numeri ſe mutuo multiplicantes aliquos effecerint,nkmrer; fic faBi, 
erunt inter ſe equales, Hoceft, ft numerus A multiplicet B, ut 
fiatBxA; & vice verſa numerus B multiplicet Aut fiat A « Bz 
numeri ſic fati, erunt invicem zquales, newpeB = A — A x B. 
Cujus ulceriorem demonſtrationem, fi noftra non ſufficiat, vis 
deat cui libet apud Euclidem loco citato. | 

Quum igitur Arichmeticz prafticz magiftri non raro docent 
ex numeris datis, Majorem dicendum efſe multiplicandum, 
&prxponendum effe - minorem vero Multiplicagtem , & ſub- 
ſcribendum efſe : non tamen illud putandum et aut 
ſemper aut neceſſario faciendum efle, ſed prout fibi commodi- 
us putaverit calculator: quamvis enim nonnunquam expe= 
dire videatuf , nulla tamen neceſſitate imperatur. 

Denique monendum inſuper eft, duos jillos numeros datos, 
quos Multiplicandum & Multiplicentem diximus, non raro apud 
Arithmeticos uno nomine FefFores dici, ficut qui malti- 
plicatione producicur dicitur FaQus. Item FaGores illi invi= 
cem duci five Multiplicari dicuntur. Idem enim omnino eſt nume- 
rum in numerum ducere,atq; numerum per numerum multiplicare. leem 
numerus multiplicatione produfus five fatus,no raro dicitur 
Refangulum,vel Planum,vel etii numer planus; Metaphora nepe 
ex Gcometricis duRta,ubi ex duRu longitudinis in Jatitudine 
habetur planum bve area ReQanguli vel Parallelogcammi, 

Arq; haftenus multiplicationis naturam ſatis videar cxpo- 
ſuifſe, ſeaquii fit Maltiplicatio : ſaupereft ut ipſtus etiam 
Praxin oftendam, five quomodo fit multiplicandum. 

Monendum autem & hic eſt de mulciplicatione, quod de Ad- 
ditione & SubduRione ſupra monnimus; eam nempe vel in 
numeris limplicibus ( unius tantum figurz) vel in numeris 
Coinpolitis (figurarum plurium ) exerceri. 

Quod ad numerorum fimplicium multiplicationem attiner, 
ea vel ex memoria petenda ef, vel ex Additionis principiis re- 
petenda, uſq; dum uſus & exercitatio eam familiarem red- 
diderint. Ita fiquis neſciar quor fint ter tria, vel ſepties ofoz 
poterit ille tres numeros ternarios, vel feptem oftonarios (imal 
addere; &pariter in aliis. Suntenim, ut jam oftendimns 
3+3+3=3=3, & $484848+}$+8+Þ8 =8x7. Ex 
fic in czteris. 

Ne autem ejuſmodi additiones ſzpius fint a tyronibus re- 
petendz, Tabcellam quandam ſolent huic rei accotumodatam 


3 CQuie 


M«ltiplicatie 
nts praxis. 


Simplicium 
numeroram 
mul: iplicatio, 
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compingere, unde (ingulas fimpliciuam numerorum maltipi- 
cationes velut ex promptuario perere licet,qualem hic ſubjeci. 
mus. Cujus quidem Tabelle demonſtratio quoad ſinguloy | 


iſtias numeros, ex Additionis fandamentis petenda eſt, ut mo- 
do oftendimus, 


Tabella Multiplicatienis & Diviſionis. 


GT neg 3 
11213141516171819 

2141618 1lioli21l14116118 
\-31 6 1 9 [12]1511S]21] 24]27 
| 418 112 116120124128132136 | 
_5 1101151 20125130135140145 
j- 6 112118124 130136142148154 
7 114121128135] 42149156163 } 
$ 116124132140148156164172 
9 [18127[36145154163172[8] 


LC Nj 

In hac Tabella, numerorum invicem multiplicandorum al- 
tero in ſummitate ſerie erectx, altero in principio ſeriei tran(- 
verſz, reperto; locus ille in area tabellz qui utriq; feriei com- 
munis eft numerum exhibet ex eorum multiplicatione fatum. 


Paca fi quzratur , quis numerus faftus erit ex dutu8 in 7; 


(ſeu multiplicatione 8 per 7:) in fronte tabellz quzratur 8, 
& ad latus 7, ( vel contra, numerus hic in fronte, ille ad la- 
tus,) & in communi ſerierum concurſu habebitur 56 — 8 « 7, 
- & fimilicer in aliis quibauſcung; . WS RR 

Cum autem, uti ſuperius oftendimus , perinde fit utrumvis 
ex Factoribus Multiplicandum dicamus, idem enim utrovis mo- 
do prodibic; puta 8 x7 —7 x8 = 56. adeoq; perinde etiam 
ſit atrumvis in fronte quzramus : poterit tabella ipſa in for- 
mam duplo fere minorem redigi, uti hic viderur, Ubi duo- 
ram numerorum invicem ducendorum major ſemper in fron- 
te, minor ad latus quzrendas fit; & in utriufq; feriei concurſu 
habebitur, ut prius, numerus fatus, 


T bella 
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FE 14151%61791819[ 
+ lio 112114116118 | 
9 [12] 151]18[21124]27 
4 116 120 124128132136| 
5 1251391351401 45 

6 136142148134 

7 149 156163 

8 164172]. 

9 1811 


Ubi autem de fimplicium numerorum multiplicatione con=- Aymerorum: 
ſtar, non erit difficilis ad compofitorum multiplicationem gypoſitorum 
progrefſus, ut quz ex {implicium multiplicatione {zpius itera« myhiplicatio. 
titota dependet; uti induftione partebit, 

Sit igitur numerus 3421 duplandus, five per numerum 2 7}; mylti- 
multiplicandus. Numero igitur wultiplicando 3421 , ſub- pljcator eſt 
ſcribatur Multiplicans 2 , & ( duQa lineola ) cuiliber figurz yymerys ſims 
numeri multiplicandi, ſubſcribatur ipfius duplum (quia nem- plex. 
pe multiplicator eſt 2) codem ſempergradu cum illo cujus eſt 
duplum. lta nempe duplam unius unitatis {unt unitates duz; 
duplum duarum decadum ſunt decades'qua- 
tuor; duplum quatuor centuriarum ſunt 3427 
centuriz o&o ; duplum trium millium ſunt 2 
millia ſex: qui quidem numeri in unam xX—— 
ſurmmam collec, nempe 6842 , funt rotins 68342 
numeri maltiplicandi 3421 duplum. Cum | 
enim omnes partes {imul zquentur totiz erunt etiam omnes 
partes bis ſumptz, zquales roti bis ſumpto; hoc eft, duplum 
partium omntum equabitur duplo totius. Quz quidem de- 
monftratio ( mutatis mutandis) de triplo, quadruplo, quintu- 
plo, aut quovis alio multiplo pariter valebir. 

Si vero, in hujuſmodi procefſu numerus cajuſvis Joci feu 
gradus noverarium excedat,adeoq; non {it .unica figura expri- 

, mcndus; 
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menJas; ultima iſtius figura ſao loco ponenda eft , ſuperiay 
interim in locum proxime aſcendentem protrula, cum figure 
iſtius locis deinceps numerandi. Exfempli gratia, ft numerw 
idem 3421 per 8 mulciplicandus fit, fingu- 


Iz figure numeri multiplicandi oftuplande 3421 
ſunt; earamq; oXupla ſuis quzq; locis ſub- 

ſcrcibenda, & in unam deinde ſummam _ 6: 
(habito locorum reſpeku ) colligenda. 16 
Nempe Unitas r ofaplata dat unitates 8, . 32 


_ decades 2 oftaplatrz dat decades 16, cen” 24 

turiz 4 oftuplatz ſunt centurix 32 ,&3 4297368 

millia o&uplata fant 24 millia. Quibus 

in unam fummam Additione colle&is, emergit totius numer] 

multiplicandi otuplum 27368 — 3441 = . ut patet, 
Poſſunt autem illa particularia {ingulo» 


rum locerum multipla , vel totidem di- 3421T 
ſtin&is lineis collocari, ut modo; vel porti- 
us in duas omnino lineas cogi ad hancfor= 3108 


mam. Dammodo enim illud utrobiqz 2426 _ 
curetur,ut quzlibet figura debito ſuo lIloco 25368. 
ſea gradu collocetur, perinde eſt ſive illud 
duabus five pluribus lineis fiat; cadem fiquidem additioni 
ſumma emerget. | 

Verum & adhuc, ad commoadiaus operationis compendium, 
poterit ifthzc addictionis ſumma etiam currente multiplicatio. 
nis opere colligi, ( quamvis, perſpicuitatis gratia, diſtinRe pos 
tius utramq; operationem prima vice exponendam putave- 
rim:) Nempe quoties figura quzvis in ſuperiorem Iocum fit 
transferenda, ea memoria retineatur, aſq; dum nota quicum 
addenda fit innoteſcat, ut utriaſq; loco earum aggregatum 
ſcribatur. Ita, in ſuperiori exſemplo, poſtquam in unitatum 
loco ponatur 8 ( nempe figurz 1 otaplum;) ſequuntur 1 6 des 
cades ( nempe duarum o&uplum)quarum 6 decadum loco re? 
poſitis, pro reliquis decem reſervo 1 centuriam: deinde 4 cen- 
turiarum otuplum ſant centuriz 33,quibus adjungenda eſt 1 
(nuper reſervata) ut fant centuriz 33; quarum 3 centuria- 
rum ſede pofitis, pro reliquis centuriis 3o reſervo 3 millia: His 
autem 3 millibus,fi adjungantur millia 2 4, (nempe oftuplum 
3 millium in numero mulciplicando repertorum, _) ene 
m1llia 


erl 


"CAP. 8. 


millia 27,ſuis Iocis ponenda.ut in exſcplo appoſito. 3 421 


plicandis etiam numeris compolitis pracedendum 
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Adeoq; ſatis declaratum eft quomodo in multi- 

27308 

eſt, i modo multiplicator fit numerus ſimplex, 

una figara ſcribendus. 

| $i vero non modo numerus multiplicandus, ſed & Multipli- _,,. . . 
cator fit numerus compoſitus , duabus aut pluribus figuris Ubi multi 
ſcribendus ; cadem quz prius operatio toties repetenda erit, P deg eſt 
quot ſunt Multiplicatoris five numeri multiplicantis figurz; 7745 com 
numeriq; fic inventi ( debira locorum ratiorie habits ) in u- poſits. 
nam ſummam additione colligendi, Exſempli gracia 5 fi nu- 

merus idem 3421 per 28 mulciplicandus {it : poſtquam ſub- 
{cripſerim torius e&uplum (modo ſuperius tradito inventum) 


. 27368; ſubſcribendum eff inſuper ejuſdem 


duplum, ſeu potius vigecuplum. Nempe 3421 

ipfius duplum (. ut ſupra docetur inven- 28 NH 
tum) 6842, fi ciphram adjetam habe» "7-368 

at ( puta 68420) five, quod tantundem 6g , 2 

valer, uno gradu allcendendo promovea= Gn gg 


eur, (ita nempe ut ipfhus figura ultima 
ponatur loco decadum , penultima loco centuriarum &c, ) 
habebitur iſtius duplidecuplum, (quzliber nempe figura uno 
gradu promota decuplum ifſtius valoris habet quem prias ob- 
tinebat,) hoc eſt, expoſiti numeri vigecuplum. Si itaq; ou, 
plum & vigecuplum fimul addantur , habebitur viginti-oQu- 
plum. ut patet. Nempe 957858 — 3421 «28. Similiter in a- 
lis faciendum erit quotcunq; demum in multiplicatore fgurz 
reperlantur. 
Ita ſiquis quzrat-, ©ot horas contineat annus integer ® 
Cum-notum fit diem quemlibet horas continere 2 4, crit nu- 
meras horarum viginti-quadruplus numeri dierum. Adeoq; 
cum Annus integer contineat dies 365, 


atq; inſuper 6 horas, fi dierum numerus 365 

365 multiplicetur per 24, habebitur nu- i 
merus horarum quz in diebus integris u- 71460 

nius anni continentur , 8760 —= 365 x24 #30 

quibus fi addantur reliquz 6 horz, erit "$7 
omnium. numerus 565 x24 t 6 = 8760 6 

+ 6 == 8766, tot igitur horz in uno an og”. 


no integro continenturs 


S 
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Si quis inſuper quzrat ot hore fuerint elapſe a nato Chriffo ad 


finem annorum inde (ubſequentinm Mille ſexcentorum quinquaginta & 
ſex. Si ducatur vel | 


. 8766 numerus hora- 6766 1656 
Tum untus ann1in 1656 1656 8766 
numerum annorum; vel 52596 19936 
( quod eodem recidit) 43830 9936 
numerus annori 16563 +<52596 11592 
in $766 numerum ho» $766 "FREY 


De C iphris 
Multiplica= 
tort intermi= 


ſtis, 


rarum cujuſq; anni, ha-= T45c16496 14516496 
bebicur numerus hora- 


rum omnium 14516496 = 8766 x1656 = 1656 x $766, 


ut in operationibas appoſitis pater. 

Siquando numeris invicem malriplicandis, faltem multi-: 
plicatori, Ciphrz immiſceantur; quanquam ipſz ex ſe nihil 
fignificent, inſerviunt tamen locis ſapplendis, adeoq; aliarum 
figurarum valorem augendo, 8 propterea neatiquam ſunt neg- 
ligendz. Exſempli gratia, fi numerus 


2361 ducendns fit in 20104. Subſcripto 236r 
primum multiplicandi quadruplo 944 43 20104 
cum deinde occurrat in multiplicatore "D444 
ciphra, fiilla in totum multiplicandum 0 000 
ducatur prodibit adhuc nibil (nam nul- 2361 
lies r eft nihil, item nullies 6 eſt nihi] , & 0000 

fic in reliquis,) adeoq; nullies 2361 erit 4722 


o000. Deinde 2361 x1 — 2361, Item 47465544 
2361xk*0 — 0000. Dceniq; 2361 x 2 — 

4772. His igitur omnibas, eo quo hic locantur modo diſpoſi- 
tis, in unam ſummam colle&ts, habebirur numerus '47 4.655 g 4 
-— 2361 «25104. Ubinotandum eft duas ciphrarum feries, 
itut ex ſe nihil ſignificent, ramen cum multiplorym particu- 
larium quodlibet uno ſemper ad finiſtram loco ultra quam 
przxcedens protruditar, ciphrarum ſeries illud faciunt ur reli- 
quz ſuis ſingulz (edibus collocentur. 

Cumautem illud ſolum prezſtent interpofitz ciphrarum ſe- 
ries, ut reliquz debitas ſuas ſeries occupent, neq; ulterius ex 
{ſelequicquam valoris habeant ; pofſunt quidem illz non in- 
com node penitus omitti , modo interim caveatur ut reliquz 
{eries fignificative ealdem ſedes occupent ach ipſz ( non-figni- 
cantes). 
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cantes) adeffent: ut in codem exſemplo hic repetito ( omiC. 
ſis tantum ſeriebus ciphrarum , reliquiſq; 


ſas ſedes retinentibus ) videre eft, Idem 236K 
enim & hic & illic numerus FaQus pros 20104 
dits 944 

Ur antem ſuus cuiq; locus rite aſſigne= 226 . MY 
tur, curandum eſt ut hc olervetur regy- 47232 


1a; nempe,, ut cujuſi:bet particularis multipli _ 
whtima ; = eodem gr adu collocetur cum ſuo re- F723 44 
ſpective multiplicatore, ( reliquis proximos continue Jocos oc- 
cupantibus.) Ur in codem ex{emplo, mulciplicandi ( 2361 } 
quadruplum 9444, ultimam ipſius figuram habet in Unicta- 
tum loco poſitum, quia ipſius multiplicator 4, totidem unita- 
tes indicat. Itemejuſdem multiplicandi fimplum 2361 , ulti- 
mam figuram in centuriarum loco poſitam habet, quoniam ip= 
fius muſtiplicator 1, unam centuciam indicat. Deniq; ejuſ- 
dem duplum 4722, ultimam ſuam figuram habet in decies- 
millium loco, quoniam iphus mulriplicator 2, duas milliam 
decades fignificat.Et imiliterin aliis quibuſvis mulciplicatio- 
nibus faciendum erit. Atq; hoc quidem fi curetur, ciphrarum 
ſeries quotlibet(ſnquando multiplicatori ciphrz immiſceantur) 
penitus omitti poſſunt, 

Deniq, , fi e Fafforibus ( five numeris invicem multiplican- 


dis) vel alter vel ater, in cipbris C five una five pluribus ) termi- De ciphris 
netur; ſepofitis illis ciphris finalibus , peragatur tota multiplicatio acſi finalibuss 


non adeſſent; & numero tandem ita produdto tot ſubjungantar ciphre quot 
erant ille omnes ſepoſite. Ita fi nume- 


rus 4085 100 dacendus fit in nume- 40851 o0 
ram 2300403 fepoſfitis tribus ci- 23004 © 
phris finalibus (multiplicandi nem RBELES- —- 


pe duabus & multiplicatoris u=2 = 1792255 5 
pp! Mequon 4028 939736 SPQ. $1702 

OSJI x 22004. 3 CUI nuUMero FACcto TS As 
l 6 $1 pe illz ciphrz lepos ELPT IP 44909 
fitz, prodibit 939736404000 — 40851000 * 230040.Et pa- 
Titer in aliis. 

Ratio operationis ſatis eſt evidens. Sienim, verbi gratia, 
300 per 20 multiplicare oporteat ; & , ſepoſitis ciphris, du» 
cantur 3 in 2 habebitur 6<=3x2, Et, reftitutis- cipbris, 

9 2 6000 
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6000 — 300% 20, Nam , {i bis 3, fint 6; 

erunt bis 3o decies 6, hoc eft,60; & bis 300 de- 3 00 
cies 60, hoc eſt, 600; & deniq; fi bis 30o fint 600, _20 


erunt vicies 300 ( live bis decies zoo ) decies 6000. 
600 , hoceſt,6000, Quzlibet enim adjeRa ci- 
phra numerun cui adjicitur decuplum facit, Et pariter in a- 
liis ejaſmodi mulciplicationibus quibuſcanq;. 

Arq; hinc liquet, tantundem prorſus valere five 2 ducantur 
in 3000, live 20 In 300, 


{ive 200 in Zo,ſive deniqz; Zoo Joo 30 3 
2000 in 3 :quippe in fin- 2 "20 -. * $00: -- 2000 
oulis emergit numerus 6000 6000 6000 G6o00 


6000. ut patet, Et part- 
ter in {1milibus, 


Atq; ha&enus quidem de numeris integris invicem multipli- 


candis dixifle ſufficiat. 
Siquando numeris integris anneRi contigerit partes aliquot 
Partinm de= gecimales, five ( quod idem eſt) loci aliquot infra unitatis 1o- 
cimaliam cum deſcendentes; eadem omnino erit operationis methodus 
multiplicativ arg; in numeris integris: cum hoc ſolo diſcrimine, quod poſt- 


on numerus produtas eodem plane modo invenitur acfi e(-: 


ent numeri omnino integri, tandem tot loci in numero fa&o 
Linea ſeparatrici ſunt abſcindendi, ut partes decimales,quot e- 
rant in utroq; fimal Fafore fic abſciſſ} 

Exſempli gratia, Sinumeras 36525 _ ducendus effet in 35: - 
Poltquam ( quaſ! eflent plane integri ) invenerim productum 
1278375 = 36525x 35; tandem , quia 


in fatoribus video tres locos partium 365 25 
decimaliam-( duos nempe in maltipli. __— 
cando, & unam in multiplicatore,) tres "182, 625 
ulcimas produdt figuras linea fepari= nogs, 75 

tri ceablcindo ut parces decimales: ade- 1278 1375 


0q; habeo 1278(375__ — 365\25 x3'S_ 


Arq; idm inaliis paccium decimaiiam multiplicationibus ob- 
{ervandumerit. 


Ratio hajus operationis hzc eſt. Quoniam,hit numerus qui- 
liver, adjectione ciphrz in fine , decuplo augetur z; promoti 
nempe qualiber figura in locum proxime ſaperiorem , ut quz 
p:1us unicates figniticabac, ja fignificet decades,8 fic de reljquis: 


1ta 
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Ita figure finalis abſciſſione linea ſcparatrice, nun ervs decu- 
plo m1inoirur; detruſa nempe figura-qualibet in Jocum proxime 
inferiore,ut que prius decades figniticabat,jam fegniticer unita- 
res, & ſic de reliquis. Puta, finumero 35 adjiciatur ciphra, fiet 
350 decuplo major; fin ab ecdem 35 abſcindatur Jincs ſepara- 
trice figura ulcima, erit 35_ decuplo minor. Ft {:militer ju» 
dicandum erit ubj duz, tres, aut plures 2djicitntur ciphiz, aut 
cotidem abſcindantur loci decimales; nempe numerns centu- 
plo, millecuplo,8&c. adjeQione avgetur, vel ablaticne minui: 
tur. Adeoq; in ex{cmplopropoſito cum 365{25_ fit centuplo 
minor quam 36525, crit etjam '36<(25 « 35 centuplo minor 
quam 36525 x 35; cumqzetiam 35 ut decuplo minor quam 
35,erit 365/25x 315 decuplo minor quam 365(25 x 35,adeo- 
que decies-centuplo, hoc eft millecuplo, minor quam 36525 x 
35. Cum igitur fit 1278375 = 36525 x 25, abſcindendz 
ſunt linea ſeparatrice tres ultimz figurz ut numerus fiat mil- 
lecuplo minor , nempe 1278375 = 365[25 = 3|5_; adeoqg; fi- 
gura 8 quz prius fignificabat tot millia, jam figniticat non niſi 
totidem Unirates, & ſic de reliquis. - 
Atq; hzc etiam ſufhciant de partibus decimalibus multipli- 
candis. 
Tandem & hanc libet (ex Oughtredo) regulam generalem 
proponere, quz in ſuos afſignando numeris multiplicatione 
factis Ilocos, tive in numeris integris, five etiam partibus deci- 
malibus, dirigat. Cum ſuos cuiq; loco indices allignavimus, 
ita nempe ut [Initatis locus indicem habeat o ( ut quiineq; af- 
ſcendit neq; deſcendit) loci autem ſupra illam aflcendenrtes 
primus, ſecundus, rertius, &c. indices habeant afhirmativos, 
1,2;3, &c, & contra loci deſcendentes primus, ſecundus, ter- 
tins, &c. Indices habeant negativos 1, — 2, — 3, Kc. In» 
dex cul, particularis Fafti-in multiplicatione , equatur indicibus u= 
triuſq, FaGoris ſimul ſumptis, Exſempligratia, f1 multiplicandus 
fit numerus 32{r_ in «{24_. Multiplico primum 4 int ( quo- 
rum indices - 2 & —1) & fats eft 4 (= 1x4 ) ponendus 
loco tertio deſcendente, cujus index eſt — 3, #qualis ducbus 
— 2& —1, Tum 4x 2(quorum indices = 2 & o)fattus eſt 8, S 
loco ſecundo deſcendente ponendus,cujus index — 2 = 2T 0. 
Tum 4 «x 3(quorum indices —-2 & + 1)faQus eft 12 ponendus 
(nempe quoad ultimam ipſius figuram 2)loco defcendentepri- 
93 mo- 


De Indice 
numer fatlis 
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mo cujus index — 1—= — 241, Deinde 3 « 1 ( quorum ins | 


dices —=1% —1) fatus 3, indicem habet 2 —= m1 —1, 
ideoq; ponendus loco deſcendente ſecundo, Sic 3 x 2 , faug 


6, indicem habet @ 1 — = 1+0, po- ? 
nendus loco deſcendente primo. Et +7, q 7:2, 
5 +3, factusg, cujus index © = = 3 + 33'r_ 


2, ponendus loco Unicatum. Deniq; 

2 Falk 5, CUjUS index — I = 0 — 5 (24. 
I, ponendus loco deſcendente primo. 
Et 5 x 2, facus 10, indicem habet 0 = 9, 63 
o T a, ideoq; ad locum aunitatum refe= x69, 5 
rendus, nempe iplias nltima figura o il» —-— 
| lic collocanda, & reliqua r in locum 7715444 
proximum transferenda. Et tandem 


__—_— 


5 43, factuseſt 15 ( cuiſiaddatar 1, figura huc tranſmiſla , fit 


I6,) cujusindex 1==0 + 1, adeoq; ad locum primum afſcen 
dentem ſpe&at. Quibus abſolutis, fi additione colligantur in 
unam ſummam,& totius multiplicationis faCtus, 171 [414 , cq« 
Jus index — 3 (quoad ultimam ipſius figuram zſtimandus) 
xqualis duobus fimul indicibus — 2 & — 1, nempe utriuſq; 
fatoris 32 «_ &5 [34, Er ſimilicer in aliis hujuſmodi multipli 
cationibus quibuſcungz . | 

Atq; hatenus de multiplicationetam numerorum integro- 


rum, quam partium decimalium. Multiplicatio Algebrica & | 


Speciolſa, ut & quantitatum ex variis denominationibus con= 
ftantiam, deinceps tradetur poſt Divifionis traditionem; quam 
ſequente Capite aggredior. 


c——_ as hu " 
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CAP. XI% 


De Diviſione. ©uid fit Divifio, Dividendus, Diviſor, Dnotiens Di- 


viſio ſenſu ſtricto, & ſenſu lato, ſumpta. Non ſemper numerum dis 
viſum minuit, Diviſio eft multiplex ſubduGio. Diviſionis praxis: 
per diviſorem ſimplicem; per diviſorem compoſitum. Diviſuonis 
praxis inpartibus decimalibus. De Indice Quotientis, ſive nume« 
12 Ort. | 

E Rpolita in przcedentibus Multiplicationis tam natura qui 
praxi; ad Djviſionem explicandam accedendum eſt» 


Eff 


a ens Io as | ee; nb woah Dun an en. 


a coca oo ©... 
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Eft autem Dividere, Namerum quemvis datum in quetlibet equa- Diviſio 
[ex partes dirimere ; five Numerum invenire,qui deceat quoties numerus 
quivis datns in dato quovis continetur, Vel C 11 libet non ad ſolos nu- 
meros, ſed adalias etiam Diviſiones vocem extendere)Dividere, 
eſt datam quamliber quantitatem in data ratione diminuere ; vel potius 
Dyarum ad invicem quantitatum homogenearum rationem invenire. Nam. 
ut SubduQione q uantitatum homogenearum Diferentiam, ita 
Divifione earandem R ationem inveſtigamus. 

Sed de Numerorum Diviſione preſertim agendum eſt, qud 
vocis illa fignificatio primario refertur, ad alias autem non ni- 
| fianalogice applicatur, | 

In numerorum vero diviſione , duos habemus numeros da- Dividendus, 
tos, nempe Dividendum qui in partes aliquot zquales dirimen- Diviſer, 
dus eſt; & Diviſorem five Dividentem, qui numerum partium ©uctiens. 
denotat in quas ſupponitur ille dirimendus : quibus datis, rer- 
tius quzritur, quem Ortum dicunt, ſive Duotientem, oftendit enim 
quoties diviſor in dividendo continetur, five ( quod codem re- 
cidit) quories cx illo anterripoteſt. 

Sic fi numerus 12 in 3 partes fit dirimendus, numerus Ortas 
fire Quotiens (puta 4.) oſtendir unius trientis valorem : vel etj- 
- am oftendit quoties Diviſer 3, in Dividends 12, continetur, Ita 

ſinumerus 20 dividendus fit per (diviforem) 4, five partiendus 
 fitin 4 partes, vel {1 4 dividat 20, vel deniq; fi quzratur quo- 

ties in 20 contineatur 4, aut quoties inde auferrj poſſit : Nume- 
rus ortus five quetiens, puta 5, oftendit quanta fit iſftius nume- 
ripars quarta ſeu quadrans, hoc eſt, fi ſupponatur numerus 20 
in 4 zquales partes dividi, quanta fit earum quzlibet , nempe 
5; ve] quoties in 20 contineantur 4, aut quoties inde auferri 
poſſit, nerpe quinqaies, 

Diviſionis autem operationem ( {ive perfeQam, ſive perfici- 
endam , folemus fic indicare +; quod notat numerum 112 per 
2 diviſum vel dividenda; vel etii 3)12( 4zquod notat numerum 
12 per 3 divifum,ejaiſq; quotientem effe 4. Er fimiliter in aliis. 

Quod vero tantundem fit inquirere Quoties in 12 contine- 
antur 3? atq; Quantus fit numeri 12 pars tertia five tricns ? 
( & pariter in fimilibus;) hac facili demonſtra- 
tione oftendatur. Statuantur in totidem coJum- 
nis, {ive feriebus ercCtis, tot punRorum triades 
live terniones , quot opus eft ad complendum ,.. , 
numerum 12, ( puta 4; )) quo fako, numerus: colume 


quid 


” 


Divi/io ffyi- 
fe (umpta, 
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columnarum fimul oftendic, quoties in x2 contineantur 3 ( tos 
ties nempe quot ſunt ipſe columne,) arq; etiam quot punt 
ſunt in qualiber ſerie tranſverſa, hoc eſt, in quolibet rotius nu- 
meri triente; { tot enim ſunt tranſverſz ſeries quot ſunt cujuſ. 
libet ere&z punTa, adeoq; queliber ſeries tranſverſa eſt totiug 
numeri triens; ) tot autem ſunt cujuſlibet tranſverſe punt, 
quot. eſt ſeriecum erefarum numerus , cum harum quzliber 
tranſverſarum cuilibet unum ſubminiftret punttam, ut patet, 

Eft autem Diviiio eodem fere modo Multiplicationi oppoſi- 
ta quo Additioni Subdufio. Ut enim quz Additio componit 
Subdau&io refolvit; ita quo@Maltiplicatione componicur , id 
relolvitur Diviſione, Sic , ubi ex additis 3 & 4 fiunt 7;ftex7 
alterutrum auferas,alterum prodibit. Ita, ubi ex maltiplicatis 
3in4 fiunti2; f112 
per alterutram divi- y4=7  3x4=12 
das alterum prodibit, = 
Utrobiq; quod com- 7 =3=4 35 12( 4 
ponendo ex ſuis com- 7— 4=3 4) 1263 
ponentibus conflatur, 


Z 


F-1 


S\lm w 


id refolvendo in ſua componentia reſolvitur. Nempe , quz in 


Subdufione ſunt Ablatum & Refiduum, ea in Additione ſunt 
Integii Membra : & quz in Diviſione ſunt Diviſor & Quortiens, 
ea in Maultiplicatione ſunt FaGtores, | | 
Grace dici folet Mee:ouds diviſio, & pueifer dividere. Apud 
Euclidem interim paſlim wer, uerrer, periuer ©, idem ſunt 
atq; Diviſor, dividere, diviſus five dividendus , & numerus #43 ty 
peTeara quotiens eſt. Sic 9 d7 Numerus pariter par definitar 5 as 
dpris dewdu? perriuerO- 18] dprov derduiv, Oni a numer pari 
per pare men(aratur, five quem numerns par per parem metitur;nempe, 
qui ita per Diviſorem parem dividi poteſt,ur & quoticntem pa- 
rem habeat. | 
Notandum autem eft, apud Enclidem, non numerum quem- 
vis alium quemlibet z2mpsrTpiy dividere vel metiri poſle ; 1icut 
nec a quovis numero quiliber auferripoteſt, ( pura major ex 
minore:) Cumenim ille de veris rantum numeris & proprit 
dictis ( integros intellige) verba facit, qui ex [Unitatibus 
componuntur; adeoq; Ulnitatem ſemper habet pro indivi6bili, 
guodg; eſt, in numecis, minimum quod fic : non raro occur= 
rt numerus qui in imperatas partes dividi non poteft. Adeoqj 
| numerus 
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-namerus ille folus alterum Dividere five Metiri apud Fueli- 
dem dicendus erit,qui eſt ipſius aliguora pars, feu qui aliquoties 
poſitus Dividendum zquet; quoties autem ponendum eſt tt #- 


quet numerum dividendum, iddivifione quzritur, Verbi gra- 


tia, fi dividaturnumerus 12 per 3, five quzratur quoties po- 
nendus numerus 3 ut xquet numerum 12,Quotienserit 4 ; quia 
nempe numerus 3 quater poſitus-zquabit numerum 12, Ar fi 
roponatur numerus 10 per 3 dividendus; id quidem feri non 
poteſt, cum hic illius non fit aliquora pars, nec aliquoties re- 
petitus ipſum #quabit; nam ter poſitus ( 3*3—=9 ) minsr 
eſt, &quater poſitus 3x4== 12 ) major eſt quam 10; atq; 
Enter 3 & 4 non alius intercedit numerus, qui fit Quotiens quz= 
firus. Atq; idem continget quotieſcagq; propolitus Diviſor 
non-eſt numeri Dividendi aliquota pars. 

Atq; hoc quidem intereſt inter Arithmeticas operatiories 
Syntheticas & Analyticas. Nempe, in Syntheticis, veris n#, 
meris datis verus ſemper numerus emerget; at non ita in Ana- 
lyticis. Puta, in Additione 5 +4 —9, 3 + 4 —7, &e. Er fi- 
militer continget quicung; fint numeri dati addendi: At in 
ſabducione,quamquam illud aliquando contingit,ut 5 - 4— 
1,&c; non tamen id ſemper, nam 3 — 4 Zquabitur nulli vero 
numero poſlibili, ca majus ex minori auferri non poſlic;folemas 
tamen ejuſmodi ſuppolititiam ſubduionem utcunq; innuere 
ad hanc formam 3 — 4, vel etiam — 1. Sic, in mualtjpli- 
catione, propoſitis quibuſcung; veris numeris invicem multi- 
plicandis, verus ſemper emergitnumerus, ut 4«2 =8, 3# 6 
= 18, 5x 3=15, &c., At inDiviſione, licer illud aliquan- 
do contingit, ut2) 4 (2; non raro tamen ſecus accidit , ut {i 
3 per6, auts5 per 3, dividendi effent, ubi quotientes nullis ve- 
ris numeris (integris) aſſignari poſſunt ; ſolemus tamen & hic 
ſuppoſicicios illos quotos utcunq; innuere ad hanc formam 
2velz,&zveli+,&c. Et fimiliter in Poteſtatibus compo» 


 nendis & reſolvendis, contingit; dati enim cujuſq; veri numerl 


Quadratum,Cubus,&c. veris numeris exhibebitar; at non item 
dati cujufq; numeri Radix quadratica , cubica, &c. veris nu- 
meris exhiberi poterit: ut ſuo loco patebir. 


Verum ut multiplicatio, Jaxiori ſenſa ſumpta, non ad illam 7;y;/50 1ax- 
lolummoda reſtringitur ubi Faftus eft numeri propoſiti Mul- ;y,; ſenſu ac 
tiplas; ita nec Divilio ira reſtringi ſolet ut Diviſor neceſſario 451, 


fit Dividendi aliquota pars; quamquam iftiuſmodi & Multipli- 
T cationem 


Divifio non 
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cationem $ Diviſionem vocesillz primaria & maxime propria 
ſua ſignificatione innuant. Er quo ſenſu numeri fra&i pro nu- 
meris habentur codem & pro Faforibus in Malciplicatione, & 
in Divifione pro Diviſore vel Quotiente haberi poſſunt. Iraq; 
& hoc ſenſu, quiliber numerus ( five integer five etiam fraftus 
numerum quemlibet dividere poterit. | 

Adeoq; , ut rem paucis comprehendam, cum ſenſu ſtriio» 
riſumantur , Muhiplicatio querit numeri dati multiplum ; diviſio @ 
liquotam partem : cum ſenſu vero laxiori uſurpantur , dicenda 
potius eſt Multiplicatio, quantitati aliam in dataratione exhibere; five 
quantitatem, que ad datam datam habeat rationem , inveſtigare: Diviſis 
vero, datis dyabus quantitatibus homogeneis earum ad invicem rationem 
inveſtigare, Neq; interirp aliquem terreat, quod hoc laxiori ſen» 
ſa eadem operatio utrovis ad libitum nomine appellari poſſic, 
namillad omnino concedendum eſt, cum perinde fit omnino 
Mulciplicare per 3, &, +, &c. atq; dividere per , 2,4 , &c. ut 
ſao deinceps loco clarius patebit. Quod ed minus mirandum 
eſt,cum &idem in aliis oppoſicis operationibus contingat; ut- 
pote in Additione & SubduRione, cim perinde omnino eft five 
addamus -2, = 3, 4, &c- {ive ſubducamus w 2 3, = 4, Rc, 
ut ex ſupra diCtis patet. 

Interim monendum eſt, quod , ut multiplicatione ( laxiori 


ſemper nume- ſenſu ſumpta) non ſemper augetur quantitas multiplicata, ſed 
14m minait. aliquando vel eadem manet vel etiam minaitur: fic divifione 


- (laxiori item ſenſu ſumpta) non ſemper minuitur quantitas 
diviſa, ſed vel eadem manet vel etiam augetur. Nempe, que- 
ties Diviſor eſt unitate major, Quotiens erit numero dividendo 
minor; quoties autem Diviſor eſt unitate minor, Quotiens erit 
numero dividendo major, fi deniq; Diviſor fit unitas, Quoti> 
ens numero dividendo zqualis erit. Ratio manifeſta eſt. Chim 
enim numerus Dividendus oftendat quoties ipſe contineat uni- 
tatem; Quotiens autem , quoties idem dividendus contineat 
diviſorem : Si divifor fitunitate major, puta 2 ; manifeſtam eſt 
quotientem numero dividendo minorem efle, cum eodem nu- 
mero dividendo pauciores continentur binarii ( lads ) quam 
unicares: ſin divifor ſit unicate minor, puta =; manifeſtum 
item eſt quotientem numero dividendo fatarum majors , cum 
numerus dividendus plures continear ſemifſes quam integras 
unitates:fi deniq; Diviſor fit unicas,quotiens erit numero divi® 

7 dendo 
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dendo zqualis; toties enim dividendus diviforem continebir 
aoties continet unitatem. 

Atq; huc ſpeQar quod apud Arithmeticos pafſim occurrit, 
Dividendam toties centinere Diviſorem , quoties Ortus ſeu 
Quotiens continet Unitatem; vel, eandem effe rationem Divie 
dendi ad Diviſorem, quz eſt Quotientis ad Unitatem : Item, 
Dividendum toties continere Quotientem , quoties Diviſor - 
continet Unitatem; vel, eandem efle rationem Dividendi ad 
Quotientem, quz eſt Diviſoris ad Unitatem, Nam & hoc ſci- 
endum eſt (* quod & ex przxdiQtis ſatis pater, ut in Maltipli- 
catione perinde eſt utrumvis e FaQoribus Multiplicandum five 
Multiplicatorem dicamus, adeo ut fi hicdicatur Maltiplican. 
dus ille erit Multiplicator, & contra; Sic in Divifione de Divi- 
ſore & Quotiente contingit, qui alternatim ſedes mutabunt, 
ut fi duorum componentiam hic fit diviſor erit ille Quotiens, 
 &contra, fi ille Diviſer hic quotiens erit. Puta, cum in multj- 
plicatione 3 & 4 invicem dui conftituant 12; fi 3 dicatur 
multiplicandus, erit 4 multiplicator; & contra, fi 4 fit multi- 
plicandus , multipli- _ | 
cator erit 3. Si als 3u4=12 3)I12(4 Et — 
 temidem numerus 12, 4«3=12 - 4)i12(3 i*=3 

per 3 dividatur , quo- | 
tiens erit 43 fin diviſor fit 4, quotiens erit 3, Et quidem in 
omni divifione, {i qui prius fuerat Quotiens fiat Diviſor , qui 
fuerat Diviſor fiet Quotiens. 


Deniq; , ut de Multiplicatione monuimus , nempe eam: vix Diviſio eff 


aliad efſe quam multiplicem Additionem, live addirionis com- 


multiplex 


pendium; ita & de Diviſione monendum, eam quippe vix aliud ſubduGio. 


efſe ( ſaltem cum Diviſor eſt numerus integer) quam multipli- 
cem ſubduRionem, ſive ſubdu&ionis compendium. Qui quz- 
rit enim, quoties numerus 12 contineat 3; idem facitac qui 
quzrit, quoties ex 12 ſubduci poſlint 3: Qui igitur continus 
ſubduGtione inveneric, quoties poſlint 3 ex 12 auferri, ita utni- 
hil reſtet; invenit eriam eadem opera quoties 3 in 12 preciſe 
contineantur; quod ipſum eſt 12 per 3 dividere, ut ex prxdi- 
Qis liquet. Sic fi ex 12 punQtis appoſi- 
tis, 3 quoties fieri pefſir ſubducantur, ...]...}..o1*+0 
patebit poſt quatuor ſabduRjones ni- 
bil fapereſſe. Quot autem ſubduRa ſunt, tot prius owt 
2 adeoqz 
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adeoq;, cum nihil ſaperſit, manifeſtam-eſt3 in "12 preciſe 
quater contineci, (quod ipſum divifione quzritur, ) veletiam . 
trientem numeri 12efſe 4, (ut ſupra oſtenlum eſt;) nempe 
fi 12 per 3 dividatur, quotiens erit 4, 

Quaiq; hzc ſacis incelligir,. 1s genuina diviſfionis- fundamenta 
perſentiſcic. Cam enim. infinici prope laboris effer in divifioni. 
bus majoribus tot ſubduttiones figillatim peragere,.quot nu« 
mero dividendo grandiori penitus exhauriendo ſufficiant ; ex- 
copitarunt Arithmetice praftice magiſtri ,, laboris magni 
magnum-compendium; nempe pro multiplici Diviſoris ſubduione, 
ſubducent diviſeris Multiplum; quod eodem plane recidic. Sic in 
exſemplo prxcedente, ubi numerus 12 per 3 dividendus pro- 
ponitur;.perinde eſt ſive ternionem ( »y:d/% ) quater ſubduca-« 
mus, ſive ternionis quadruplum, ( quia 3.+3+3+3*3x*4,) 
& utrumvis fiat nihil reftabit, | 


Quod & ipſum fieret fi terna®= r ae A, Fe 
ri; duplum bis ſubducamus; OD PRADs Pr SOA 


aut etiam triplum ternarii CSI CN 
ſemel & ſemel ipſum ternas 
rium. nempe 3#3+3xI= 3x243x2= 3Zx4=343H 
Z + 3 —=12, 
Quo major autem fucrit numerus dividendus , & quotiens, 
£0 magis-patebit hujuſce compendii-utilitas. $i 20. fint per 2 
dividenda; pro decem ſabduttionibus numeri 2, ſubſtituenda: 
eſt iſtias decupli ſubdutio; nam 2x 10 — 20. Si. 360.divis 
denda per 6.;-pro ſexaginta fubduQi- 
' onibus nameri 6, ſemel ſubducen-. 2) 20 (10. 
dum erit ip;ius ſexagecuplum,. Er fi» 6:360(60 
militer in aliis. 
Atq; hatenus quidem diviftonis naturam ſatis explicaſſe vi- 
Diviſions 6 dear; ejulq; cum Multiplicatione. compacationem. Sequituy 
peratio. ipſius praxis exponenda. 
Per diviſo- _ SiDivitor limplex fit, una figuraſcriptus, & dividendus irem 
1em ſimpli- fi: diviſoris decuplo minor; ex ipſa memoria petenda . eft ſolu- 
= tio; vel, ft opus eſt;ex ei quam-ſupra exhibai Mulciplicationis 
—_ &Divilionis Tabella, Nempe, reperto in Tabelle ſummitate 
Diviſore, in eadem columna quzratue numerusdividendus,vel 
ſfalcem namerus quiillic occurrit Dividendo proxime minor 
&habcbicur ad latus numerusin quotiente ponendus. v.g. Sj 


quzratue. 
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quzratur quoties in 24 contineantur 3, Repertisin ſummo 3, 


Tabella Multiplicationis & Diviſionis. 
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& infra 24, habebitur ad latus namerns$, in 3) 24 (8 
quotiente ponendus : quippe in 24 ofties 3)26(8z Y 
przciſe continentur 3: nam 3 x 8 — 24, Un-. 
de patet numerum 3, numeri 24 efle partem aliquotam , nempe 
ottavam. Si 26 per 3 dividenda'fint; in columna tertia ( abi in 
fronte 3,) & ſerie tranſverſa oftaya, reperiuntur, non 26, ſed 
24, binario minor, & ad-latus 8; quod indicium eft Dividen- 
dum 26, continere diviforem 3 ofties, atq; inſuper 2 : vel ex 
Dividendo 26, oCties auferri pofſe diviſorem 3, atq; inſaper re- 
ſtare 2. Hoc reſiduum , cum ſubjefo fibi diviſore, & inter 
Jetta lineola,invento quortienti 8 poſRtpono, ut habeatur perfe= 
Ctus quotiens 87. Quodetiam indicat numerum 3 numeri 26 
aliquotam partem nonefle, cum hic illam contineat pluſquam 
ofties, & minus quam novies, | 

Si vero numerus Dividendus non: fit decuplo Diviſoris mi- 
nor, gradatim procedendum eſt, & varia multipla ſucceſſive 
{ubducenda ; polito primum Diviſore ſub dividendi gradu 
ſupremo, ſea ad finiſtram primo:, / ſaltem fi-diviſor non fit 
major figura Dividendi eo grada potita,) & deinceps ſucceſſive 
in reliquos Jocos promoto,uſq, dum: ad locum infimum tan « 
dem perveniatur;in ſingulis interim locis ſublato quoties ker? 
T 3 potelt 
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 poteſt Diviſore, ſen, quod idem eſt, ſublato diviforis mnltiplo 
quam fieri poteſt amplo, e numeris dividendi ſuprapoſitis, 
notato ubiq; fiquod fit refiduo; numero item ſubduRtionum jn 
quolibet gradu fataram, five multipli ſubdulti denominato« 
re, ſcorſim in Quotliente notato; quorum omnium, reſpeFtu ad 
ſaos gradus habito,colleQio(reſiduo,fiquid operatione perfe&a 
ſuperlit lineolz ut diftum eſt ſuprapofito, cui ſubſcribatur ipſe 
Diviſor, )integrum quotientem conftituet:ficut & multiplorum 
- omniam ſubduforum aggregatum, fi illa videbitur colligere, 
( adjefo interim fiquid in fine ſuperfit reſidao ) reftituet inte- 
grum Dividendum; fi enim ſingula ſubdatta refticuantur , re- 
dibit numerus primo poſitus: Ipſeq; numerus Dividendus toties 
Diviſorem continet quoties indicat Quotiens, ſeu quoties ipſe 
quotiens continet unitatem , ut & Quotientem toties quoties 
Diviſor continet unitatem. 

Exſempli gratia. Sinumerus 486 ſit bifecandus,five in duas 
Xquales partes dividendus; vel , fit quzratur quoties in 
numero 436 contineaturnumeras 2; hoc eſt, i dividere opor- 
reat 486 per 2 : Ponatur Diviſor 2, ſub figura diviſoris ad finj- 
ſtram prima, nempe lab 4 ; & quzratur (vel cla 
Ex memoria, vel ex tabella ſuprapoſlita ) 3) 436 (2 
quorties in 4 contineantur 2; quod quidem Z 
bis . fit, nec ſzpius, ([nam ipſius tri- 
plum, 2 x 3,= 6, majuseft numero 4, adeoq; auferri non po. 
ceſt_) notato igitur in Quotiente numero invento 2 , diviſorig 
duplum ( quotuplum nempe indicat Quotiens)) nempe 4 — 
2 x 3, enumero 4 ſuprapoſito auferatur, & cum nihil reftet u- 
traq; figura ( 2 diviſoris, & 4 dividendi ) deleantur, ( ut quz 
manus ſuum jam przſtiterint;) eſtqz hc operatioprima, De. 
inde, promoto Diviſore in locum-proximum,ſub Dividendi fi. 
garas, cadem operatio ( mutatis mutandis_) repetenda eſt : 
nempe quzratur, quotiss 2.in 8 ? & reſponſum 4 ponatur in 
quotiente(poſt numerum 2 iſtic prius poſit) 

& Diviſoris quadruplum,3 = 2 « 4, ex 8(di» 2) 486 (24 - 
videndi numero ſuprapoſito)) auferatur, &ﬆ LL 

cum nihil ceſtiterit, deletis figuris 2 & 8,per= 

feta eſt operatio ſecunda. Tandem, promoto in locum proxi- 

mum diviſore, ad eandem formam przftanda eft operatio ter- 

tia; quzratur nempe , quoties 2 in 6 2 reſponſum 3 in quoti- 

ente 
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ente {cribatur, & Diviſoris triplum 2)486 (2 43 
6— 2 x 3, ex numero 6 ſuprapoſi-. - ZZL 


to ablatumznihil relinquit; adeoq;, 

deletis 2 &6, cum nullz ſ{uperfint aliz Dividendi hgurz, per- 
a&a eft tota divilio; & repertus eſt Quotiens integer 243 ; qui 
propterea ſemiſlis eft numeri 486; quippe toties in 486 reperi= 
tur namerus 2, Si autem plures adhuc ſuperfuifſent in numero 
Dividendo loci, plures etiam eadem plane methodo repetendz 
efſent operationes, quot opus eſler. 

Si quis interim objiciat, figuram 4, centuriarum loco poſi. 
tam, atq; 8 poſitam in loco decadum, non tot fimpliciter unj« 
rates, ſedillam 4 centurias, hanc 8 decades fignificare , adeoq; 
2 in 400 non bis ſed ducenties, & in 80 non quater ſed qua= 
dragies contimeri. Verum quidem illud eft : ſed & pariter ve- 
rum eſt figuras2 & 4 in quctiente poſitas, quanquam cum 
primum ſcriberentor , videri poſſunt tot ſimplicicer unitates 
notare , tamen ubi tota perficitur divifio patert illam ducenta, 
& hanc oftoginta, {ignificare; adeoq; non dicimus numerum 2 
( diviſorem) in numero 486 ( dividendo) contineri bis qua- 
ter & ter, ſed ducenties quadragies & ter. Et quidem in ope= 
ratione prima, 1 locorum ratio habeatur, non fimpliciter bis 
duo ex 4, ſed ducenties duo ex 400, five bis duas centurias ex 
quatuor centuriis; & in operarione ſecunda, non tam quater 
duo ex $, quam quadragies duo ex 80, five quater duas deca- 
des ex $ decadibus, ablata efſe dicendum erit. Et fimiliter in 
aliis quibuſcunq; diviſionibus, 

 Eodem modo, ft 138240 per 3 dividamns; Diviforem 3 (non 
quidem ſub 1, quia ipſodiviſore rainor eft, adeoq; 3 in 1 nul- 
lies continentur, & propterea in quotiente vel nihil ponendum 
efſet, ve] o ciphra , quz hic locinulli eſfer uſui, cum nondum 
ſcriptam habeamus figuram ſignificativam, ſed ) ſub figura 
proxima 3 ſubſcribo; & ,cum 3 in 13 ( figuris ſuprapoſitis ) 
contineantur quater, ſcripto in quotiente 4, diviforis quadru- 
plum 12 = 3 * 4 ex 13 ſublaturm, relinquic 1, quod refiduum 
deletis 13 ſuperſcribo: Tum deletum eriam eo loci diviforem, 
in proximum transfero; &, cum 3 in 
18 contineantar ſexies, in quotiente X 
poſ} 4 ſuabjungo 6, & diviſoris ſex» 53) 138 24g (46080 
wolum 18 = 3 x6, ex ſupraicrip- 333 


Refidui no- 
tative 
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tis 18 {ublitnm, nihil relinquic: Et, deletis tam-3 quam 18, 
diviſorem in loco ſequente ſub 2 colloco: verum cum Zin 2 
ne ſeme] contineantur, ſcripta in quotiente ciphra o, diviſo- 
rem ( iſtic deletum )) in locum adhac proximum promoveo, 
ſub figura 4: Tum, quia 3 in 24 ( figuris ſupraſcriptis) con. 
tinentur ofties, polico in quotiente 8, diviſoris oftuplum 2 4 — 
3 x8, ex 24 ſublatum,nihil relinquit : Deletis igitur 3 & 24, 
& polito:{\ub o diviſore 3, invenio 3 in 0 nullies continerj, 
adeoq; & hic in quotiente ciphram colloco; & peraQta eſt tota 
divifio. Adeoq; reperio numeri 138240 trientem efle 46080, 
five toties in eo numero dividendo contineri diviſorem 3. 
Siquid autem, diviſore quories fieri poteſt {ublato, aliquid 
Dividendi adhuc reſtiterit, ( quod ipſo divifore ſemper minns 
elle neceſle eſt, ſecus enim poſſer diviſor faltem ſemel adhuc au. 
ferri,) poſt Quotientis numeros integros jam inventos adjun=« 
genda crit fra&io, cujus numerator erit refiduum illud, deno- 
minator verd ipſe Diviſor, ( vel faltem alia fratig , quz tan- 
tundem valebit, minoribus numeris ſcribenda, / ut habeatur 
hay ere accuratus. | 
ta fi numerus 2603561 dividatur per 9. Gumg in 26 bis 
contineantur, ſcripto in quotiente numero 2, & ſublatis 18 — 
9 t 2 ex 26, ſuperſunt 8, Tum, promoto diviſore, cum in $0 
contineantur 9 oties, ſcripto in quotiente 8, & ſublatis 72 — 
6 « 8 ex 80 reſtant ſuperiasſcribenda 8. Tum, promoto adhuc 
diviſore, cum 9 in $3 contineantur novies, {ccipto.in quotien- 
te 9, & ſublatis 81 =9x9 ex $3 reſtant 2. Tum, promoto. 
diviſore, cum in 25 reperiantur 9 bis, ſcripro in quotiente 2, 
& ſublato diviſoris duplo 18 = 9 x 2 ex 25, ſuperſunt7. Cum- 
que, promoto diviſore, in 76 reperiantur otties novem , pofito 
In quotiente $, &ex 76 ſublatis72 —= 9 « 8, reſtant'4. Deniq; 
cum, promoto divifore,9 in q1 | 
reperiantur quater, polito in $827 468 __ 
quotiente 4, & ſubdu&o divi= Z262356X (2892845 
foris quadruplo 36=—=9x4, 99999 
£X 41, reſtabunt ſuperius no- 
tanda 5, & peracta eft divilio, Cum vero divifione perata 
{yperlint adhucs , poſt quotientis numeros integros 289234 
ſ\ubjungo traftionem + ; adeoq; liquer,diviſo numero 2603561 
perg, quotientem accuratum eſſe 2892843; five numert 
| 2003561 
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2603561 partem nonam efle 2892845; vel numerum 
2603561, continere numerum 9, vicibus 289284, atqz inſuper 
+ ( quinq; nonas partes) ejuſdem numeri 9: ipſum aticem ny- 
merum 2892843 ( quotientem ) preciſe 9 vicibus contineri 
in 2603561 numero dividendo. Et fimiliter in aliis. 
quod autem, in exſemplis przmiſſis , fingularum ſubduRio- ... 
num refidua deletis Dividendi notis ſuperpoſuerim, ipſaq; ſub- Alia opera- 
duta multipla nuſquam ſcripſerim; id majoris expeditions ''%* forma, 
cauſa fatum eſt. Si cui vero libet omnia explicite contuert, 
poterit ille ad hanc formam przcedentem operationem per= 
ere cum diviſor 9 in ſupra- 


- ſcriptis 26, bis contineatur , po- 2603561 ( 289284: 


fito in quotiente 2, & ſubſcripto 9 
diviſfori 9 ipſtus duplo 18; ex 26 198 
lubdudis 18 manebunt g , infra "$0355 © 
lincam duftam notanda; cuireſi= 9g 

duo adjungendz dividendi figu® »2z 

rz adhuc intattz ( vel faltem ea« "Por © 
rum quot opus eſt, & promoto 5 
diviſore, ſecunda operatio. ad &g; 
eandem formam inftituenda , —2Z561 
nempecum 9 in 80 continean- | 
tur aCties, poſito in quotiente 8, 1$ 
& lubſcripro ofuplo, 72, his — 


ex $0 fubdaftis manebunt, JS. 
-$, duce linez ſubſcribenda : Et 9 
fic deinceps: uſq; dum tota 0< mn — 
peratione peracta, reperientur «5 
tandem reftare 5, ut videreeft. 9 
Atq; haftenus de Diviſionis 36 
praxi, per Diviſorem fimplicem 3-- 


( unica figura ſcriptum ) pera« 


gendz. 


Si Diviſor compoſitus fit, ( pluribus notis ſcriptus, ) opera- Diviſzonis 
vionis methodus, quamquam aliquanto magis intricata, iiſdem *74!1% per 
plane principiis nicitur quibus przcedens. Nempe, Diviſore ©i?:Jorem 
ſubtor quot opus eſt dividendi figuris ad finifiram proximis©%"P?/itam. 
lubſcripro, ejuſq; multiplo quam fieri poteſf maximoex iif- 
dem ſablato, ( norato interim in quotiente iſtius multipli de- 

nominatore 
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nominatore,,) promovendus eſt Diviſor in locum proximum, 
& lic deinceps quoties opus crit: totaqz operatio ut prius pera= 
genda. 

: Exſempligratia. Si 1290208 rvelimrper 32 dividere. Divi- 
ſorem 32, non ſub Dividendi figaris 12 ſubſcribo, quia 32 in 
12 ne ſemel continentur, ſed (omifſa propterea figura prima) 
ſab duabus fequentibus. Et quzro, quoties in 129 reperiuntur 
32? vel, quo commodius illud afſequar, per partes inquiro 
quoties in 12 reperiantur 3? quod cum quater fieri deprehendo 
( atq; interim, in reliquo 9, quater contineri 2, ) inquotiente 
{cribo 4, ipſiq; 32 ſubicribo ipſius quadruplum 128, quod ubj 
ex 129 ſubduxerim reſtare video x , cui ſubjuncis reliquis di- 
videndi figuris nondum taCtis, reliquum adhuc video 10208, 
Tum diviſore uno gradu promoto, cum videam 32 in Io nul= 
lies contineri, in quotiente ſcribo o, & deleto ibidem divifore, 
uno adhuc gradu eundem promoveo ( immutatis manentibug 
dividendi figuris 10208, cum inde nihil auferatur,) & quzro, _ 
quoties 32 in 102? five, quoties 3 in 10? reperiuntur autem 
3 in Ioter, & quod fupereft x cum ſequenti nota 2 facit 12 
unde non dubito quin 2 C reliqua diviſoris figura) poſlit fat 
tem ter auferri; adeoq; in quoti= 

ente [cribo 3, &diviſori 32 ip- 1290208 ( 40319 
{19s triplam 96: quod ubi ex 32 

ſuprapoſitis 102 ſubduxerim vis 128 TEE 
deo reftare 6, eiq; figure (alias 7 Beg 
adhuc intatas) 08 ſubjungo. JZ 
Tam ,promoto divifore, quzro 


2 

quoties 32 in 60, vel( per par- - 

tes) quoties 3 ins , & invenio bis gg 
contineri3inG; at interim cum 22 
videam nihil ſuperefſe unde reli= 753 

quam figuram 2 bis auferam 32 

{cio totum 32 non niſi femel ex 283 


60 auferri pole; ideoq; in quo- 
tiente ſcribo 1. Ipſumq; diviſo- 
rem 32cx 60 ſemel aufero, & re- 


> 


ftant 28, quibus 8 ( figuram intatam) adjungo: Et, promoto 
diviſore, cum 32 reperiam in 388 novies contineri , ſcripro. in 
quatiente g9,%& divilori,tabſcripta ipfius noncuplo 288 = 32 


$7 
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K93 ubi hoc ex 288 ſubduxeriminvenio nihil reftar ” 4 deoq;, 
cum nullz” adhuc ſoperfint Di=  - 

videndi figurz; totam operatio- 


6639642 (6789 


nem perattam eſſe liquet, & 078 
quotientem reperth eſſe 40319 «$68 _ 
pr2cise. _ 
' Itafi16639642 per 978 divi- 978 


datur, Operatione ut in pre= 68 46 
- cedentibus peraQta, reperietur _—_— 
quotiens 6789. ut videre eff, 9 : | 
Vel etiam, fi libet, refidua ſu- 7 _ 
perne notari poſſunt; atq; inte- —7F4 wt he Kh 
rim fingula diviſoris multipla "8 mis formas 
ſcorſim ſuis locis ſcribi , ipſis {bt 
Diviſoris repetitionibus non ins ——— | 
termiſta : ad- hanc que videtur O09 
formam. 2 
g ; 
8.78 Y 
_ T1x9g 87g 
683959 42 (6789 nntgd 
978 E396 42 (6789 
978 97 388 8 
6846. 16846 
78 24 824 
___ $802 -- .: $Yo2- 
6639642 6639643 


Ubi, cum (propter quotientis primam figuram 6 ) diviſoris 
(978) ſextuplum 5868 ex Dividendi numeris ſupra politis 
6639 ſubduftum fit, refiduum ſuperius notatum erit 771, Tum 
ex 7716 ſubduQo diviſoris ſeptuplo 6846 , refiduum ( ſuper- 
ne notatum) erit $70. Tum; ex $704 ſubduQt diviſoris oftus 
plo 7824, reſiduum erit $802. Atq; hinc deniq; ſubduto 
* diviferis noncuplo, 8802, nihil reſtabir. Adeoq; perfeta ct 
tota dividionis operatio, & Lie "Bien eft 6789, SI autem, "i 
1 2 ata 


_ Alia operati- 
2711s forma. 
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numero dividendo zqualis: nempe*, omnia- ablara' ( fimul 
cum refiduo (iquod fuerit,) ſimul addita, refticuent numeran 
propoſitum. ut patet. 7 | 3-2 

Sicui vero nimis operoſum videbitur , tam fingula diviſoris 


maltipla, quam ipſum diviſorem- toties repetitum ſcribere: _ 


poterit ille horum atcumvis omittere. I 
Nempe, Si fingula diviſoris multipla ſabducenda ſcribere 
fapervicaiedm il duxerit;poterit ille duas illas operationes, 
multiplicationem ſcilicet & ſabdu&ionem junQim perticere, 
(quod & pleriq; Arithmeticz praQticz magiſtri faciendum do- 
cent, ) ad hanc formam. 
Poſtquam, Dividendo & diviſore reQe collocatis, inveniatur 
prima Qaotientis figura 6; ducatur numerus ille figillatim in 


omnes Diviſoris figuras, a ſinifkra inchoando , nameriq; faQi- 


protinus ex Dividendo auferan- 
tur , notatis ſuperne refiduis, Sic 7 

ſexies 9 ſunt 5 4; ablatis 5 ex 6 re» 87 

ftat 1, &4i emex 6 reſtant 2: de= FXZ11 

inde ſexies 7 ſunt 42; ablatis 4 ex & 639642 (6 

12 reftant$ , @2 ex 3 reftat 1 : de» 978 | 

inde ſexies 8 ſunt 48, ablatis igitur 

4 ex $1 reſtant 77,X$ ex 9 reſtat 1, 

Tum promoveatur Diviſor uno-gradu dextrorſum,% inverts 
ta ſecunda figura Quotientis 7,du- | 
catur ea ut priusin diviſorem , &% 
hat ſubduktio. Nempe ſepties 9 
ſunt 63; ablatis 6 ex 57 reſtat x , & X 
3 ex7 reſtant 4.: deinde fepties 7 7 
ſunt 49; ſublatis 4 ex 4. reftat o, & $ 

= E-- 
& 


9 ex Io1 reftant 92: deinde ' 7 
ſcp:ies $ ſunt 56 ; ſublatis 5 6 
ex 92 reſtant 87, XN 6 ex 6 re- 97 
ſtat o, 9 


Tertio, promoveatur Diviſor uno adhuc gradu, & invents 


Quoti- 


CAPag || 
ata operatione , placeat omnia hzc maltipla in unam fam» 
mam colligere,( ſimul cum finalirefiduo fiquodfuerit,) erit ea 
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Quotientis figara tertia 8, fiat mul- 
tiplicatio & ſubduftio ut prius, 
Nempe octies 9 ſunt 72 ; ablatis 7 
ex$ reffat 1, 2 ex7 reſtant 3; de- 
inde o&ies7 ſunt 56, ſublatis 5 ex 
5 reſtato, & 6 ex 100 reftant 94; i- 
tem ofties oo funt 64., ſubduRis 6 
ex 94 reftant 88, & 4 ex 4 reſtart 
0: | 
Deniqz , promoveatur adhuc us 
nogradu in locum infimum, & in- 
veta figura Quotientis ultima 9 ,fiat 
multiplicatio & ſabduQtio ut prius, 
Nempe novies 9 ſunt 81; quibus 
ablatis ex $8 reſtant 7: deinde no- 
vies 7 ſunt 63; ſublatis 6 ex 57 re- 
ſtat 1, &3 ex 70 reſtat7 ; item no- 
vies $ ſunt 72 ; quibus ablatis cx 
72 nihil reſtart. Adeoq; , tota Jam 
diviſione perfe&a, haberur quoti- 
ens 6789, preciſe. Singulas an- 
tem operationes ſcorſim poſut , ut 
eodifitnAius appareat quid quaq; 
operatione accedat. Eftq; hxc me- 
thodus dividendi apud plerofq; 


quos vidi Arichmeticos maxime uſttata. RT 

At mallem ego, operatione parum variati, tam mulciptj- Oper tion! 
cationes quam ſubduQiones particulares, a dextra inchoare, forma alies 
(quamvis diviſoris promotionem a finiftra dextrorſum fieri ne. 


celle fit; ) hoc modo. 


Scriptis ut prius Dividendo & Diviſore, primaq; figura quo- 
tientis reperta,6; ducatur hc in diviſoris ſingulas figuras a 
dextra inchoido. Sic fexies 8 funt 48, 
quibus ſubductis ex 49 ( muruatis 
ſcil, 4 ex gradu proximo ſaperiori, 
feurz 9 przponendis,) reſtat 1, & 4 
transferenda: Tum ſevies 7 ſant 42, 
quibus additis 4 { nuper mutuatis) fiant 463 quibus dempris 
ex53 C mutuatis (cil.5.) reftant 7, & 5 transferenda ſunt : 

L 
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Tam ſexies 9 ſunt 54, quz cum 5 nuper mutuatis fiunt 59, 
guibus ex 66 ſubduttis reſtant 7. & perteCta eft prima Open 


ratio, of 


Secundd, promoto Diviſore, quzratur fecunda Quotientis 


figura 7; fiatq; multiplicatio & 
ſubdugio ut prius. Nempe ſepties 
$ ſunt56, quibus ſublatis ex 56 
C mutuartis (cil.5) reſtat o,& trans. 
ferenda 5: ſepties 7 ſunt 49 , qui- 
bus additis 5 fiunt 54, quibaus fub- . 
duttis ex 61 ( mataatis 6) reſtant 


g7 


7, & cranſmittenda 6: ſepties 9 ſunt 63 , & additis 6 fiunt 69, 


quibus ſubduRis ex 77 reſtant 8, 

Tertio, promoto Diviſore, 8& 
inventa quotientis figura tertia 
8, procedendum ut prius- Nem- 
pe ofties 8 ſunt 64 , quibus ſub- 
duattis ex 64 ( matuatis 6, ) re- 
ſtat o, & transmittenda 6 : ofties 
7 ſunts6, & 6 addita conſtitu- 
unt 62 , quibus ſubduRtis ex 70 
( mutuando nempe 7 ) reſtant 


8, & tranſmittenda7 ; oties g ſunt 
79,ciſq;ex 87 ſubdudis reſtant $, 


Deniq; , promoto Diviſore, 8& 
reperta quotientis figura ultima 
_ 9, fiat multiplicatio & ſubduCtio 
ut prias. Nempe novies 8 ſunt 
72, quibus duCtis ex 52 reſtat 0 
& tranſmittenda 7 : novies7 ſunt 
63, & 7 additis fiunt 70, quibug 
70 duftis, reſtat o &tranſmitten- 


da 7: item novies 9 ſunt $1,qui- | 


bus additis7 fiunt $$ , eiſq; ex 


3 

78 

Yg0 

96 42 (678 
$88 

F& 4 

9) 


72, quibus additis 7 fiunt 


& 
o12,0 
66396 42 (6789 
978888 
979 7 
9 9 


88 ſubdu&is nibil manet. Totaq; diviſio eſt abſolnta. 

Atq; hzc quidem methodus eſt ea quz przcefſit magis expe- 
dita, & quz tam memoriam quam chartam pauciſlimis figuris 
onerat, minas item errori obnoxia , & fiquis forte aliquando 


error inciderit, facilius detegitur & emendatur; cum enim eo- 


dem 


: 8 GAP.19. 
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dem manente diviſoris ſitu in ſingulis Iocisnon niſi una fiat 
ſubduRtio, facile erit animadvertere quid in quaq; operatione 
accedat , & quamlibet operationem ſeorſim examinare fi quid 


erroris ſuſpeftum fit;quod quidem methodo przcedente vis 
aut ne vix fiet. 


Siquando ( vel in hac vel in alia quavis operationis forma) De ciphris 
Diviſor Ciphris ( una vel pluribus ) terminetur ; ne fiat inanis finalibus, 


tot ciphraram re- 


petitio, reje&tis ci» I 

phris illis & ſimul T3 4 

abſcilſis totidem 7 AF1I 

ex uſtimis divi=> 20300) 6 8 3 49 Z7 (33644442 
 dendifiguris, in nu- Z OFF ZF 00 | 

meris reliquis fiat Z 00 

diviſio; Ita tamen, Z 


ut peraQo opere, 
reſticuantur tam diviſori ciphrz abje&z quam dividendi refi- 
duo abſcifſz figurz, ut in exſemplo appoſito, | 

Si deniq; mallet'quis Diviſorts multipla quam ipſum Divi- 
forem toties defcribere; quod fortafſe C praſertimin Diviſio- 
nibas majoribus peragendis) non erit incommodum:. poterit 
quidem illud fieri ad hanc formam. : 


8 ST” 
$78 "wa 
T7 4g8 77199 
978) 6639642 (6789 978)6639642 (67899 
@gg0 58658642 
5868 68420 
6846 78S. 
7824 [2 LULIG 
8802 _ 6639642 
6939643 


Cum enim omnino perinde fit five Diviſorem ſao loco ſub 
Dividendi figuris aftu ſcribamus, five quaſi ſcriptum efſet ſup- 


amis; licebit ipſum ſemel tantum loco commodo delcri- 


ere, ejuſq; deinceps repetitionem omittere; & ( inventis lace 
cellive Quotienris figuris ) debita multipla ſuis Iocis deſcribe= 
re, 


Operationis 
forma aliag 


—_— 
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978 
1956, 
2934 
3912 
4890 
5868, 
68 40 
7824 
$802 ) 
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re, & deſcripta ſubducere. Sic verbi gratia, diviſoris ſextu« 


plum 5868-ex 6639 ſubdutum relinquit ( ſuperne ſeri. - 


bendum) 771, Tum diviſoris ſeptuplum 68 46 ex 7716 ſub- 
ductum,relinquit 870. Er diviſoris otuplum 78 24 ex 8704 
ſubdu&um relinquit $80, Deniqzd'viſoris noncuplum 880z 
ex $802 ſub 1utum nihil relinquic, 

Atq; in hac opecationis forma , prxterquam quod parum 
 memoriz commirtitur, hxc ſaltem habet commoda; nempe, fi- 
quando eadem figura in Quotiente ſzpius occurrere contingit, 
non opus erit toties multiplicationem exercere, ſed mulciplum 
prius inventum tot quot opus erit locis repetere; quod quidem 
in majoribus divifionibus non parvum aliquod eric compendi- 
um. Item, ubi peraCa eſt operatio, licer omnia iſthzc multi. 


pla C cum reſiduo fiquod fit) fimul addere, quo conſtet an fub- 


duciones rete fucrint perattz (nempe ex conſenſu vel dif- 


ſenſu ſummez ſic inventz atq; propoſiti numeri dividendi;) 
atq; mulriplicationem-quamlibet, fiquid ſuſpetum fit erroris, | 


figillatim examinare. 
Si {it interim metuendum,nequa confauſto oriatur ubi Diviſor 


non fit ſua ſede conſpiciendus; poteſt iſti malo ſatis caveri,toti- 


dem vel pun&is vel circellis(fi opus ſit)diviſoris loco collocatis 
quot ipſe continet figuras: puta ( in exſemplo przmilſlo) 
porantur primim tres circelli ſub dividendi figuris 639 ; & 


deinde (cum in proximum locum promovendus ht diviſor )de- 


leto corum primo quartus apponatur , ut jam ſub figuris 396 
tres conſpiciantur, & fic deinceps in ſingulisdiviforis promo- 
tionibus uno deleto alius ſubjungatur. $9 

Deniq;, utile nonnunquam erit, preſertim in Diviſionibus 
grandioribus, ( nam in minoribus vix erit operz pretium) an- 
te inchoatam Diviſionis operationem fingula Diviſoris multi- 
pla ( decuplo minora} fimul deſcripta habere, ( ut in exſem- 
plo przmiſlo exhibuimus,) unde ut opus erit in Divifionis 0- 
perationem transferri poſſint; &quidem in quotientis figuris 
prompr? invenicndis auxilio erit, ſtatim enim fine aliis tenta- 
Mmentis inde patebit quod maultiplum auferri poterit; ut in ex+ 
ſemplo prezmiſlo , ſtatim video numerum 6639 , divitoris 
(978 ) fextuplo majorem efle & ſeptuplo minorem ; adeog; 

primam Quocientis figuram 6, Et fimilirer in reliquis. 
_ Arq; hactenus przcipuas Divilionis exercendz formulas ex- 
hibui 


CAP. ig. 


as tw” on. 
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Algebrica & Specioſa: 77 
hibui, ut ex omnibus eam fibi quilibet ſcligat quz fibi magis 
accommoda videbitur, 


Sj partes Decimales numeris integris anhexz int , (five in Djvi/ſionis 6 
Dividendo, five in Diviſore, five etiam in utroq;, ) eadem om- peratio in 
nino methodus obſervanda eſt ac {i eſſent numeri plane integri: partibus de- 
' modd illud tantum curetur,ut operatione perata. tot fint par- (malibus. 


tiam decimalium loci in numero Dividendo, quot in diviſore 
fimul atqz Quotiente, Adeoq,; --- | 
19 | Sipartiam decimalmm loci ( five Toct infra unicatena 


 deſcendentes_ totidem fint in Nividendo quot in Niviſore , e- 


rit in Quotiente nullus. ut 5\'3 ) 66396 (42_( 6789. 
2» Sjnullus fit in Diviſore, cot erunt in Quotiente quot in 
Dividendo. ut 978) 66396142 ( 67 Þ9. | 
-"z6 Si pauciores in Diviſore quam in Vividendo, tot erunt 
in Quotiente quot deliderantur in Diviſore.ut 97 8_) 66396(42 
(678\9__. | 

49 Sj plures fuerint in Diviſore quam in Dividendo, tot 
faltem addendz ſunt ciphrz numero dividendo ( poſt lineam 
feparatricem) ante operationem perattam quot opus eſt ut 
iplius loci defcendentes tot iint quot ſunt in Diviſore ; C vel 
faltem quotienti invento tot ſubjungendez ſunt ciphrz fine li- 
nea ſeparatrice, aut ipſa linea ſeparatrix in quoriente,ſiqua fit, 
tot locis ad dextram promovebitur;) ut, 0(978 ) 6639 6\420- 
( 67890. vel 9718 ) 66396420 (67890. "8 

59 Sj poſt peratam aliquam diviſttonem ( ut ſupra) ſuper- 
faerit aliquod reſiduum; licebit ( additis Dividendo, pot li- 
neam {eparatricem, quot opus eft ciphris ) divitionem ulterius 
continuare; unde, pro frationibus ordinariis, provenient par- 


| tesdecimales, linez ſeparatrict ( in quotiente )poſtponendis, 


Sic pro 978) 6640131 (6789 574 prodibit 978) 6640131 0 


(6789 5 . Ertpro 978) 6639805 ( 6739 54; prodibit 978) 


6639805 [980 ( 6789 (16s Kc. 
Et quidem partes decimales {5_ tantundem valent atq; #*3 
ant +; & partes decimales 16565 &c. tantundem valent atqz 
362 , vel 4. Ec ſimiliter in aliis. | 
Ratjo hujuſmodi proceſſuum in partibus decimalibus,per ſe 


_ ſatis patet , modo advertatur linez feparatricis retra&tionem 


aut promotionem ( lingulis gradibus.) numerum decuplo vel 
| | augere 


De Indice 
©uotientis+ 


Multiplicatio 


& Diviſio 
fimplicium 


® , 
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augere vel diminuere. Adeo ut non fit necefſe diutius hic im- 
morarl1. : OR | 
Hanc ſaltem univerſalem ( ex Ozghtredo) regulam adjice. 

re liceat, ( quz in numeris Diviſione Ortis ſuos afſignando lo. 
cos dirigat,) Index cnjuſq, particularis figure Dwotientis invenitur 
tollends i;:dicem figure dividentis ex -indice figure diviſe. Quz qui- 
dem ex iis quz de Indice numeri Fa&i in Multiplicatione di- 
Ca ſunt, ſatis intelligi poterit , ut prolixa expofitione non fit 
OPUS. 

f Divifio ſpecioſa, fimul cum ſpecioſa Multiplicatione , mox 
tradetur. 


CAP. XX 


De Maltiplicatione & Diviſtone Algebrica & Specioſa': Et quan- 
litatum ex pluribus denomindtionibus conſtantium : Earumg, 
ad anam aliquam redufione. 


icut Additionis fignum + fecimus,& Subdufionis  : Ita 
Multiplicationis fignum eſto x; Diviſionis autem,lineola in- 
ter quantitatem Dividendam & Dividentem' ( ipfi fabjetam) 


quantitatum, {cripta. Adeoq; fignificat V+ A quantitati V quantitatem 


A adjettam efſe; V ... A quantitati V quantitatem A abla- 
cam efſe : V x A quantitatem V jn quantitatem A duam : & 
X quantitatem V quantitate A Diviſam , five ad quantitatem 
A applicatam. 

Nota tamen Multiplicationis fignam *«, ( przſertim ubi 
ſpecies quzliber unica not3 defignatur) ſzpiſſime omirt?: (cum: 
illud nempe fine ullo incommodo fieri poffit;)) Sic' verbi gra- 


tia AB proAxB, & ABC pro AxBxC, & 2ABC pro 


2ﬀxAxBxC, 

Monendum item eſt ( ut de Additione & SubduQtione, quip- 
de operationibus oppolitis, fic etiam ) de Multiplicatione & 
Divifione: Nempe /iplures occurrant vel multiplicationes, vel divifi- 


ones, vel partim he partimlle, continue faciende, perinde eff quo ordine- 


perficss 
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| AzB wh, BuaA 
perficiantur, modo omnes continue fant: Adeoq; GT C 
A +5 Re £54 
= 70 xB=Bx © C*nuA—AxT o« Item 2 
x6 -_..6 TOR ! 
= i= X 4 = 4 x 0 > 2 x 6 — 6x 2 = 12, Et 


fic in aliis. Eademnempe de causa qui ſupra oftendi 3 * 4 = 
AX3. 
, " i quantitas aliqua componi ſupponitur ex duarum vel 
plurium quantitatum continua multiplicatione: dicitur ea t 
dimenfionum efſe quot ſunt quantitates illz componentes. Pu: ,,,;, rrodutie 
ta AxA vel AxB quantitates ſunt duarum gimenfionum; vel Orte nu= 
AxA»A, vel AxAxB vel AxB«C, ſuntquantitates tri- Meru, 
um dimenſionum. FETs” 
Si tamen ejuſmodi quantitat” per quantitatem aliquam di- 
vidatur; tot auferri ſupponuntur dimenſiones quot habet 


Pf © A x B A x AuB 
quantitas dividens. Sic "&- vel 76 ſunt quantita- 


| ;  AxAzuB AzBxD : 
tes unius dimenſionis; "GG " vel CG - ſunt quanti- 


Dimenſi6» 
Ot num quantt= 


tates duarum dimenfionum. 
Et quidem fi eadem quantitas fit ſuperne multiplicator , & 


 Inferne diviſor, ſe mutuo perimunt; ( puta F"=B: ) quod 


enim multiplicando acquiritur, id zquali divifione deſtruitur, 
Sicut, & B+A— AB, ubi qucd acquiritar Additicne, 
', ſubductionetollitur. | 
/\ Ubiautem ſpecies aliquz ducuntur in figuras numerarias, 
{ non ſolemus ei _multiplicatione namerum dimenficnum au- 
Gum reputare, ( faltem niſi cum ipſ# ſpecies numeros fignifi- 
cant:) adeoq; 2Ave[2x A autAx2 unius eft dimenſionis, 
&2AB vel 2xAxB duarum. Quia nempe 2 hic loci non 
pro alia ejuſdem grneris dimenſione habetur , ſed fmpliciter 
pro rationis Duplz indice ; & tantundem valent atq; * A, 
za B, Etinaliis fimilicer, Eftq; 3 A, alia homcgenea quan. 
. X 2 titas 
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Ticas que ſc haberad A,ut2ad 1; five quz toties contineat A 
quoties 2 continet I.. Y 

Que quidem ratio etiam aliis charatteribus ſeu ſymbolis, 
non minus exprimi poteric quam ipſts figaris numeralibus ; ut 


& B, quo innuitur alia quanticas ( iplt B homogenea) quz ip. 


ſam B toties contineat quoties V continet A; vel quz ad B 
eandem hab:at rationem quam habet V ad A, | 
Et quidem ubi ſpecics aliqua per aliam totidem przciſe di. 
menſfonum dividicur, quantitas nullius dimenſionis oritur, ſed 
| Ax 
gar potius pro Ration indicio habenda eft. Adeogj _ 
) ailalind indicat quam eam rationem quam habet quanricaz 
A « B ad quanticatem homogeneam- G xD. Nam dividendo 
quantitatem quamlibet per aliam homogeneam, invenitur Rax 
tio illias ad hanc: uti ex Divifionis natura ſuperius explicata 
ſatis patet- 
© $i vero contingat quantitatis Dividentis dimenſiones plures 
eſſe quam Diviſz, innuitur quantitas dimenſionum pauciorum 
quam nullius, { Qaod eadem ratione ſupponendum erit , qui 
ſupponimus quanticates negativas ſeu ablatirias, quz fint mis» 


| A 
nores quam nihil..) Sic g;C \BxCxD» Kc. erunt quanti® 
rates dimenfionum — I, — 2. &c, Nami 2:= 1, I = 
2— — 2, %c, Quibus reſpondent Gradws ( quos: dixi)) De- 
 ſcendentes. | | 
Poteſtatum Siquando quantitas aliqua.-in ſeipſam aliquoties multiplica- 
ejujgem qua- tur; puta, A, AxA, AxAzA, AxAs AxA, &c. ipſa quan» 


 titatzs indi= ticas A Radix ſeu Latus dici ſolet, AxA vel AA, quadra- 


ces & chara= tum, AxAxA vel AAA Cabus, AxAsAxA vel AAAA 
deres, Biquadratum ejuſdem quantitatis A. Vel ipſius quantiratis. A 
poteſfas prima, ſecunda, tertia, quarta, &c. Ita nempe ut cur 
Juſq; potcftacis index #qualis fit numero dimenſionum. 
Solent autem Radix, Quadratum., CGubus, Biquadratum, 
( reliquzq) deinceps poteſtares,) fic notarl,, Þ , zz, ©, 2224, 
&c. (ut olimm,) vel R,Q,C,QQ, &c. vel etiam A, Aq, 
Ac, Aqq, &c. vel a, a*, a? ,a*, &c. (ut faſius diximus Cap. 
X1.) nempe compendii cauſa pro a, 44, aaa, aaa, &c.Et prop- 
LETER: 


am 


a @®@ 


9c ww GY YwF] WW ow - 


AR nd EE I RS. . 


terea (notasillas in has, ubi opus eric, reſolvendo) a ® — aa, 
a*—a*a=aaaat—a'a—_a*a* —aat —aaaa. &c. 
Jem Aq = AA. Ac=AqA—AAq — AAA. aqq = AcA 
—AqAq —AAc=—AAAA. &c.. Sic2Aqrz3Ac eſt 2AA x 
AAA. 8$22z: @=[®luÞx% in Sx x, Ee contra 
A) Aqq( Ac, hoceſt A )JAAAA ( AAA. 22) ſ#(@, hoceſt 
2x%) XnÞPXHÞ »Þ (WxN.« N. Sic a?) a* (af 
hoc eſt aas ) aaaaa ( aa. Erficin aliis. 
| Quod autem attinet ad figna + & =, in multiplicationis De 
Produtto, vel diviſtionis Quotiente, ponenda ; hzc obſervanda mY 
eſt Regula. | 

In Maltiplicatione & Diviſune,ſi datorum figna ſint ſimilia , Pro- 
dufti vel Orti fignum erit + ( affirmativum: ) fin diſſimilia, — ( ne- 
gativam.) Nempe + per +, vel — per  ,dat+,( ſive multi- 
plicando five dividendo; ) & Þ per —, vel —per 4, dat —. 
Vel etiam ( quod tantundem valet) $i multiplicatoris vel di- 


 viſoris fignum ſit + , Maltiplicandi vel Dividendi fignum retinetur; ſin 


— , mutatur, Nempe + per +datT, & = per + dat —; item 
+ per — dat —, & —per —dat +. 

Ratio five demonſtratio hajus, ab ipſa Multiplicationis &% 
Diviiionis natura petendaeft, ( Quales ego malim , ubi fieri 
poteſt, afferre, quam demonſirationes a poſteriori.) Quam 
igitur in fingulis calibus oſtendam. | | 

Malciplicatione ſupponitur quantitas Multiplicanda toties 
apponi quoties malciplicator indicat,ur ex ſupra diCtis cap. 18. 
patet. Adeeq; qui quantitatem quamlibet ( ſve politivam live 


* ablatitiam) mulriplicat per 3 vel + 3,ille eandem quantitatem 


Cſignis immuratis) ter ponit; qui per 2 vel + 2, bis ponit ; qui 
per 2 vel + 1, ſemel cantum; qui vero per o, ne ſemel quidem, 
fed nullics ponit, (adeoq; quantitas quzliber, per o multiplis 
cata, evaneſcit: ) qui aurem per —1I, —2, —- 3, &c, mulct- 
plicat, tot vicibus paucivs quam nullies ponic, (cum 1, 
— 2, — 3, &c.- {int minus quam nihil, ſeu paucius quam nul 
lum,) hoc <ft revera toties tollir, ( per ca quz diximus Cap; 
XV. deſignis + & —contrario ſenſu exponendis;) qui vero- 
tollit, ille tantundem apponit mutato ſigno, ( utex legibus 
Subduftionis Cap. XV . patet; A Er propterea qui multjplicac 

| 3 1921 


fignis £ 


168 De Multiplicatione & Diviſione CAP, 26, 

pet 1,2,3, &c. vel alium quemvis mulitiplicatorem affirmati. 
vum, is quantitatem multiplicandam tories ponit ſervato fig. 
no; qui vero multiplicat per — 1, —2, — 3, &c. aut alium 
quemvis mulciplicatorem negativum, ille quantitatem multi. 
plicandam toties vel tollic vel (quod tantunde eſt)ſub contra. 
rio ſigno ponit. Quod erat oftendendum, Adeoq; Ax2 — 2A, 


Axon t2nwh, mANt= wih,wAtw =430k 
(nempe — A bis tollicur:) SicA = B—=BA, Ax ÞwB—= 
BA, wAszB= BA, —Az —B = +BA ( vel4AB 


quod tantundem eft, ) Er fic in reliquis. 

In Divilione, quzritur quoties diviſor, ſeu quantitas divi- 
dens, in quantitate Dividenda continetur; vel C quod tantun- 
dem eft) in quam quantitatem dacendus eft diviſor ut fiat z- 
qualis quancitati Dividendz; ut patet ex iis quz de Divilione 
tradita ſunt Cap. Xl. Et propterea, ubi quantitatis Dividendz 
fignum eſt + ( affirmativum, ) figaum qQuotientis idem erit atq; 
diviſoris; fin quantitatis Dividendzſignum fit — (negativum,) 
ſignum Quotientis erit ſigno diviſoris contrarium : cam enim 
diviſoris in quotientem dui produftum futurum eſt xquale 
quantitati dividendz ; non poteſt illud affirmatum efle , niſi 
facores ſigna habeant ſimilia; nec negativam, niſf diſſimilia: ut 
ex modo probatis conſtat. Adeoq; ft dividatur + pert , vel 

— per — , quotienserit +: fin + per —, aut —per +, quoti- 


en$erit -- Quod erat oſtendendum. Adeoq; 2) V (7, 


V V A's 
2 V(—_T ,2) =V(= 77 2) = V C45, Item 
AJVCE = AVC LA) VC Eg mA) =V (4X, 
Sic A) VA(V. - B) BCD( CD. =C)BCDC Q@.BD. 
NA) NV(%. AYAq(A. A) — AcB ( AqB. 
Aq)— VAC —X. a)abe({bc. ab)e®be(arz 2) 22% 
322) — 6@( 22, Et pariter In aliis. 


Arq; haftenus de quantitatum fimplicium Multiplicatione 
& Divitione dictum eſt; ſequitur ut de Conjun&is agam); eas 


Multiplic 4tro intelligoquz ex variis membris conſtant per figna Þ & — col. 
quantiitatum ligaca, 


conjundaram Quando quantitates invicem multiplicandz ex variis mem- 


bris 


GAP.20. Altebrica & Sveciola, 169 
bris conſtant, fingula membra oo es es. 
bra multiplicandz (lignis ut modo diftum eft obſervatis) du- 
, cenda ſunt, Fatta deinde in unum aggregatum collipenda. 
: Sic! auten a dextra , five a finiftra incipiamus , perinde eft. 
: Exſempla ſequuntur. | 
ok Exſempla Multiplicationis. 
| AbE=Z A —E—X 
| 


B B 


. ©» 


BA3BE = BZ © A —BZBX 


PY —C ER ER 
ww CA = CE3C]I = = CL 2AB + 3AC — 4BD —- 6CD 


A+E==LZL A —E—X 
AAtAE — AE+4Eq 
__ _3$A&AE+EE ON 
AA+2AETEE — ZZ Ag =2AE+Eq=Xq 
AqtzaE+yEq = Zq 
A>E—L £ E—=A 
A E—X | In E A 
Aq#AE__- ZE — Equ= AE 
; "Aqm Eq=ZX T AK 


= 023 —9 2 + 12 
22Y2Y+ 30 —47% 


22%%+ 10 132 ws 2% 13 
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; DY Gn R+ 6 AP 

no gee: tFi8C -6Q+1i8R -12. AP«xBPTAPxPG 
—3QQ3z 1 G—3QT2K 

-6QCt2QQ  6C +40 

-6QC —1QUQ? 13C —5Q+20Kk —12 


2 AqT Bq —3A+2 
—Cqi2Bb _ Ee 
— :Cqaq — CqBq t ;3Uqa 2Cq 


— | ms QC q + 3&q -2Cq - 
IF ©Bq © | 
12B T2B ms 6B 4B 
24*T 3ha ms Þ C 
 Za*2ba TY As 
Ga®*Tgba®' w3bcat 


nw 4b4a*  6b* a*T2ab*c& 


ws 20 4 3Zbc*aÞ+be? 
o 


——3 bc T2b c 
6 a® F5 b a+ —6þ7 ot 45 +þbc# 
mw 2c © —=3b*Y : 


Diviſioquie In dividendis quantitatibus conjundis , fi ſalcem Diviſor fit 
titetwn con- quantitas ſimplex, vix quicquam peculiaris difficultatis eft prz- 
zunarum, Fer {implicis diviſionis repetitionem; adeoq: quotientis per 
partes inventionem, Ec quidem parum refert an a dextra ana 

tiniſtra incipiamus. 
Exſempli gratia, Si quantitas DC — 6BC 4 8Cq, dividen- 


z3C) DC -6BC48Cq(tiD .3B+340 
DCj—63E|8Cq 
© | 0 O 


Cs 


a da eſſet per 2C ; Primum quzro quenam quantitas duta in 
| 2C ftaciet DC, & reſponfum 5 D in quotiente pono , quem 
quotientem in diviforem dutum{2CuEiD—DC) ubi ex 

| dividendi 
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hangs FY Ld LS 


dividendi pafte prima DC ſubduxerim ,nihil reftat. Similicer 
cum videam 2 C ducendum effe in — 3B ut fiat -» 6BC,ſcribo 
in quotiente = 3B,& multiplum(2C x 3B —6 BC)ex 6BC ſub. 
dugum nihil relinquit, Deniq; cum 2C ducendum in 4C ue 
fiat $Cq , poſito in quotiente 4 4C, & ſubdufto multiplo 
(2C*4C==8CC— 8Cq) nihil manet. Er peraGta eſt di- 
viſio, cujus quotiens ſeu quantitas orta 5D ,.3B + 4C. 

Si quid autem, divitione -quantum heri poteſt continuata, 
ſaperfueric , quod per diviſorem , propolitum dividi non 
poſlit, vel ctiam fi ita ſe habeat Dividendum ut ipſius nulla 


pars per expoſitum diviſforem dividi poſſit , ( five fimplex fir, 


ve compotlita, quantitas dividenda , aut .ctiam dividens, ) re- 
fiduum illud collecandum eft ſupra diviſorem in modum fra. 
Aionis{ ficut in divifione numeroſa,) .& invento quotienti ad- 
jungenda. Ur in exſemplorum tam przcedentium quam ſub- 
ſequentium aliquot videre efts 


CD Da. 
9CD (5. B)BD4Dq —4BECD = 4E> & 
DE. . 
A+3B) DF (338 


| x3 
272 )5 2922440 m2 NEL (220 Þ2 Pm 2 + yh, 


d a*” da 
a)2ba waeT 7g7(2b mat 


W--- 


Ec quidem pleriq; five Algebriftz five Agalyftz vix ulterius 


' Divifionis Algebricz aut Specioſz traditionem proſequuntur; 


ſed quantitatem dividendam dividenti ſupraponunt, interje&ta 
lincola; & ſiquam animadvertant quantitatem quz utramq; 
communiter multiplicaverit eandem utrobiq; expungunt : nec 
ulterius ſatagunt curioſam Divifionem ( prefertim cum divie 


| forex pluribus partibus conſtat) exercere. 


Verum, etiam cum Diviſor ex pluribas partibus confticerit, 
EW Ent divitio 
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divifio nonnunquam ſatis feliciter exercett poceft eadem pla. | 
ne premendo veſtigia quibus in aliis Divitionibus inceditur, | 
Qaod ( poſt Cartefium) animadyertit Schotenius ( tam in ip, 
fins ad Carteſii Geomerriam notis, quam in ſpeciali tratara 
quem Principia Matheſeos vniverſalis appellat, Arichmetice Spe. 
cioſz praxin exhibente.) Sed & olim, juxta veteram Alges 
bram, ejuſmodidivifionis merhodum oftendic Thomas Diggep. 
w, Anglus, ' (vir Equeſtci familia nacus, &egrepius ſui tempo- 
ris mathematicus,uti ex ipſius editis operibus,fed pleriſq;lingua 
Anglicanagfacis pater,) in libro qui inſcribitur ftratioticos, ( qui 
Londini prediit Anno 1579.) ubitam Arichmetica vulgaris, 
quam veteram Alpebra ſuccin&e traditar, 

Ea vero fic commode preftabitar. Difpoſitis primo tam. 
mulciplicande quam mulciplicantis partibus , prout negotio 
magis accommodum videbitur ; quzratur quantitasquze ſal. 
tem in unum ( quod fſeligere placeat) Diviſoris membran 
duQa producat membrum aliquod quantitatis dividendz: quz 
guentneſh pro quotiente( particulari) habenda cft, & in divi, 

orem totam dacenda, & Fatamex quantitate dividends at 
ferendum, notato refiduo. Atq; idem iterandum erit quotia 
opus eſt; ut reliqua etiam quotientis membra reperiantur, 

Ita ſkquantitas ABF  2CDF = 3AqB  6ACD dividen 
dafitper F- — 3A, Qaoniam F ) ABF (AB, ſcribo in quoti- 
ente AB; quz dufia in diviſorem F .. 3A” facit ABF ... 3 Aqb, 


F 3A) ABF 2L2CDF =3AqB = 6ACD (AB42CD 
ABF — 3Aq3___ 
—+ 2CDF . 6A0D 
+2CDF— 6ACD | 
eſo] OG 


quibus ex dividendo fubduQtis,reftare video 2CDF .. 6ACD: 
Deinde, candem operationem itecando, cum fit F) 2CDF | 
(+2CD, ſabjungo quatieati priori, t 2CD , & dufto 2CD in 
F 3A fit 2CDF. .. 6ACD; qued ubi fbdyftum eft, nikil 
reftat; totaq; operatio eſt abſoluca; ;- pls 

Item fi dividendum fit- Ac .. Ec per: A. E : cum fit 
A ) Ac(Aq: Ducendo quotientem Aq in diviſorem A. E fit 
AC = AqF, & tata ſubduRione reftat AqE'.. Ec. Tum gu! 


Algetrica & Stecioſa, y 


: .. F | 'CAP. 20, 173 

+ | 2) AqEAE, quotiens AE indiviſorem A .. E duftue, dat 

m 99; . = ; 

0 ; + A q EF, wo © C 

N | __ +atq mw tc 

% +aEq = Ec 

Tp | ; OO. o0 

' AqE = 4Eq; & fatta ſuabdudtione,reftat aEq .Ec. Tandem 

= _ cuma ) aEq (Eq&EginA m E fit AEq = Ec; ſubduRione 
fatta , nihil rcftat; adeoq; abſolutac> operatio, & quotiens 

n- Aqt aE + Eq. 

4 a "34 Joon Proveni- 

. et fi a dextra inclpias I ne? (eB+gelat 

VE mus. Cum enim fit he wn ry No 2 COTE 

q =" wm 6* ( e*, crit "= we ge = 

'7 guotiense*, Se*in 4, a=eg ws Ge ® 

af = e, Crit ae® ,e* ; & "a OST” 

W faQta ſabduQtione, refi= © 7 Fen 7, 


duum 4* .. ce ®. Tum EF NS _— 


p we) —ae* (4c; & OF... 00 
4 grind week gfe w= 
; ge * ; & ſubduRione faQa, refiduum eft a? .. 8% e. Denique 


me) wane(a*; Rating we eſta? —afe; &, fadia 
ſubduRione,reftat njhil. Quotiens autem eft ut prius, niti quod 
qui tunc ultimus nunc primus eſt terminus. 
Ad eandem formam; fi dividendaefſet eadem quantitas « * 
—_e* peraFe. Cum ſits) a? (a*;Ta*inaFelita? Þa*% 


. e* 

| STVAAY wil? CLOTETLCOPTTY 
5 [ Fae 
| ww 47 e _ NY 2 ae+ 
| ww a3 em get ( 4® we 1 C me*EÞ,c 

| Ta" mt? e002 week 
| Tae® Pe? | mart me? 
; wn w 265 | 2g. ” 
; "md Tata 
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fata ſab1atione, refiduam erit ate me, Tum cum 

a) wateſ— ac;RN—acind+elit ee act; fatta ſubdu- | 

&ione, reſtabit + ae * w e?.Deniq; cum fita) ae*(e*&e* 

ina+efitae* tet; fafta ſubdutione , reſtabit w 2 e* ; Et 
| ..P E* 


rr. 


quotiens eſt a* wacte* "ate 
| ae* 
Vel, fi in ulcima operatione , pro quotiente + e * ( aw "2 
ſumeretur quotiens —e*, quia nempete) wet ( me?, 
faifſet _e*ina+e, = 4e* we +;&,fabdutione fatta, reſt» 
ret 24e* , adeoq; quotiens 4! mae me* ———_ * Quod 


| 28? 2 48s 
tantundem valet: Nam 4e#® . 74 = met t 755 


ae*Tef net — wade* att 42405 
he = EEE as 
Sed idem fere eveniret fi przcedens operatio( ubi refiduum 
2 —_ kb +, 
+ e 
= —2e*; namM—_2e*inaLeeft w2cge* 2e7 z quod, 


hoc eſt 


—_— 


eſt 2 e*) ulterius continuetur ; & ſumatur quotiens 


geHe® mae FIT 


Quod ideo moneo, ut appareat, ( przſertim ubi neceſſario 
fractione terminerur) quotientem poſle variis formis exhiberi 
( nam & multyzs adhuc modis variari poteſt.) ſed qui tantun- 
dem valeant; ut quilibet cam quz fibi magis accommodam 
videatur (cligat; &quidem nunc hanc nunc illam utprzſens 
negotium poſtulaverit. No TY 

Poſlet interim eadem operatio peragi codem plane ſuccel- 
ſu, ſia dextra inciptamus. Nempe e) e*( web; & et 
inatefacit mae® —t* ;& [( fubduftione faQta ) refiduum 
8* Þ ae*, Tum e)tac? (Tae: &acinate facit a*e 
+4e® ;ergo refiduum'a® ate, Deniq; ce) wane( vat; 

& 
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% a7 indfe facit wat uae: &refiduum 2 4%, Ade. 
2 4 © 
6bqz quotiets ef Þar mats TIT. 


Gy” 247 
ate) at wet ( me* Fae wa? lk TE; 


we be wet 


—_— 


a* Fae® | | 24a*e 
4a epaet | (me Tack at nw 77 
"48 mode | 4 wee 
GY LIST bY a*T ate 

2 at k 2 ae 


CG , . a* 
Vel;fi in ultima operatione ſumatur quotiens + a * ( — 7; ) 
TY” RF k | 2a*e 
eric reſiduur —24a*e &quotiensg =e*Jaetg®= T77* 
Sed utrovis horum modorum procedatur, quotiens tantunden 
valet atq; prius. "coo | 
Ubi autem tanta oritur varietas, judicio opus eſt ut quis eam 
{ligat quotientis formam quz preſenti negotio magis fit ac- 
commoda: vel etiam, fine alia divifione, ad inftar frationis ex- 
I 3 
6: wt 


_ Aliudliber exſemplum ex Diggeſio ( ſupra citato) afferre, 


buyt82%) 604802524 47aGtg6 2(100+12% 
60/6 48022 Ho 
72 &T 96 2; 
72 ©+96 % 
00 oo © - 


On 


— 


\& fimul huic negotio finem imponere. Nempe quantitatem 
60(E + Bo 23229 t 72 £3 96 2y per 6 2, +8 Þ fic dividit, Quo- 
niam 62, ) 60 ſ® (10 &; quotientem inventum ducit in di- 
 viſorem, & produftum 60 ſ& + 80 222g ex dividendo ſubdu- 
. cit; & reſtant 72 © +96 27, Tum quia62z)72&(12%; 

Y 3 quo- 


GQnantitals 
plurium de» 
neminatio= 
AKM., 


Redufio 


nominatio- 


"Tp | 
quotienti priori adjungit 4 12 % : & data hoc quotientejn 


Multiplicati 
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diviſorem,produftum aufert ex dividendo 8&nihil reſtat, Adeog; 
quotiens eſt 10 + 12 Þ» 

Sed & apud Clavium in Algebra operationem non abfimilem 


reperio: quem, fi liber, conſule. 


Atq; haftenns Multiplicationem & Divitionem Algebricam 
& Speciofam abſolvimus- 

Maltiplicatio & Divifio quantitatum ex pluribus Denomi-. 
nationibus aggregatarum, vix aliud eſt quam Multiplicatio & 
Divilio Specioſa. In hoc ſaltem differunt, quod harum denq- 
minationum ad invicem ratio ſapponitur cognita, ut fieri poſ- 
fit ab-una ad aliam reduQio; Specierum autem ſeu Symbolg. 
rum( in Arithmetica Specioſa) ratio ad invicem vel ignoratur, 
vel ica ach efſet ignorata traQatur. I 

Cum autem ejuſmodi quantitas plurium denominationii per 
alii unius tanta denominationis multiplicanda occurrit, inci- 
pienda eſt operatio ab infima five minima denominatione, & fic 


ad majores aſcendendii: tranfmiflo ſemper in ſuperiores quan: 
tum opuseſt. Exſempli gratia. Si quis fingulis diebus expendit 


I 4 libras 10 ſolidos & 8 denarios monete oy a quantum expendit 
ile ſingulis ſeptimanis ? Reſpondebitur, Expenfam hebdomadis 
ſeptuplam efle expenſz diarnz( cum quzlibet hebdomas con- 
tineat ſeptem dies-) Adeoq; expenſa diurna multiplicanda 
per 7. Nempe denarii $x7 —-56. 
cum autem 12 den: = I ſol: erunt 56d 14!'h, 105, $1 
= 4[T 8d. ideoq; ſubſcriptis 8 d,re- Fs 
ſervo 4 ſol: reliquis ſolidis mox annu- 7 A 
merandos. Tum ſolidi 10x7 = 70, Tor, 7 CO IY 
quibus additis 4 huc tranſmiſſis ftunt 
74: ſunt aurem 20ſfsl: — 1 lib. ergo74. ſol: = 3 lib, Þ 14 
ſol. Ergo ſabſcriptis 14. ſol. reſervo 3 libras mox reliquis adjun: 
gendas. D:niq: librz 14 x 7 — 98 quibus addicis 3 fiunt 101 
libr: quibus ſubſcripris,patet expenſam hebdomadis efle 101!i), 
14ſol, 8den, | 


Si antem vel Multiplicator ſit numerus grandior, vel etiam 


pluriura d2* ex plaribus denominationibus conftet: expedir plerumq; ( aut 


etiam aliquando prope neceſlarium erit,) quantitates illas 


num ad nn, plurium denominationum ad quantitates unius denominatio- 
nis reducere, & tum demum multiplicationem perficere, & Ry 


| EA P.20 Algetrica & Specioſa, | | 199 


ada tandem multiplicatione,priſtinas eas (fi opus erit) deno- 
, minationes reſtituere, 


Exſempli gratia, $5 viris aliquot ſingulis dehentur 20 libre, 13 


, - folidi, && 9 denarii; quantum debebitur eorum 283 wiris ? Privf- 
quam multiplicationem propofitam aggrediar, commodum e- 
; it totam monetz propolitz ſummam ad unam dexariorum de- 


nominationem reducere: quod ipſum multiplicatione peragi- 
tur, hoc modo. - Quoniam fingulz librz ( monetz Anglicanz) 
. continent 20 ſolidos; numerum librarum expoſitum multipli» 
coin 20, ut habeam numerum ſolidorum in illis 28 libris con- 


rentorum, quibus adjungendi 13 ſolidi C in quzſtjone expoſiti) 


* | (.uthabeatur numerus omnium ſolidorum; nempe 573. Dein- 
) de, quoniam finguliſolidi continent 12 denarios, numerum: 

illum folidorum (573;) multiplico in 12, ut habeam nume+ 
' rum denaridorit inibj conten- 

torum: quibus adjungendi ad- 28lib, x35 gd: 
huc denarii 9 (in quzftione ex- 20 

poſiti ) ut habeatur numerus- 560 
t omnium denariorum , nempe. n 
' 6885d . — 2$1ib, I3%, od, 573 {ole 
 Ettum demum , poſt hanc: 13 
: redo&ionem faftam, . multipli« ay 

. 4 

; co 68353 ( numerum Qdenario- 573 


rum Jper multiplicatorempro- . . J 
poſitum 283; & producuntur "ie tow 
denarii 1948455: L 


Deniq;, ſi velim intelligere - A 
quot librz & ſolidi in hoc de» whey 
nariorum numero continentur; LI9EO - 
reſticuentur illz denominatio® — 73772 Ein: 
nes dividendo. Nempe quia 1948455 


12d — 15. denariorum nurhe- 
rum 1948455. divido per 12, TON 
& prodeunrt ſolidi 162371,atg; 7248124 _ | 
inſaper 3 denarii poſt pera- 12) 1948 455( 16253715. 3d,. 
Gam divifionem reſidui, De- 12 36 
inde, cum 205 — 11ib; nume- T2 BA 
rum (olidorum 16237 1 divido- 2&4 Iz 
per 20, & prodeunt libre $1 18, . 


. ® Re an 9. - - _ 


| : um denomi- 


178 
atq; inſaper 11 ſoli\+ 


di 


refdui, Adeoq; 


x,15 
19484554—=8118'd, 20)x6237|r ($118!ib, 115, 34d, 
115, 
ſita. 


Item. Si ex ſcaturigine quodam ſingulis horis effluant aqua- 


2d, ſamma quEX- 22220 


rum pondo 34 cum unciis 7. quzritur quantum effiuet 26 di» 
ebus & horis 15? Re- 


duco primum aquz 34/ib, guoc 26d, 15h, 
quantitatem afligna® ____ 12 —24 2 
ram ad Uncias, malti- '68 104 

plicando 34 (_nume- 3$ --- 52 

rum librarum ſea pon= ______7 Re Is 
do) per 12 (quia nem= 41 5 8c: 639 horz, 


pe 11h. — 12 anc.) & 
adjungo uncias7. Item tempus aſſignatum in horas reduco, 


multiplicando 26 numerum dieri per 24(quia 1 dies = 24 hor,) 


415 Ac, tinCs | 
639 hor. ZI Yoo lib, wc. 
3735 12)2SFXxSF 22098, 9. 
1345 Z A 
2490 _ We Z A 
265155 wunfie-s 1 08 
| 96 


& adjungo horas 15. Et, perata redugione, multiplico 415 
numerum unciarum ſingulis horis effluentium, per 639 nume« 
rum horarum in tempore propolits; & producicur 265185 nu- 
merus unciarum toto ifto tempore effluentium. Quem deniq; 
unciarum numerum divido per 12( totenim unciz continen- 
tur in una libra) & prodeunt 22098 lib. 9 uncie. quzſita quan* 
Litas aquz toto ifto tempore effluentis. 


Diviſioquz-,  Quz autem de quantiratum ex pluribus denominationibus 
titatis pluri- conſtantium Multiplicatione dia ſunt , ea fere & de earun- 


dem Diviſtone intelligenda erunt. Nifi quod hic potius a 'de- 
nominatione faprema incipiendum fit, & quod illic ſupereſt 


ad proximt inferiorem reducendum, 


Exſempli 
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Exſempli gratia; fi de- - 
fun 36-515 183 lib, Z lib. #46 $::4;£ 
10 ſol. 9 den.” inter quatn® 4) (2+10.9(45.17.8%, 
or ipfius liberos fint #- AA © 
qualiter partiendz ; quz- : 
ritur quantum, culq; ce- $ 2 
der, Primo dividantur __20 32 12 
librz 193 pET 45 & habe- 60 4) 7 a (17 24 
bitur quotus 4.5, cum re= IO AA Ae 0 
fiduis 3 libris. Secundo, #7e «33 
pro 3 libris, ſubſticuris 60 
ſolidis, C quia 11'>'— (r. 
gras. 3. yep 42 33 (85 
60 ſol*) & adjunftis 10 - Evo 


folidis (in quzſtione ex- | 
 poſitis) habentur 70 ſolidi, qui per 4 divifi , quotum prxbent 
17, & ſuperſunt 2. Deniq;, cum 2 folidivaleant 24 denarios; 
qui , adjunQis 9 in queſtione expolitis, fiunt 33; hi per 4 di-- 
viſi quotum exhibent $3 cnj, propter 1 reſiduum ( cum jam 
ad infimam denominationem perveniatur) adjungo fraQio» 
nem. Adeoq; quotiens perfeftus, ex omnibus aggrepatus, 
eſt 45 1iÞd* 375, $4.4. Cedent igttur unicuiq; ex liberis, librz 
. 45,ſfolidi 17, &denarii$ cum quadrante. | 
Vel etiam , redufo primum tam Dividendo quam diviſore 
ad unam denominationem , operatio poſtea inftituatur more 
ſuperias tradito. Verbi gratia.Si quzratur,7n Anxis Inlianis 
24, Gebus 34, boris 2, & 32 minutis 3 quot ſint Menſes periodici, ſeu 
Lunationes. Quoniam Annus Julianus conftat diebus 365 & 6 
horis, hoc eft ( multiplicando 365 per 24 & addends 6 ) horis 
8766; Anni 24 conſtabunt horis 210384, ( ut multiplicando - 
patebit:) quibus ft addantur dies 34, horz2, & 32 minuta; 
hoc eft $18 horz & 32 minuta: habentur horz 2451202 & 32 
minuta: hoc eſt (multiplicando 211203 per 60 & addendo 
32) minuta 12672153: quz tantundem valent atq; Anni Ju- 
liani 24, 349, 2t, 32'. Deinde Menlis periodicus ftatuitur, di- 
erum 29, cum 12 horis & 44 minutis, hoc eſt, ( ut ex adjunto 
calculo pater,) minutorum 42524. quod quzritur igitur, hoc 
eſt, Quoties in minutis 12672152, ( tempore propoſito, .) con- 
tinentur minuta 42524 , (tempus unius menfis periodici.) 
ns Numero 
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Namero igitur illo per hunc diviſo, habetyr Quotiens 298 
preciſe, Tot igitur menſes periodici expoſito tempore conth. 
nentur. Quod erat inveſtigandam, | 


d h | 
565» & i: :Þ ; 
Þ.:. 8 She $32 
1460 _ 24__ 
730 136. 
La | 68 
8766 h. = Tp 
— 24 TM _ 618, 32 
35064 - | 
A &  :b 
210384 þÞ., 29» 12, 440 
20 ----- 08 
211203.  3J I16 
Py: = Re. 5 
312672120 WT ENT. | PL 
EYE: OTA ERAR 708 hb, 
12674152 Mm. ES 
| 42480 
44- 
42524 Mm. 
I f9# 
TILE 
* 42524) 12672x52(298 
E $5948 
 3827nx6' 
FAZSTSR 


Atq; ad hujuſmodf formas przftandz ſunt mulciplicationis 

& diviſionis operationes, ubi quaiiticates ex pluribus denomi- 

nationibus conflantur, Ubi interim judicio opus erit, ut prie- 
paratoriz reduQiones ira inſtitaantur ut prefenti negotio 

maxime fit accommodum, & res tota quara fieci poteſt T_ 

| abore 


| CA P.20. Algebrica & Specioſte ivr 
labore peragatur. Quod quidem frequente exercitio ediſce- 
tur, uſu fiet familiare. | 

De Maltiplicatione autem & Divifione notandum eft uni- 
verfim {(cui fimile de Additione & SubduGtione ſuperius tra- 
didimus, )ubi plures occurrunt numerorum Multiplicationes,vel Diviſio- 
nes, vel ſimul utregq, , continue faciende , perinde eſt quo ordine inſtitu- 
antur, mode omnes continge fiant; tantundem enim utcung; prodi- 
bic. Exſempli gratia. 2+3*%4 = 2» 4x3= 3x 2X 4— 
ZX4X2=4X2X3==4X3x2= 24, Item ABC — ACB 


—BAC — BCA=CAB = CBA. EDS = E= 4. 


of» TD _ D | D * Item, Perinde 
eſt ſive per duos plureſve diviſeres continue fiant diviſiones , ſive per 
B 


produt7um ex diviſoribus illis invicem multiplicatis; pata C) © = 


TD! 3) #=,*%z=*= 4.&c. At interim Cavendum ef, 


nequis ex Diviſoribus( aut quod ab illis fir) alium quam diviſorent 
multiplicet : Si enim vel multiplicatorem vel quorum multipli- 
cet diviſor,eo ipſo exdiviſore fit multiplicator & torius ope- 
rationis proceſſum immutat. Nam omnino aliud aliud eſt C) 
B B atque B B X C | 

D = DxC DH xC= H<: Sicaliud eſt 2) 5 — 


2, =2,atq 43x27 *— $8. Quorum omnium de- 
monſtrationes ex ſuperius traditis Maltiplicationis & Diviſio- 
nis principiis facile eſt colligere. 

Arq; haftenus de Multiplicarionis & Divifionis praxi dium 
eſto. Sequitur, ut de utriuſq; Examine ſeu Probatiore verba 
faciamus. | 


L 2 CAP. 
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De Miltiplicationis & Diviſtonis Probetionibus ; earams, Pres 


bationum fundamentis, Familiores aliquot queftiuncule 


_ ſolvunture 


'Uz de Additionis & SubdaRionis probationibus ſuperins 
- dia ſunt, non pauca & hic locum obtinenet.Nempe non. 


adhibentur illz tanquam demonſtrationes certitudinis regula- 
ram juxca quas proceditur; namde.illis ſatis conſtac ex prin- 
Cipiiseis quibas innituntur : ſed ad explorandum numquis er- 
ror ſubrepſcritin exercitio ,, quo a regulis deviatum fit, Non: 
igicur ad probandas regulas, ſed ad explorandum num opera- 
tio przſtita regulls fit. conformis, inſtituuntur. hx. probationes, 
Et quanquam poſſetetiam examen inſtitutrepetendo ipſam o. 
perationem, & ad regulam ubiq; exigendo; tamen illud felici- 
us ut plurimum inſtituicur operationis forma mutati; quippe 
hoc pato minus eſt periculi in. eundem errorem iterum. inci- 
dendi, 

Sicut Additio per SubduQionem ( operationem fibi contra- 
riam;) fic Maltiplicatio per(huic oppoſitam)Diviſionem exa» 
minare ſive probareſolent. . Quod enim Multiplicatione con- 
ficicur id Divifione diflolvitue; ©b; enim- duorum numerorum invi- 
cem multiplicatione, alius producitur 3 ſt hic per eorura alterutrum divida- 
t pr, reliquus prodit, Puca, fi quantitas. A dutta in B-fit AB ; hac 


AB 
ipla AB diviſa per B fiet A. ('nempe gg A; ) Ratio. eſt, 


quia ſubſequens diviiio per B deftruic id quod przcedente mul- 
tiplicatione per candem quantitatem B efficiebatur, adeoq; ip- 
fa quantitas A quzprius fuerat,jam iterum quaſi ex -oſitimi 
nio redit, . Eodem -medo fi eadem. AB dividatur per A prodi- 


AB 
bit Bz ( nempe = B:;) quia ſcilicet tam-ex ductu A in B, 
quam.ex duftu B in A, eadem prodibit quantitas , puta-AB = 


( 6—= 2X2 Cam SI83. 
IC ——"" == 3:38 —— . 


BA. ; = $6 
- Atq; idem in grandioribus numeris {imiliter obtinec, Si e- 
nim 


, .OIY yy «th xt 
2 oY Y 
( G A P. bs. 
$ : 
a I 
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nim ex du&u 2$3 in 546, vel ( quod rantundem eſt) ex. dau 
546 in 283, proveniat 154518. Ur explorem num rite- peracta 
{it operatio, hunc produQum divido' per multiplicatorum t1= 
trumvis, & fi reliquum divifione provenientem comperio, ar- 
gumento eft operationem rite peratam fniſſe; ſin minus, cer- 
tum eR alicubi fuifſe crratum. Er fimiliter in aliis qvjbuſvis 
multiplicationibus, veritatcem peratz operationis examinare- 
licet, 


283. x6 
Ee —@ "Ok A533 
1698 $46) 15 45FXx3 (283 
L132. YWYZ 
5 | AZSS 
15451 1 1638 
546 xs 
28 T3g9 
Lp 263$ 283) 15 A5X3(546 
4.368 | TAXS 
1092 KXFZ 
154518 S938 


__Utautem per Divifionem Multiplicatio,, 'fic per multiplica» 
tionem Diviſio examinabitur. Nam: {i ©uotiens in Diviſorem 
ducatur C vel hic in ilum ) prodibit namerus pridem Dividendus. 
Nam quod Dividendo fuerat diflolutum , multiplicando ( per 
eundem numerum ) iterum. reftituitur. Puta, fi A) AB(B, 


AB 
hoc eſt F_. = B, multiplicando Bin A, prodibic AB. Ira , fr 


| 1? = 3x 4 | 
3)i2(4, hoceſt Y ='4; du&o3 in4 (_Diviſore 
in Quotientem) prodibit,3x 4 = 12, Et fimiliter in 'numeris 
grandioribus; h dividendo 154518- per 5.46 prodeat 283 , vel 
'eundem numeru 154518 dividendo per 283 proveniat- 5 46; 
vice verſa, multiplicando 546 in 283, vel huncin illum, reſti- 
E tuetue; 
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tuetur.numerus pridem dividendus 154518. Ut in calculo 

mox ante appolito videre eft- b | 
Si autem, poſt peraſtam Diviſionem , aliquod ſuperfyerit 

Reſiduum; curandurm eft ut in probatione per mulciplicatio 

nem inſticuenda , hoc etiam Re- _ 

fiduum addatur : Secus enim 8 A 3 

. non pradibic Dividendus integer, 24)337 (16 


ſed mancus. Nam, verbi gratia, ZA  _24__ 
fi numerus 3* 7 per 24 diviſus ex- TAA 04 
hibeat quotientem 16, & ſuper- 32 

fint 3z hoc reſiduum indicat, NET. 20K 
quod.in dividends illo-continea- | 387 


tur diviſor vicibus 16, ( vel quo- 


tiens vicibus.24, ).atq; inſuper numerus 3« Adeoq;, preter 


Diviſorem ( ve] Quotientem ) totiespoſitum ( quod multipli- 
cando przſtatur) adjungenduserit numerus ille 3. 

Ratio totius proceſſus ( fiilla ex jam difis nondum fatis 
intelligatur) fic reddi poterit. Gum numeras multiplicandus 
toties jn Produo contineatur, quorics Unitas in Maltiplica- 


tore, (nam toties eft iIJe ponendus yuoties jabet -maltiplica- 


tor;) fi Divifione quzratur, quoties in Produfto contineatur 
Malciplicandus? prodire debet { fi operatio refte peratta fue- 
rit) pro divitionis Quotiente , numerus idem-qui-prius fuerat 


multiplicator. Et contra, cum Divifionis Quotiens oftendat, 


quoties in Dividendo conrineatur Diviſor, ( vel przciſc, yel 
quanto cum refiduo; ) f Diviſorille tories ( wultiplicando ) 
Pponatur,(; &, ſiquod erat, adjiciatur reliduum , ) emeryere de, 
bet namerus Dividendus; quippe illein quo Diviſor tories, ut 
dictum eſt continetur- 
'  Prezterhasautem Multiplicatiovis & Diviſionis probatio 
nes, per operationem contrariam infticuendas ; poreft utraq; 
per eandem operationem probari. Cum enim ( ut ex ſuperius 
traditis patet) duorum numerorum invicem multiplicatorum, 
perinde eſt ater dicatur Mulciplicator; ( puta, perindeeft , in 
ex({emplis nuper appoſitis, {ive 283 per 546, live numerus hic 
per illum,maltiplicetar:) Ubi peratiaeſt operatio, fi de dxcifeia 
dubitetur; qui Prius erat numerus multiplicandus , jam fiat multiplicator, 
& vice verſa; Et, ſtidem utrobiq; fit numerus ProduRus, argu- 
meaco erit proceſſum fuille legitimum ; ſin minus ,erroneums 


Sic 


r CAP. 21. 


P:iviſionis Probatione. $ 6:54 
Sic duftis 283 in. 5.46., vel546 in 233, prodibit utrobiq; 
154518, ut ſupra pater. | 

Pariter in Divifione; Cum non minus oftendat, Diviſor, quo= 
ties in Dividendo contineatur Quotiens; quam Quotient, quo- 
tier in eodem Dividendo contineatur Diviſor; ( quippe qui ita 
ſe habeat ad Dividendum, ut FaRores in multiplicatione ad 
Fatum;) Si de peradta divifione occurrac dubium ; qui prive 
prodiit Quotiens jam fiat Diviſor, & fi jam prodeat pro Quotiente 
numerus ille qui tum fuerat Diviſor ,argumento. eſt operatio» 
nem rite perattam efle ; fin ſecus, erratum <fle. Verbi gratiaz 
fi dividatur 154518 per 546 prodibit quotiens 233; dequo ſi 
dubitetur, numerus idem 154518 dividatar per quotientem 
283, & prodibit numerus 546, qui priuy fuerar, diviſor, ( ut 
ſupra patet,) unde liquet operationem rite peratam efle, Reff- 
dum autem, ſiquod eſt, idem eſſe de- | 


bet utrobiq,, Puta , cam diviſo & (3. 
numero 387 per 24, quotiens fit 16)387 (2 

| 16, & refiduum 3 387 divi- ' J 2 7 , 
danturper 16, quotiens erit 24, 6 4 


& refiduum item 3: ut ex ad- 
juno calculo patet» 
Arq; hz quidem five Multiplicationis five Diviſionis proba- 


| Yones, huc uſq; traditz, in quacunq; Multiplicatione aut di- 


vifione locum habent; five in numeris integris, five in Fra&io- 
nibus Decimalibus, aliiſve; five in operationibus Algebricis & 


| Symbolicis vel Speciotis; five item una,five plures ſint denomis 
nationes, Quippe idem eſt in omnibus procefſiis fundamen- 


tum. 

Quod autem de Probationibus Additionis & Subduftionis 
ſaperius monuimus; idem de Maltiplicationis & Diviſionis 
Probationibus pariter ſciendum eft : Eas nempe non omnes 6+ 
juidemelle generis; quippe aliz certiores ſunt , & fallaciz mj- 


- nus obnoxiz, ( quales ſunt, quas jam expoſuimus, ) ſed labo. 


rioſz mapis, ( & quz quidem tantundem operis in examinane« 
dis quantum in peragendis operatijonibus poſtalant, ) aliz verg 
magis expeditz, led quz nonnunquam fortaſſe fallane. 

- Arq; huc quidem-referri poteſt ea methodus examinandi 
Diviſionis operationem, per: addicionem mulciplorum omni- 
um ſubduftorum , quz ( cum reliduo fi quod {it ) reftituens 

numerum 
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numerum Dividendum, Pata, fi ( in priori exſemplo) divida- * © 


mus 15451$ per 283, unde | . 2d 
quotiens emergit 5 46; fi om- rg Bun 
nia multipla ( infra dividen- 1399 4 du 
dum ſabſcripta)fimul addan= 293) x5 AF#g(546 , 4 
tur, prodibit numerus Divi- I475 | 
dendus; quod ni fiat, erroris 11323 8 RS 
indicium eſt. Eſt autem hzc +. 2698S - - a 
probatio admodum lubrica; I54515 = 
quippe quz ſolas ſubduttio- ſ: 
nes cxaminat non item multiplicationes; & ſiquisprias , Divi. 
ſorem in fingulas quotientis notas ducendo, error irrepſcrit, d 
jdem adhuc inta&us manet, neq; hac probatione omnino de-: iſ * 
tegitur, quippe quz multiplicationes illas, fine examine, pro' iſ * 
veris habet. ( 
Sicui antem nimis laborioſum videbitur , probarionibus ſu! | * 
perius traditis uti; adeoq; tantundem operis inſumere in operis: MW 
cxaminatione ſeu probatione, quantum in ipſa operatione: Po- Iſ | 
terit brevioremillam probationem adhibere ,quam Novenariam: MW | 
vocant, (qualem ſupra oftendimus in probatione Additionis' MW = 


& Subduionis; ) que fic inftituicur. 

Nameri Mulciplicandi notis omnibus indiſcriminatim ad- 
ditis (neglefta locorum confideratione,). indeq; , quoties fie. 
xi poflit, abje&is 9 , refiduum fi quod fit feorfim notetur( vel; 
fi nihil ſupegſit, ciphra;) Deinde & Maltiplicantis notis omni. 
bus fimilicer additis, & abje&is novenis omnibus, refiduum 
item notetur: Hzc duo reſidua invicem ducantur , & abje&is 
inde 9 quoties fieri poteft, Refiduum, fiquod ſit, notetur : Des: 
niq; fi khocreſiduum idem fit atq; Refiduum quod proveniet 
ex omnibus numeri ProduQ ſeu Fad notis, ita ut prius addi- 
tis, abjefis novenis omnibus, indicium eſt ( ſaltem probabile ) 
operationem rite peratam efle; fin ſecus, certiſſimum eſt alj- 
cubi erratum efſe. Exſempli 


gcatia: In Multiplicatione aps 283 i 
polita , Multiplicandi notz 546 6. 
addantur 2 48 — 10, I0.. 1698 þE 
9=1, 1+3= 4 Hocreſi= 1132 47 
duum ſcribatur ad crucis fi= T1415 6 


niftram. Deinde in Multipli» x54518 
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2 catore, 5 +4=9, quibus abjeRis, reliqua nota 6, ſcribatur 


s | ad crucis dextrem. . His Reſiduis invicem duQtis,eft 4 x 6 = 24, 


unde - bis abjeCtis9, reftant6, (vel2+4 — 6:) Boc Refi- 
duum ſuperne ſcribatur. Deinde numeri produQt notz ficad- 
dantur, 1+5— 6, 6+ 4= 10, 10 = 9 —1,(veliÞ}0 — 
19) I+5 = 6g 6+1—7, 7 +8 = I5 » I5 wm © — © ( vel 
WU 145 = 6%) atg; hoc Refiduum inferne ſcribatur. Deniq; quo- 
BY giam duo Refidua, ſuperne & inferne notata , deprchenduntur 
BU eadem; conjicio operationem rite peratam ; fin tuifſent diver- 
ſa, certum efſet admiſſum efſe errorem. 

In Divifione, pari medo' procedendum eft. Addantur in- 
diſcriminatim notz Diviſoris, &, abje&is novenis omnibus,no- 
tetur reſiduum. pr 4 ins item notz addantur, & abjeGis no- 
yenis, notetur Refiduum., His refiduis invicem duftis, ( & fa- 
Ro additis, fiquod fuerit, Refidui Diviſionis notis,) &, abje- 
Ris novenis , notetur & hoc Reſiduum, Deniq; , fafta fimili 
notarum Dividendi additione, & novenorum abjedtione , quod 

tandem reftat zquabitur (fi operatjo rite fit perata) Reſidus 
proxime notato:; Sin minug, erratum eſt. Sic in appoſita di- 
vifione, Diviſoris notz 1+ 6 
=7, ( quod notetur ad fi- 5.3. O 
niſtram. ) Quotientis note 16)3$7 (24 dC 
24.4 — 6, ( quod notetur y # Ty 7 
 addextraw.) FaQum ex his ' ” O 
7 * 6 = 42,undequater ab- | 
Jeftis 9, reflant 6, (vel 442 = 6, ) tum (quia poſt pera- 
tam divifionem reſtabant 3) 6 + 3 — 9: quibus abjetis ma- 
net 0, quod ſuperne noto. Deniq; in Dividendo 3+87 7 = 
18, unde bis abjeQis 9, manet o, ( vel 1 t8$—9,9 -9—= 0) 
quod cum idem fit atq; Refiduum ſuperne notatum , conjicio 
operationem fuiſle rite peratam. 
Quod autem' de Refſiduo 


Divifionis dium eft; nempe © 16 
ipbus notas addendas efſe fa» __2 4 - p 
0 ex refiduis Diviſoris & 0 4 7X 5 
Qotietis;pariter obtinet &in 32 
multiplicatione, fi przter pu- F_- v 


ram Multiplicationem acce- 387 
_ Gat aliquod additamentuw. 
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Pata. 16 per 24 multiplicandum, 8&fimul addendum 3 , ut ha, 
beatur fa&i additiq; aggregatum 387 : Ex multiplicandi notig 
emergit 7, ex multiplicantis 6 , quorum faftum 7 « 6 — 42; 
hoceft 4 + 2 — 6, &( propter additamentum 3 ) 6 +3 —g; 
9 9 —0;Sed R348%Þ 7 — 18,818 9.9 —o0.unde 
conjicitur operationem rite perattam effe, 

Fundamentum quo nititur hzc probatio, idem eſt-quod ſys 


pra docuimus de conlimili Probatione Additionis & Subdudti. 


onis. Nempe quod, ubi nulla locorum habetur ratio , tantun. 
dem valent 1 & 10, item 2 & 20, & pariter in {imilibas: Ac j. 
dem eſt ſubſtituere 1 pro 10, atq; abjicere 9; item ſubſticuere 3 
pro 20, atq; abjicere bis 9; &fic in reliquis. 

Monendum autem eft ( quod & de Additionis & SubduQic. 


nis ſimili probatione monuimus) probationem hanc nonnun». 


quam fallacem efle, neq; errorem femper detegere , ( przſer- 
tim fi is ob negleam debitam Iocorum confiderationem ob. 
tingat, quem fruftra quis putet hinc deteftum iri, cum null; 
hic locorum habetur ratio: ) Quamyis enim, ubi numerinon 
conveniunt, certum fir erratum eſſe; non tamen certum eſt 0. 
perationem re&e procedere ubi conveniunt. 

At interim (ne penitus abjiciendam putemus hanc probatio- 
nem) probabileeft Cutut non certum) errorem fiquis fit (prz» 
terquam qui ex indebito notarum fitu oritur) hinc dete&am 
iri, faltem hifi data. induſtria fravs inftituatur z raro enim (& 
quidem rarius quam quis putet) Errores fiqui fant tam felicÞ 
ter (vel potins infeliciter) conſpirant ut ſe mutuo tegant. Et 
propterea cum hzc probatio non adeo magno conſter labore, 
 noninutiliter adhiberi poterit. | 

Et quidem in prolixis przſertim Divifionibus , operz preti- 
um 0. poteft eam ſxpius in ipſo operations curriculo adhibe- 
re ( quod quidem fieri poteſt poſt quamlibet Diviſoris prome- 
rionem ) ne error in principlo operis totum inſecuturum labo- 
rem plane. fruſtraneum reddat. 


Sed & minus univerſalis et hajuſmodi Probatio Novenaria; | 


quippe quz ſolis numeroſis- operationibus convenit,non item 
Speciofis ſive Symbolicis , aut Algebricis; ut nec ( nifi_corre- 


Ciones aliquoties adhibeancuc) ubi plurtam denominationum: 
quantitates occurrunt. Cum enim ortum ducat hzc probatio 


ex.graduum five locorum diſpolitione in continua proportione 


decupla: 
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a | decupla; ubi hzc diſpoſitionon eſt, neque locus eſt hnic proba- 
tis | cioni. Si vero Arithmeticis placuiſſer primiths, pro decupla, a- 
2; | 1jam quamvis proportionem adhibuille; potuifſent etiam & i113, 
:  quecung; fuerit , hujuſmodi probationem aptaſſe : Non qui- 
y 7 abjiciendo fingula novena , uti jam; ſed eam numerum, 
guoties fieri poſlit, abjiciendo, qui unitate minor fit quam no» 
men iſtias qua proceditur continuz proportionis: Patayſi (pro 
 decupla ) adhibuifſent noncuplam , abjictenda effent ( non 
novenay ſed) ottona omnia; fi otuplam, ſeptena ; ſi ſeptuplam, 
ſena; fi ſextuplam, quina; & ſimiliter de quavis aliz. 
Arq; hatenus de Probationibus tum Multiplicationis tum 
- Diviſionis dixiſle ſufficiat : quibus vel utendis vel negligendis 
{ao | magmakagg any ; | 
liidem autem, cum 18 probationibus, principiis nituntur ©eſtiuncy- 
hujuſmodi quzſtionum ſolutiones, "anti le nerend ” 
rones Maltiplicationie & Divifionis naturam & conſenſam mas res ſoluuntur 
p mum melius perſentiſcent, » ; 
b Duis numerus eſt , qui per 4 diviſus, 
G quotientem dabit 3. Nempe 4 & 3 (Di- 
' viſore & Quotiente ) invicem duis, 
. & prodibic1a , numerus quzſitus Divi- 
. 8 dendus. Vel, quod eodem recidit, i A 
| numerus queſitus, Dividendus, dicatur 7 = 3» 
A; quoniam ( juxta queſtionis teno- 


——-4Ja(s3 


| A= Zn 4 = I2, 
rem ) "> —33 fi pars utraq; muſ- 


tiplicetur per 4, erit A_-3z3«4= 12. 
[tem Cujus numeri triens 


+ bebir. 


eſt 235. Hoc eſt, Quis nu- 
merus per 3 diviſus , quo- 
tientem dabit 235. Ea- 
dem methodo , duCtis in- 


 vicem 235 &3, prodibirt 


numerus quzſitus 705; qui 
nempe per 3 diviſus quo- 
tientem imperatum exhi- 
Vel etiam quia 
3) A ( 235, erit A == #3J 
8.3 = 705. 


7 3) 705 (235 


f  CT 


705 705 _ 
$00 


&---; 
g - 2 033 


3 


Aa2 Item 


— - o 
- — — — ——  — — — —  — 


190 © De Mubiplicatione & 


*car.,unll « 
Item ( in-n1yneris grandioribus ) ©yot aurei diſtribuendi ſun 


inter milites 2646, wt quiſq, habeat 283 ? Hoceſt, quis numeruy 


dividendas eſt per 2646,ut prodeat 28 3;vel,per 283,ut prodeat 


- quotiens 2646 ? DaKtis invicem 2646 & 283, prodibit numeryy 


quzlitus 748818, 
* "2 | 2646 )743818 ( 233” 
FM ' = 233) 748318 ( 2646- 
| 7480 TEES = 233: 
ns = 2646. 


 Cantra vero, fi quzratur ®yis numerus eff qui in 4 duffus facit 

12? Fa&um 12 dividatur per 4. 

(alteram ex faQoribus)) & pro- 4)12 (3 3x4—12 

dibic reliquus FaQor quzſitus 3. 

Vel, fi numerus quzſfitus dicatur Ax4=— 12. A=*Z—3; 

A; cum fit # juxta quzſtionis te. 

norem) A x4 = 12, dividendo utramq;- aquationis partem- 

per 4, erit A =*j=3. | 
Item Cujus numeri 


"riplumeſt7o5 ? Hoc #YX Ax3—705. 


eſt, Quis numerusin- 3) 7#5(235 TEIN” 
3 dudtus faciet 7057” 53 F 3_ A= 'L. = 235 
Si numerus faQus 705 e 
705 dividatur per-fa- 


_ Etorem datum ſen cognitum 3, prodibit Fator quefitus 235; 


Vel, quia Ax3 = 705, erit A =" — 235, 5 

Item, Inter quot milites diftribuendi ſunt 748818 aurei , nt quilis 
bet habeat 283. Diviſis- 7488 18 per 283, prodibit militum 
aumerus quelicus, Et yaricer in fimilibug, . 


I: 
ho 


Lal 
k, IR 


- —_ 
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x ©, 
? 136 
J 182899 
| 383) 7A8818 (2646 
| 56 6 = © 
TOYS 7938 
4 13 21168 
1698 $292 _ 
748816- 
$j antem quzratur, Verbi gratia, Duinam'roameri firtinvicem 


ducendi ut fans fit 24 ? Vel Quis per quem dividends , ut quotiens 
ft 24? Hujuſmodi quaſtiones nugaces efſent; quippe ex datis 
in quzſtione nihil certi elicitur: poſſet enim modis innumeris 
relponderi: puta 1 x 24,2 x 12, 3x $,4x6,2xk2x6,4x2x3, 
2» 8x13, $2, 72,3) 2, 2)2*x6, &c, Nam «x ſolo fa- 
Go in multiplicatione, de FaQoribus neutiquam conftabir ; nt 
nec, in Divitione , ex folo Quotiente conſtabit de Dividendo - 


aut Divifore. Sed de his haRenus. - 


Atq; hatenus quidem de quatuor Arithmetices ( ut vocan- | 


tux) Ins; {eu potius Partibus, Additione , SubduQtione, 
_ Nultipli 


catione, & Divifione,, dia ſufficiant. Multa autem 
quz de his -operationibus apud Arithmeticz' praticx magh» 
ſtros paſſim occurrunt , &ſpectatim- operationum aliquot in 
nonnullis compendia, varioſq; modos has operationes pecalia> 
ribus ſubjeQis applicandi, - (puta, in re nummaria , de fznore, 
de mercatura, in re aftronomica , de tempore , de motu , eo- 

rumq; reduRionibus , &c,) ſciens prztereo.' Quippe infiniti 
efſet laboris, & quidemſupervacanei, ea omnia quz id genus 
dici pofſent ſigillatim proſequi, Nec quidem id noftri operis eft; 
ſed potius operationum fundamenta tradere, ipſoſq; fontes a= 
perire, unde ſcientifice & dewonftrative poſſint verz proceden- 
di rationes intelligi. Quas qui rite intelligit, non modo majori 
fruftu & voluprare ipſas operationes exerccbit, eaſq; in uſum 
proferet, quam {i cxco dufu incedat,& quali Andabatarum 
more pugnet; ſed & multo firmius quz novit memoria retine- 
bit, Quas enim ſzpius audimnsquerelz, Rerum: Mathemati- 
carum-cognitionem, Arithmetices przfertim , citiſſime deperdi- 
tamiri nifi aflidua exexcitatione retineatur ; non aliunde ori- 


Aa-3: untur 
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untur, quam qudY pleriq; Arithmetices praxin , five operandi 
methodam, memoriter tantum edoQi, ipfas operandi rationey 
penitas ignorent; quas quidem vulgares Arithmeticz pradtice | 
Magiftri plerumq; vel ipli neſctunt, vel faltem plus facis reri, 
cent; eiſq; edo&i Mechanicam potius (regulas minime intel+ 
leQas perſequendo ) exercent , quam Arichmeticam. Qui au- 
tem ipſius praxeos rationem fatis perſentiſcunt, ( nec tantum. 
cxco itinere, regularum memoriter edotarum ductam impli. 
Cita fide ſecuti, incedunt,) judicio magis quam memoria dud, 
difficilius ea quz intimis hauſerunt medullis evalſum iri pati, 
entur. 


CAP. XXII 


Multiplicationis exercitium in Parallelogrammis ReFangulis men- 


ſurandis, &* invicem comparangis, Diviſionis in Parallels 
grammis ReGangulis exercitium. 


P Riuſquam Mulctiplicationis & Divifionis ( quarum praxis 
. JL ſuperiusoftenſa eſt) negotium dimittam; nec inutile forſan 
erit, nec injucundum, pauca ſubtexere quibus utriuſq; utilitay 
innoreſcar, atq; interim Geometcriz cum Arichmetica ſumma 
conjunAio percipiatur. Quamvis enim Arithmetica, quz de 
Nameris agit, Geometricas menſ{uras per ſe non attingat ; ſed, 
propriis principiis nixa, neq; Geometriz auxilio indigens , re- 
gulas abſtratastradit , omni numerabili pariter applicabiles; 
( obje&um quippe ſimplicius & latius nata quam Geometria:) 
cum tamen objetum Geometriz , viz.menſura, intra objeRi 
Arithmetices termines cadat, ( quippe cujus partes numeran- 
tur; ) non abs re erit, Arithmetices exercitium in re Geometri- 
ca paucis oftendere. 

Hoc autem, dum de Addicione 8& Subduftione verba fect» 
mus, parcius egimus, quia non magni forſan res videri-poſſit, 
lincam linez adjungere, vel etiam dzmere,dum utraq; data fit. 
Putazft linez datz A B adjungere oporteat A 

lineam dacam BC ; veldatz A © datam A: 
BC aufcire, Cui tamen operi perficiendo — —— 


aptata 
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- aptata videmus tria ſucceſſive problemata; newpe Prop. 1.2.3. 
primi Eaclidis, lllz autem propolitiones , cum tint pure Geo- 
metricz, poſſunt in traditione Aritametica tuto omitti, 
' Quodautem de Angulorum,Supertficierum, aut ſolidorum, 
Additione vel.Subdu&ione. dici poſlit, Vel erit penitus Geo» 
metricum, neq;ad calculum omnino ſpetans;nempe hi Anguli, 
ſuperficies, aut corpora, immutata adjungantur; ut , fi dato 
Quadrato ABED, velACFG, addendum effet Triangu- 
lam ABC; ubi nihil requiricur aliud, quam ipftorum in dato 
fitu fabricam Geomerricam: Vel, ficubi calculo opus fit, non 
folum Addicjone aut Subduione opus erit , ſed ut plucimum 


1 


| 
Df NT |” 


Maltiplicatione item vel diviſione ; ubi nempe proportionum 
ratio habenda eft; ut, fi quzratur Quadratum BCHK , zquale 
quadratis ABED & ACFG fimul ſumptis; vel Triangulum 
BCH, zquale fimilibus ABE, ACF, fimul ſumptis: aut fi que» 
© ratur Quadratum ABED, zquale quadrato' BCHK dempto 
quadrato ACFG; vel Triangulum ABE , *quale triangulo 
BCH dempro triangulo ACF , ubi preter figurarum additio- 
nem & ablationem, earum item aggregati vel refidaitransfor- 
matio requiritur, Ideoq; de hajuſmodi Additionibus vel Ab- 
lationibus, priuſquam de Multiplicatione & Divifione dixeri- 

| mus * 
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mus, hon ita epportunum erat verba facere . __ 

Ur vero quz de Multiplicatione & Diviſione jam tradidi- / 
mus, Geometricis menſuris applicentur , przmittenda ſunte 
Geometria quzdam ad terminorum explicationem neceffaria, 

Ec quoniam ex menſura Parallelogrammi Refanguli ( quod, 
brevitacis gratia, fimpliciter Reftangulum dici ſoler ) reliqua- 
rum figurarum dimenſiones dedaci ſolent ; de Parallelogram« 
mo przmittendz ſunt quzdam Definitienes,, hoc.eſt , Termi- 
 norum explicationes, : 
Definitiones Parallelogrammunn appellant figuram planam- quadrilateram , cujus 
aliquot Gea- oppoſita latera, ſew laterales linee, ſunt rete parallele, hoceſt z equi- 
metrice, diſtantes, five equalem ubiq, habentes inter ſe diſtantiam. Quales ſunt 
; quz in Schematis mox apponendis conſpiciuntur. 

Parallelogrammum.vero tunc Refangulum dicitur , quando ip/tuu 
mnes anguli ſunt rei, ( Vel etiam, Cujns angulys aliquis ef reiur. WW 
Nam (i Parallelogrammum habeat vel unum angulum retum, W 

reliquos item omnes reftos eſſe facile eſt demonftratu.) 
H  MAngulus autem Retfus 
4 -tunc eſſe dicitur , quands 
| linea. refta in reFum angy- 
HEY lum faciens ita refe incidit 
| cc." ut neutro magis inclinet, Ut 
F - 1n figura pridum appolt- ! 
ta, reta CA inreftam. 
__.GAB ita rece incidens 
| | / ut non magis hac quam 
PRICE 2 nag SB illac inclinet, facit an- 
| | gulos -CAB,CAG, re- 
- 1 Qos, Et. ſimiliter anguli 
; = ad FGH &c. recti ſunt. 
Fo Siqua vero inclinet ma* 
D £, is, angulum obliquum fa- 
cit: Nempe Acutum (quippe engyloreFo minorem) ea qua propen* 
det ſeu magis inclinat; vel Obtuſum ( angulo refs majorem | ea unde 
reclinat five diverget magis. Pata, fi rea CA, quz jam ereita 
eft, ſupponatur verſus A'B nutare ſeu propendere, adeoq; ab 
AG reclinari, pro duobus angulis jam reGtis, fierent duo obli- - 
qui, CAB acutus, & CAG obtuſus; qui tamen fimul ſaumpti 
duobus illis reXis ſunt #quales; nam quanto unus propter in- 
clinationen 


" 
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clinationem minuitur, tanto alter propter reclinationem au» 
_ -gerur; quodq; huic aceedie ili anfertur. Similiter , angulus 
BG acutus eſt, quippe reto minor ; APK obtuſus, quifpe 
re&o major. Et fimiliter alias. 
Parallelogrammum autem ReGangulum , fi latera habeat omnia in- 
vicem eq ualia, Qnadratum dicitar; quale eft,in figura tertia, ADEE: 
Sin minis Oblongum; quale eſt figura prima AB, 


D DD» 


Parllelegrammum vero Obliquangulum ( hoc eſt, cujus anguli ſunt 
obliqui) fi latera habeat omnia invicem equalia,, Rhombus dicitur z ut 
: | or tertia, GDBC : Sinſecus, Rhomboides; ut figura ſecun« 
\ Continerivero vel caxprebend; dicitur Parallelogrammkam Re- 
-  Fangulum ( five quadratum fit, five oblongum,  duabus refis li- 
© cis que refum comprehendunt angulum. Definiente Euclide 1 d 2. 

- Nonquidem eo ſenſu quo ipſe alibi negat , duabus reis lineis 

| Pacium comprebendi; C non enim duabus ſed quatuor re&is hoc 
enſu-parallelogrammum continetur, hoc eft , ambitur ſive 
 undiquaq; concluditnr;) ſed quia duabus illis parallelograme 
- IireRanguli ſpacium five area determinatur, quippe altera 
 Jongitudinem,altera latitudinem determinat At in'Parallelo, 
grammirs Qbliquangulis, ſecus eft : non duabug reQtis circa an- 
gulorum obliquorum quodvis poſitis determinabitur iftius pa- 
Tallelogrammi magnitudo; ſed major, minorve eric, prout ob- 
 Tiquitas minor majorve fueritz adeog; przter reftarum Jongi- 
tudinem, anguli ctiam five obliquitatis determinatione opus 
erit, ut determinetur Parallelogrammi magnitudo. Et pro» 
Pterea, neq; in hac definitione, nec ( quantum memini ) apud 
Euclidem alibi , Parallelogrammum Obliquangulum duabus 
ejuſmodi circa ipfius quodvis angulum politis contineri dici. 
tr. Si cui vero fic libeat loqui, angulrpraterea mentionem 
Bb facere 


_ gg oy II ey 


—— - -— 


NC OT ee nrn—— 


Hanguli 
menſuratio, 


ſemplo res evadet perſpicua. 


Sint expoſiti Parallelogrammi ReRanguli latera circa re- 
&orum anguloram quodlibet, duz retz, quarum altera fit-tri« 


um, altera quatuor pedum, ( vel palmorum, calamorum, or« | 


gyiaram, ſpichamarum, aut quarumlibet aliarum menſurarum "F 
zqualium, ) Re&anguli magnitudo five area reperitur duty . | 

linearum anias in alteram, longitadinis' puta in latitudinem, 
vel contra : eodem plane modo quo totidem numeroram fe. 
ries efſent computandz. Si enim, verbi gratia ; tot puna, vel 
( {1 libet)tor milites ordinatim digefti, ea lege diſponantur, ut, 


in qualibet ſerie tranſverſa, quaterni,in qua- 
libet dire&ta, terni confpiciantur : manife= . . . 
ſtum eft ter quaternos, vel quater ternos, ita . . «. « 
eſſe difpoſitos. Malciplicatis igitar 4 pet3, . « +» « 
vel z per 4 , emerget omnium numerus 12 
one faciendum erit, 
Eodem modo Parallelogrammum 3 pedes latum, & 4 pedes 


longam ex dufa latitudinis in By , reperietur pe="" 


dum quadraticorum 12 =3 x 4- 


= 3x4. Ec pariter in fimili quavis cujuſvis numeri diſpoſitis Y 


. Cnjusquidem rei ratio fic, 
facite percipietur, Si enim '\parallelo- 
gra iftius tam altitude five latitudo 


= 

. 
b 

o* uf. 
*';, FEAI 
"0 


y 
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facere oportet ut magnitudinem determinet, | 
His premiſſis, Ad Parallelogrammi ReFanyuli arcem ſive magni= 
Parallelo* ,q;2m inveniendim, wil aliud requiritur quam ut duaramrefarum quis 

grammi Re-.z,. conineri dicitur, eltera in alteram ducatur, five multiplicetur. Ex- 


an: 45 , pedum triam, quam baſis five longicas MW 
A MEE do, pedum 4 dividi ſapponantur In , Spe -: 
-S$]-<5 w- reſpeQive pedes; atq; a cujuſq; pedis ter=- 
|_i i i | minoducantur re&z Jateribus parallels, WW 
B 4 quibus tota figura in particulas quadra= 


tas dirimatur , quarum quzlibet fit tam 
longa quam lata pedem unum , (hoc eft, 


quzlibet contineat pedem quadratum;) manifeftum erit , ex 
jpſo Schematis inſpeRu, in qualibet ſerie tranſyerſa ( propter 
longitudinem quataor pedum } quatuor quadraticos pedes 
contineri, iplasq; ſeries ( propter altitudinem 'trium pedum ) 
numero tres eſſe; adeoq; pedes quadraticos gmnes effe rer qua- 
ternos, hoceſt 12 = 4x 3, Etquidem , pari ratione , manife- 

| ſtum; 
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ſftumerit (propter A = 3) fingulis ſeriebus ereQis tres pe- 
E des quadraticos contineri, ipſaſq; ſeries ( propter B — 4 ) 
numero quatuor; adeoq; pedes quadratjcos omnes effe qua- 
| - terternos, hoc eſt 12 = 3 * 4. Er fimiliter in aliis quibuſvis 
Parallelogrammis retangulis menſurandis ( five quadrata fint 
five oblonga) ex duQtu longitudinis in latitudinem, five ( quod 
tantundem valet)baſis in alticudinem ( vel hujus in illam,) 
| habetur area. 6 
Arq; hinc colligere licet, Pedem quadraticum unum ,” continere 
BY Digitos five Vncias, 144- Cum enim longitudo Pedis unius ſit 
"BH unciarum 12; Et propterea Pedis quadratici tam longitudo 
BH quam laticudo fit 12 unc. ex duQu hujus in illam emergit area 
MH 32x 12 — 144 unciarum quadraticarum. Adeoq; , utut pes 
"BM lincaliscontineat non niſi 12 uncias lineales; pes tamen qua- 
3 draticus continet uncias quadraticas 14.4. Eodem modo cum 
HH apudnos -communis Virga men[oria officinarum ( a Tard diQta )) con- 
= tineat lengitudine pedes tres; eadem menſura quadratica continebit pedes 
quadraticos 9== 3x3. | 
 Hacfhiperſymbolalibeat expli, 


"care; pre latitudine ſeu alticudine A 
0 Þponatur A, pro longitudine ſeu ba» __B — 
B 6B; erit igitur Arca ſeu magnitu- AB = 13 


" do AB, fiveAxB. ErgofiA—3, | 
"' k&B= 4,citAB =3x4—12. In quadratis autem, ubi 
B | longitudo latitudini eft zqualis, erit AB=A A — Aq. A- 
BH deoq;, cum longitudo pedis unius fit 12 unciarum; & propte- 
BH rea pedis quadratici tam baſis quam altitudo 12 unc; ideoqgz 


A—P—1 2U 
Ro B =P—ial : 
AB—=PP—Pq=eiq4zuU=144Uq. - 


/ ow» 


 AB—PP—Pq =—-12UzxizU=144UU=144Uq. 


Hoc eſt, Pq — 144 Uq, vel unus | 
Pes quadraticus zqualis 144 Un- Am =3Þ 
ciis quadraticis. Eteodem mado, _B—V—z3P 


in Virga quadratica , cum tam ba= AB— Vq=9gPq. 

fis quam altitudo fit pedum yg , erit VSIE 

areaVq —9 Pq. Erfiwiliter alibi. | 
Bb 2 Hac 


De Parall:- 
logrammis 
Rectangulis 
Invicem 
compar atis, 


. cum Perticz longitudo- fit pedum 


298 Maltiplicationis & CAP.zz | 
Hac methodo, In menſurandis, ver= | 
bi gratia, Aſſerculis ligneis, fi Aﬀe- A= 2P 
ris unias latitado A, fit duum pe- B — 20P 
dum, longitudo B pedum 20 ;erit - AB — gokg © 
area {ive magnitudo AB— 40 Pq; 
hoc eft pedum quadraticoram quadraginta. 
Similiter, $: Camera menſurande FO 
ſit longa pedes 18, lata pedes 12, A —=12.P 
erit totius, area ſea magnitudo, B —19P 
pedum quadraticorum 216 = 12: AB = 2x6Pq 3 
* 18. -: | _-. 
Pariter, cum terre Jugerum Anglicanum- C Acre , vulgo.difta.) Ws 
ſtatute lege cenſeatur inſtar Parallelo= AX © | 
grammiReFGanguli, Perticas 4. 1ati., longz A.== 4 Pert. 
vero 40: continebit area Perticas qua® __ B= qoP.  * b-. 
draticas 160== 4 40, Vel etiam, AB=160Pq  M_ 


16+; adeoq; 4 Perticz fint pedes A:—66 Ped, 
66; & perticz 40, pedes. 660: I-  B=—660P. "8" 
dem terrz Jugerum ſive Acra ves AB=73560 Pa, i i. 


lekit pedes quadratices 43560.— 66 *- 
660. * 


Hinc etiam patet, varia eſſe poſſe parallelogramma , quorum mag=. Wl 
nitudo fit equalis, ambitys autem admodum inequalis z & contra, ambi» Wl 
tus Zqualis, at magnitudo inzqualis; & quidem eouſq; ut que". 
rum ambitus Major eſt, eorum. area ſeu magnitude ſit minor, Exſem- Wi 
pligratia. 5: © © 
_ Sit Refanguli primi latus quodliber fex pedum; erit area, 
pedum 36 — 6 x6. Secundi latitado ,pedum 4, longitudo- W- 
pedum g; eritarea , pedum 36—4x 9. Tertii latitudo pe- WW 
dum 3; longicudo-12; eritarea 36 — 3 «12: Quarti latitndo: 
pedum 2, longitado 18 erit area 36 = 2 « 18, Quinti de- 
ni; latitudo 1, longitudo- 36; erit area item 36 = 1 * 36, ft 
Igiur eadem fingulorum area ſeu magnitudo ; nempe- pedum 
quadraticorum ,36: at eoram ambitus longe divert ; quippe 

primi, pedum 24-— 6 6 46 & 6; ſecundi,26 =4T9 45439; 
tertit , ZJO= 3+ 12 Þ3+ 123 quarti, qo=2 41842+18; 
quintl, 74 =1 4+ 3641 + 36, nempe plus quay. triplo.major- 


quam primi; 


Deinde- 
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Deinde, fit Refangulum primum ( ut prius) longum f& 
latum pedes 6, Secundum , Jatum pedes 5 , longum pedes 7: 
Tertium, Iatum 4, longum 8: qQuartum , latum 3 ,longum 9: 
Quintum, latum 2, longum 10: Sextum, latum 7, longum 11s 
Erunt hzc omnia Ifoperimetra, quippe perimeter; five ambi- 
tus ubiq; pedum: 24=6+6 +646 —-5+74+53Þ7 = 443 


44T 8=34943t9= 2t10424$10 — 141131217. 

At magnicudines Jonge diverſz : quippe primum ef pedum 
 quadraticorum 36 =6x6; ſecundum, 35 — 5x7; tertium, 
 32=4x5; quarturm, 27 = 3 =9 ; quintum, 20 =2 « IO, 

H, fextumdeniq; 11 =1+511, plus tripla minus quam erat 

BH primum. | 

'H Deniq; fit expoſitum Parallelogrammum re&anguluw,cujus 

MH HJatiudo fit pedis 1,longitudo,1 1;adeoq; ambitus 24 — 1 +11 

HM #12Þ+ 11, area vero pedum quadraticorum 11=— 111. Ad 

BH quod comparentur alia quatuor , quorum primum fit latum 

= ma 2, longum 9; ſecundum , latum 3, longum $ ; tertium, 
 4latum 4, longum7; quartum latum 5 , longum 6 , erit fingu- 

BH lorum ambitus minor quam parallelogrammi expoſiti, ( quip- 

" pe pedum 22, cum i!lius fuerit pedum 24: ) area vero major; 

MH pempe primi, pedum quadraticorum 18, ſecundi 24. tertii 28, 

"MY  quarti 30, expofiti vero non niſi 11. - 

"MH ' Exquibus omnibus abunde patet , quam lubicrum fit figurarum 

WM magnitudinem ex ſolo ambitis eſtimare. | | 
| Porroz Hinc liquet etiam, ex Parallelogrammis Refangulis Iſo= Rectangule- 
"W . frrimetris. Choc eſt, quorum. ambitus ſunt invicem zquales, ) rum Iſoperi- 
MH  Svadratum eſſe omninm maximum; Oblangorum vero ifud majus eſt metrum , 
guod proprize ad Qnadratum accedit, hoc eft ,, cujus laterum ditfe- quodram eff: 
"HW  rentia minor eft. qQuod fic probatur, maximum. 
NH Sit Quadraticujuſvislactus A; erit ipſinus-quadrati area Ax A 
BY = Aq. Deindefiat Refangulum oblongum ,. quadrato illi 


; Pg A A+C A+C A. 
” LA. TA -C inA m OC XA 
tA YAtG aAqzAC Aq 
TA 3A ms C —ACTC q' 
4A 4zAzo  Aq—Cq AfC 
LEYs min: A -G : 
dit 20G | 
Bb 3 iſopeti> 
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( 
iſoperimetrum: Quod ut fiat, tantundem addendum eſt longi- 2 
tudini, quantum latitudini aufertur; illud autem quantumcun- t 
que ſitdicatur C; fietq; lengitudo A+0C, latitudo A _. C; x 
adeoq; Re&angulam Quadrato Ifoperimetrum, quippe utriuf | J 
vis awbitus 4 A, ut laterum utrobiqz additione patet. Erit ( 
Oblongi hujus area ( duQtu Jongitudinis in latitudinem inven» AT 
ta) Aq —Cq, (ut multiplicando patet ; ) adeoq; *minar 
quam area quadrati, A q z quoderat primo probandum. Sed | 
& tanto minor eſt quantum eſt quadratum quantitatis C,( ut F< | 
patet;/) hoc eſt, quadratum {ſemidifferentiz laterum , ( namfi »_ + 
ex A+C, auferatur A —C, refiduum five difterentia eſt 2 CF» 
ut ſubducendo patet:) & propterea quo majus et G q, co pluy i | 
ab A q deficit oblongum, & proinde minus eſt; & contra : quod IM - 1 
erat ſecundo probandum. _ 3 

Poteft quidem hoc ipſum Geometrice demonſtrari ; at ego W- 
demonſtrationem Arithmeticam hanc ideo adhibui, quod ca" "Mt 
przſenti negotio magls fit accommoda, (dum Arithmetices "W 
uſum in rebus Geometricis oftendo,) & quidem per ſe magis "MW 
univerſaliz. Geometricam vero demonſtrationem {ſiquis poſtu« "W 
| ler, hanc habear, | _ 

Sit quadratum quodvis AB CD, ( puta longum & latum "MF 
4 pedes,) eiq; iſoperimetrum Retangulum oblongum BEFG, "W- - 
( puta longum pedes 5, latum 3,) tanto nempe magis longum "MF 
quanto eft minus latum quam eſt Quadratum illud. Eſt aurem W 
retangulam AKGB utriq; illorum commune; cui fi addatur WW 

retangulum KG, abſfolvitur qua- 

dratum AC; fin addatur re&angu-' 

lum KE, abſolvitur oblongum GE, © ' 
At Additamentum KG majus eft ad- W_ 
ditamento K E, ( ut mox probabi» | 
tur, )) adeoq; ( propter : commune i 
AG) quadratum aC majus oblongo 
GE, (quia ft zqualibus addantur in» 
#qualia , aggregata erunt inzqualia, 
illud autem majus ubi plus additur,) 
Quod autem K C majus eſt, & quanto 
majus, quam KE, fic oftenditur. Res 
Qangulum K Czquatur toti E D(quia longitudines A D,DC, 
#qualesſunt, quippe latera quadrati , & laticudines KF, KD, 


#qualey 


bg 
"x P 


ED=KEtRKH,) corumque differentia eſt KH gquadratum 
(propter K F, KD, rectas zquales,) hoc eſt , quadratum re&z 


KF, vel KD, ſemidifferentiz laterum, Et propterea, in retan. 
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oulis Pdrallelogrammis I{operimetris, cujus laterum differen» 


tia minor eſt, illnd eſt majus: & cujus Jateruny differentia nul» 


eſt C nempe quadratum) id omnium maximum... Quod erat 
demonſtrandum. 


*Verum ut Multiplicationis ope, quz jam tradidimus, perata 


ſunt omnia, ita & Diviſione pariter fimilia fere problemata ab- 


folvi pofſunt, Verbi gratia, 


Cum ſupra oftenſum eft , pedem quadraticym 'valere 14 
uncias quadraticas, (quippe 12 x 12 = 144. .) Si aſerculws lig- 


| news {it .$ unciaslatus; -qQUETRAr quam 

longus fit oportet, ut habeatur pes qua- 8 ) 144 ( 18 
*draticus,Dividendo 144 (arcam datam) A) AB (B 
per $( datam laticudinem ) habetur lon- 


gitudo-quefits 18 =25*. :Quippe a= 18) 144( $ 


" rea aB per latitudinem A diviſ a exhi- B)AB(A. 
- bet longitudinem queſitam B. Sin data 
* effet longitudo 18, area 1 44 per eamdiviſa exhiberet latitudi- 


ve 


"nem $ =, Vel B)AB(A. 
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zquales item ex hypatheſi, quippe tantundem additur quadra- 
a Jongirudini quantum larirudintiauſciuuz & angyi utrobique 


re&i,) majus _ eſt KC quam KE,( quippe #quale toti 


Diviſienis 


exercitium 
in Parallelg- 
+ grammis ye« 


aangulis. 


+ Eodert! modo. Cum Fugerum Anglicamm: (ut ſupra ditnns 


et) continear'-Perticas quadratas 160. | 
=4 x40. In agro (parallelogrammo)- - 8) 16029 


"BY jus latitudo «ft perticarum $ , queri> 20 )160C8 
YH tur, quanta fit oporteatlongitudo,ut ha- | 


BY bectur Jogerum terrz? Dividendo 160 AJAB(B 


per$, habetur longitndo quzſita- 20= - BYAB(A : 


369 Vel, data longitadine 20, dividen= 


3 


do habetur latitudo 8. Hoceſt AYAB(B. &B)ABC(A. 
Pari modo, Si Planities Camere pedes 12 lata, longa vero 20; 


- tegenda fit afferculis ligneis latis pedes. 


2: quanta ſumenda- eft- alſerculorum: 12 
Cconjunftorum omnium) langitndo ,ut _ 20  _ 
operi ſufficiant? Primo, duta latitudine 2) 240 ( 120 

32, in longitudinem 20, habetyr area * 


pedum: 
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pedum quadraticorum 240 = 12 *« 20. Deinde, dividendo a«- 
ream 240, per aſſerculorum laticudinem 2, haberur longity« 
do-quzfita 120. 

Item. Si tapeti holoſerice longz pedes 24, latz 3; inducenduy 
fit atergo pannus vilior latitrudinem habens 
pedum 6: quzritur quanta Tongitudo re= — 24 
quiritur ut operi ſufficiat > Primo, dncendo g& _ 
24 in $ habetur area tota 192==24*8, gg, (32 © 
Deinde aream totam 192 per 6 laticudi- 7 
nem panni ividendo, habetur Iongitudo quzſita, $2 —= 22, | 
Ec ſimiliter alibi. = 

Atq; haftenus tum Multiplicationis tum Diviſionis exerci 
tium, in menſurandis Parallelogrammis ReQangulis quantum ! 
opus eſt, oftendimus. a 


go - 


4 BheFF —_— ————— of _ ” —_ . d.; 5 "2 
Eo ca m___—__ 
- - tm - # {. : 


CAP. XXI11, 


Exclidis Elementum ſecundam Arithmetics dembnftratur? 


Pan qua ſapra methodo; ex ſolo parallelogrammi re- | 
4 tanguli calculo, totum fere Elementum ſecundum Eucli- 
dis facile demonſtratur Arithmetice., Exſempli gratia, | 
| Te.2, 157 ſent duZrefte ( puta RB, ) quarum altera CB ) ſecetu 
in quotcung, partes (puta M, N, O, )- reangulum duabus illis rettis - 
comprehenſum (Rx B = RB,) equale eft iis reftangulis que rec 
inſets (R) & ſingulis ſee ſegmentis comprehenduntur. Hoc eſt, Si 
B=M+4NTO, et RB=RM4RN4RO. Quod ex 
mulciplicationiscalculo pate. Vel, fi ponantur R,B,M,N,O, 
xquales numeris 4, 10,543, 2, erit 4x10 —= 4X5%4x3+4 
4x2. utexcalculo itemiparer, + - | 


7 2a [28 | Z _L 


= UF FS 0 Uh Wh OT» - 
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B=M+4N3JO Io=543t2 
R KR od 
 RB=RM3RN3RO 40 = 20T 1248 


2e2. Siretialined L) ſecetur utcung, (in A&E, ) reflangu- 
la que tota et utroq, ſegmento comprehenduntur ( ZA ÞZE ) equantur 


quadrato totiz,( Zq. )Hoceſt,i Z= AE, etZq—ZA47E, 
- Vel fitota fit 5, ſegmenta 3,2:erityx5 = 5x345x2, 


! 


p 


5 
Zq=ZAFZE 35 =15+10_ 


 3e2: Sirefla(D) ſecetur utcung, (in A, EF, ) Reffangulum tota 
et uno ſegmentorum comprebenſum ( Z A,) equatur reangulo ſegmen-u 
tis con-prehenſs (A E) una cum predifi 5 5p quadrato (Aq.) 
Hoceſt, Si Z = AtE; eritZA— AET Aq: vel (in nume- 
ris) {1 5 =3+2,07it5 x3 = 3x3+2x3, 


Z | 
A Z=AYXE 5 —=3T2 
A] Aq | A 6. S-5 EL 
| ZA=SAqtAE Ii5<9t6 
A --E 


4e2. Si red (Z) ſecetur utcung, (inA,E:) @uadratum tos 
tiw ( Zq) equaleeſt quodratis ſegmentorum ( Aq+ Eq ) una cum 


KB r1:Gangulo [epmentis comprehenſo , bis (umpto, ( 2 AE. ) Hoc eſt, fi 


LZ=A4E; cft Zq =AqtFqt2 AF. vel (in numeris) 
ig=3 T2. erit5gx5 =3x342x243x243x2, 


Cc 


Z 


204. Elementi ſecunds 
Z A+E WO 


E373: 


cAPi3 | 


as, SR ©" / 5 ="_mey 


+AE+Eq on —_ 


" Zq= Aq +24E + Eq 25 =9+12T 4 


| «@< eq | 


_ 


—_ — 


Z 


— 


 5ez, Sireffa(Z) ſecetur in ſegmenta equalia (S,S,) & meque* 
lia (A,FE, velS+V,S .V,) reftangalum ſegmentis totius ine* 
Qudlibus comprehenſwn, (AE,) unacum quadrato rete inter putncta 


ſectionym ( Vq;! £equatar 4adrato dimilie, (S q.) 


Hoceft , vi 


Z=;S—=A+E, fiqiS+4V—A,S -V —E, (adeog; 
A .S—V=S -E.)Efir AE+Vq=Sq Vel(in numecis ) 
fHi12—6t6—=844; adeoq; 8.6 = 2=6 m4. Et 


S$X47%2 $2—= 0X6, 


S 6 
AA A 
2. +Þ | 6:24.46 
ST.V.--E 6 + 2 
wy yw 
A 8 
© Bs V, = :L 6 mw 2 == 
Sq z >V 36 + 12 
_ —dSV Vo En mo Id wan 4. 
Sq — AE +Vq 26 =32 to 


CAP. 23: Euclidis, Neclaratio. 208 


6e2. Sirecta (2F) bifariam ſecetur 3 eid, adjiciatur in directum 
recta quedam ( R : ) Rectanguium quod tota cum adjecta (2EtN 
quz dicatur Z ) & ipſa adjecta ( X ) comprehenditur ( Z X; ) fimul 
cam quadrate dimidie (Eq) equatur (Aq) quadrato compoſite ex di- 
midia & adjecta, CE + X, quz dicaturA.) Hoceſt, i E+E+ 
X=Z, KETX = A: eritZXtFEq — Aq. Vel(in numeris) 
' i343+4=10,%X3T4=7;eritil054Þ3n3=7%7« | 


Z 
E E A 
E =.» 
WW 
A 
x x X E43AA 
ZR== 2ÞPATXq Eq +EX A 
nut 3. NW, TG EMS Ng x A 
" ZXxEq= EqtzEX4Xq = EqutaEX+Xq= Aq 
IO | IOo—=6%Þ4 T 4A == 
PFRAL \ 98 - SR HY Sy 
| Ip. RS. 2 40 = 24 T 16 LES -- 
| 7 
fs T7 + 9 Tg _T12416 *7 
7 4049 —9T24+16 — 9T24TItm= 49 


Sed & hzc cum przcedente fic conjundtim efferri poteſt, Si 
a} «ſfignato in eadem recta ( utcunq, coninnata) puncto M\, ſumaxinr tum 
equales utring, recte ML, MN, twn punctum D ubivis : rectangulum 
LDN equabitnr differentie quadratorum rectarum MD, ML vel 
MD,M N, Quod fic oftenditur. 

ML — M N dicatur S; MD dicatur V. Duarum igitur D L, 
DN, (ubicung; ſumatur D) altera erit S + V (ſumma duarum 
S, V,) altera S *. V (differentia duarum S, V,) ut ex ſchema» 
tis inſpeRu patet. Ideog; 

| GC c. 2 LMN 
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| LM: 8 
D- BD Þ. | 
$2 V | 
LDxDN — Jin, — Sq « Vq= MLq « MDaq. 


Ubi notandum eft S - V interpretandum efſe nunc per S ..V, | 


nunc per V —S, prout S vel V major fuerit, ( hoc eft, prout 
D vel intra vel extra pun&ta L, N, fuerit affignatum, ) & pr - 
inde Sq «. Vq illic eric Sq = Vq , hic. Vq = $q. Ut multi 
plicando patebit. 


S 4 V VzxS 

SV | V =S 
S$q+SV Vq+4VS 
Sq = Vq Vq m-Sq 
MLq—-MPgq MDq = MLq ' 


”7e2. Sirecta (Z) ſecetrr utcumg, ( puta, in-A, E:) quadrata te 
tiu (Zq)& unius ex ſegmentis(puta Aq ) famnl ſumpta,( Zq +A 9g,) 
equantur rectangulo bis comprehenſo a tota & dicto ſegments ( 2ZA) uns 
cum quadrato reliqui ſegmenti CE q-) Hoceſt, iZ—ATE, erit 
Zq+Aq=— 2ZAtEq; & Zq+Eq= 2ZET Aq. Er fimiliter 
in numeris, quodexperienti patebit. 


xD a & +1 2E 2E 1 
_ Zq=z Aqt2zAE+Eq 2AE +} 2Eq—2ZE 
_ #Eq _TEq Aq + Aq 
Zq + Eq = Aq + 2AE + 2Eq=—=Aq+2AE y2Eq=2ZE 3Aq 
Ta ATE -- Az4E=Z 
+ S_ 036 - a8 24 = 
_- £q-=Aq+2zaE+Eq 2Aq +2AE — 2LA 
+Aq Ag tEg +Eq 


Zq >} Aq — 2Aqt 2AE+ Eq — 2Aq +2AE + Eq —= 2LA +Eq 


8e2. Sirefa(L)ſecetur utcung, (in A,F,.) refangulum quater 
camprehen{um a 19ta & uno ex. ſegmentis (puta 4ZA) una cum quadrate 


reliqus 


word, Ham, Fn Y 
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reliqui ſegmenti ( Eq) equantur quadrato compeſite « tots & prediffo 
\ fegmento (Qq: £4 A.7 Hoceſt, SiZ _ A+E,; erit 4ZA+Eq 
— Q:ZTA: —Zqt2ZAt Aq. Et(cadem ratione ) 4ZE t 
Eq = Q:4ATE, Etin numeris pariter. 


x4 A x4 A 2h4E=Zz3A 
 4ZA— 4AqT 4AE 4Aq+2AE” 
__IEq T—_ t2AE +Eq 
4ZAtEq=4Aqt 4AE+Eq= 4Aq+4AEXEq= Q:ZfA, 
Z=A+E AtaF—Z+tE 
x4& nat A43F- Z4E 
" 4ZE — 4AÞ 4 4Eq Aq + 2AE vs 
4A\q TAq _+2AEt 4Fq 


9e2, Sireda ( L) ſecetur tum in ſegmenta equalia (S,S,) tam 
inequalia (A=SYV, E=S = V;) quadrata icaqualium ſeg= 
mentorum (Aq +Eq) ſunt dupla quadraterum e dimidia & e retta in» 
fer puncta (ectionum, ( 2Sq + z2Vq,) Hoceſt, SiIZ—S4S— 
ATE. &KA=S+V>E=S .V.erit Aq+ Eq= 2Sqt 2Vq. 


Aq=0Q:S+V: —=Sq +} 2SV4Vq 
Aq+FEq = = 20q + 2Vq 


—_— 


10C2, Sirecta (2E) ſecetur bifariam, eig. recta quedam (NR ) 
indirectum adjiciatur: quadratum compoſite ex tota & adjects (Q: 2ET 
X: — Zq) & quadratum adjecte (X q) ſimul ſumpta, ſunt dupla qus= 
dratorum dimidie ( 2Eq) et compoſite ex dimidia et adjects, ( 2Q:z 
ExX: =2Aq,) Hoceft, Si2E+X=2Z, &EFX — A;e- 
rit ZqtXq=2Eq+42Aq_ 


Zq =Q:2EtX: = aEq+qEX+Xq Q:E+X:=EqtzEX+Xq=Aq 
INq PE > RES : cM. - 
£q TXq = 4Eq + 4EX LY 2Rq dup]: 2Eq 1 2EX t Xq — Aqt Eqz 


ved & hanc cum przcedente fic conjunQim efferre licet. 
| Sy 
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$i ab aſſignato, in eadem recta ( utcung, continuata) flincto M , ſunan- 
tur tum urring, equales refte LM, MN, tum punctum D ubivis : duo 
ſimul quadrata rectarum LD, DN, dupla ſunt duorum ſimul quadrate- 
Tum rectarum DM, MN, vel1DM, ML. Hoc eſt DLq +DNq 
— 2 MDq t 2 MNq — 2 MDq +2 MLq. qQuod fic oftenditur, 
ML — MN dicatur $. MD dicatur V. Duaram igitur DL, DN, 
C ubicung; fumatur D) altera erit S+ V (ſumma duarum S, | 
V, ) alteraS » V (diffterentia duarum S,V. ) ut ſchematis 

inſpeu patet. Ideoq; 


L M N Q:S+3V. $qu2SV2Vq 
0400 404 +Q:S « V —=$Sq —-2SV + Vq 
DD =-D0 DLq + DNq25q4 2Vq=2MLq T2MDgq. 


- Ubi notandum eft S- V interpretandum eſſe nunc per 
S  V, nunc per V —-S, prout'S vel V major fuerit, hoc eſt, 
prout D faerit intra vel extra punta L, N. Sed quadratum u- 
trobiq; tanrundem erit, ut multiplicando patet, = 


S i V V m9 
SV... Vn $ 
O09 — OV V mm SV 


Sq = 2SV 4 Vq = Vq —2SV + Sq _ 


Atq; hattenus decem primores propofitiones ſecundi Ele- 
menti Euclidis demonſtcavimus Arichmetice- Reliquz quz ſu- 
perſunt quatuor, Arithmetice item demonſtrari poſſunt, (ed aſ- 
ſamptis in auxilium aliis quam quz adhuc expoſuimus princi= 
piis Geometcricis, quibus iraq; impreſentiarum ſuperſedendum 
duxi. Sed & aliz paſſim apud Eaclidem (alioſq;) propolitio* 
nes occurrunt Geometricz, quz hujuſmodi calculo Arithmes 
rico facillime demonſtrantur. Sufficit autem przſcnti' noſtro 
inſticuto ſpecimen in paucisexhibuiſle, 


CAP. 


| CAP. 24+ De Geadeſia, 


CAP. XXIV, 


Geodefſia Parallelogrammi Refanguli; Obliquanguli ; cujuſvis, 
Menſuratio Trianguli Rectanguli ; Obliquanguli; cujuſe:s. Men- 
ſuratio cujuſvis figure rectilinee. Menſuratio figure regularis. Men- 
ſuratio circuli, ejuſq, portionum, ſectorum, & ſegmentoium. Decir= 
culi quadratura, & ratione perimetri ad diamerrum. De figuris mis 
ftis. De figurarum metamorphoſi, 


ReQangula menſurandi, & inter ſe comparandi. Nempe 
Parallelogrammi Rectanguli cujuſvis area , e- 


'h, Stendimus Cin Capite 22) methodam Parallelogramma 


b= $434 qualis eſt quantitatt que ex duarum refarnm 
A 2 AD” Pie circa angulum rectum, invicem ductk emergits 
PO anion tl Ur, & latitudo A — 3 ducatur in longi. 
4 Thi 2s WM tudinem B — 4, emergit area AB = 12. 
B 4 Adeoq; , verbi gratia , ReGangulum la- 


tum 3 pedes, & longum 4, continet pedes 
quadratos x2, Quod etiam liquet in Parallelogrammo appoſt» 
to in 12 ſpacia quadrata diviſo,quorum fingula Jatera {int (pu- 
ta ) pedalia, 


At interrogabitur forſan , Cur hoc ad Parallelogrammum De Paralle- 
ReQangulum reſtringatur z cum i- legrammis 

dem videarur dicendum de Obli- Obliquanys. 
quangulo, Puta, fi linez C, D, circa lis. 


angulum acutum, ( veletiam G, E, 


mulciplicentur, quarum altera bit 3, 
altera 4 pedes longa; emergit nume- 
ras 12 : ipſamq; Parallelogrammum Obliquangulum in cou- 
dem ſpacia dividitur zqualia,quorum item latera fingula con- 
tineant (puta) pedem unum; non minus quam {i efſet para. 
klogrammum Rectangulum, | 
Reſpondeo : Pefſs quidem Parallelogrammum , etiam Obliquangu- 


lum, in totidem (pacia equalia & fimilia diviut, quot indicat muta mul- 


tiplicatio laterum duorkm circa ipſius quemvis angulum conſtitutorum, eo- 
' Tumg, (paciorum latera eſſe equalia, ( puta unius pedis fingula ) non mi- 
ws quam fi parallelogrammam ſniſſet Reangutum. Sed nego ſPacia i!!a 


ele: 


De Geodeſia 
Parallelg- 

grammi Rew 
Ganguil, 


circa angulam obruſum, ) invicem | 


Fig. pag, 
preced. 
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eſſe pedes quadratos, aut quidem totidem quadratis pedibus equalia, utut 
quatuer lineis pedalibus terminentur ſingula. RKhombi nempe ſunt, 
non quadrata, propter obliquitatem angulorum , cum quadra- 
ta omnia ( ex definitione ) fint re&angula« Sed & quadratis mie 
nora ſunt, propter eandem obliquitatem: quod ipſum evenir in 
aliis parallelogrammis omnibus, five zquilatera fint, five inz« 
quilatera, hoc eſt, ſive fint Rhombi five Rhombidea ; minora 
nempe ſunt quam fi efſent re&angula,quamvis iiſdem lineis ter. 
minata. Quod fic demonſtro Geometrice: (quippe cum de 
ſolo ſitu agitur, qui ad Geometriam peculiariter attinet, de- 
monſtratio Arithmetica vix locum habet. ) 

Sit parallelogrammum Re&angulum AB, eiq; iſoperime- 
trum Obliquangulum DC , ita ut latus DB fit utriq; com» 
mune, & DG ipſi DA zquale, ( reliquaq; latera fibi oppoſitis 
parallela & zqualia.)quamvis autem latera BC , DG, paral- 

lelogrammi obliquanguli, fint ſigillatim 

— © @=qualia lateribus BE, DA , parallelo- 
grammi ReQanguli , ( & reliqua reli- 
quis; eſt tamen ipſum parallelogram« 
| mum Obliquangulum D C, minus Re- 
B Qangulo A B, zquale quippe Refangus 
lo HB. Producaturenim latus C G ad 

H: eritq; GH—= FH, (quia tam CG quam F H zquantur ip- 
fi BD, oppoſito lateri in utroq; parallelogrammo; &, eadem 
ratione, HD -— FB, & DG = BO, C ſedet anguli' ad B C,F, 
zquales angulis ad D,G, H,) zqualeeſt igitur triangulum 
DAG, triangulo BFC, (eiq; congruit;)) quorum priori {1 ad- 


| datur commune ſegmentum BDGF , kit parallelogrammum 


retangulum H B; fin poſteriori , fit obliquangulum CD, 
quod igicur ipſi H B zquale eft, & propterea minus quam AB, 
quod erat demonſtrandum. Et fimiliter procederet demons 
ſtrcatio in parallelogrammo quovis obliquangulo. 

. Paterigicur 12 Rhombos Parallelogrammi propoſiti Ob 
Iiquanguli AB, minores efle totidem Quadratis Re&anguli, 
CD, utut tam hxc quam illi quaternis lineis pedalibus termi- 
nentur. 

Si quzratur inſuper, Quid impediat quo minus menſuras ex- 
primere liceat per Rhombos zque ac qQuadrata ? Reſpondeo, 
Magnitudines explicandas eſſe per men(uras certas , (ſecuse- 

nim 


STDAP. 24. 


nim de magnitudine non conftabit, ) ideoq; per qQuadrata po. 
tius quam per Rhomboz. Cum enim quadraterum omnium 
anguli reCi fint, adeoq; invicem zquales, dato illic latere de 
magnitudine conſtabitr; Rhomberum autem anguli cum poſ- 
ſintmagis minuſve obliqui effe, dato latere non tamen de mag- 
- nitudine conftabirt, quz quidem major minorve ecit,prout ob- 
liquitas minor majorve fueric. Non igitur Rhombis ſed Qua- 
dratis potius determinandz fant figurarum magnitudines 

Addotamen, fi non deRhombis utcunq; ſumptis , ſed de 
Rhombis in certo quovis obliquationis angulo , agatur z non 
minus certa eft Rhombi menſura quam Quadrati. Vetbi gra- 
tia, in oblongo C D obliquangulo. non minus certum eft tot 
pedales Rhombog, in eodem, cum ipſo oblongo, inclinationis 
angulo, contineri, quot in oblongo Re&angulo AB continen- 
tur Quadrata pedalia; ( propter latera utrobiq; {igillatim z- 
qualia. )) Et quidem propoſitiones illz omnes quz ſuperius 
\ ( ex Euclide)) demonſtrantur de Quadratis & ReCtangulis,non 
minus valent de Rhombis & Rhomboidibus in eodem quo- 
cunq; inclinationis angulo. Quod quidem notare magno eſſe 
poteſt uſuj Geometris, 

Patet autem, ex jam difis, methodus menſurandi Paralle- 
togramma Obliquangula. Non quidem ex duftu DB in BC, 

| _ ſed DBinBF vel in DH. Cume- 
nim, ut modo demonſtratum eft, Pa- 
rallelogrammum Obliquangulum 
CD, zquale fit Retangulo NB; ea- 
dem erit utriuſq; area ſeu magnitu- 
do. Atexdutu DB in EF, vel in 
DH, habetur area Reftanguli H8 
( per ea quz dia ſunt Capite przcedente;) ergo & Obliquan- 
guli CD. 

Hoc eſt, Si in Parallelogrammo quolibet, ( ſive Rectangalo ſtve 
Obliquangulo,) a latere quovis ad oppoſitum ducatur perpendicularts, 
eag, in eorum ntrumvis multiplicetur, prodibit Parallelogrammi area. 

Arq; hajus quidem operationis ratio, przterquam quod jam 
fuerit demonſtrata, hinc ſatis intelligi poreft , it advertamus, 
quod, fi in parallelogrammo quovis ( puta GB ) unum ali- 
quod ex lateribus pro daKiny _— ( puta D B,) _ 

em 
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Parallels» 


grammi Ol 


liquanguli 
Geode[ia. 


} 
4 


| 


| 
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de latitudo zftimanda erit non ex linea utcunq; tranſverſim dy” 
Ai (ita enim latitudo efler plane incerta, & modo major mod. - 
minor dicenda, prout illius tranſverſz liney ad arbitria ſumptz 
minor majorve faerit obliquitas/) ſed ex linea direRe five per- 
pendiculariter tranſeunte; puta non ex linea inclinata D G vel 
BC, ſed BF vel DH. Etquidem f ſupponatur afferculus, in 
jlla forma conſtitutus, longitudinem habere ÞB quantam- 
cung; ejus laticado non zſtimanda erit (ne quidem uſu come 
mani) quanta eft DG,ſed quanta cf BF, aliave ejuſmodi re» 
a perpendiculariter dufta Quz quidem ut tranſeuntium 
omnium eft breviſſima , ita ſola certaeft ; cum quz oblique 
tranſcunt, pro variata obliquicate, variant etiam longitudis 
nem. 

Atq; hzc de magnitudine parallelogrammi dixifle ſufficiat. 


 Nempe, {i Parallelogrammumn comparare libeat ( nonpreciſe ad quadras 


tum, ſed) ad Buadrangulum equilaterum, ( five quadratum fucrit ſive 
Rhombus,) quod expoſits Parallelogramme fit equiangalum , hoc eft, 
paritcr inclinatum; ducenda ſunt invicem dus latera ad eundem quemlibet 
angu'um conſtituta: Si vzro Parallelogrammum , mcung, inclinatum , ad 
ſolum Duadratum comparare placeat; ducendum eft latus guodvis in re, 
Gam ab eolatere adlatus oppoſitum perpendiculariter dufam. Qui qui- 
dem duo refarum invicem duftue, in parallelogranamo Res 
ctangulo, tantundem valent; in Obliquangulo, non item. 

Dae autem de Multiplicatione jam dia ſunt , & de Divifione ( mu* 
tatis mutandi) intelligendaſunt. Quaippe qued Mutiplicatione confi» 
citur, id Diviſione diſſolvitur. Ut igitur ex datis longitudine & 
latitudine, (fivein Parallelogrammo re&angulo , five obli- 
quingulo,) habetur area maltiplicando: fic ex data area cum: 
longitudine, haberar latitudo; vel ex data area cum latitudi- 
ne, habetur longitado, dividendo. Arq; de Parallelogrammis 
hatenus. 

Cum autem Geodzſiam jam fim aggrefſus , hoc eſt , menſy- 
rationem Planorum; operz pretium erit etiam alia breviter 
attexere quz eo ſpeCtant, ut totum illud plana menſurandi nes 
gotium, falcem prout przſentis infticuti ratio poſtulat, abſol- 


M-»ſuratio yam. Illud vero, guamrum ſupereſt , menſuratione Trianguali 


Trianguli. 


fere totum perhcitur. 
Eft autem Triangulum (intellige figuram planam tribus reflis ter= 
minatam) vel Reftangulum, cujus alter angulis eſt recixs ( nam plu- 
Les 
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res eſſe rei non poſſunt;) vel Obliquangulan, cajus onnes anguli 
ſunt obliqui : Hoc autem, vel Ob1uſangulum , cujus unus aliquis an= 
gulus ( quippe plures non pofſunt )) obtuſus 657 ; vel Acutangulum, 
c#jns anguli eomnes ſunt acuti. 

Aggrediarprimo, Triangulum ReQangulum. Eſt autem 


omne Triangulum reftangulum,P arallelo- Trienguli 


Parallelogrammum reQanguli qyods- 
vis( puta A D)diagonalilinea (CB) 
ſecetur, dividitur illud in duo trian- 
gula C ABC, BCD, ) ut patet; quo- 
rum atrumq; eft retangulum, ( pro. 
pter angulos ad A & D reQtos; ) ſed & 
invicem zqualia, ( propter angulos 
zquales reftos ad A&B, & latera reſpe&ive zqualia;) &pro- 
terea utrumlibet parallelogrammi dimidium. Ec contra, fi 
Triangulum Re&angulum quodlibet (puta ABC) duplicee 
tur, ita nempe ut latera ſecundi circa angulum retum {int ho- 
mologis lateribus prioris parallela, & latus reliquum utriq; 
triangulo commune, fiet refangulum parallelogrammum. Si 
enim ſumatur latus CD zquale & parallelum latent AB, & 
fimiliter BD lateri AC, Cquz propterea convenient in angu- 
lo refto ad D,) habebitur triangulum expolito Iimile & #qua- 
le, complen: parallelogrammum re&angulum. 

His pofitis; cum ex jam diQtis innoteſcat area parallelo- 
grammi AD, innoteſcet etiam area trianguli A BC, quod 
nempe iſtius eft dimidium, Eft autem area parallelogrammi 
AD, quantitas produtta ex duttu lateris ABin AC, puta 
AC x AB; adeog; area trianguli ( quippe illius ſemiffis) 4 AC x 
AB. Vel, fialtitndo AC dicatur Ag- & bats AB dicatur B, 
erit area ParaJlelogrammi AB, area Trianguli 5 AB, ldeoq; 

In Triangulo Recengulo, fi /aterum circa engalum 


reum, ducatur alterum in alterizs dimidium , emergit A 
area Trianguli, Quippe dimidium arex paralle- EL... 
logrammi. Atq; hinc quidem ex datis rriangu- 2) AB. 


h reFanguli lateribus circe arigulum conſt tutzs | 
( quarum alterum Baiim,alterum Altitudinem exhibet , ) multi» 
plicando copnoſcitur ejuſdem area. wh 
Contra vero; Excognitis area & laterum eorum uns » innoteſcit at- 
D d 2 $er4s 


grammi refanguli dimidium. Si enim ReGanguli, 


Trianguli 
Obliquangu- 
H, 
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terum dividends. Nempe, {i daplum arez (AB) A) AB(B 
peraltitudinem dividatur , habetur Baſis ; fin Res, 
per baſin, habetur alcitudo. Pata AYABCB. BJ)AB(A 
B)AB(A. Atqz de 'Triangulo ReQ&angulo 

hatenus. 


Trianguli Obliquanguli (five Acutangulum ſit,five Oblj« 


quangulum,) calculus a Trianguli Reanguli calculo depen- 
det, Demiſſa enim ab angulo quovis in latus oppoſitum per- 


pendiculari emerguntduo Triangula ReQangula; ex quarum 
calculo cognoſcitur area Trianguliexpoſiti. Exſewpli gratia, 
In triangulo B 8 C, ab angulo C demiſſa perpendiculari CA, 
(unde fiunt ad A anguli utrinq; rei) 
emergunt triangula retangula CAB, 
yp 7, SF CAg. Sligitur CA dicaturA, AB 
© ag dicaturb, Ap dicatur &, & B 8 dice 
tur B = b+Þ g: erit (C per mode de- 
monſtrata)z A b area trianguli CAB 
z AB area trianguli CAS ide 
oque ZAbEZA8—ZAB area to- 
tius CBE — CAB4 CAE. Hoceſt, 
 Sitrianguli cujaſvis Altitudo. (five pers 
 pendicularis a vertice ad bafin ) ducatay in 
ſemiſſem Baſis, ( vel Baſs in ſemiſſem altitudinis, ) emergit area triat- 
galis b +: — B 
_zA iA- 
zAb+;A8SiAB 


Notandum autem eft, quod intriangulo Obtuſangulo, ſi ab utrovis 
acutorum anguloram demittatrr perpendicularis ( ut nempe angulus 
ille acutas, puta B , habeatur pro vertice trianguli , & laterum 
breviorum alterum, C 8, pro baſe, )perpendicularis ila(putaBE) 
cadet extra expoſitum triangulum in baſin produftam; ( quod Geo» 
metrice, f1 opus eff, facile eſt probatu:) invariata tamen prz- 
cedentis regulz veritate; quz quidem hic SubduKione colligi- 
> —— In przcedente exſemplo Additione. Quod fic often» 

itur. 

Trianguli BE& refanguli (propter angulum-ye&um ad E, 
demifſa perpendiculari fa&tum,) area habetur ex du altitn- 


Ginis BE in 3 Eg, ſemiſſem baſis ; Trianguli vero BEG (par 
ae 


I NT I 


* SD - 


de cauſa) ex duftu eJuſdem altitndinis BE in *E C femiſſem 
bafis ſux; Horam itaq; trienguloram differentia , quod eſt ip. 


fam triangulum BCg-expoſitum, eſt *E 8 « BE =ZEC x BE, 


quod tantundem eſtatq; F& —- ZEC (hoceſt+ Cp) inBE. 
(Nam E 8 —E C— C8 ,ideoque zES—tEC=z 7 C8 ,vel 
E 8 — k GC C8 


2 = 7 ©) ltaqj& hocpafto emerget area xqua- 


sE8 —EC=43C8 
2: "BY 
$SE&=#BE-=LZEC»sBE=<EC84xBE T 


Tis ſemiſſi altitudinis in baſin du&z. 

Sed & idem aliter oftenditur; ( Atq; eadem opera, non mo# 
do Triangulum re&angulum, quod modo dium ecft, ſed & 
Triangulum quodvis redilineum eſſe Parallelogrammi dimidium,) Si 
Triangulum expoſitura BCg ( ſive ReRangulam , five acutan. 
gulum, five obtuſangulum ) ſuper bafi Bp conſtitutum ( iva 
nempe ut perpendicularis a vertice cadat intra Triangulum ) 
inſcribatur Parallelogrammo Refangulo ſuper eadem baſe, 
eandem item altitudinem habenti cum ipſo triangulo , nempe 
D 4, Cum enim triangula retangula CAs, CA8, fint figilla- 
tim Zqualia ſemiſſibas parallelogrammorum AD, A#; erit & 
aggregatum illorum, hoc eft, Triangulum xC 8 , ſemiſſi totius 


 D& parallelogrammi (ex duobus AD, AS, aggregati ) z- 


quale: 

Sin extra triangulum cadat perpendicularis ( quod in trian= 
gulo Obtuſangulofheri poſſe diximus) illud idem oftenditur 
hoc pato. Completo parallelogrammo BC&y ( duftis nem- 
pe By, þ&y, lateribus trianguli BC, gC, parallelis) erunt duo 
triangula BCg , 8B, invicem fimilia & z#qualia , & propterea 
utrumvis, parallelogrammi fſemiſſis: At parallelogrammum 
llud zquatur retangulo, altitudine BE velyE, & bali C g vel 
By, comprehenſo ( ut ſupra oſtenſum eſt) ergo Triangulum 


_ ejuidem ſemiſſi zquatur: nempe ſemiſli quantitatis fattz ex *' 


ductu baſis 'C 8 in altitudinem BE , vel quantitati fatz ex 
_ ducu ſemiſlis baſis in totam altitrudinem, vel ſemiffis alticudinis 
ntotam baſin; quz omnia tantundem valent; quippe 
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Triangadli Pater igitur univerſim methodus menſurandi Triangulum 


cujaſois. quodvis (five Refangulum ſive Obtuſangulam five Acutangy- 
fa.) Nempe, 4 quovis ip[ins angulo demrſſa in letus oppoſitum (pro 
dufum, ſi opus,) perpendiculari; barum reFarum ( ſcil. perpendi- 
cularis, & di&i lateris,) (i alter in alterius ſemiſſem ducatur , prodi= 
bit area Trianguli. Contra vero; $1 aree duplum per earum rectarum 
alteram dividatur, habetur reliqua: put fi per baſin, habetur per. 
pendicularis five alritudo; fi per altitudinem , habetur baſis. 
Atq; de Triangulis menſurandis haenus. 


Menſuratis = Expoſita jam methodo menſarandi quodvis ſive Parallelo. 
 figwe cJ4- prammum ſive Triangulum; eadem opera & figuras alias re&i- 


vis refiti= Jineas quaſcunq; menſurare docuimus: ſaltem {i illad addacur 
nee. Figuram quamvis refilineam vel in Parallelogra wma dividi poſſe, vel 
{altem in Triangula : Ex quorum igitur calculo, propoſitz figurz 

calculus ftatim innoteſcic, 
Exſempli gratia, Figuraram appoſitarum altera in tria 
Guadrata & unam Los anger dividicur ; Altera, in' quatnor 
Triangula. Quz (iſeorſim menſurentur; illorum aggregatum 
priori, horum poſteriori figurz zquatur. Arq; eodem prorſus 
modo faciendum erit in fiiguris quibuſvis mul&angulis, praſcr- 


Cot 
Tf 


tim 
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tim irregularibus ; refoluti (cilicet figurs multanguli in tot 
parallelogramma vel triangula quot figurz ratio poftulat , & 
prout calculo magis videbitur expedire ; quod cujuſq; pruden- 
tix permittendum erit. | 
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 Sijvero figura menſuranda, quotcunq; demum, habuerit la- Menſuratio 
tera, Regularis fit; hoc eſt, que tum emnia latera invicem «equalia, figure regu- 


poteric inſticui. Invento figure regularis centro, (quod & circuli ſive 
inſcripti five circumſcripti centrum eſt , ut ex principiis Geo» 
metricis liquet, & a ſingulis Jateribus zqualiter diſtans; ) reg 
q centro in latus quodvis perpendicularis, fi in ; 56 um n:ultiplices 
tur, figure regularis arecam exbibebit. 

Exſempligratia. Sit Sexangulum regulare( puta zquilate- 
rum & zquiangulum) circulo inſcriptum, A centro C ad 
latus quodvis DE agatur perpendicularis CB; hzc duRta in 
ſemifſem perimetri ſexanguli, vel hujus ſemiſſis in perimetrum, 
exhibet totius aream. Nam, ductis cruribus CD ,CE , forma- 

tur triangulam CDE, cujus 


area eſt CB x DE, ve] = CB « 

DE, (ut ex calculo triangu- 

li ſuperius tradito liquet,) 

| Item, duRis inſuper ab eo- 
KK. C hw dem centro. C ad reliquos 


ſcxanguli--angulos totidem 
recs, conſtituentur tot tri- 
angula quot ſupt figurz la- 


| pter tum EXquales reftas a 
centro, quippe que ſunt radii circuli embientis; tum zquales 
kem reQas in ambitu figurz , ut quz\ſapponitur zquilatera: ) 
toties icaq; repetenda erit przcedens menfuratio, quot ſunt fi- 
gurz latera, quia tot erunt triangula invicem--#qualia ; puta 
CDE = CEF, &c. figuram integram complentia. Hoceſt , in 
- expoſira figura ſexangulari, area trianguliC DE exies repeti- 
ta, exhiber totius aream, puta 6 CBxZDEveliCnx6DE, 
vel C Bx3 DE; ductonempe 4 C B ſemiſle perpendiculi, in pe- 
rimetrum 6DE; vel perpendiculari C8 in ſemifſem perimerri 

3DE. Acque ſimilitec taciendum erit in alia quavis figura 
FT regulari 


A tera; eruntq; ea ſingula tri- 
BS —xc%: ; angulo.CDE zqualia*(pro- * 


tam omnes angielos item equales babeat : calculus ſic commode laris. 


Menſaratio 
circuli, eju[q, 
portionume 


Seforim, 


1s 
regulari five plarium five 
Quod autem de figura regul 
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pauciorum Iaterum. 
ari reilinea ditum eft, idem 
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& de circulo dicendum eft, Ef 
enim circulus figurarum planarum 


omnium maxime regularis; omneg 


enim a centro ad circumferen+ 
tiam linez quorſumcungq; du- - 
az xquales ſunt, & zquales ad 
circumferentiam conſtituunt 
angulos. Omneſs, figure regulares, 
quo plura haben latera,ee propits ad 
circulum accedunt; (ut, in appoſt- 
to ſchemate, Otogonum magiz 
quam Tetragonum; & pariter 
in aliis,) Quod fi figura regula» 


ris ſapponatur laterum numero infinitorum , Circulus erit, Pers 
inde enim ef five Peripheriam circuli unich line3 curv4 conſtare dicamus, 


ſive reFis numero infinitis. 


Siitaq; circulum confideremns 


omnium maxime regularem , 
omneſq; angulos, 


tanquam figuram planam 
laterum namero infinirorum; 


linea a centro ad peripheriam dufta faftos, 


utrinq; zquales conſtitui, 
ideog; refos, ( ut nos &- 
libi, ubi Angulum Contadu 
&* Semicirculi traftamus 0- 
ſendimus, ) rectamq; a 
centro duftam perimetro 


F | perpendicularem : Quan- 


 - titas produdta five ex dull 
radii in ſemicircumferentian, 
ſive ſemiradii in circumferen- 
tiam, erit area circuli, * Puta 
: CD« DEFD , vel CD* 
z DEFD. 


Cognita antem methodo menſurandi circulam integrum, 
:nnoteſciteciam methodus menſarandi poftionem circuli ( ar- 
cu & rea ana pluribuſve comprehenſam..) Nempe, licut 
: CD in totam perimetrum DFD gat aream totius circuli; ſic 


cadem 2 CDinDE, perimerri ſextantem, dat aream ſextantis 


circulj 
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circuli: puta SeQtoris DCE, eaderrq; 2CD inDEF, peri. 


metri trientem, exhiber aream trientis circuli, puta fe&oris 


DCF. Er fmiliter de Seftoribns aliis , qui arcu quovis & re- 
is daabus in centroC cocuntibus terminantur, judicandum 
Crit. 

Sin menfurandum eflet ſegmentum DEB, arcu DE re- 


faq; DBE comprehenſum. Copgnita menſariSeforis DCE, 


fiinde auferatur area trianguli DEC, quod reftat eft area ſeg- 
menti minoris DEB, Atq; hoc quidem ſfegmentum minds, {i 
ex integro circulo auferatur, relinquet majoris ſegmentiaream 
EFDB. | 

, Deniq; , Sialia quzcung; circali portio arcu.& re&is urtun- 
que poſitis contenta, menſuranda proponatur- id fiet, SeCort, 
/ = arcum illum conſtituto, addendo vel auferendo triangu- 
Jam unum aut plura,prout res poſtulaverit,Puta fi quod refs 


ED, DC, CF, & arcu FE.continetur, meuſurandum fit; Seftori 


EC F, addendum erittriangulum ED C: Er ſimiliter alibi. 

-. Quod autemde circuli menſura jam dicitur, aut ſegmento- 
rum, non ita intelleQum velim, acfi jam diu quzſitam circuli 
quadraturam hic doceam. Utut enim Mathematice verum fit, 
Area Circuli parallelogramme quod ſemidjametro & ſemicir- 
cumferent}a continetur zqualem effe,(quod ab Archimede de- 
monftratis convenit:) Ratioramen Radii ad Perimetrum cir- 
culi, ita ut uno cognito alterum innoteſcat , nondum reperta 
eſt numeris explicabilis, ne quidem irrationalibas,(forcaſſe 


- nec reperienda, de quo alibi a nobis fufius dium eft, in noſtra 


drithmetica Inftnitorum:) neq; etiam Geometrice Reguli & cir. 
cino exhibenda. Quod cum ſe inveniffe put averint. poſtalios, 
Foſephus Sealiger, Severims Longomontanus, & nuperrime Thomas 
Hebbes, immortales fibi inde {inguli laudes deberi ſomniantes, 


Segments 
TUM. - 


De Circulz 
quadratura, 


'mirt ballucinati ſunt, Quz autem vulgo recepta eft proportio Fatio peri 
ſeu ratio perimetri circularis ad ſuam diametrum, quzq; a vera '#17 carcue 
non multum abeſt, eſt cripla ſ{equiſeptima, ſive ut 22 2d7 , aut laris ad dice 


375ad1; quod ab Archimede jam olim demonſtratum eft, Miriam. 


( nempe minorem eſſe quam 3+, majorem vero quam 3 3+. 
eſtq; hc ratio ſarifecurata quz vulgaribus menſuration}bus 
applicetur. Siquis autem accuratiorem quzrat , poterit ille a 
Ludovice van Culen, Willebrorde Snellio, aliiq; qui rem illam tra- 
Qarunt, petere; ve), fi malit, ſuo calculo inveſtigare , ut pro- 
E c portionem 


Menſuratio 


De figura= 
morphoſt. 
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portionem habeat quamliber accuratam,modo non Mathema. 
tice exatam. Sed de circalo ecjuſq; portionibus hactenus. 


MW &a. | 
CAP, 


Siquando figura menſuranda occarrat mixta , five variiy 
figure miſt. 1; 04 circularibus, vel ctiam circularibus fimal et reftis,termi, 


I LLLLIALLLL 


wewnce> 


nata; inveſtigabicur ipſiug: | 
arca,candem in figuras fins. | 
pliciores dividendo, & per 
partes menſurando, Ut, in 
{chemate appolito z ut haz 
beatur area figurz eXxterioz. 
ris , arez quadrati., adden, 
dz ſunt quatuor ſemicircy, 
lorum arex; Figurz item 
interioris area , totidem : 
ſemicirculis ex area qua» | 
drati ſubduQtis inveſtiga» | 
Ur e- 


 Nonnunquam vero fola figurarum Metamorphoſi res erit ' 
rum M-14- faeilitanda, Ur, fi menſuranda fit figura Pelicozdes difta- (linea. 


OamAaSaMGSACAAA4AAAAS 


ſemicicculari concava B CD, 
& duabus quadrantalibus con- 
vexis, AB, AD, terminata, ): 
zquabitur illias area vel arez 


quadrati ABCD, vel Paral. 
lelogrammi BDEF. Tan 


rundem. enim five Quadrats 
five Parallelogrammo ex una 
parte accedit, quantum ex al+ 
tera parte aufertur, 

Er fimiliter, Lunula, quz 
arcy.quadrantali majoris & ſe- 


micirculari minoris circuli continetur, zquatur triangulo,ifti 


tive quadranti five ſemicicculo, inſcripti. Ur ex Hippocratis 


Chii quadratara Lunule notum eſt: & appoſito ſchemate exhi- 


betur. Nempe in ſequente paginas 


Ec limiliteralias non raro. faciendumtrit. Quod: breviter- 


infinuaſſe ſufficiar. 


Atq; hoc quidem omnino utile eft in figuris maxime irregu* 


 laribus, quorum ambitus neq re&is neq; circularibus lincis: 


terminatur.. 
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terminatur, Sufficit quip- 
pe praftico Geometre, fi 
quam fieri poteſt proxi- 
meghic addendo, illic ti- 
tandem detrahendo, ad 
huic zqualem re&ilinee 
am reducat, Quod qud 

- fiat, confilium in arena 
capiendam. 

Arq; hattenus quidem 
| | univerſz prope plano- 
mm Geodzſfix fundamenta breviter tradidi, Quo, tum Multi. 
plicationis tum Divifionis exercitium- oftenderem;tum Arith- 
metices in Geometricis utilitatem, & utriuſq; \imul ſcientiz 


affinitatem patefacerem. 
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Numerorum invicem comperatio. Aliarum item quantitatum : ſed 
. nonniſt invicemhomegenearum. Comparantur tum quoad Diffe= 
rentian, tum quoad Rationem. Harum comparetionum ab invi- ' 
cem diſcrimen. Differentia ſubdu@ione inveſtigatur : Ratio, 
Diviſione; ſedea tantum que eſt quantitatum bomogenearum. 
Duantitatum ad heterogeneas Applicatio, quatenus ad Diviſio= 
nem referenda fit, Rationes omnes invicem homegenee : non 
item omnes Differentie. Ratio an ad quantitatem, an potins ad 
Dualitatem pertineat. Progreſſo Arithmetica & Gecmetrica: 
Continta , & Diſjunda. Proportionaliam netetio. Proportio 
Harmonica, 


Radidimus, in Przcedentibus, celebres illas Arithmeticz 

Pragicz live Species, five potias Partes; Additionem, Sub- 

duFionem, Multiplicationem, & Diviſionem : quibus, ut inſtrumen- 
tis, quz deinceps tradentur ſunt peragenda. 


Hinc aurem oritur duplex Numerorum ( vel etiam aliarum Numronim 
quarumlibet quantitatum homogenearum) invicem compara-!Nvicem com- 
tio, Altera ſecundum Dyfferentiam , altera ſecundum RationemParalio. 


Ee 2 ſive 
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five Proportidiem. Illa Additionis & Subdudtionis, Hzc Multi- 
plicationis & Divifionis naturz maxime eſt aftinis. 
Aliarum its Quo autem has numerorum invicem comparationes reins: 
quantitatum. inftituamus, ſciendum eft Primo ; tum quz nos de Numero. 
rum invicem comparatione jam ſumus tradituri, tum quz Eu» 
clides per totum librum quintum. de Magnitudinum ad invi- 
cem ratione tradit; non Numeris ſolam aut Magnicudinibug- 
competunt, ſed & aliis quibuſvis quanticatibus, Quicquid ſci | 
 licet vel per fe vel per accidens: quantitatis aut menſurationis * 
capax efſt,catenus etiam ad alia fibi homogenea comparar1 po= 
teſt, tum quoad differentiam, tum quoad-rationem; quippe quie 
bus zquale eſſe poteſt autinzquale. 1 
Led tantum Sciendum fecundo; res invicem comparandas efle ſecundum; 
homogenea- commune quiddam.quod. utriſq; comparandis ineft, aut qui» 
rum. dem inefle fupponitar; non autem juxta quicquam quod illis 
vel alteris vel atriſq; eſt alienum, Etpropterea quantitates non_ 
niſi homogeneas comparandas eſſe, & quidem.prout ſunt homas 
genez.. Sic lincas lineis comparamus, & ſuperficies ſuperficie- 
bas, corpora item corporibus, & gumeros numeris , ponderaq;. 
ponderibus, aliafq; quantitates non niſi quantitatibus fibi ho- 
mogeneis. Siquis autem contrariam fecerit., puta.datz linez: 
ad datam ſyperficiem, vel cemporis ad lineam, &c. rationem: 
five proportionem inquirens, vel etiam unius ſaper alterum ex... 
cefſum: idem-eric a quzliverit quot liniz.conftituant ſupers 
ficiem, vel quantum temporis zquetur linez, five quot longi» 
rudines ethcianc latitudinem; quod non-minus abſurdam effet 
quam quzratur Quot. colores conſtituant Sonum ,.& quot 
Soni confticaant Gravitatem, Hoc ipſum tamen-ſciſcicari vi- 
dentur nonnullide rebus hujuſmodi param intelligenter phi- 
lofophantes , dum lineas ex punCctis conftare ſomniant., & ex: 
| Hineis ſuperficies : Neſcientes interim ſe idem agers atq; fi nu* 
meros omnes ex ciphris, five nullitatibus, componi affirmarent: 
quippe punCtum nihil habet longicudinis, nec laticudinis 
lineas | 
Tum quoad Sciendum porro, Res homogeneas ,. & comparationis invi- 
Differentiam cem capaces, comparatrl poſſe ( juxta illam qua homogenen 
tum quoad: ſunt menſacam)' dupliciter. Velenim fimpliciter de Differen- 
Rationem. tia five exceſſu quzritar; ſcilicert, num inter ſe differant 3 
Quantum difterunt 3 An & Quang alterum.altero.majus eſt 
aut. 
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aut minus: Vel de Ratione; puta quotuplum vel quantuplum 
fithoc illius; num hoc illud contincat ſemel, bis, ter, &c. aut 
| ſemel cum {emiſſe, bis cum triente,&c, Utrovis modo compa» 
ratorum,alterum Antecedens dici folet,alterum Corſequens: quo= 
rum quidem illud Relatum eft, hoc Correlatum: Nempe illud, 
cajus ad alterum relatio exponitur; hoe, cui itJud fic reJatum 
perhiberur. Puta ſt a ad B comparatur; A-dicetur Antece- 
dens,B Conſequens, dum fcilicet A dicitur majus efſe quam B, 
yel minus, vel zquale; autetiam A ipſius B duplum, triplum, 
ſemiſſis, &c. 
; Prjoriqueſito ſatisfir, fi oftendatur res comparatas zquales F arum cont» 
eſſe; vel, f1 inzquales, quanto hzc illam excedit, vel banc illa. Perationum 
Verbi gratia, Linea bipedalis eſt bipedali zqualis; & nuwerus ;þ jnvicem 
binarius binarioz ejuſdem item rei ( vel <tiam zqualium ) ſe- diſcrimens 
miſſes ſant invicem zquales; & pariter in aliis. Contra veroz 
numerus oConarius ſenarium , & hic itidem quaternarium,du- 
abus unitatibus ſuperat ; linea tripedalis bipedali eſt uno pede 
longior; quadripondium quam -tripondium eft uno pondo gra= 
vius; atq; in aliis pariter, 
Secundo quezſito fatisfit , abi oftenditur Quotnplum fit hoc 
ad illud, five quam rationem ( ut dici ſolet) vel proportionem 
n habeant inter ſe. Hoc modo dicimus, quadripondinm bipon- 
Dy dii duplum effe ;, numerum ſenarium binarii triplum ; lineam 
tripedalem bipedali ſeſquialteram; unitatem binarii ſemiſſem 
| efſe, aut ſubduplam, aur etiam dimidium; binarium item bina- 
| mio zqualem efle, vel in ratione aut proportione fimpla ; & pa- 
BU rpiteralibj. 
In priori, ubi de Differentia'ſiveExcefſa quzritur, Ratio» 
nis five Propertionis nulla ratio habetur: In poſteriori , de Ra- 
tione ſive Proportione quzritur, Differentia interim minime 
confiderata. Sic quaternarfus ternarium, & rernarius binarium, 
eodem Excefſu ſaperant;ſcd non in eadem Ratione: excefſus e, 
dim utrobiq; eſt Unitas; at ratio illic Seſquitertia, hic Seſqui- | 
altera, Contra vero, quaternarius bmarium, & binarius unita- 
tem, eadem Proportione ſaperant; ſed non eodem Exceſſu : Eit 
enim proportio five ratio utrobiq; Dupla; at exceſſus iftic qui 
dem Duarum unitatum, hic autem Unius. : Diferentia 
Prioris quzſfiti ſoJutio, SubduRione inveſtigatvr. Si ſubdu- 5yubds Gione 
catur. enim numerus- ex pumero, quod reftat eſt Ex. jyveſtigatars- 
E e 3 cellus 
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cefſus ſive differentia. Ita fi ex 12 auferantur 10,reſtant 2; dys 
abus itaq;unicatibus,hoc ille major eft,hic illo minor numeruy, 
Sj ex tripondio bipondium auferatur,excefſus reperitur eſſe U» 
nius pondo.Nempe,ft peratta ſubduione nihil vel ſuperfit vel 
deficiat, Equales ſunt illz quanticates : (in ſecus, inzqualey; 
quippe Major illa, ubi aliquid redundat; Minor, cui aliquid de- 
eft, quo minus alteri fit zqualis, 


Poſterioris ſelutio Dividendo inveſtigatur. Diviſionis nem«_ 


pe quotiens oftendit rationem Dividui ad Diviſorem. Sic fi 12 

Ratis inve- per 6 dividantur, prodibit Quotiens 2 ; cut cognominis ratia 
ſtigatur Dir Puts, illa eſt quam habet numerus 12 ad6. Item quadru- 
viſion, —pondinm eſt bipondii dupium; quia fi 4 pondo per 2 pondo di- 
vidantur, prodibit quoriens 2 : quippe toties hoc illo pondus 

continetur, Et propterea, Ubi quotientes invicem equantur , ibi 

& quantitates in eadem ratione conflitute intelligantur. Quippe Ras 

t6 ex Buoto xftimaturz adeoq; & ex horum zqualitate zquali« 

tas earum. | | 

Verum interim notandum eft; de illa tantum Divifione Jam 

Ged £2 tan» agi, quaquantitas per aliam quantitatem fibi homogeneam 
tum que eft dividitur : (' quippe homogenearum tantum quantitatum eſt 
quantitatum ad invicem ratio.) Qua Quotiens ſemper fit numeras., vel 
hanogenea= quid numero homogeneum, quod quzfſtioni Not yel Duoties 


THMs reſpondeat. Sic ratio 4 A ad A ( fiveſint ills duzlinez , vel 


duz ſuperficies, vel duo pondera,. vel duz aliz quzcunque 
quantitates homogenez, ) eſt quadrupla, quia A) 4A (4; nem. 
pe quantitas 4A, quantitatem A, cuntinet quater. Sic ratio 3A 
ad 2Aeſt ſeſquialtera, ea nempe quz eſt 3 ad 2,quia 2A )3A( 5 
nempe major minorem continet 2 yicibus, ſive ſemel cum 
ſemiſle, ſive toties quoties 3 continent 2. Sic ratio re&anguli 
VBadAB eRtS , quia AB) VB(F; nempe re&angulum 
VB tories continet retangulum AB, quoties re&a V continet 
retam A, Sicratio6 ad 2 efttripla, quia 2) 6(3. Ratio 6 
a1 eſt ſeſquialtera, ſive ea quz 3 ad 2, quiaq4)6(i—1t. 
Sic 3)2(5. A)JV(S. Ectinaliis ſimilicer. 

Atq; hinc eſt, quod rawo alterna non ubiq; obtinet ; ſed ſo« 
lam in quatuor proportionalibus homogeneis. ( Quod notant 
interpretesad 16e5.) Pata,fi pondus A ad pondusB , at li- 
nea« ad lineam 8 : non tamen dici poteft, pondus A ad line- 
am «,, ut pondusB ad lineam 8, Ob cauſam jam aſlignatam. 


Ideoqg; 
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vel etiam qua ſolidam ABE applicatur ad planum BC ut pro- 


Ideoq; quotieſcung; de proportione alterna, ſeu permutata 
agitur, ( aliave quz hanc involvat; ) bxc ſemper ſubintelligen- 
da cautio, etiamiſj non deſertis verbis adjuna fucrir. Qua de 
repluradeinceps dicentur ubj propoſitionem illam Euclidis 
16 e5 tratabimus. 

_ EaveroDiviſio five Applicatio, qua,verbi gratia, reQangu- 
lum AB applicari dicitur ad latus vel alticudinem A vt pro 


yeniat latus A, vel ad re&am A ut proveniat planum BC;nem- 


nilj x27@2215ms:; Diviſiones vocantur: nec przſenti negotio 
ſunt accommadz. Quod enim prodit , Quoziens proprie non 
et, nec quzſtioni quet aut quoties reſpondet. Quippe quz de nu- 
mero quzrit ( aut quod numero eft homogeneum ) non de 
magnitudine, aliave quantitate numero heterogenea. Nec qui- 


dem Applicationes illz, ad Diviſionem, alio nomine viden= 


tur referendz, quam prout quantitates illz ſingulz ad inſtar 


-numerorum con{:;derantur. Non enim quzritur, quoties linea: 


Ain ſuperficic retangula AB continetur ; aur quoties vel A 
Jinea, vel BC planum, contineturin ſolide ABC :C quippe hoc 
omnino effet incongruum. ) Sed, quoties zumerus puta quadra-- 
torum in area parallelogrammi AB,contineat zumerum longitu- 
dinum in Jatere A, ut proveniat numerus longitudinum in late- 


re reliquo B. Item, quoties numer cuborum in ſolido ABC 


contineat,vel numerum longitudinum in rea A,ut habeatur 1u- 


mers quadratorum inbaſi BC; vel numerum quadratorum in: 


baſi B C,ut habeatur numer longitudinum in refta A. 


Sed & ubi magnicudo.. aliqua numero dividitur , puta: 


A | | 
2)A(J = 2:4 nontam diviſio eſt C ſaltem quz przxſenti: 


negotio conveniat) quam multiplicatio; ( nempe quantitas 
A non tam dividitur per 2, quam mulriplicatur per 3.3) quip- 
penon quzritur, quoties numer 2 Contineatur in magnitudine A: 
(quod abſurdum effer) ſed datz quantitati A, alia in data ra- 
tione queritur; quod Multiplication; eſt, potias quam Divi- 


* fronisz quippe que in Maltiplicatione Ratio datar, in Diviſione 


QUZritu Cc. ; : BE - 
Arq; hinc patet, Aationes omnes, quarumcungy ad invicem quanti= 
taturs? 


Quead Differentiam , & quoad Rationem. 3225; 


De quentita= 


 yeniat baſis B, vel contra; nempe A) AB(B, vel B)AB( A. nnkony 


Plicatione, io 
pe BC) ABC (A, vel AYABC (BC; alizq; hajuſmodi; non- ja ſentiens 
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5 . F4 . , 
R ationes Atq; hinc patet, Rationes omnes, quarumcung, ad invicem quan 
ys ia titatum, eſſe inter ſe homogeneas. quippe in genere numeroſo om» 


cem homoge- PSs. Ucurt enim, verbi gratia, Linea & Pondus, fint res pla 
See. ne heterogenez, nec rationem ad invicem habeant ; Ratio 
ramen Linez ad Lineam, & Ponderis ad pondus, ſunt plane 
homogenex; puta ratio linez bipedalis ad pedalem , & Bipon« 


diiad pondo, homogenez ſunt, imocadem ipſa ratio, puta 


dupla: nam fi inftituatur Diviſio erit utrobiq; quotiens 2. Eg 
quidem dum quzrenti, Quotuplum ſit hoc illiue, reſpondetur, 
Doplum, Triplum,qQuadcuplum,Sefquialcerum,ſeſquitertifi &e, 


tantunds eſt atq; fi quzrenti,Quot vicibus hoc illud contineat, 


reſpondeatur, Duabus, tribus, quatuor, una cum ſemiſſe , una 
cum triente, &c. Arq; hoc perinde five de lineis {ive ſuperficie- 
bus ſive aliis quibuſvis quantitatibus invicem homogeneis quz« 
ratar, Ec quidem ubi non diſtin&e indicatur quoties., ſed per 
circuitum, ecodem tamen res recidit. Nam f1dicatur eandem 
eſſe rationem, verbi gratia, ſolidi VBq ad ABq , quz eſt re 
Qz V ad re&am A; de numero tamen reſpondetur , nempe to» 
ties VBq continere {olidum ABq, quoties reta V continet 
retam A; utut non diſtin&te dicatur quoties vel hoc vel il 
Jud fat. | 

Atq; hinc quidem amplum emergic difcrimen , inter duas 
quas diximus quantitatum homogenearum comparationes; 
Quamwis enim tam qua quoad Ditferentiam, quam quz quoad 
rationem, inſtituitur comparatio, non ft niſi inter homogene« 
as: quz tamen ex comparatis homogenelis emergit Ratio,cum 
Ratione quz ab aliis invicem homogeneis, ſed ad priores illas 
heterogeneis, emergit, comparari poſſit ut quid homogeneum; 
quod interim in comparatione quoad Differentiam non obti- 
net. Exſempligratiaz Si comparatar quoad rationem quadri- 
pondium ad bipondium, ratio eſt dupla; fi linea quadripedalis 
ad pedalem, ratio eſt quadrupla: quz rationes invicem compa« 
rar] poſſunt; nempe: hzc illius dupla eſt, At, {i quoad differen- 
tiam inſticuatur comparatio; Qnadripondii & bipondii , diffe- 
rentiaeſt Bipondiam; Linez quadripedalis & pedalis , differen 
tia eſt linea tripedalis: Harum vero Differentiarum nulla pos 
terir comparatio inſtitui ( vel quoad differentiam vel quoad 
rationem) cum linea tripedalis, & bipondium, fint quantitates 
plane heterogenez:; altera-in genere Linez, altera in genere 
Ponderis, . Cauſa 


Sed non item 
omnes diffe- 
rentie. 


=» 
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_ Cauſa hujus diſcriminis hzc eſt; Quoniam ubi comparatio 
inflituitur quoad Differentiam, R:fidua five Exceſſus ejuſdem 
ſemper ſunt generis cum comparatis ( quippe totum & par 

ſunt invicem homogenea;)) adeogq; fi hxc bina comparata, lint 
binis illis hcterogenea , etiam horum differencia heterogenea 
erit differentiz illorum , & propterea comparationis incapex, 


F Ubi autem comparatio fitquoad Rationem, quz emerget ra- 


tio comparatorum genus non raro deſerit , & tran{it in genus 
pumeroſum, cujuſcung; fint generis quz comparantur;& prop- 
rerea,utut bina comparata binjs comparatis aliis heterogenea 
\fint, ratio tamen rationi homogenea eſt, ut comparationi locus 
fit. Et quidem cum duplam & dimidium, triplum & triens,%&c. 

rinde pro rationum nowinibus habenda {int ; dimidii autem 
Wenchs notz;z, 7 , numeris (fra&is ) accenſcantur; quidni 
& dupli, triplive notz + ,+, vel 2, 3. Arq; hac potiſlimum de 
caula, ego totam Rationum dodrinam Arichmeticz potius 

1am Geometricz ſpeculationis efſe autumo ; rotumq; Eacli- 
& Elementum quincum Arithmeticum eſſe , utut ſpeciatim de 
Magnitadinibas efferantur propoſitiones, quz interimnon mi- 
nus refte de Quanticatibus fimpliciter quibuſvis etferri pol- 
ſerit. | 

Fortafſe aute dicendum inſuper erit,comparationem quz efi 
quoad diff:centiam, fimpliciter ad Oxaztitatem marynTa, refe- 
renda effe;at quz quoad Ratione,ad ©uclitate norimra. Ev enim 
reſpicere videcur quz apud Euclidem exſtat Racionis definitio, 
iy @&- 823 Wo urhQov won Vow 1 x7) MAIKOTYTE FE3s ANNAG Toe 
94ns 3d5. Cur cnim moe gots reddatur quedam hatituvo, 
(quod folent interpretes, } nun video; mallem habrtude quati- 
tativa, Ur enim figurz Magnituds (quanta fit) ad Quanticatem 
referri ſolet; ar Species figurz,linezve ( qualis fit, ) quz in ter- 
minorum, partiumve humelogarum ratione ad invicem maxi- 
meconſiftit, ad Bualitatem ( quartam nempe iſtius ſpeciem: ) 
quidni & in przſemi negotio ſimiliter faciendum (jt; ut nempe 
comparatio quz <ft quoad Differentiam dicatur con-paratto 
Pumntativa; at que ſecundum Rationem, Rualitetive. Unde, 
ex rationum ideniitate, non tam oriuur A quzlitas ( quxz quan 
titatum « affe&tio\quain Similitado, que Qualitaies magis quam 
quantitate reſpicir, 

Ex diftis itaq; patet, quid ſit quantitates invicem humogene- 
Ft a: 3 
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as, tum quoad Excefſum ſive Differentiam, tym quoad Ratio. 
nem ſive Proportionem, invicem comparare, Nempe illic que. 


ricur, quanto (it hocillo.majus, vel contra ; cui Subducendy. 


Gtisfaciendum eſt : hic, quotuplum vel quantuplum: fic hag - 
illius, vel hyjus illud; cai facisfaciendum eft Dividendo. Illie- 


exceſſus prodic, ſive differentia; hic quotas, ſive ratio, - 


Ex duplici axtem hac (ſive Numerora,(ive quantitatum qua. 
ramlib:c homogenearum, comparatione; duplex- oricur, que: 
tradita eſt; Proprzſis; quarum alcera Arithmetica dicitur , altera 


Geometrica: (nominibus, credo, mer? ad placitum- impoſitis; 
cum utravis perinde Arichmeticam Geomerriamve ſpe&et;quz 
tamen cum hatenns obrtinuerinr, per me iImmota ſunto. ) Pre- 
oreſccanem autem diceremallem quam vel Proportionem- vel Propyr. 
tionalitatem, ( quamquam non Iignorem voces has non minuy. 


quam illam, & forſan ſzpins, apud anthores hoc ſenſa occur- | 


rere;) ea potiſſſmum de cauſa ut vocum 3orule viretur. Nan 
Proportio non raro vel apud Mathematicos non tam dyazoyiay, 
quam a5yoy, rationem [ignificat, & quidem jam fere obtinet ut 


ratio & proportio Mathematicis promiſcue uſurpentur , aliis vero 
ſcriptoribus rations vox hoc ſenſu rarias occurrat,fed eo fenſy 


in communi loquela proportionis vox ut plurimum uſurpetur quo 
apud Mathemaricos Ratio. Proportionalitas autem, utat de pro- 
oreſliione Geometrica minime difpliceat, ut quz tantundem va. 
leat, an tamen ad progreſſionem Acrithmericam - ica. commode: 
referenda fit haud mihi conſtat. Quippe Proportionalitas, vi vocis, 
proportionum tantum,hoc eſt rationzm,comparationem: videtur in- 
nuere, non item differentiarum. Quod vero nonnullis placet, ut 


& diff:rentia vocetur ratio Arithmetica , ( & Ratio fimpliciter- 


ſampta, ratio Geometrica, ) non mihi admodum plJacer, cum aiyy: 
(five rationem five proportionem, libeat interpretari,) non niſi de 
ea, quam vocant rationem-Geometricam, apud Euclidem. ufurparj: 
video, neſcioan apud Veterum quemvis aliam ; quod & de- 
proportionzs-. voce perinde intelligendum videtur. Cum. vero: 
mos ille loquendi jam obtinueric,nos etiam eadem- nonnug« 
quam utemur formula; Arithmetice proportionalia appellando, . 
quz ſunt in progreſſione arichmetica, conſticura.. 


Progreſſio A- Progreſlio Arichmetica dicitur, ubi numeri. plures ( alizve- 


THAN, 


quantitates invicem homogenez) =qualibus differentiis { five: 
exceſſibus ſive defeRibus) procedunts Ut 2, 4,6. 8, &c. . &: 
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+ | CAP. 25. Dwoed Differemiam , & quoad Rationem, 72 * 
3-5. 7+ 9: 8G. & contra '9. 7. 5. 3. &c. 

Progreſſio Geometrica, ubi plures numeri ( alizve quanti- 
rates invicem homogene#) eadem ( vel zquali) ratione ive Progreſſo 
{| proportione progrediuntur. 'Ur 2. 4.8. 16. 32.&c. & 3. g. Gromerrica, 
8 37.81-243. &c. &$, 12.18. 27, &c, & contra 32, 16,8, 4, 
&c. & parirer in fimilibus. Uc enim progreſſio Aricthmetica, 
| zqualicatem Differentiaram ſpeRat ; fic Geometrica , Ratio- 

© num five Zqualitatem five identitatem dicas > Unde illic com- 

munis exceſſus tive differentia , hic communis ratio ſive propertio, pro- 

greſſionis ſpeciem determinar. 

\ Harum autemProgreſſionam utraq; (tum Arithmetica tum 
Geometrica) eſt vel Continue, vel Diſjuntia, { ſive diſcreta, dif. ® rogreſſio bf 
continua,interrupta;) IIIa, ubi quanticates continue poſitz #- vel continue 
qualibus aut differenciis aut rationibus ubiq; procedunt, Hzc, vel diſjun= 
yþi cadem quidem differentia aut ratio identidem redit, ſed ©*: 
non continue. In illa, quilibet terminus intermedius tum an« 
tecedens eſt tum conſequens, communis ſive differentiz ſive 
rationis ; In hac, non item, Sic 3,5,7,9, 11, vel 11,9,7,5,3, 
ſunt in progreſſione arithmetica continua ( vel, {i liber, Arith- 
metice | avctofrEpens continue, ) quia-quilibet numerus illic 
atecedentem,hic confequentem, binario ſuperat.At 3,5;9,11. 

| vel 9,11; 5,7. ſunt in progrefſione arithmetica dihunQa ſive 
interrupta conſtituti; nam eodem-exceſſu ſecundus primum, 8 
quartus tertium ſuperet, at non item tertius ſecundum. Et pas 
 Iiter 5, 33 11,93 17, I5; 19, 17. ſunt ineadem progreflio- 
ne arithmetrica, ſed interrupta. Eodem modo, 2. 4. 8. 16.32, 
kc, vel 32. 16,8. 4: &c, fant in progrefſione Geometrrica 
». | continua; quippeillic numerus conſequens antecedenti ſuo eft 
ubique in ratione dupla , hic dimidia fire fubdupla. Ar 
+» | 2.4::3.6:: 4. 8. ſunt quidem in eadem progreſſione Geo« 
5 | metrica, ſed interrupta; quippe ſecundus primum , & quareus 
e 
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tertium, & ſextus quintum eadem ratione ſuperant ; ſed non 
| tein tertius ſecundum, vcl quintus quartum. Similiter , de 
4.1::12, 3. dicendum eft, qui quidem numeri ſunt gcome= 
tricd proportionales, ſed non continue. . 
Er quidem (quod femel diam efto) hujuſmodi five numes- Proportiona- 
e- | rorum five quantitatum defignatio. A. B: : C.D, in ſequenti- livm notation 
bus ſepiſſime intelligatur quantitates deſignare proportionales ; 
( Geometrice intellige) falcem da qua ratio- 
| =. ne 
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ne AadB, eadem & C ad D.. Hujuſinedi autem A.B.C.D = 
Notabit caſdem efſe continae proportionales, Progreflio ag. 
tem Acithmetica, ubi opus eſt, fic poteric notari A,B; C,D; 
v<l, fi continua faerit , A, B, C, D Z : 

Arq; hatenus tum duplicem quantitatum invicem compa. 
rationem ſatis aperuiſſe videamur; tum utriaſq; progreſſions, 
Arithmeticz ſcilicet & Geometricz,naturam, quas in ſequenti- 
bus capitibus fahius proſequar, " 

Progreſſionem autem five proportionalitatem Harmonicam vel My. 
ficam diam, cum ad ſcopam noftcum minus videatur pertine. 
Proportio Te, omittendam cenſui. Ea vero eſt (fiquis quz ſit fcire deſiderat) 
Harmenicte guands in quatro termings eſt ut primus ad quartum , ſic differentia primi 

& ſecund; ad diffcrentiam tertii & quarti. Pata fi A. D::B A, 
D - C. Erunt illz quantitazes A, B, C, D, harmonice pro 
portionales.Sic numeri 5,8, 12,30. quia5. 30::8 w5=3, 
30 — 12 —18, Veletiam,tres quantitates Harmonice proportione 
les ſunt, ſi ut prima ad tertiam, ſie diferentia prime & [ecunde, ad dif 
ferentiam ſecunde & tertie. puta A. C::B A. C - Berunt, 
hoc caſu tres A, B, C, Harmonice proportionales; vel , f li 
ber, quatuor A, B, B, C. Sic numeri 3,4,6, vel 3, 4, 4,6 


Nam 3.6::4 =3=1. 6 => 4— 2. Quod innuifle ſuffe 
Clat. 


—— 
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CAP. XXVI 


Progreſſio Arithmetica variorem problematum familiarium 
ſelutione explicatur. 


D E Arithmetica Progrefſione continua, folent hu juſmodi 


proponi Problemara, aliaq; multa his fimilia. 


1 Dato termino primo, & communi terminorum exceſſa; 
Problemata terminum ultimum, aliumve in progreſſione quemliber, inve- 
Progref.o- ftigare. | 


nem Arith- 2 Dato termino primo, communi item-exceſſa, & numero 

meticem ſpe- terminorum; ſummam terminorum omnium invenire, 

Gantia. 3 Datocerminoprimo, cum excefſu communi , & alterias 
cujufvis termini valore; iqvenice quoto-loco; inſeric _ 


CAP. 25. De Progreſſione Arithmetica. | 23k 


itle reperitur, Vel C quod perinde eſt) | dato rermino primo, & 
ultimo, cum excefiu communi; invenire numecum termino= 


rum. 


4 Dato terminoprimo, & ultimo, cam numero termino» 
ram;communem exceſſum inveſtigare. 

5 Dato numero terminorum,, cum terminorem omnium 
aggregato, & exceſſu communi; primum tecminum invenire. 

Per terminum primum jam intelliga ( quod & deinceps in- 
eelligatur } terminum minimam ; & per ultimum , maximum. 
Quamvis enim progreſſio, ſive creſcendo five decreſcendo fieri 


poſſitz ego tamen tanquam creſcentem conſidero, atq; eo ſen- 


fa quz dicenda ſunt intellefta velim, Er propterea, fiquis ea 
decreftenti ſeriei accommodare velit, id fiet matatis tantum 
his yocibus primo &nltimo:Nempe qux Jam de primo creſcen- 
tis dicuntur, illic de termino ultimo decreſcentis ſeriei intel- 


| ligenda erunt; quz hic de ultime, illic de prime. Quod ſemel 


dictum efto, ne {zpius opus fit urrumque caſum feorfin pIG- 
ponere. 


Exſempli gratia. T.' Siquis iter confictens ambulaverit pri- 5,1 anur, 


modie3 milliaria, ſecundo 5, tertio7, & fic deinceps , dinr* 
num iter quotidie augendo binis milljaribus; Quaritur quot 
milliaria ambularurus eſt dic Decimo? 

Quoniam finguli dies poſt primum, addunt incrementum 
duorum milliarium; multiplicerur numerus dierum poſt pri- 
mum, nempe9 , in communem exceſſlum 2; & produnm 
18 —9 «2, addaturitineri primidiei, eritque 21 — 13+ 3 
numerus quzſlitus : tot nempe milliaria confe&urus eſt die de- 
cimo, 

2 Si quzratur inſuper, Quot tots itinere ambulaverit? 

Addiris termino primo & ulrimo ( ita ur jam diftum <R in- 
vento,) ducaturſumma in numerum terminorum : produRti 
dimidium eſt-numerus quziitus. Puta 3Þ21 — 24; & 24* 
10 — 240; hujus numeri femiflis, 120, eſt numerus milliarium 
toto decem dicrum itinere confetorum. 

3 Siquzratur, Quoto itineris die ambulaverit 15 milliaria? 

. Ex numero aſlignato 15,auteratur terminus primus 3; & re- 
fiduum per communem exceſſum dividatur: quod prodit, indi- 
cat quot diebus poſt primum ambulaverit, Nempe 15 m3, — 


3 I2, 


— 


- % 
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12, % 2)12(6. Septimo igitur die, ( ſive poſt primum ſex, 
to,) ambulantur milliaria 15. Wb, ; 

4 Siambulaverit primo die 3 milliaria, decimo 21 ; & 
quzratur communis exceſſus, ; | A 
- Dematur ex termino maximo minimus - quod reſtat divida« 
tur per numerum terminorum poſt primum; Quod prodit eft 
communis exceſſus. Nempe 21 — 3Z— 18. &9) 18(2. ergo 
communis exceſſus eft, duorum milliarium. 


5 Sitotum iter milliarium 1 20,diebus 10 confetum,quo» = 


tidiano incremento duorum milliarium; & quzratur primi di 
el iter, | 

Dividantur 240, duplum numeri millijarinm toto itinere 
confeforum, per numerum dierum 10; prodeunt 24 , ſumma 
milliarium dierum primi & ultimi conjuatim. Ducantur in» 
ſaper 9, numerus dierum poſt primum, in communem excef- 
ſam 2, & prodeunt 18, exceſius totus termini ultimi ſupra 
primum. Quibyus demptisex primi & ultimi aggregato 24, re- 
ſtant 24 = 18 = 6, Horumſemiſſis, 3, eft iter primi diei. 

Porro; Ponamus alium exire die quinto, & zquabili itinere 
progredi. Quzritur, quot illum oporteat milliaria quetidie 
conficere, ut.eodem tempore cum pracedente idem iter cons 
fecerit. 

Cum ex 10 diebus, ponantur elapſi 4, reftant 6. Cum igitur 
diebus 6 confeQurus fit iter milliariam 120 ; fafta divilione 
6) 120 (20 , prodit numerus milliarium quolibet die confici- 
endorum, nempe 20, ut codem die cum przcedente idem con« 
fecerit iter. | ; 

Exſemplum aliud efto hujuimodi; cum notum fit horologi- 
um hora poſt meridiem prima ſonitum 2 edere ,fecunda 2,tertia 
3, & licdeinceps: Quzratur, quot edat fonitus , duodecim 
ſuccedentium horarum ſpacio. Vel etiam,quot ab hora tertia, 
ad horam nonam. Aliaq; ſimilia. Quibus quzlitis , eodem quo 
ſupra modo ſatisfaciendum erit. 

[tem, Si ponamus 20 lapides ita collocatos, utprimas abſic 
uno milliar}, ſecundus duobus, tertius tribus , & fic deinceps; 
Oporteat autem aliquem hos omnes lapides figillatim afferre- 
Quzrirur, quot ille milliaria confe&urus fic priaſquam omnes 
attule: ic, | 

Cum ad primum lapidem eundo & redeundo, duo milliaria 


eundum 
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eundum fit; ad fecundum, 4; ad trium, 6; &c.' Cotmmunis 
excelſus eſt 2; idemq; terminus primus: numerus autem termi- 
norum 20.Cumq;.etiam idem fit terminas primus % communis 
eerminorum excefſus; dafto exceſſu communi in numerfi termi, 
norum,habetur terminas ultimus 40 — 20x 2. cui fi addatur 
- terminus primus 2,crit 40 T a — 42 extremorum aggregatum; 

uod duttum in numerum rerminorum , dat 42*«20— $40 

aplum totius itineris; ( vel aggregatum duftam in ſeminu» 
merum terminorum, aut aggrepgati ſemiſſis in numerum termi- 
norum, datipſam iter; puta 42/* 10 — 21 x20 = 420; con- 
ficienda igitur ſunt milliaria 420, quo omnes illi lapides figil= 
latim afferantur. | | | 

' Et pari modo alia hujuſmodi problemata de Progrefſione 
Arithmetica,& excogitari & diffolvi facile poterunt; vel etiam 
ex vulgaribusArithmeticz pradticz libris depromi;quibus ſe ex. 
ercere poterunt tyrones. Nobis recenſendis pluribus immoran- 
dum effec non duxi. Sed nec in jam traditis fingularum operati- 
onum rationes aperni, cum non fint admodum intricatz,quin 
- Poſſint, ex operationum Arithmeticarum ſuperijus expoſitarum 
natura ſatis inteHeQi, vela-tyrone, modoadvertente, fatis per- 
cipi; unde & ipfe inibi ſe exerceri non gravatim feret : ſed 
preſertim quod fequente capite 2am horum tum aliorum plu- 
rimorum problematum huc ſpe&antium traditionem- demon- 


ſtrativam agereffurus ſutn. 


_ i dd. th Ce ms Pr CIT eo da ot 


-Progreſſio, Arithmetica fuſine traditur« 


[To Progreffionis Arithmeticz doftrinam plenius aperi, 
am,liber eam ſequentibus propolitionibus ſuceinRe, fed 
& perſpicue tradere. 

Siquem' autem male habear, quod hic aliquoties -Equario= 
num vel ordinationes, vel ctiam analyſes,adhibeam,prinſquam 
illacum traditionern dotaerim, ( adeoq; merhodi lege: viola- 
tas cauſetar;) potericille tum hoc, tum ſequens caput, tum 


etiam Cap. 32, & 33, vel pcnitus omitrere; vetfalteny inrere - 
mittcre 
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mittere,donec_/Zquationum do&rinam tradidere; & quaſi eſ= 
ſent poſtpoſita reputare. 


Quad autem aggredior quo reCius fiat, hzc ſunto quibuy 
ſum uſurus ſymbola, 


Terminus minimus, quem primum appello, fit A; maximus, 


quem ulcimum appello, fit V. communis exceflus E. Nume+ 


rus Terminorum, T- FTerminorum quorumvis ab invicem di» 
ſtantia, D. Extremoram ( maximi & minimi ) aggregatum 


y & 2 wo w—_ 
F | 


Z— AF YV,. corundem differentia X = V — A. Terminos | p 
rum omnium ſumma vel aggregatum S. Singuli autem, a mi, W q 


nimo inchoando, dicantur a, b,c, d, e, NC. a maximo vero in» 
choando, dicantur e,8,y,, «, &c. Numeros, qui cujuſlibet 
termini diftantiam a primo indicant, Indices appello , puta 
©, 1, 2, 3,&c, His premillts, ſequuntur propoſitiones. 


o a A 3 V=oE x 9 
S2 c Az2E + V7E 92 7 6 
3 d AT3E g V—-6E » 6'S 
4 e At4q4E 11: V —-5E C $0 
5 f Ax5E 13 VoqgE « 4 
os g AﬀZ6E 15 Vo3E d 3.9 _ 
S7.. b ATE 17 Vo2E y 3 8 
0 8 i Az38E ww Ve E 8 18% 
£9 k Av9E 21_V LID 


1 Si continuz progreſſionis Arithmeticz primus terminus . 


ſeu minimus fit A, erit fecundus At E,tertius A + 2 E, quar- 
wsAt3E, &hc deinceps quilibet terminus continue augen- 
dus cf commun! excefſu ſeniel addito. Nempe illud poftulat 
Arithmericz progreſſionis definicio; Puta «= A. b-— A +E. 
C=A+ 2 E. YC. | ; 


þ # 


2 Confſftat igitur terminus quilibet, ex terrwino primo ſeu 
minimo, cum communi excef{u tories addito , quot terminus 
ille gradibus a primo diltar ;, C ipſo primo non compurato,) 
bye (quod rantunJem eſt) cum excefſu communi, in Indicem 
ducto. Sequitur hzc ex przcedente. Cum enim pro quolibec 
diſtantiz gradu cxceflus ſemel additur; toties addendus erit, 

quot 
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quot ſunt roman gradus. Pata, terminus ſextus f — A 4 DE 
= ATSE. 

3 Dato gene 
termini cujuſvis a 
invenitur terminus afsignatus. nempe A+DE. per przced, 
 quodenim illic theorematice afficmatur, hic problematice pro- 
ponitur. ; | i | 

4 Si terminus ultimus fit V; erit penultimus V — E ; ante- 


mino primo , cum communi Excefſu , 8 


[oe Indice, five diſtantia a.primo; A, E, D; 


penultimus V < 2 E; quartusa fine V ... 3 E; & fic deinceps 


- quilibec terminus continue minuendas eſt communi cxceſſu ſe- 
mel detra&o. 1d enim poſtulac definitio. Quanto enim quilibet 
Jocus progrediendo augetur, tanto retrocedendo quilibet mi- 
nuitur. Puta® = V,B=V FE. y=V —2E&c. 

5 Conftatigitur terminus quiliber ex termino maximo, 

_ dempto toties excefſu communi,quot terminus ille gradibus ab 

ulcimo diftat:(ipſo interim ultimo non coputato.)per przced. 

Puta,.ſextusa fine F=V ÞDE =V -5E. 

\ ..6 Dato igiturtermino maximo, cum excefſu communi , & 
_ termini cujuſvis aſfignati diftantia ab ultimo; V,E, D; inveni- 
tur terminus afſignatys. Nempe V —DE. perpreced. 

7 Dato termino quovis, cum exceſſu communi, & cujul- 
vis alſgnati termini majoris a dato diftantia, ( puta f, D, E; ) 
' Igvenitur terminus aſſignatus. ( uti. ) Nempe toties addendo 
exceſſum communem termino dato, quor aſlignatus a dato 
_ gradibus diſtat. Puta i =f+DE—f+3 E. Nam per def. 
vel prop. 1. pro ſingulis gradibus ſemel addendus eſt communis 
excellus, | 
. $8 Datotermino quovis, cum exceſſu communi, & cujuſvis 
affignati minoris diftantia a dato; ( puta f, D, E; ) invenitur 
alſignatus, ( utc. ) Nempe tovies auferendo exceſſum commu- 
nem, quot aſſignatus a dato gradibus diſtat. Puta c = f — DE 
=f —-3E. Nam per def. vel prop. j 4. pro fingulis gradi- 
bus ſemel auferendus eſt communis exceflas. 

' 9 Datoigiturexceſſu communi, cum terminorum quorum- 
visab invicem diſtantia; E, D; datur illorum terminorum dit- 
ferentia, (puta f —c: veli —f._) nempeDE. per prop. 7 8 
8. Pata i =f = DE—3E. per prop.7. & f —c=DE 
=3E, per prop. 8. tranſpoſitis ſcilicet utrobique #quatio- 
num terminis, 

G g 10 


ro ny «> wr + 5 


236 De Propreſſione Arithmetica. cap Bk FT 


10 Data vero terminoram quorumvis differentia, cum 


eorandem ab invicem diftantia; ( putaf —c, D ; ) datur com- 


munis excefſus E. Dividendo ſcilicet diffWntiam per diſtan. 
tiam, Nam cum fit, verbi gratia, f =c=DE, per prece- 


ws 
= » mae) 


dentem; erit "HH 


11 Item dara terminorum quorumvis differentia,cum com. ll 
muni exceſſu; (f —c,E: ) datur eorundem diftantia D, 
Dividendo fcilicet differentiam per communem exceſlum.Nam } 


? wa C 
cum fit (per prop«o)) f LezDEan ==D. 


12 Porro; Termini duo quilibet, cum duobus aliis ejuſdem 
progreſsionis quibuſliber, in ezdem ab invicem diftantia poſit, 
habent & eandem differentiam, Cum enim per prop. 9. diffe” 
rentia ſit D E; fiutrobiq: zqualis fit, non modo E communig | 
excefſus, ſed & diftantia D; eric eademautrobiq; differentia DE, 


Puta f a,b, c, d,e,f, S,critc a= f md 


13 Etcontra; Si eadem fit utrobiq; differentia, eadem efth | 


utcobiq; diſtantia, Nam fi tum exceflus communis E, tum 
differentia D E, fit utrobiq; zqualis; eric utrobiq; zqualis D: 
Pata a, b, c,d,e,f, =, & Cc m=a= f md; erunta,c, & f, 
Xqualirer remoti. 


14 Ergo etiam; Si ex terminis quotvis in continua progrek : 
None arithmertica conftitutis, ſeligantur quotliber in eadem __ 


continue ab invicem diftantia ; erunt & hi in continua pro* 
greſſione arichmetica confti« 

ruci. Pura fi a,b, c,d,e,f,g,h,iv azb,c, def, g,b,i,h, = 
kh, =, erunt item tum 4,c,e, #@ e, | _ 


3 © vg: £5 - Is a 
o,i, > tum b, d, f, h,k,=3 ' f, b, kh, = 
tum a,d,g, k = 3 tum age," @, d, 0, k, >, 
z, © ; in continua progreſſio®” a, e, i, 8 


ne arithmetica confticuti. Nam 
#qualibus con inue differentiis continue creſcunt,per prop 14, 
I5 Et contra; ft ex terminis ica continue progredicntibug, 


lavicem diitanciis ſampri ſunt, per prop 13. 

16 Dato exceſſu commani, cum numero terminorum, E, T: 
Invenicur cXxtremorum differentia,' X. Eft enim extremorum 
diſtantia unitate minor, quam numerus terminorum; 
D 


ſc]: Qi quocliber continue item progrediuntur; zqualibus ab 


| CAP. 27. 


fitper prxced X =DE = TE _ E. Ecit 
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D—=T —- I, Ut patet, Ergo,per L.A V. me A —[DF..- 


TE -E. | 


..17 Er, Data fffemorum differentia, cum numeto termi» 
norum; X, T: habecur communis excefſus, E. Nempe, cum 


F_RR 6 


13 Ft Data extremorum differentia, cum communi exce(- 


"BY {@; XN, Erhabecur terminorum numerus, T. Cum enim fit 
I 4 DE—X, eric E =D=T=rm-ri. Et + + 1 = DF 1 
ys 


19 Dato termino primoſeu minimos cum communi ex- 


- cefſu, & numero terminorum; A, E, T: habetur terminns ulci- 


"B mu, V. Cumenim, per16. X= V wA =TE OE; erix 


| | V=A+TE oy velV —AtÞE. 


' 20 Datotermino maximo,cum communi exceſſu,& numero 
terminorum,V,E, T;invenitur minious, A, Nempe ſublatra, ex 


maximo,extremorum differentia, manet minimus. Cum ergo 


per 16X—DE—TE wE.EieV _X=A=V—TEE 


21 Incontinua progreſlione arithmetica, fi ex ſumma duo- 


rum quorumvis terminorum auferatur progreſſionis terminus 
8 primus; quod reftat, eft progreſſionis terminus ille cujus a pri- 
mo diftantia #quatur ipſorum | 


aprimo diftantiis ſimul ſumptis. 'dift: c 4 dift: f — diſt: þ, 


 $Sive, cujus Index zquatur co- rn nu 
mm Indicibas ima ſumpris. J Hades 
Nam, per prop.2. quilibet termi- AraE 
nus conſtat ex primo cum tot ex. B+ Ang A +þ 5 
ceſibus quot gradibus a: primo f=Az5 


diftat: Ergo duo additi continent ef f=2A*7E 
primum bis , cum tot exceſſibus ff =A—=A+7E=—b 
quot ſunt utriuſq; diſtantiz gra- | 

us fimuladditi.: Hinc 6 ſemel auferatur primus; manet pri. 
mus terminus ſemel cum tot exceſſibus quut ſunt utriuſq; di- 
ſtantiz gradus ſimul addigizhoc eft( per eandem prop. 2.) ter- 
minus ille cujus diftantia eft eorum diftantiis fimul additis == 
7k G g 2 qualis. 
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qualis, Pata terminus tertius c = A +2 E, ſextus f= A35E | 
horum aggregatum cEf =2A+7 Es hinc. ſablato A, reftat 
At, E terminus oftavas, þ ; cujs a primoſWſtanuia 7, zqualig 
eſt diſtantiis tertii & ſexti ſimul ſumptis 2 +5. 
22 Eodem modo; ſumma triam, quatuor, quinq; aut pluri. 
um terminorum; abje&o primo tot vicibus una minus ; zqua= 
cur termino illi cujus Index eſt eorum omnium Indicibus ſimul 
ſamptis zqualis. Pata fi diſt. b 4+ diſt. dT dift. e = dift. ; ; erit 
b+dte wm 24 =. Probatur ut przcedens. 


diſt, þ 4 diſt. d & diſt. e = diſt, z. 
btTdTte mea 2'0- 381 


b— ALT E 


gf I AE 


— 


pid te=3AtgE' 
bÞd 40 —2A=SAT8SE=ti 


23 Ergo,fi primus progreſſionis terminus fit o ciphra , vel 
nihil: daoram pluriumve terminorum ſumma , #qualis eft iſti 
termino cujus Index eſt eorum [ndicibus fimul ſumptis xqua» 
lis. . Sequitur ex prope21,22.quia ſublatio primi termini A=0, _ 
nihil immucat, Puca in progreflione 0,3, 6,9, 12,15, > 
6 49 =/15, quippe-cujuy Index zquatur eorum. Indicibus i- 
mul ſumpris, 5 = 2 + 3. | 


24 ltem, in ejuſmodi progrefſione ( cujus primus termi- 
nuteſt o)) terminvs quilibet zquatur. illi communis exceſſus 
maltiplo, qui eft Indici,five a primo diftantiz cognomine. Cum 
enim per prop» 2. Sit terminus quilibet A4+'DE;-fi fit A=0, 
crit A}DE— DE. | | 


25 Incontinua progreſſione Arithmetica, ft daorum termi» 
norum differentiz, addatur terminus primus ; emergit termi: 
nus cajus diftantia a primo eſt'eoraem diftantiaram item a pri- 
mo differentiz/zqualis: five, cujus Index zquatur'Indicum il: 
lorum differentiz: vel qui tantundem diftat 'a primo quantum 
ilk ab invicem. Sequitur ex prop, 21, Si enim, verbi gra- 

tia 


F CAP. 25- 


_ tiplum exce! 
 _erit terminus ille, cajus index huic indicum differentiz zqua= 
tur, item D E; quippe quz eft terminorum illorum differentia, 
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tia, diſt, þ —dift: c = diſt: f, hoc eft, dift. h —dift: c 4 diſt F 
erit ( per propeg”: ) hb=c+f wa; ergoh mc 4 


26 Sligitur primus terminus fit o ; daoram quorumyvis dif- 
ferentia eft cerminus ille cujus index five diſtantia a primo eft 
:Iloram indicum differentiz zqualis. Quoniam hoc caſu 


'£ þ c=becta—f. 


' 27 Item, hoc caſu, terminus ille, cujus index zquatur duo- 
ram indicuta differentiz , eft multiplum exceflus communis. 


iIndici ſao ( five duorum ilorum indicum differentiz) cogno- 


mine. Cum enim indicum differentia oftendat terminorum di- 
flantiam; AS per prop. 9. differentia terminorum, D E (mul- 
us cognomine diftantiz, five indicum Gifferentiz;) 


per przced. 

28 Incontinua progreflione Arithmetica, extremorum ag- 
oregatum Zquatur aggregato duorum quorumvis terminorum 
zqualiter ab extremis utrinque remotorum; ( Intellige , quo=- 
rum unus a primo tot abeſt gradibus, quot alter ab ultimo.) 
Nam, per prop. 2. %5 ; tanto unus minimum fſuperat, quanto 
alrer a maxime deficit; propter zqualem utrobique diftantiam. 


\Putac=At2E, &y—=V —2E; ergo chy =AT2ET 


Vo2E— A+ V. Etiic ubique, 


c— A L2E 
y=V—2E 


29 Sin terminus omnium medias ab atroq; extremo zqua- 
liter diftet, ( quod ubi numerus terminorum eſt impar contin- 
pit) terminas ille bis fumptus zquatur extremorum aggre- 


eato. Pata expoſitls 4, b, c, d,e 5 erit 4Þe— 2c. quia 
e—=d=e mc, propter Zqualcm utrobique diſtantiam, Ideo- 


que cEcC=—=aTFe= 2 (> 
40 
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30 Similiter in quatuor terminis Arithmetic progreſlionig 
intercuptz. Nempe Aggregatum extremorum 2quatur aggre. 
gato medioram, Puta A,M;N,V. Cumggenim , propter 
communem utrobiq; excefſum , fit M .A =V -N =ÞE 


ideoqueA+E—M, &N+y4E=V, hoc eſt V Þ.E—N; 
crit MAN=A3E3V _E—A+V. Vel,expoſitis V, Nz 
M, A.quoniam V - N —M A = E, MLAHE 
ideoque V _E—N, &M —E —A, Nan Tat 
hocet M= AtE;erit N4M=Ve. MxNEZAXV 
EFA$SE—A+V. al 
31 Ergo, Quatuor terminorum Arithmetict ( ut loquun- 


tur) proportionalium, datis tribus. quibuſliber datur & reli 
quus. Cum enim expoſitis A, M; N, V. fit per przced. A+V 


CAP 27) 


- x bl 
—— g— Lac tt a_ ki 


—M#tN;erit ( zqualibus atrinque ſubduttis) A _M4N I} 


V,V=MYN A, MzALV =NN=AzV —=M 


A,M,N. V = M4N A. 
= JA,M,V.C & JN —AtV =M. 
&E JANES YM=AtYV EN, 

M, N,V, A=MtN.V, 


32 Ex tribusautem in Acithmetica progreſſione continua 
conſtitutis, Aggregatum extremorum 

zquatur duplo medij. Quippe ter- M—A+tE 
minus medius, eodem exceſſu ſuperat M_—_V_E 
extremorum unum,iquo ab altero ſu= "MA; 
peratur, Pata A, M,V .£. quoni- 
am et M = A=V .M _ E, five AEM =V ms © 
erieM34M=2M—ALV, : 


33 Ergo, ex tribus rerminis continue progredientibus a* 
richmerice, datis duobus quibuſvis datur & reliquus, Cum e 
nim, per preced. fit 2M=A + V; eciezM =A=V, 2M 


A 


Datis 
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24 Atq; idem valet detribus quatuorve terminis progreſſi- 


RH onis Arithmeticz, utut non immediate proximis, modo zqua- 
BF libus utrobiq; intervallis diftantibus. Pura, fi a,b,c.d, e, f, g, 
Y cic-4e—3c. Nam a,c,e, = per prop. 14. Item a+ f— 


 e*td. &d+e==b+g. Ec fic alibi, Nam @,c;d, fe vel 9,9; c, f. 

&b,ez d,g5 vel b, d; e, £. &c. perpr, 12, GO | fs f 

- 35 Sed & pracedentium aliquot converſz pariter demon= 
ftrantur. Pura converſa pr.28. In continua progreſlione Arith. 
metica, ( excepta tantum progreſſione zqualium, abi exceſſus 
eſt ubiq; nullus, pata, 1, 1,1, 1, &c= ; quz & deinceps ali- 
©  quoties excepta intelligatur.) ſ1 duorum intermediorum ters 

\minorum aggregratum aggregato eXtremorum zquetur , ſunt 
 Illiab extremis zqualiter utrinq; remoti; ( hoc eft, quot gra- 
dibus intermediorum alter ab altero extremoram, tot reliquas 
a reliquo diftat.) Pura in progreflione «, b, c, d,e,f,g, Si c+*e 
= « tg, totidem gradibus diſtant a c, atque e, pg; item a, e, at- 
que c, g, Cum enim quanto dnorum c, e, alter major eft quam 
6, tanto alter minor fit quamg , ( ſecus enim aggregata non 
eſſent zqualia,)) diſtantia utrobique zqualis erit per prop. 13. 

36 Etconverſa prop.29. Si termini alicujus intermedii du- 
plum zquetur aggregato extremorum: zqualiter ille ab utro- 
que extremo diftar, Probatur ut przcedens.. 

37 Item converſa prop. 32. Si unius termini duplam zque- 
tur duorum aggregato, erit ille medius Arithmecicus inter hos. 
Nam, nifi zqualibus differentiis horum tum alcer major fit tum 
alter minor, quam eſt expoſitus, non conftarer zqualitas 

33 Similicer & converſa prop.3zo. Si bini binis fimul fint 
#quales, erunt i11j quatuor termini Aricthmertice ( ut loquun- 
tur) proportionales. PatahA4V—= M+N, quanto horum 
alter pura M, fuperat alterum illorum puta A, ranto horum 
reliquus ab illoram reliquo deficit; (nam nif1 excetius & defe- 
&us ſe muruo perimant non conftabit aggregatorum zquali- 


tas:) Ideoque M mn A=V =N=E, Exgo AM BATS 
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N,V=NXE. Velfic, quia A4+V=MFN; ert Vam 
1N A, &V Þ.N—M,.A: Ergo, per def. A,M; N,V, 
Sed & eodem argumento M, A; V,N. veI'V, N; MA. Item, 
cum fit V=MIN .A Cutdittum eſt) erit etiam V . M 
—N A; Ideogq; V,MzN, A, & M,V; A,N, vel A,N; M,V. 
Atque hinc ſequitur, non tantum 


39 Si quatuor termini fint Arithmetice proportionales,ſung 
& inverſe proportionales ; ( Intellige , fi AM; N,V. vel N, V; 


A, M, tum M, A; V, N, vel V, N; M, A.) quod ex ipfa defini | = 


tione ſequitur. Nam fi in alteris fit zqualis exceſſus, in alterig 
erit zqualis defe&us; adeoque utrobique progrefiio Arithmeti> 
ca, Sed & 5 

40 Si quatuor termini fint Arithmetice proportionales, 
ſunt & alrerne (permutatim, viciſsim, ) proportionales. Hoc 
et,fiA,M;N, V, ideoque A+V =MTN; eric A,N; M,V, 
ut oftenſum eft prop, 33, Item N,A; V, MM, ut ibidem & 
PIOP. 39s _ 

41 Icem fi Arithmetice proportionalium vel primus &terti- 
us, vel ſecundas & quartus, zqualiter vel augeantur, vel ml- 
nuantur; manent adhuc aricthmertice proportionales. Pura , fi 
 A,M;N,V, hoceft A, A+4E;N,N+E; erit etiam A, M+B; 

N,V+B, hocet A, A3E 4B; N, Nt E 4B; Nempe illic com- 
munis excefſus eft E, hic E4B. Item AtB,M = A + E; NtB, 
V =N+E, ubi communis exceſſaus eſt E ... B. Et, pari de 
cauſa, A +, B,M + C; N + B, V + C; Ecpariter in fimili- 
bus: Quippe qui prius erat communis exceſſus, utrobiq; vel 
pariter augetur, vel pariter minuitur, adeoque etiamnum utre- 
As #qualis; & propterea termini Arithmetice proportionas 
£5. 

42 Item, fi Arichmetice proportionales finttum A,M; N,V, 
tum «, 4; y, v; tum 4, Mm; #, #, ( tum, fi placet, quaterni plures:) 
erunt item tum aggregata, tam differentiz , terminorum re- 
ſpeCtive ſumprorum, termini propertionales. Puta A 4 « + 4 
Mt. +mi5Nxvy#n,V +v+, v. Nam fiinprimis exceſſus 
fit ubique Ein fecundis s, in tertiis e; erit in quartis E t « + 
Ur additione patebir., 


A, 


| a> a ma a 


4 E D, 5 cum &,8,y,0 - 3 cum a,bgc.d, = 3 ETUNT Atzs 7 day 
Y By2 £6, Chy =c, D+4 X4,0. 


De Progreſſiove Arithmetica, 
3 M = A + E 3 | N « 


# = @& Þ&£3 yz, 
M — 4 pe; 2 n, Py 


"FRETREL 2 SatEzete; N+s Zn, N+z- EntEz: Se; 


| 43 Sed &jdem obtinet in Arithmeticis progreſſionibus con- 
tinais. Qaod fimilicer probandum erit. Pata, fi tum A,B, C, 


' 44 Erquidem, lice altera progreflio creſcens faerit , alters 
decreſcens. 


A+4EBA4142EAt3EA+4E, = 
ka | 


we 


.  Quippe aggregatorum exceſſus continuus eſt E 6. 

Atq; hujuſmodi complures proportionalium immurtationes & 

' comparationes facile efſet tum comminiſci tum demonſtrare. 
\. Vertim illad haud eft neceſſe,ſed cujuſliber potius arbitrio per- 
mittendam, ut id, prout opus faecit, pro re nata curet ; & cum 

res poſtulaverit ipſe perficiat. 

45 Incontinua progreſfione Arithmetica, Aggregatum ex- 
tremorum (4 — AF V ) pernumecum terminorum multi- 
m—_ T,c& duplum fummz terminorum omnium, Hoc c& 

Z— 25S. Progreflionis ter- 
mini. ordine dire&o ( a primo «+*=Z=A+V 
inchoati) dicantur a,b,c,d, &c, 5+ = L 
lidem termini ordine retrogra- © +7 = 
do( abultimo inchoati) dican- # Ti —=Z—AZV 
tur @,þ,»,\,&c. Quoniam igi ____ (DN Ih To 
tur, per prop. 28. tum a4«, S4S= TZ=TAL-TV. 
tumb 48, tumcTy, &c, 2- 
 qQuantur aggregato extremorum A+V—DZ:erunt omnes 
- 66,c,d, &c. cum omnibus «,8,y,0, &c. zqualcs ip £ toties 
ſumpto. HoceRt, omnes termini bisfumprti C nempe, tum or- 
dine dire&o, tum ordine retrogrado,) zquantur extremo 
gregato Ztoties ſumpto quot ſunt termini. Hoc eſt TZ = 25. 

46 Idem valct in quatuor diſcontinue proportionalibus A- 
H h rithmetice, 


24.4. De Progreſſione Arithmeticas 
rithmetice. Puta A, M; N, V. Cum enim, per prop, 30, ſig 
ALV=Z—MtN, erit 4 £ — 25. | 


47 Datis igitur, in Arithmetica progreſſione continua , ex= 
treffforum aggregato & terminorum numero; £Z, T; habetyy 
cotius progreflionis five terminorum omnium ſumma. S, nem». 


Iz. 
pe TZ — 2, per prop. 45. Ergo 72” © S. 


48 Et Dato extremorym aggregato , cum progr ſions 2 


ſamma; Z, S; —_ numerus terminorum. T. Nam quia 
"8-2 
2S= TZ; erit 7 =T. 


49 Et Dato terminorum numero, cum: progrefſionis. 


ſumma; T,S; datur _ extremorum aggregatum, Z.Nam 
2- 
quia 85S — TZ ;erit © =Z. 


50 Datis terminorum numero, progreſſionis ſumma, & ter. 

 mino minime; T,S, A; iy" maximus. V.Eft enim per p. 49, 
$ 2 

T=Z=A+V.Ergo F "A =Z.AnV. 


51 Datis iiſdem; daturextremorum differentia. X. Nam; 


2S 25 
| perprzced, T' Am V, Ergo FF =2A(m=ZezA) 


52 Datisnumero terminorum, progreſſionis ſamma , 8 cer= 
mino maximo; T,S, V, habetur item minimus, A, Cum enim, 


25S BY: 
per pr. 49. FF —Z— AtV,crit F =V =A, 


53 Datis iifdem; datur extremorum differentia, X. Nam, 
| 2$ 2 "I 
perprzced. F =V—A Ergo Vo TiV=iWv. 


25 
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54 Datis extremorum ſumma & 
Aifferentia Z,X 3 datur extremum VEA—Z 
minus, ſen rerminus minimus. A mi:ViAk,XK 
Nempe Z —X ( fc _ 2A—Z ww K 
2 A) =2A, Ergo >) == As 
55 Datis iiſdem; datur terminus maxi- V4A ==& 


BE mus.V. dts 7 X(V+ApluViA) plVaAa=Xx 
RX 


i 2 V. =_ zz =YV. WzL+X 
$6 Datis extremis('vel eorundem ſumma & differentia,) cum 
excefſu communi, Z,X,Ek, datur progreſſionis ſumma» S. Nem- 

ZX4ZE 
pe per pr. 18, habetur T,ergol perpr47. S=—,r—. 

57 Datis extremis, cum ſumma progreſſionis, A,V,S. datur 
— nempe,per prop. 48, habetur T,crgo & 


per pr. 17. E= 27S ZZ 

$$ Datistermino minimo,terminorum numero, & communi 
_"exceſſu; A,T,E;datur progreffionis — _ per Pr.19. 
2A _ _ 

habetur V; ergo & per pr. 47,S= © 2 PT. 


59 Datis termino minimo, terminorum numero, & progrel- 


fionis ſumma; A,T,S; datur communis exceſſus, E. nempe per. 


2 Sg tn 2 T A 
pr.5 1 .habetur Rz ergo & per pr.17, Ws” THY. 


60 Datis termino maximo, terminorum numero , & cong- 
muni exceflu; V,T,E; dacur progrefſionis ſumma. S. nempe 
per prop, 20. habetur A; ergo & per prop. 47, S— 
2V T E FE T 


4 


61 Datistermino maximo, terminorum numero, $& pro» 
oreſlionis famma; V,T,S; datur communis exceffus. E. nem« 
pe per prop.53, habeturX; ergo & per prop. 17. E — 
alV u2S | 


Fact * 


H hz 62 


T7 wn. ck EY SG TOE. , - : 
"a 
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62 Datis terminorum numero, communi exceſſu, & prg. 
greſſionis ſamma, T,E,S; datur terminus minimus. A. nemye 
per pr. 16. habetur X, & per pr. 49,2; ergo &per prop, 54, 
RA - 16 

63 Datis iifdem; datur terminus maximns.. V, nempe per 


prop. 16 & 49 , habentur Z&X; ergo &per prop. 55, V= 


25+TqE —TE 
- -- 


64 Datis termino minimo, communi excefſu , &progeſſio= | - 


nis ſumma, A, F, S: datur numerus terminorum. T. Nam per 

pr.19. AYTE .E=V, adeoque 2A4TE.E—AzV 

_— Erg0, per Pr. 45. 239 =TZ= 2TA ETqE = I FE, 
S 


2 bunny 


2 
adeoque Þ- = Tq+—F- T. Et(refolvendo zquationem) 
ww AtZE44/:3EqtAaq—_AEz2SE: 
+ FL2e 


j 
- 


65 Datis iiſdem; datur terminus maximus. V. nempe , per 


rzcedentem. habetur T, adeoque V per pr.,19. 
P 2 u Ky - per pr.19 


Vel ſic, Quia, per pr. 18. ET FT; erit per prop. 45, 


ZX4ZE 
2S—TZ— FE * Et V:4'A: Z 
2SE = ZX4ZE Hoc eſt (quia YI oA_EX _ 


ZR =ZVgmAg&Z— AV; V9 £9 
2SE=Vq_Aq+VELAE. ——_—— 
Adeoque VqtTEV=Aqt 
'2SE - AE. Ergo(reſolvendo 
zZquationem) 4/:i4EqtAq AE1i2SE: ASE—V. 


Si autem hac methodo reperiacur V; Inveftigabitur T , pro- 
poſitionis przcedentis, per pr, 48. (alia quidem forma, fed eo-- 


dem valore quo prius.) 
2D 


nempe Hes hs SB, 4 Ax+/:iEq+Aq _At+2SE: 
66 Datis termino maximo, communi exceflu, & progreſſio- 
nis- 


ans cn Rog —%, wy. : 


| GAP. 25. 
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nis.fam ma; V, E, S; datur numerus terminorum. T. Nam, per 
prop. 20, V TEE —A, adeoq; 2V = TE E=V+ 
A = Z. Ergo, per 4 25 —TZ—2TV Þ.TqEtTE. 
W232 SEE 

adeoq; © © "FE TT — Taq. Etrefolvendo zquationem) 

V4jE =v:53EqtVq4VE . 2SE:; 

_ E _s = 


Notandum autem eſt, hajus zquationis ( utpote ambiguz ) 


& radicem minorem tunc convenire, cum A major eft quam ZE, 


'(adeoq; radicem univerſalemy/: 5 Eq &c.afficiendum figno =;)_ 
- majorem vero ( adeog; f y/: &c, ) quotics A minor eſt quam 
ZE, Sin A—3E 5 perinde erit ucra eligatur; naw hoc caſy to- 
tum illud quod nota radicalitatis afficitur ,evaneſcit, 

67 Datis iiidem; daturterminus minimus A« Nam,per prz- 
_ cedentem habetur T. adeogq; A per prop. 20. 
; Velfic. Quoniam { ut inprop.65.) 2SE—VqumAgqt. 
VE + AE. Tranſponantur termini (fi fit V q&E V plus quam 
2 SE; quod tum continget,cum A major eft quam E;) ad hanc 
' formam, Aq EA —VqzyEV -2SE: cujusjzquatio- 
nis radix et; E-+4/:4FEqÞ> Vq+EV -aSE:—A. Vel(fi 
fir Vq + EV minus quam 2SE; quod tum continget, cum A 
minor eſt quam E;) tranſponantur ad hanc formam, E A 
Aq—2SE -Vq —-EV;cujus equationis radix eſt ambigua,nem- 
pe ZEA v:gtgtVqtEV 2SE: quarumradicum ma- 
jor convenit quoties A major quam ZE; minor autem quoties 
A minor eſt quam 3 E, Siautem fit VqpEV—2SE, mani- 
feftum eſt (urrovis mododiſponantur termini)Aq a EA —o.,. 
adeoq; A= Es | | 

Si autem hac methodo reperiatur A; inveſtigabitur T, pros» 
- poſitionis prxcedentis, per prop. 48. Nempe | 

_ 2 


T=v32EE/:itq+tVezEV CSE: Ubi non temere 
fatum,quud cum forma ſuperius tradita,facric # ,jam {it X. 
Nam quo cafu in illa forma eligenda ecat radix major, in hac 
minor eJigenda eric, 

Arq; haftenus Progreſſionis Arithmeticz traditionem ſatis 
videamur abſolviſſe; cujus breviorem ſynoplin capite ſequente 


exhibebimug, 


Hi... | Notandum 


, <2 a KEY 


Notandum autem eſt, propofitiones omnes hoc capite de 
Progrefſione Arichmertica traditas, poſſe item ad Progreſſionem 
Geometricam ( mutatis mutandis) non difficulter accomma« 
dari, Nempe ſubſticucis fere illic Mulciplicatione & Diviſione 
pro hic imperatis Additione & SubduCtione ; item poteſtatum 
Coſtrufione & Analyſ1, pro Maltiplicatione & Divifione;& de. 
nique Re&angulorum aggregato pro Duplo ſummz; (cum 


paucis infuper aliis immutationibus:) Quod ex comparatis his || 
cum primoribus tetidem propoſitionibus: Cape RXAXII., Ceo 8 | 


dem ordine poſitis) videre cft, 


_— A —_ 


k 
| macs © Emma nA —s ——_—_ "a at TU —_y 


CAP. XXVIIL 
Progreſſionzs Arithmetice brevidr $ $1103 


CD in przcedente Capite doQrinam Progreſſionis Arith- 
metice fuſiug profecuti mus : libet hoc Capite feleCtas 
aliquot propoſitiones,progreſſionem continuam ſpe&anres,alio 
ordine fummatim tradere; ut uno quaſi intuitu oculo ſabjici- 
antur, Retentis jiſdem quibus ſupra Symbolis uſt ſumus, 


i 


| Theoremara, | Data, Quaſita.?| 
D "T 4 [AXoV =AIR| 
| f Hs 1 ms Is... 2 Zperi; 
1.5 mal 1DE | & V,Z:A=Z.V. 
13 :S=;zTL, : XR per 2. 
NT TIO 7 # 6 Y.A3 A. mY node 
Problemata. | a 
| Bars: Quzfita. 4 7 L,X: A EL | 
4 A,V:D==VaIiAl '. | $4 | 
| y 4 % = V nk OY L & p | 
| | ; 10 T,X:£ == ]) ME | 


II 


243 De Progreſſione Arithmetica. CAP, 27 


” 


Tor 5. 


126 


ow = 


£5 tes A... 


Data. ns. 


Je 


iy 


v5 


A, ZE 'V.X, 


A, V, T:Z,X, per 1,2. 
E, S, per 10, 12. 


[A,V.,S: Z. X, per 1, 2. 


T, pern3z. 
E, peri1o. 


A, V,E:Z, XR, per, 2. 
T. Per 14. 
per 22. 
A, Z,T: V.X.S,per 3,13: 
per 10. 
A,Z,S: :V.X,T Per 3,13. 
per 10. 
Per 3s 
T,  ' Fun. 
S per 12. 
A,X,T: V.Z,E, per 4, 10. 
S,  ---PEr-£3« 
A,X,S:V,Z, per 4. 
F,. perry. 
Es per 10 
A, XR,E-? V,Z,T, per 4,14 
S, . peri13. 
'V, Z,T : A,X,S.pers,12 
FE, peri. 
y, Z, S; :AXT, per 5, 13» 
per 10s 


—— —_—x A). 
——— Ht —_—————. 
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Data: Quzfita. 
25] V,Z,E:A,X, pers. | 
5. PRAi4--1 
: per 12, 
27 (VAT: A,ZE,per 6, [0a 
, per 12. 
28 V, X,S:A,Z, pers. 
T, per 13. 
per 10. 

29 |V,X,E: AZT pers,it 
Per 12, 
30|L,X,T: AV.SE, ,per7, 3, 

| I2, 10.| 
31 'Z, X,S:A,V,T,per7,$.,13. 
Per 10. 
32|Z,X,E: A ,V,T,per 7,9,17. | 
S, per 12. 
33]Z,T,E:X,sS, perg,r2 
AV, per 7,8. 
34 | Z, S,E:T per 13- 
Y, per 9. \ 
| A\V, per7,s. | 
35 | T,S, A:L, per 1.44 
| V,X, per3. 
E, perio. 
36 [T,S,V:Z, per14. 
A,X, pers. 
by per 10. | 
37-1T, S$, X:E,z, per 10,14 
AN, per7,s. 
3S1T,S,E :X,Z, per9, 14. 
Bax per 7,5. 
3-|T,E,A:X, perg. 
© Per 4. 
ON per 12. 
o1T,E,V:X, periz 
| A,Z, pers. 
S,; - per 23. 
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CAP, XXIX, 


| | Daca, Quziita, 1 
41 XE,S:T, per It. Datis. [_ 
Z, dE Ih 
AV, perr,8. | | [A,V,Z,X.7 nihilolken|Þ} 1; 
42 ,S,EAV= =jE+vs:| vel Z,T,S. >us indein| | 
+ Eq +Aq —AE+2SE.| | |valT,EX. \ noteſcic. | | 4 
Z,X, pert,2. | = 
| Sy per 13. \ 1 - 
43i1S.EV:A—+4jE Ev: s. 0 
* Eqt Vq+VE—2SE, | | h 
Z,X, per1,2. x 
P T,. ; -per13- 3 ; 
| | x 
Atg; haQenus de Progreflione Arichmetica diftum eſto. . 
| 
 pnonneieit -— —— —" 
Ft 


Ratio, quid? 


us; puta duplum, triplum, dimidium,&c, vel, quoties hec of 


Rationum Diſtributio, &' nomina. Ratio Multiplex, Super- partie 
cularis, Superpartiens , Submultiplex, &c. Rationum De« 


ſignatis, & Notatio. 


| RT in ſuperioribns capitibus Progreſſione Arithmetl- 


ca, quz ex Zqualitate Nifferentiarum ortum ducit: Priul- 
quam Progreſlionem Geometricam diſtin&tius traftandam ap- 
orediar, quz ex Rationum five Mqualitate five ( ut pleriq; lo- 
quuntur ) Identicate trahic originem ; De Rationibus, five pro- 


portionibus, quzdam adhuc reftant exponenda; przſertim de 
Rationum tum Nominibus five appellationibus, tum Nota- 


tione. 

Quid ſit Ratio, jam ſatis innoteſcat,tum ex 1is quz ſuperius 
tradidimus Cap. XXV, tum ex Euclidis definitione 3 d 5. Ai- 
y& i Wo pry gov ou yeray u x7! mMAIKOTITE Wess @NNNG mole 98 
015. Ratioeſt, duarum magnitudinum homogenearum , que ſecundum 
quentitatem eſt, ad invicem ( uid 9851s ) babitudo qualitativa. Nem- 
pe, qui dicitur, 6oxTAdo oy, quantuplum vel quotuplum fit hoc illi-' 


lu 


: 


; i 
PR & 
>, * 
k 5 * &% 
4 » : Lat 
W.EW x. 
vl 
y ; ; 
{1 - 


* IN 
L ES 
F- 54 
: - » 
el 


' p44 
T% Fd 
+34 »» £* 
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Jud contineat. Adeoque divifione innoteſcit, ( ficuti ſubdu- 


Aione Ditterentia; ) divifionis ©woto five Quetiente determinan« 
da. Ec propterea, ex 2uotientum identitate , identitas Rationum col- 


Ls T 
p. & {32% 
"- 4 T 


ligitur, &.contra, Puta, tum numeri quaternarii ad binarium, 


- tum ſenarii ad ternarium, eadem eft ratio, nempe dupla ; quia 


utrobiq; anrecedens conſequentem bis continet z qued antece- 


dentem utrumq; per conſequentem ſyum dividendo innoteſs 
Y cit: Nam 2) 4(2, &3)6(2, | 

 Diſtcibuirur autem Racrio five proportio in Rationalem & Ir- p ,,.. 
 Þ$ "Sakre mh mags . So . Rationalis 
* rationalem. Rationalis dicicur , que potefſt veris numeris exhi- 


beri: puta ut 6 ad 4, quz eſt ratio (eſquialtera, Irrationalis 
autem quz veris numeris exhiberi non poteſ} : ut,in quadrato, 
ratio Lateris ad « Diagoniam. Quamvis enim hujuſmodi ratio 
atcunq; explicari folet. per numeros quos Surdos vocir,puta ut x 
ad 2 ; tamen, cum numerus Surdis, proprie loquendo,nume- 
rus non fit, ſed imaginarii cujuſdam numeri nota, ideo nec ea 
ratio veris numeris explicabilis cenſenda erit, Eft nempe, / 2, 
nota numeri qui ſupponitur in fe duftus numerum 2 produce- 
re; ficury4 , numerum notat (nempe 2 ) qui infe duftus 
producit 4. Cum autem nullus omnine numerus pollibilis ſit 
( vel integer, vel fra&us,) qui ſui in ſe multiplicatione produ- 
cere poſſit numerum 2; eſt igitur 4/ 2 numeri tantum ſuppofiti- 
tii & imaginarii, non verl alicujus numeri, nota. Non ft itaq; 
illa ratio veris numeris explicabilis, ideog; ratio aa»yG-, appu- 


7G, irratienalis. 


Non autem difiimulandum eft, R ationalitatis appellationem, 
ab Euclide paſſim in-Elemento decimo, etiam eis lineis attribui 
uz potentia tantum ſunt commenſurabiles ; hoc eft , quarum_ 
Item quadrata rationem habent numeris explicabilem, utur 
longitudine fint- &ovuusreer, incommenſurabiles. Atq; boc ſen- 
ſu Latus & Diagonium quadrati erunt Rationalia, quippe quo- 
rum quadrata ſunt ut numerus ad numerum , puta ut 1ad2. 
Verum alibi non raro obtinet, R ationalia tantum ea dicere que 
& a/puspe ſunt: ut perinde fit axoyoy elle five appynay, atque &+ 
Vue reov, | 
Sicui vero duriuſcala videri poflit Rationis Trrationalis appel> 
latio; quz enim ayer rationem habent ad invicem, qui dici 
oflint #a0ze ? aut etiam iple aiy@, 4aoy©- ? Dicendum eſt, 
acc ob vocis aiy Cr apud Graces homonymis obtingere;(quos 
Ef 


& Irratio- 
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& Arithmertici Latine ſequuntur.) Quippe xvy@&- (przrer alja 
fignificata)) etiam Ratiocinivm ſive Computum lignificat; unde Lya 
giſta idem eft qui Calculator five Computator ; atq; illud 2>oyey, 
quod calculum fugit, nec vero numero eſt explicabile:. qua de 
cauſa & 4jþþnmy R ayexpurury dicitur, inexplicabile, ineffabile, 
incnarrabile: non qyod omnino enarrari non poſlit, ſed non 
veris numeris pollit enarrart. 

: Difſtribuitur porro Ratio, in rationem /Equalitatis , & ratio« 
Ratio Z- nem Inegualitatis, Illa eſt, cum comparata ſunt zqualia, Hzc, 
qualitatis, cum inzqualia. Sic 2ad 2, 4 ad 4, &zad5, &c. ſuntin 
& Inequali* ratione Aqualitatis conftituta. Art 2 ad 3, N5ad 4, & 4ad 5, 
fats, . &c, in ratione Inzqualitatis. Sicui interim nomina Xqualita« 

tis & Inzqualitatis, potius ad alteram comparationem , quz eft 
quoad Differentiam,referenda videantar,quam ad hanc quz ef 
quoad Rationem : Ego quidem non repugno. Nam quod, 
quoad differentiam, alteri Aquale dicicur; id forſan, quoad ra 
tionem, re&ius dicatur Simplum. Veram hoc non tanti eft at 
receptas jam appellationes innovandas contendam. 
Notandum hic eft, Rationem Zqualitatis, & Rationalem 
efſe; nempeut 1 ad 1: Atnon contra, rationem omnem Ra- 
tionalem, efſe & rationem Xqualitatis. Item , omnem ratjo- 
nem Irrationalem, efſe & Inzqualitatis rationem ; non autem 
contra, omnem Inzqualitatis rationem , effe &Irrationalem: 
quippe dupla, tripla,alizq; infinitz Inzqualitatis rationes ſunt, 
Rarionales tamen, 
Ratio Majo- Ratio Inzqualitatis ( five Rationalis fuerit five Irratio» 
7is inequali- nalis) ſubdividitur rurſus in rationem ( five proportionem) 
tatis,@ Mi- Majoris inequalitatis,% Minors. (Vel in rationem Majoritatis & 
norive _ Minoritatis.) 111a eſt, quantitatis majoris ad minorem ; ut 4 ad: 
2, Hzc, minoris ad majorem; ut 2 ad 4. | 
Rationis five proportionis Majoris inzqualitatis- (Rarionas 
lis intellige; nam, de rationum irrationalium nominibus Scrip« 
tores nondum fuerunt ſollicitiz ) quinque ſolent conftitui ge- 
nera. Muliiplex, Superparticularis, Superpartiens, Multiplex (uperpar= 
zicalaris, & Multiplex: ſuperpartienss 
Ec pariter Minoris inzqualitatis ratio ( rationalis) in toti- 
dem ſolet genera diftribui, iiſdem inſignica nominibus, prafixe: 
tantum particula Sab. nempe Submultiplex, Subſuperparticularis, 
$ub[uperpartiens , Submultiplex-ſwperp articularis , Submultiplex-ſuper= 
Partienss 
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partienss Siquem interim terreat nominum barbaries, in voci- 
bus technics z liberum ipf1 eric illis abſtinere ; duammodo mihi 
rmictat indicate, quid alii his nominibus intelletum vo- 
unt. 

Quantitas major minoris Multiplex dicitur, ( vel multipla, ) 
uz minorem aliquoties exatte continet; vel, cum minor me- 
icur majorem. IToaatmadotr B pubiGor 5y baAdowy@- , 3ray yams 
pn781.) v8 3% tadormy©, definiente Euclide 2d5 , & ſpeciatim 
de numeris 5 d7. Hoc eft,cum minor aliquoties accepra #qua- 
cur majort, Ea enim eft vocis xwmperricy apud Euclidem fig- 
nificatio. Sic enim Euclides 23 d7. Numer numerum metiri 
dicitar per il/um numernam quem multiplicans, vel a quo multiplicatgs, il- 
lym producit: Ec eodem modo Quantitas quantitatem metiri cen» 
ſenda eſt. Si ergoquantitas minor per nullum numerum( inte- 
grum intellige ) raultiplicata producat majorem, hanc illa non 
metitur. Ita numerus Senarius eſt binarii multiplus ; quia bi- 
narius aliquoties acceptus, nempe ter, #quatur ipfi ſenario; five 
( ut loquitur Euclides) numerus 2 metitur 6, per 3 quia bis 
eria funt ſex. 2x 3=6. Art$ ad3 non effe dicimus in ratio. 
ne multiplici: quia, quamvis 3 in8 aliquoties contineantur, 
nempe bis; non tamen 3 exate metiuntur 8, quia bis ablata 
relinquunt 2, ter aurem auferri non poſſunc. 

Multiplicis correlatum C in proportione minoris zqualita- 
tis conſtictatum) dicitur Submultiplex. Apud Euclidem fimpli- 
citer Pars dicitur 1 d 5. Mi4p@- 6&2 pwend@ wijidus nm Eadoony 7% 
wiitov©r, Gray x4rauerrh T9 wiicor. Maynutudo minor majoris Pars 
eſt, quando exaFfe metitur majorem, Ubi autem minor majorem 
non meticur ( at faltem in ratione rationali confticuta fir, ) 


. quantitas illa non hujus Pars, ſed Partes, ab Euclide dicitur; 


quippe ille, hic loci, per partem non aliam quam partem aliquotam 
intelligit; & per partes, partium aliquotarum aggregatum. Quz 


' autem hic Euclides partem & partes appellat; appellant alii re- 


centiores, - partem aliquotam, & partem aliquantam. Sic Semillis, 
Triens, Quadrans,Sextans,Uncia,dicuntur fingulz, aliquota pars 
Aſſis;quonia aliquoties acceptz integrii Aſ/ſem complent. Nepe 
Semiſlis bis, Triens ter, Quadrans quater,Sextans (exies, RUncia 
duodecies, przciſe, continentur in Aﬀe, tive integro. Eft au- 
tem Quincunx, Afſis pars aliquanta, non aliquota: Nam quin. 
Ccunx bis acceptus, eſt afle minor, nempe decem unciz ; at ter 

I 12 acceptus, 


Multiplex, 


Submulti« 
Plex, 


Superparti= 
Clbaris. 


acceptus, major erit, nempe 15 Unciz , quz aſſem tribus un. 
ciis ſaperant. Atq; idem deSeptunce,Befſe, Dodrante,Decunce 


Undecance,( five, ut loquuntur alii, Dextante, Deunce, ) di. 


cendum eft. Nam, verbi gratia, Bes, non aſlis aliquota Pars dj. 
citur,ſed Partes, nempe duz tertiz:& Dodrans,tres quartz; ſic 
de cxteris. Sic enim Euclides, 3 & 4 dd7. Pars eſt numeray 
minor majoris, cam minor metitur majorem :; Partes avtem, 
cum non metitur. | 

Proportionis ( five Rationis ) Maltiplicis ſpecies ſunt, Du« 
pla, Triple, Buadrupla, & tic deinceps in infinitum, Et contra pro- 
portionis ( tive Rationis)) Submulriplicis ſpecies ſunt, Swodupla, 
Subtripla, Subquadrupla, &c. vel etiam Semiſlis , TI'riens,. Qua- 
drans, &c. vel etiam Pars dimidia, tertia, quarta, decima, cen- 
telima, milleſima, &c. Grzce juuoeoy, Terre, TrTaemIUA: 
e409, Ie kar uoatoy, ExamIHUOELNY, MAISGHUezor, BLC. 

Quanticates autem quantitatum Equimultiplices, Euclidi as 
liifque, dicuntur, quas ſuz reſpeRive.partes per eundem numes 
rum metiuntur. Ve] (quod perinde eft) prima ſecundz, & ter- 
tia quartz #que- multiplices ſunt , quando prima ſecundam 
toties przcife continet, quoties tertia quartam. Sic quaterna= 
rius binarii, & ſenarius ternarii ſunt zque-multiplices; utrobi- 
que ſcilicet in proportione dupla: quia 


tum illum binarius,tum hunc ternarius, 3)6(2: 
per binarium meticur; & toties 2 in 4, 
quoties 3 in'6- continentur, nempe u-- 2) 4 (2: 


trobique bis. 


Ratio ( five proportio ) Sperpaticularis*, eft ratio majory 


quantitatis ad minorem, quando major minorem ſemel qui- 
dem, nec (#pius continet, ſed & ipfius 
partem aliquotam, Sic 3ad2, #6 2)3(1t—= 
ad 4, ſunt in ratione ſuperparticula- 
Ti; uterq; enim numerus antecedens. 4)6C(13z—2+. 
conſequentem ſuum ſemel continet: 
iptus inſuper ſemiſſem. Divifo nempe numero majore per mi- 
norem, prodibit atrobiq; Quotiens 17. 

Hajus Racionis ſpecies ſant, Seſquialtera, Seſquitertia, Seſqui* 
quarta , Seſquiquinta, Seſquidecima, Se(quicenteſama, Seſquimilleſima, 
& kic deinceps in infinitum : prout ſcilicet major minorem ſe- 


mel continer, & inſuper minoris partem : dimidiam., tertiam, 
quartam, | 


q 
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quartaw, quintam, decimam, centefimam, millefimam,&c, 


2) 3(13=34. 10) 11 (1, 1—=4 
3).4C13=2z:. 100) Iol ( 1,01 = £9 
4)5(15=5 1000) Io01 (1, 001 = 322% 
5)6(14%\=% 10000)roooi( 1, 0001 = 122% 


Ubi autem major ad minorem eſt in ratione Ssperparticular;, Subſuperpar»- 
ſe{quialtera, ſeſquitertia, &c, erit minor illa quantitas ad ma- j j;y1 ri, 
jorem in ratione Subſuperparticulari, ſubſeiquialtera , ſubſeſqui- ; 
tertia, &c, Sic 18 ad 16 ſunt in ratione ſeſquioRava, C nempe 
ut9 ad$,) ergo 16 ad 18 in ratione ſableſquiatava. Er pari- 
ter in ſimilibus. Apud Ariftotelem, &«mutu®&- & wimulu®+ 
hoc ſenſu occurrunt Metaph. 4. & alibi. Et apud alios paſſim. 

Ratio ſeu proportio Superpartiens &mpigs eft ratio quantita* Superpartia. 
tis majoris ad minorem, quando major minorem femel qui- exs, 
dem, nec ſzpius, continet; ſed & aliquot infuper ipſius partes 
aliquotas.Sic 5 ad 3ſt in ratione Super- 
partiente  numerus enim quinarius ter- 3)5C(15 
narium continet ſemel , & duos inſuper 
ipſius trientes. Si enim 5 per 3 dividamuy, erit quotiens 1 2. 

Hujus proportionis ſpecies duplicem charafterem poſtulantr, 

Cum enim major n:inorem continear, & inſuper aliquet ipſius 
partes aliquotas; dicendum eſt, qust partes, & quidem quotas 
continet. Priori reſpeQu dicicur , Superbipartiens , Supertriparti= 
ens, Superquadripartiens , Superdecupartiens, &c. prout quantitas 
major, przteripſam minorem, contineat inſuper iphus partes 
aliquotas, duas, tres, quatuor, decem, &c, Poſteriori reſpe&tu 
dicitur (uperpartiens tertias, ſuperpartiens quartas , quintas , decimas, 
centeſtmas,&c. prout partes illx aliquore lint triences,quadran= 
tes, &c. hoceſt, partes tertiz, quartz, quintz, decimz, cente- 
fimz, &c. Sic ratio numeri 5 ad 3, vel 10 ads, eſt taperbipar=- 
tiens tercias : Major enim minorem utrobique ſemel conti- 
net, & inſuperc duos ipitus trientes, ur ex: diviſione liquet. Sic 
7 ad 4, ct ſupertripartiens quarras, Et pariter in fimili- 
$. 
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3)5(14 $704 On(14 10103=1 d=# 
2 5)$(1% 7)10(14 100)107(1,07 =1I 17, 
4)7 (1% 5399(1%5 8)15(15 100)108(1,08 —1 ,f, 


Ubi vero quantitatis majoris ad minorem ratio eſt Syperpere 
tiens, ſuperbipartiens, ſupercripartiens,S&c; Eric minoris hujuy - 
ad illam majorem , ratio Subſuperp artzens , ſubſuperbipartieng, 
ſabſupertripartiens,&c, Nempe ratio3 adg, vel 6ad 10, eff 
ſubſuperbipartiens tertias; et 4 ad 7, ſubſupertripartiens quar- 
tas. Et in aliis pariter. | 


Notandum autem eff, in rationibus ſaperpartientibus, deno- 
minatorem partis aliquotz majorem effe debere quam eſt Nu- 
meras earundem aliquotarum partium afſumptari, Non igitur 
dicitur ſupertripartiens tertias, vel ſuperquadripartiens quartaz? 
nam +, vel*, tantundem ſunt ac 1.Et14, vel1$, &c, idem 
eft atq; 2 : ideoq; major minorem ſzpius quam ſemel contine= 
ret; ( nempe bis, ) quod eſt contra definitionem rationis ſu», 


- perpartientis. Multo minus dicendum erit, Superquadripars! 


tiens tertias vel quartas, &c, ( ut denominator aliquotarum 
partium minor fit quam earundem numerus;) ita enim major 
ſaltem bis ſupponetur minorem continere,ert aliquid inſuper. 
Sed neg; rite dicitur, Ratio ſuperbipartiens quartas , ſextas, 
&c; vel {upertripartiens fextas, nonas, &c. vel ſaperquadri- 
partiens otavas, decimas, duodecimas,&c; et pariter in fimilt 
bus : ut denominator aliquotarum partium afſumprarum et 
earundem numerus , communem aliquem diviſorem habeant 
quiutrumq; exae meriatur. Sunt enim 14 —1%, et 14 = 


I2,tit—1t, etl}=17t, QtIg—=13, If =17, 


et 1,*— 1+ &c. Non igitur dicenda eſt ratio ſuperbipartiens 
quartas, aut ſupertripartiens ſextas, aut, ſaperquadripartiens 
oCtavar; ſed ratio ſeſquialtera. Neqj item ſuperbipartiens ſexs 
tas, aut ſupertripartiens nonas, aut ſuperquadripartiens duodes« 
cimas, ſed ratio ſeſquitertia, Neque, ſuperquadripartiens de- 
cimas; ſed ſuperbiparticns quintas, Et ſimiliter alibi. 

Siquis urget;per Rationis ſuperpartientis definitionem,hujuſ. 
modi loquendi formulas non excludi: Dicendum erit , Ratio- 
num 


F 
4 
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num definitiones intelligendas efſe de Rationibus ad minimos ters 
minos redaFis. Pront enim in FraGionibus, C ut poſt dicetur,) 
ita & in Rattonibus deſcribendis, plerumg; expedit,ut terminis 
quam fieri poteſt minimis deſcribantur, quo melias animus va- 
locem aſſequatar. Secus enim eadem non raro Ratio et ſaper- 
bipartiens, et ſupertripartiens, et ſuperquadripartiens, &c. di- 
denda erit, Siquidem ſuperbipartiens quartas,ſupertripartiens 
fextas, ſuperquadripartiens oftavas, aliaq; hujuſmodi ratio- 
num nomina, eandem ipſam rationem defignabunt. Ime vero 
eadem ipſa Ratio et ſuperparticularis erit, et fuperpartiens : fi- 
quidem illa ipſa nomina nuper recenſita, quz rationes ſupers« 
partientes videantur indicare, revera {uperparticularem ratio- 
nem ſignificant,nempe ſeſquialteram. Sunt enim 1 4— 13 — 
I E — I 7 . 

At fiquis nihilominus contendat; neque necefle effe, nec qui- 
dem ſemper expedire, ut vel fraCtiones vel rationes in minimis: 
terminis exprimantur: Neq; etiam magnum efſe incommo- 
dum, eandem ipſam rationem nunc ſaperbipartientem , nunc 
ſapertripartientem, &c. fortaſſe & nonnunquam ſuperparticu- 
larem, vel etiam maltiplicem, dici poſſe: Vel etiam, fi ratio 
multipla aut quzcung; alia, tanquam fi effet ſuperparticularis, 
vel ſuperpartiens, vel cujuſvis generis, proponatur; neutiquam 
id formidandum elſe, dnmmodo utcung; fic proponatur ratio 


- utipſius valorem mens ſatis afſequi valeat. Ego quidem fateof, 


non tanti rem efſe ut de verbis contendamus: Imo non fine 
magno nonnunquam commode , hnjaſmodi rationum quaſi 
metamorphoſes exerceri poſſe ; atg eandem ipſlam quantita- 
tem, Protei inftar, quacunque liber forma exhiberi poſſe : quod 
& ubj opus poſtulet faciendam erit. At czteris paribus, ubi ni- 
hil in contrarium ſuadet, tum rationes, tum fra&iones, alizve 
quantitate, terminis quam heri poteft fimplicibus explicari. 

ar eſt. | 
. Reftant adhuc duo Rationum genera explicanda ; Multi- 
"og ſuperparticulacis, & Maltiplex- ſuperpartiens; cum corre- 
latis, 
Multiplex: ſuperparticularis, eft ratio majoris quantitatis ad mi- Muttiplezes 
norem, quando major minorem aliquoties continet ' faltem ſuper tice 
bis ) & unam inſuper ipſius aliquotam partem, Ut 9 ad 4, 53% , 
Quippe novenarius quaternarium bis continer, & ipfius infuper ** 
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Hajus ſpecies ſunt, Dapla- ſef- 
quialtera,Dupla-ſeſquitertia,Da. 4) 9 (2% 


pla-ſeſquiquarta, &c. Tripla- aJ- x 
ſeſquialtera, Tripla-ſeſquitertia, he. # - . : 
&c. alizque cJuſmodi in infini- 42 ($5© =47 
tum. Sic catio 9 ad 4, eſt dypla- 10)101(10,1—10,* 


ſeſquiquarta; 7 ad 2, eſt tripla- 
ſe{quialtera; 42 ad 10 eft, quadrupla-feſquiquinta; 101 ad 10, 
eſt decupla-ſe{quidecima. Erpariter in aliis. 


Duplici itaq; charaRtere opus eſt ad hanc rationem expri- i 
mendanm; alcero, quo ſpecies multiplicicatis indicetur, (dupla I 


tripla, &c.) altero, quo defignetur aliquota pars, puta , num 
dimidia, tertia, &c. | 
Submulti« Ubi autem ratio quantitatis majoris ad minorem eſt multt | 
Plex-ſuper- plex- ſuperparticularis;minoris hujus ad illam majorem dicitur * 
particularis. Submultipiex- ſuperparticularis. Hajuſque. ſpecies ſpeciebus illin MW 
correſpondent. Eſt igitur 4 ad 9g,ratio ſubdupla-ſeſquiquarty, W 
2 ad 7, ſubtripla-ſciquialteraz1o.ad 42, ſubquadrupla- ſeſqui. 
quinta; 10ad 101, ſubdecupla-ſelquidecima. Et fic in aliis, , 
Multiplex- Ratio multiplex-ſuperpartiens, eft ratio quanritatis majorit 
ſuperpartiens © minerem, quando major minorem aliquoties continet , & 
iplius inſuper aliquot partes aliquotas. Ur 8 ad 3. Nempe nu» 


merus ille hunc continet bis & duas inſuper hujus partes terti- 


#8, ſive trientes. . 
Hujus ſpecies fant; Dapla-fapecbipartiens- tertias, Dapls | 

ſuperquadripartiens- quintas , Tripla-ſu- x 

pertripartiens-quartas, Quadrupla-ſuper- 3) 8 (2 = 


tripartiens, ſeptimas, alizq; ejuſmodi infi- 4 
nite. Tales ſunt rationes $ ad 3; lgadg; - at . 
15 ad 43 31 ad 7, KC. 4)15038s 


_ Triplici itaq; charatere opus eſt ad 7) 3147 
hanc rationem exprimendam: quo tum 
namerus multiplicicatis, tum numeras partium aliquotarumy 
tum harum denominatio indicetur. ut pater, 
Cubmulti- Ubi autem quantitas major ad minorem eſt in ratione 
plex: ſuper- Malcipla-ſuperpartiente; eſt minor hzc ad illam majorem in 
f artiens, Fatione Submultiplici-ſuperpartiente:et ſpecies hujus ſpeciebus illius 
; correſpondent. Tta ratio 3 ad 8 , eft ſubdopla: ſuperbipartiens* 
tertias 3 5 ad 14, ſubdupla-ſuperquadripartiens-quintas 3 4 ad 


159 
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 ſypertripartiens-ſeprtimas. Arq; in aliis pariter. - 
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 Quz autem ſuperius notanda monuimus de ratione(ſimpli- 
ci ) ſuperpartiente; eadem 8& hic , mutatis mutandis, notan- 
dafunt'de ratione multiplici-ſuperpartiente, Nec opus eſt ut 
repetantur, | 

_ Eftq; hzc Rationum diftributio quam tradunt Recentiorey 
Arithmetici. Quippe nom hzc omnia rationum nomina apad 


* Euclidem occurrunt; ſed quzdam eorum przcipua. Cum ta- 
man hujufmodi paſim apud Mathematicos recentiores occur- 
- rantrationam nomina; nequis de illis hx:eat, exponenda duxi. 

' - Sicuivero nimis intricatz videantur hz rationum appella« 


tiones; poterunt illz fimplicius deſignari per duos [numeros 


ei quires poſtulet ratione confticutos , prxſertim qui ſunt in 
| 'eadem ratione minimas,Puta fi, pro ratione ſubquadrupla-ſu-_ 
| pertripartiente-ſeprimas, eam dicamus rationemquz eft 7 ad 


31. Ira, qui dicir, fir A ad But 7 ad 3tz tantundem innuit ac fi 
diceret, Sit ratio quantitatis A ad quzntitatem B, ſubquadra- 
pla ſapertripartiens-ſeptimas Atque ad hanc formam ratio- 


nes ſzpilſime —__ _ 

_ Rationes itaq; pluribus modis deſignari poſſunt, Nempe 7; 

= Ve], nominibus fuis, modo indicatis, Ut Duplum, Triplum, Defrnaths, 
 Dimidium, Seſquialterum. &c, th 


Vel-quidem, F iguris namericis rationes illas denominanti- 


- bus: affixa ſaltem, vel quidem ſubintelle&a, maltiplicationis 


nota. Pura, 2,3. 3,14, &c. velx2, x3,x4, «1%, &c. Quid 


| enimeft Duplum, Triplum, Dimidium, Seſquialterum, &c. a- 


liad quam, Moltiplicatum'in 2, 3,4,15&c. 
 Vel etiam, per duos numeros in ca ratione confti:utos, Pata, 
Ratio ca quz eft 2ad1; 3adi; Jad 1,veliadz; i5ad 1, 
vel 3 ad 2, ic. = ; 
Vel quidem, duabu« quibuſvis quantitatibus homogeneis ita 
conſticuris; ur lineis, planis, ſolidis, angulis, &c. © quorum ad 


- Invicem ratio exponitur at jam cognita, vel quaſi cognira, ) 


corumve iymbylis. Pata, utV ad AzutLad MyucR ad S &c. 
E,fR:: 
Vel item, Fraftionam inflar +,2,24,%,%, jy I &e. 


Cum eaim Rationum denomwinatores nil aliud fic quam Divi- 


K k flonum 
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fionum Quotientes, (ut jatn ante fuerit expoſitum,) Divigg. 
nes autem indicare folenne fit interje&a virgula, Dividuum in. 
ter & Diviſorem, ( idq; neceffario, ubi numer» dividendas «& 
dividente minor, ut 3; atq;etiam alias, aliis de cauſts, non rarg. 


commode,) Quidni & Rationes ita defignentur? preztixa ta. 


men, ubi opus fuerit multiplicatonis nota. Et quidem ipſz 
Frationes nil aliud fant quam Rationes; nempe 5, 4., &c, il- 


Jam indicant partem, quz ad integrum five unitatem eam hq- - 
| bentracionem. quam 1 ad 2, 3ad 5,8c.. numerator addeng- | , 
minatore : Arq; ut 2 eſt duplum uniug,fic Zeſt ſemiſſis unius, % 
fic in czreris. FraQtionis iraq; Numerator & Denominator, per. i 
inde ſunt atq; Rationis Antecedens & Conſequens: Si ſaltem & | 
Fraftjones impropriz (ut loquuntur): unicate quippe majorey 


vel ſaltem zquales ſimul intelligantur, quz rationem zqualits- 
tis, & majoricatis indicent, ficut fraftiones propriz indicant 
rationes minoritatis, ſive minoris inzqualitatis, 


Veletiam, ft libet, ( quodq; non-raro expedit,) ſimpliciby 


ſymbolis, aliarum quanticatum inftar. . puta Z—= & — R &c, 


Sunt enim Rationes , non. minus quam numeri, verz quanti- 


tates. 


quodeftad A ut2aad 1, five ad quod A eft ut tad2. Sic 


Triplum A = 3.A = Ax Z =T A.* Et ſ(cmillis A.,= 2) A=. 


— 


res ©A. Et ſelquialterum iplius A, ==1I —A = I 7X A= 


| 3A | 
Axit— Axi=iA—2) 3xA. = 2 Kc | 
Similiter in proportionalibus deſignandis; ubi nempe cadem: 
utrobique ratio effe ſignificatur, Puta, Aad B ut ad 2, vel. 
3 A 
A.B::1.2, velA—=+B,vel & =+.,velB)A(z. 


' Item, Ratio lateris ad diagonium quadrati, L. D : #1. 4/2, 


OE ans 122 _1 Woe 
vel D. Javed L= 4/2 D, vel LEY" Diagonil ve- 


| D. v2 wo 
road Latus, D,L3: 4/2: vel 3 ET 2aved D= 


Perinde igitur eft; verbi gratia, five dicamus, Duplum quan. 
Litatis A, five2Avel2 »«Avel A 2, five=A, vel Ax#, five. 


EET; 


 GAP.30. — De Rationum Conpoſitin 26h. 
YL /txL=Lnu/2=Lv/2 = 4/2 Lq=v:2x*Lq. 


 " 
Item, LadMutRadsS, velL. M::R.S. vel L = SN, 


—— 
= =7F” © Ec fimiliter alibi. 
Qui veroex omnibus deſignandi formulis, Rationes quiliber 


; defignare velit, penes {ec fir optio : Liberum quippe cuiqz erir, 
quam veliceligat; vel eciam nunc hanc nunc ilam , prout 
|  preſenti negotio magis accommodum videatur, 


mms rn geen ER TOT IS On rIOns 


—_—O 


CAP. XXX, 


De Rationum Compoſitione ſive Continuatione, & Imminutione. Ras 
tio Duplicata, Triplicata,&ce Item Subduplicata, Subtriplica= 
ta, &c. Et Sabduplicate-triplicata, &c. 


A D pleniorem Rationum traditionem, ſupereſt at Ratio» 
num Compoſitio, five Continuatio, & Imminutio expo=- 
nantur. 

\ Rationum Compoſitionem, ſive Continuationem , five (ut x ;,,,, ' 
nonnulli loquuntur)) Additionem, definit Euclides, 5 d 6, A6- Compoſitio, 
iO Us buy ov y 160% Abjaral, Grey, of fff noyoy mMuxtmhres ig' foe Br 6 
Sauns mNManienadgfon, minor mvds : forte Twd. Ratio ex ra- 1;, quid. 
| tienibus componi dicitur, quando rationum quantitates inter ſe maltiplica= ©: 
te, aliquas ( vel rationem aliquam) efficiunt. | 
Quid perrationum quantitates intelligit Euclides non inter in- 
terpretes convenit : num fcilicet ipfos terminos; num quod ex 
eorum comparatione provenit. Utrumvis autem dicatur per- 
 indeeft, Puta, firationis A ad B termini, in terminos rationis 
«ad reſpe&ive ducantyr;nempe Axa, Bxþ8; ut proveniat 


ratio Axa adBsþ: fivectiam ratio B ducatur in ratio- 


: a aol: A < 
wem 7 » ut proveniat "g” * 7 ? perindeeſl; nam” «x @ 
k 


K &« 2 = 


R ations 
Imminutite 
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A | CE | 
_—__ : ut ex fratiomum maſtiplicandarum regulis ſuo locs 


patebit, Fafius hzc exponit Eatocius ad prop. 4. lib.2. Ar- 
chim. de Sphera & Cylindre. | 

Quod autem volunt tum Euclides, tum alii, hoc eft. verbj 
gratia, Duplum tripli , vel Triplum dupli, Choc eſt, Sextuplum, } 
componi ex DPuplo & Triple, quippe quz quantitates Invicem 
dutz conftituuat duplum. cripli: puta #>Z— 7, vel 2x3 =6, 
Sic Tripli dimidiam, vel Dimidii triplum, ( hoc eft , Seſquial- 
terum,) componitur ex Triplo & Dimidio: ptita 3x5 = 3 = 
1+ Sic ratio Dupla, componi dicitur ex Seſquiahera & Seſqui- 
tertia, Choc eft, ut Joquuntur Mufici, ex Diapente & Diateffe- 
ron componitur Diapaſon,) quia j*#—£ —2. Sic ratiq- 


PRI, 
os Bp ROTO rationibus 7 TILT Item comp 
A B06 A. B -G - ABC. A 


ponitur ex $9 G2 DI quiag” TD BCD D' 
quz dicitur aby© Nias, ex £que,(ive ex egaalitate. 18 qd I. 
AB A B 


_ Contra vero, Ratio 7,7, imminuta ratione 7 , eſt F3 


ASAB<B ; ; | 
quia 7 / 76 > * Quod nonnulli fic efferunt, fi ex ra» 


o A B A - . CY B 
tione 77 auferatur ratio 77" » manebit ratio 7. 


Cur antem hanc rationum Imminutionem non pariter defi- 
niverit Enclides atque Compoſitionem. five Continuationemz 
cauſa forſan erat, quoniam id minus videbatur neceſfſe, cum y- 
trumq; per compolitionem fieri poſſit. Perinde enim eſt ratio- 


< 
nem 7, 4 ratione 7," imminuere, atq; cum ratione F com. 


ANAB B ABe AB @ 
ponere, Nam , »>- (== "aadys wn 


Hzc autem Rationum Compoſitio, an Additio judicanda fie 
an Maltiplicatio, haud ſatis viderur apud Arichmeticos ( vel e- 
tiam Geometricos) conſtare, Ucut enim certum fit quantica- 
tes invicem Multiplicer;, non Addi : { nam verdi tratja apey 
trip 


| CAP.29. De Rationibae, 565 
tripli non idem eſt atq; duptum & triplum; quippe hoc «Nt 04s 
Plam,nam3+2— 5, ſed Triplum in2 11-5 mi ff pf 
- Sexrtuplum. nempe x3x2— x62) Attamen uſu fere obtiner 
ut rationum potius Additio dicatur, quz eſt revera multiplica- 
tio. Erquidem ne Multiplicationis nomine jam tandem ex 
F poſtlimino gaudeat, Id maxime impedit, quod Mrltiplicetic ratio- 
- xm jam alto ſenſa nſurpetar, adeoq; homonymia metucnda 
. fit, ft pro rationum continuatione five compolitione uſurpan- 
dam velimus. Nam rationum Duplicatio, Triplicatio, aliaſve 
| multiplicatio, alio plane ſenſu jam ſoler uſurpari, quam quo 
Jam loquimur, ut mox dicetur, 
\  Malimitaq; ut vel Compoſitio vel ( quod vox Grzca YH, « 
| Magis innucre videtur) Continuatio dicacur , quam vel Additio 
| vel Mulciplicarto. | 
\ - Defgnandam autem malim'pernotam « Muleiplicationis, 
| quam per + Additionis; ( nampraxin multiplicando excrceri 


= B | 

nemo dabitat: ) adeoque quz ex , * , & 7 ,componitur ra- 
: A B A t B 

tio, ſcridenda eſt 7 * 2, non autem 7 *' 7 * Adeoq; tota 


illa de Fra&ionum Maultiplicatione & Divifione tradenda do- 
| Arrina; de Rartionum Continuatione & Imminutione pariter 
' intelligenda erit : ſunt enim ipfiſſima eadem res. Rationum 
Iraque continuendarum praxin in illum Jocum rejiciendam 
cenſui, 
 Atcavendam interim ne Ratio compoſita, aiy& ovywmlu ©, 
$46 tradica, atq; Compoſittorationis, owideors Abys I4d 5 defi- 
nita, pro codem habeantur. Sunt enim res ſatis diverſe. Quip- 
illud Additionis, hoc Malciplicationis eſt negotium. Ut ex 
ipfis definittonibus citatis conſtat, Quod innuifle futhciar. 


" Verum hoc omnino fpeCtat , quod de Ratione Dauplicata, Ratio Dyplie 
Triplicata,aliaſve multiplicara tradic Euclides 10d 5 , & alibi; cata, Sabdue 
vel etiam Subduplicata, Subtriplicata, &c. ( Eodem plane mo- flicata,eoc, 
 doquo ad Maltiplicationem referendz func quadratio , Cubi- quid. 


catio,alizve mulciplicationes poteftatum generativz; de quibus 
deinceps dicetur.) Non enim tantundem fonant atg; ratio Du- 
pla, Tripla, Sabdupla, Subtripla,&c. vel Duplex, Triplex,&c. 
( nequeenim ratio Sextupla, rationis Triplz, ratio Duplicata 

Kk3 dicitur, 
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dicicur;utut Dupla fit; quippe Sextuplam eft Tripli Duplum,) 


Ratio ſubdu- Sed cum ratio aliqua ( hve majoris five minoris inzqua itatis) | 
plicata,&co cum fſeipla continuatur , quz prodit.ratio, rationis expolitz } 


quid, ratio Daplicata dicitur, fin in eandem iterum continuetur, ratig 


Triplicata dicicur; & fic deinceps : Quibus, ut-correlata , oppo. | 


nuntur ratio Subdplicata, Sbtriplicata, &c- ( licut quantitas in 


ſe duta,expofitz Buadratum producit;fin in eandem icerum du- 


catur, Cubum, &c. Sic rationis g ratio duplicata e&< I 


Ax AS 4 Ry WE 2 
6 =BE =Bq 3 wiplican, 5p "p< 


| Ac — | 
Kc. Ec contra; Rationis gc , ratios ſubtriplicata eft 


—_— 


A A = | 
Ec rationis He » ratio ſubduplicata eſt 6 * ( lpftus autemy F.- 


A 
rationis, ratio ſubduplicata erit 4/ Fz; 3 ſubtriplicata, v cg? 


U:r plenius patebic, poſtquam poteſtatum geneſis & analyſix 
tradita fuerit. Nam (i expoſita Ratio dicatur Radix, vel pote- 
ſtas prima ; Ratio Daplicata erit Quadratum, five poteſtas ſe- 
cunda; Ratio Triplicata Cubus, vel poteſtas tertia; &c. Et 
Ratio Subduplicata, erit expolitz Radix-quadratica, vel po- 
t:ftas ſubſecundaz Subtriplicata , expoſitz Radix-+cubica , vel 


poteſtas ſubtertia. &c. ) Sic ratio quadrupla ct, rationis duplz, 


ratio ( non modo dupla, quia 2 + 2 = 4, ſ{cd) duplicata,quia 
2x 2 = 4; &hujus illa ſabduplicata. Item rationis triplz,ra- 


tio duplicata eſt ( non ſextupla, quod fit 3 + 3 — 6, ſed )Jnon« 
cupla, quia 3*x3—9 : triplicata vero vigintiſeptupla , quia - 


3*3Xx3 = 27, Sicrationis 5, duplicata eſt *« 5 —= &; tri« 
plicata, 3 »3 «i; —=+. &c, Er rationis *, duplicara eft £ x 
==3'; Uriplicata,F #3 x} = ,F-Item rationis £ , ratio dupli« 
cataeft 4» F— 5; triplicata, 3x#*x2 = ;*; quadruplicats 
2, 4x522__A4x& Ge 
<- 33 3==804 . 

Nec aliud volunt definitiones Euclidis, 104d 5, "OMmy vid 
p46 )4.20 dydnogpy h , 70 apaTy acys 79 78h my Siaraciord Abgy Eyev 
Aurel, 1g aeys 70 Nemipoy' Gray 5 Trampe pM dvdioyy i, Þ 
Me TWP Be95 70 TrTapmiy, TrAdTIoy Abypy yer ALTO Hacp mes 

To 


» ” - I 
"AE : 4 
* D———— T2” ak gw 22G " , it. —  — _—_—_—— — _— . 


Ac' 
Be? 
A 
K * 
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nb Tee * % as $05 &vÞ TAGioy; Las dv 5 areacy's \aapyy, Cum 
tres magnitudines ( continue) proportienales fuerint, prima ad tertiam, 
| dyplicatam rationem” habere dicitur ejus quam habet ad ſecundam : At 


rum quatuor magni tudi nes ( continue, preportienales fuerint; prima ad 
quartam, triplicatam rationem he here dicitur ejus quam habet ad ſecun= 


- dans : & ſemper deinceps, uno amplius, quamdin proportio extiterit, Verbi 
_ gratia,f1 quanticas prima A, fit ſemilſis ſecundz B, & hc ter- 
tix C,atq; hec quartz D,& fic deinceps, ( ubiq; ſcilicer in ra- 
tione ſubdupla;)) Eric B = 2A,C = 2B == 4 A, D — 23 CG — 
= 4B— $A, &c, Ideoq; ratio A adBefts, (cumenim B= 
2A,critA.B:: 1.2-)Ratio A ad C(duplicata}5 = £x *,(ni 


propter C = 4 A, erit A.C::1.4.) Ratio A ad D (tri- 


plicata) TT =2*x*7z» (nam propter A = 8D, eritA.D:: 
r:8,) Er fic deinceps. 2 | 


Atqz hic non incommodum erit notare ; quod Euclides non 


' dimauy, Telanuv, &c.. vel Strada, rernndotey, Nc, dicit, (qui= 


bus vocibus alibi id innuere ſolet quod Latini vocibus duplum, 


 trilum, &c. vel ctiam drplex, triplex, &c.) ſed Sinxagiova., Te 


#\290v4, Kc, (quod & perpetuo hoc ſenſu pbſervar,) quem 
aliquatepus imitari conantur interprete} dum non tam ratio«- 


nem duplam, triplam, &c, vel etiam duplicem , triplicem , &c. hoc 
| ſenſu; ſed potius, mutata formi, duplicatam, triplicatam, &c. di- 


cunt: tum ut diverſitatem formarum H1@adoi©, & Hiaxesfay 


| apud Euclidem, aliquatenus referant; tum ut 5grvula aliqua- 


tenus Caveatur. 


Verum & hujuſmodi rationes (puta duplicata, triplicata, Kio Sub- 
ſabduplicata, &c.) invicem continuari poſſunt, unde ratio ex-4 wplic ales 
Illis compoſita emergat, Puta rationis A triplicatas. 


| — 


| B ratio triplicata et &c, 
.Ac Ac A 
Sc hujus autem Subduplicata eſt / g7 : ergo rationis "6 


| Ac 
ratio Triplicatz- Subduplicata, erit / g7 * Sicrationis 4 _ 


ratio Triplicatz-ſubduplicata, erit /F c . Eodem modo, 
cum rationis Þ ratio duplicata fit © q — 


SSOP”; "INE © Bs TITS atq; huzus 
triplicata X 9*F4*KU = KA A ANRERS5 erit hc, 
rationis £ expotitz, ratio duplicate-triplicata., ( luve triplica» 


tx 


266 _ . Do Rationibuts 
tx-duplicata,) nempe ſextuplicata. Vel etiam fi ratio queyig 
fimplici ſymbolo defignetur, puta R, erit R q vel R © ratio dy. 
plicata, R ? criplicata,R * quadruplicata,R5—R?* x R* ſex. 
tuplicata, five triplicatz-duplicata, 4 R ſubduplicata, y/ ;R 
ſabtriplicata , / 3 R * duplicarz (ubcriplicaca, Nec ſecuy a 
libi. | 

Totius autem hujus negotii praxis Arithmetica, ( puta da« 
tz cationis rationem duplicacam, triplicatam , ſubduplicatam, 
ſabduplicatz triplicatam, &c. invenire, vel numeris aut etiam - 


ſymbolis defignare, ) ex frationum muliiplicatione, quadra. i 
tione, cubicatione, & radicum-cajuſvis poteftatis analyli, de. | 


pendet : quz deinceps ſuis locis tradentur. 


| mma my <_ —— 


mmm —— 
CAP. XXXI. 


Progreſſio Geometrica . Continza : DiſjunFa. Inveſtipatio Summe, 
Inveſtigatio termint altimi; vel cujuſvis remoti. 


; R ogreſſionis Geometrice originem & naturam ſuperius tra« 
mew : Pcitirus Cap.XXV. Quippe quz Rationum zqualitatem 

uid? "ey (timilitudinem, identicatem, ) reſpicic, ut progreſſio Arithme- 
7 tica Zqualitatem Differentiarum,exceſſufi puta live defeftuum, 


' Euclidi dicitur *Arzaz/z: Interpretibus , Propertio , Proportio= 


nalitas, Progfeſſio. Cicere araaoxay Interpretatur Comparationem 
& Proportionem; & quidem primus, ipfo tefte, ( in Plat, Timai 
interpretatione,) Que Gree arzaoule. Latine\ audendum eft enim, 
queniam hec primum a nebis novaniur ) Comparatio Proportiove dici 
poteſt. 

Euclidi definitur *avaaoyla, n of ayer gorerys, Rationem ſi- 
militudo. 4d 5. vel( ſecundum aalios) 8 dg. Ariftoteli, Ethic, 
5. toorys Ts Abs. Rationam equalitas, Proclus in Plat, de Rep- 
Abrys Hy dyanoulaTwrms, ralionis Tdentitas, Theo, Smyrnxus 
erancic i mneaorwy niger euotorns i TRuTITYS , Tationum fimilituds 
ſeu identitas, Fabius Quintilianus Srmiliradinis vocem compro- 
bar,1.5.c 11. *Arzaoyiay quidem a Simili ſeperaverunt , nos can 
ſubjectam Kc geners putamas Nam, ut Unum ad Decem, fic Decem ad 
Centum, Simile cente eſt. Kuclides ipſe, utur, in Dcfinicione, apt 

[31601%48 


_ car.as | 
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itydinis vocem adhibear, alibi tamen paſſim, Tdentitatem poti- 
gs innuit; nec tam Rationem ration equalem dicit ,aut ſimilem, 
quam eandem. Ut per totum lib. 5. paſlim eſt videre. Perinde 
avtem eſt five-ſimilirudinem, five Xqualitatem,veſetiam Iden- 
ttatem dicamus; dummodo enim de ſenſu convenit,non « tut 
de verbis admodum litigemus. | 
Diftribuitur autem ( ut ſupra dictum eſt) in Continuam, & 
\ DisjunCtawm ( ſive diſcretam, diſcontinuam; Budzo , hinlcam & 

ES interruptam.) Iam appellat- Ariſtoteles ows 5: hanc dre- 
| Imenuerlu, 


[112 eſt, ubi termini ita continue procedunt , ut intermedius Conting gs, ' 


quilibet fit tum antecedentis conſequens, tum conſequentis an» 
tecedens, in eadem ratione. Ut 2. 4.8.16 = 


Hzc, ubieadem quidem recurrit ratio, non autem continue, Djjjunt7a, 


ſd disjunQim, Uta. 4 :: 3.6. 
Proportio iraq; five Progreflio, tribus ad minimum terminis 
| conſtituitur. Quod 8& notat Euclides 9 d5. *Aranoyia dt, iv 
| Tur depts Fragile ive Anadlogia ( proportio , proportionali= 
tas, in tribus terminis pauciſſimis conſiſtit. Nempe, proportio con= 
| tinua, it 2. 4 8 = ubicadem intercedit ratio inter primum 
& ſecundum, atq; inter ſecundum & tertium. Proportio autem 
_diſcontinua hive interrupta, nonnifi quatuor ſaltem terminis 
conftituitur; puta 2.4 ::3. 6, Cum enim ratio quzlibet du- 
08 terminos poſtulet,quippe qui invicem comparantur;eademqz 
ratio ſaltem bis occurrac ut conſtituatur analogia, quz ratio- 
nes comparat: fi terminus medius fit utriq; rationi communis 
( pura prioris conſequens, & poſterioris antecedens ) in tribug 
terminis eadem bis reperiri poteſt ratio; ſin minus, non niſi in. 
quatuor, cum utriuſfq; rationis duo termini, a duobus reliquis 
terminis alii ſint. Poteſt autem tum analogia continua pluribus 
adhuc quam tribus; & diſjun&a, pluribus quam quatuor ab- 
| folvi. Pata 2. 4.8. 16. 32 = ſunt continue, proportionales; 
diſcontinue vero 2. 4::3.6:: 9.18 ::5. 10, Veletiam(nam 
: | * Vw aww v» wav : 
& ſic proportionales notare licebit) 2. 3. 5 * * 4+ 6. Io. puta, 
ut ſunt ad invicem 2,3,5; fic & 4, 6, 10. 
| DeProgreſſione Geometrica continua, duo preſertim tradi 
folent operationum compendia;duobus Problemaris propoſita. 
3; - Primum 


Inveſtigatio 


Inveſtigatio 


termani iti» 


wn De Progreſſion? Geometrica. CAp ks 4 


Pcimum eſt; Totius progreſlionis ſumma, fine continua Inters 
mediorum omnium terminoram additione, invenire., Alterum 
eſt; Terminum ultimum, aliumve a primo ſatis remotum 
Ie&is intermedils, invenire. 

Primum quod: attinet, Continuz 
Progreſſionis ſumma lic reperitur, Si 


zNegs 


terminus ultimus per communem ra= : 0 
tionem multiplicetur , C five, quod 13 a 
tantundem eft, progreſſio per unum | - 
adhuc gradum continuetur;) atq; inde. Fa, ; 
auferatur terminus primus, & quod ; 2% F 
reftat per numerum unitate minorem Ke ; : 
quam eſt communis ratio dividaturz 4) 
prodibit progreſfionis ſumma. Hoc We 4. ; 
eſt, fi terminus primus ſeu minimus 3 be | 
dicatur A, maximus V, communis ra» — -1 4 1u4.gh Wh, 
tioR, & progreſſionis ſumma S, erit 59048 
—RTT=sS. Cujus Regulas de- 
monſtrationem deinceps exponemus,. 39 366 

Sic in progreſflione adjuntta,, de- 1m 
cem terminorum. Terminus ultimus 118098 
$9366 in communem rationem 3 du- _ tm 2 
Etus, facit 118098 ; unde demptis 2 2) 118096 
( termino primo)Jreſtant 118096. Qui 59048 


numerus per 2 ( numerum- unicate 
minorem quam eſt 3,ratio communis ) 
diviſus, quotientem exhiber 59048, rotiaus progreſſionis ſums 
mam, qQuz quidem eadem eſt & quz ex terminis omnibus coge 
tinue additis emergit, ; 

Cum autem res txdio plena videri poſlit, in prolixioribuy 
ſaltem progreſſionibas, fingulos terminos continua multiplica- 
tione {igillatim inveſtigare ; Hujus itaq; operationis compens« 
dium quzrit problema illad alterum; Nempe 

Progreſſionis cujuſvis inchoate, terminum ultimum, aliam- 
ve quemvis aſſignatum, a primo ſatis remotum, invenire. Quod 
hoc paGto faciendum docent. Progrefſio expoſita per aliquot 
ſaltem gradus inchoetur. Ec finguli cermini notari incelligan- 
tur totidern numeris naturaliſeric progredientibus a ena in- 

caoatis; 


: *_ 
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epv» 
in 
74 


choatis; puta 0,1,243,4, &c, ( vel ctiam quibuſvis aliis, conti- 
nua progreſſione procedentibus, ab o inchoatis:) qui Indices 
yocari ſolent, five Exponentes; diſtantiam cujuſq; termini a pri- 
mo indicantes. Hac przparatione faQi; 6 terminorum jam 
inventorum quilibet mulciplicetur vel in ſe vel corum alium 


quemlibet ; & produttum per terminum primum dividatur: 


prodibir terminus ille cui reſpondet Index ex invicem multi= 
plicacorum Indicibus additisconflatas, Arq; hoc, quoties @=s 
as fuerit, iterandum eric. 
. Exſcmpligratia. In expoſita progreſſione; Inventis terminis 
primoribus quatuor,2,6,18, 54,quibus reſpondent indices 0,1, 
2,3. Duais 54in54 ( termino qua:to in ſeiplum , cujus in- 


dex 3,3, ) fiunt 54x54 — 2916; quem numerum (i per 2 


terminum primim divida nus, provenict 2) 2916 (1453 
terminus ſeprimus cujus index 6 =3 +3. Deinde, & 1458 
terminus ſeptimus jam inventus, C cajus index 6, ) ducatur in 
54 terminum quartum , (* cujus index 3) prodibunt 78732, 


- quz per 2 (termignum primum) diviſa, exhibebunt 2) 78732 


(39366 rerminum decimum , cujus index 9 = 6+ 3. Er tie 


_ deinceps, quouſq; opus fuerit , progreſlio per ſaltus continua« 


bitur, 
2 | 0 54 3 
6 | 1 x 54 +3 
©.."88- |. 2) 2916 
"=p 54 | 3 1458 4 
| | x 54 £3 
1456 | 6 2) 78732 
39 366 9 
39366] 9 


Exſemplumhujuſmodi aliad notiſſimum Iibet adjungere, 
Sint in equi cujuſdam calceis ſingulis ſex clavi,adeoq; in omni- 
bus 2 4. Er venum expoſitus equus ea lege ut emptor pro primo 
clavo denarium ſolvat, pro ſecundo duos, protertio 4, & lic 
deinceps, ſingulorum clavorum pretium continue duplando, 
Quzritur, quanti emendus eſt Equus? 

Vel etiam, Si quis " Rs in annum integrum, 

2 ca 
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ealegeut prima ſeptimana recipiat denarium, ſecunda duog, 
tertia 4,% fic deinceps,{ingulis ſeptimanis mercedem duplando, 


Quzritur, quantam habiturus eſt mercedem ſervus anno in. 


tegro, five teptimanis 522? 

Conftituantur primo, continua multiplicatione, nameri a« 
tiquor primores, puta ſex, 1,2, 4,8, 16,32. quorum Indices 
' ©, 1, 2,3, 445. Daftisitaque in ſe32 ( termino ſexto cui in- 
dex 5) fiant 1024. Quz cam per terminum primum dividen: 


da fint, fitq; ille 1 , numerus dividendus inde non mutatur; & 
propterea' 1024 terminus ille eft cul conyenit Index 10—5 | 
+ 5, nempe undecimus, five poſt primum decimus, Ille autem 


in ſe duftus producit (eadem ratione,) terminum poſi primum 
viceſimum, quia 10 +10 ... 20.Hic autem (eadem ratione)) dus 
Cus in 16, terminum poſt primum quartum ( cutindex 4) pro- 
ducit terminum cui index 24 — 20 + 4. Qui quidem terminus 


cum fit erdine viceſimus quintus; adeoq; clavi ultimi ,nempe 


viceſimi quarti , pretium exhibeat uno adhuc gradu auftum; 


five quod tantundem eft, terminum ultimum in communem 


rationem dugum; Hinc fi 


auferatur terminus primus iſo 
I, numerus reſiduus 2|1 
16777215 (qui, cum per 4 | 2 
communem multiplicato= 8 3 
rem unitate minutum , 16,4 
nempe 2 —1 =1, divi- . 32]5 
dendus fit; hac divifione  1024| 10 
non immutetur, ) eft ipſe 1048576; 20 


nuamerus denarlorum qui- 16777216 | 24 


bas emendus eſt equus: qui 281474976710656}1 48 
millena millia ſuperar. 4503599627370496 |52 
Sin adhuc continuanda me I 


{it progreflio ad locum uſl> 4503599627370495 
gue quinquageſimum ſe- 

cundum; id eodem modo fiet. Nempe dufto in ſeipſum termi- 
no modo invento, (cujus index 24,) habebicurille cajus index 
48 — 247 24.Atq; hic item in illum cajus index 4, habebitur 
ile cujas index 5 2. ( nempe ultimas in communem rationem 
duttus) qui, unitate minutus, ſummam totias progrefſionis ex- 
hibec; mercedem quidem ſatis amplam. 


Atq; 


CA "; 


” bk. a. As wn ko —_— 
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Atq; hinc abunde liquet in quam immenſam 8 plane incre- 
J;bilem ſummam ab exiguis principiis in continua progreſlione 
Geometrica perveniatur. 
Priaſquam autem hoc negotium dimictam ; libet & Exſem- 
lum aliad anneere, ex Authore Arabico dedufttum; ( quod 
5 Pocockio noſtro, fumme in linguis Orientalibus Erudicionis 
viro,debeo:) unde, non modo hujuſmodi computiexſemplum, 


( fortafle, omnium antiquifſimum, ad cnjas imitationem alia 
faerint excogitata;) ſed & aliarum aliquot Inventionum ori- 


inem videre licet. Nempe in Commentariis quos ſcripſit 
Selaho *ddin Mohammed Alſtpbadi , in Nobilifliimi Poetz Tograii 


Poema, Lamiato*[Ajam diftum, ad hunc verſum 


Pn © (y) Enna'l ola hadathatni 
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Quz Latine ſic ſonant; &f Certym eſt, vocabulum hoc 
«| ſhetrunge, Scacchorum ludus; ] Perſicum effe, cujus Thema 


EPerlice eft ſbeſb ranc, quod fignificat ſex ſpecies , quz funt 


« Alſhab, Alpharzan, Alphil, Alpharas, Alroch, & Bodak, | Hoc eſt, 
* Rex, Regina, Elephas, Equus, Roch, Pedes. ] Hominum au- 
© tem non pauci falluntur, quod ad Alſx!i, qui eft Aba Beer Ebn 
& Mohammed Ebn Tabya Ebn Abdellah Ebno 'l Abbas Ebn Sul Takin 
* ſcriba, autumantes illum, Scacchorum ludum invenifle , co 
* quod Proverbio originem dedit. Certum autem eft Judi hu- 
& jus authorem tuille Seſſa Ebn Dahir Indum. Cum <cnim 
« Ardſhir Ebn Babec, primos Regum Perfiz Poſterioram, Calcu- 
*lorum Judum | Tables | inveniflet; unde & Nerdſbir appella- 


\ ®rus eſt | Indus ille | quem ad exemplar mundi compoluic- 


* Abacum in duodecim domos diftinguens, ad numerum nien- 
*fum Anni;Calcalos triginta, numero dierum menfis; Talos, 
*2dinſtar ſphzraram circumrotantium; eoramg; jatum , ad 
*Inftar motus & circulationis carundem; in eiſq; puntta nu- 
' mero Planetarum, quorum fitus quilibet numerum exhibet 
* ſeprenarium, ( dum ſenioni opponitur monas,quinternioni 

M m | dyas 


rPooadh nd 
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« dyas, quaternioni ternio opponitur; )-notas quas jattu ſort. 


«© tur ludens, inſtar przdeterminationis & decreti divini, que 


«* jpfi aliquando favent , aliquande adverſantur; ipſe autem 
& calculos pro ratione notarum movet, ita interim ut, {1 per. 
« ſpicaci fit ingenio,dignoſcere queat res ea arte diſponere, ye 
& yifcoriam. conſequatur,atqz adverſarium ſuum ſuperer, ſtante 
© quod determinaverint tali;. que eſt via Aſſhariorgm. ——. 
© Narravit mihi quidam fide dignus, Sheich Takzoddin Abmed 
& Ebn Tamimah dixifſe, ludam Calculorum preftantiorem efle 
& Iado Scacchorum, quod illis ludens agnoſcat Decretum & 
© Predeterminationem.: at Scacchiis Judens, cadem neget; 
* quod propius acceditat Matazalorum ſententiam. 

*© Cum ergo hoc inveniflent Perſz,. e0q; glorientur;..... 


*©Regi Indiz, invenit Seſs prxdiftus Schaccorum ludum, 


5 quem iſtius temporis ſapientes iſti preferendum cenfuerunt, 
** Quem ergo cum Regi exhibuiſſer, cjuſq; rationem ipli decla- 
raſſet; ab ipſa juſlus, quicquid liberer , petere ; petiic ille 
* grana tritici- jaxta | areolarum |] numerum | continue ] 
* duplicanda. Quod,ut parum. quid, exiftimans Rex., prz eco 
* quod animo conceperat; male ab illo tulit,quod eum rei tam 
* modicz ac tenuis petitione exceperit eo in loco. Reſpondit 
* He; ſenolle aliud.Hoc igicar ili dari juffit. At ubi,qui Ra- 


**ctiocin'is prxerant, illud-computaſſent : Regi dixerunt ; Nog: 


© efle penes ipſos, quod ad illius Exiguum iſtud, prope accede: 
*ret. Cui cum Rex hand adhiberet fidem ; rem ipti demon 
* trarunt. Adeo ut, Secandum hoc, majoremiph admiratio- 
* nem incuteret, quam illad Prius. 

«© Refert A! Kadi Shem(o *ddin Ahmed Ebn Chalecan : Hzrebat 
« mihianimo | ſcrupulas ] de hzc ſumma , donec. computi- 
© fta quidem Alexandrinus, qui me convenerat , viam mihi os 
&* tenderat qua manifeſtum mihi faftum eſt quod dixerant; 


*« chartam mihi exhibens, qua veritas ipitus conftaret. Nempe 


© numeros duplicans uſq;. ad areolam decimam ſextam  illic 


< ftatuit granorum triginta:duo millia, ſepringenta ſexaginta 


* &ofto; ſummamhanc, inquit, ſtatuamus menſuram Kidah, 
* Quod cum examinaveram,, ita fe habuit ati dixic. 
© Deinde duplicando decimam ſeptimam & fic deinceps ad vi- 
& ceſimam; inea fuic menſura Yaibabh.Dein a YYaibrs tranſiic 
* ad Ardubbas; quas duplicarenon deftit | hoc eſt, continue 
duplicavie 


S  & © VS CS wwe. 7 8" > 


< nſq; quinquagelimam, prodiit ſumma,mi 
« or granariorum. atq; hxc menſura,pro urbe habeatur. Dein, 
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«duplicavit | donec in areola quadrageſima pertingeret ad 


« centena & {eptuaginta quatuor millia, & ſeptingenas & ſexga. 


« ointa duas Ardubbas,cum duobus trientibus, Atq; hzc ſum- 
& ma eſto granarium. 'Deinde Granaria ar; me ad areolam 
le & viginti quatu- 


<j[lud daplicans,ad areolam uſq; ſexagefimam quartam, quz 
« eft omnium ultima, prodiit ſumma urbium , ſexdecim mille 
« & tercentum ofoginta quatuor, Scias autem noneſſein u- 


*« njverſo mundo urbes hiſce plures numero. Atq; haRtenus ille, 


. & Dico ego; ultimam quod producitur duplicando abacum 
*Schaccorum, eſt oftodecies mille mille, ſexies; quadringen- 
© ta quadraginta ſex mille, quinquies; ſeptingenta quadraginta 
« quatuor mille,quater;ſeptuaginta- tria millia, ter; ſeptingen- 
* tanovem mille,bis;quingenta quinquaginta unum mille;atq; 
9551615, 


$314: 
& Arq; fi colle&a fuerint illa in unam pyramidem quadratam; 


'& ſexcenta & quindecim. 1 8 4 4 67 4. 40 7370 
| 6 


& Jongitudo erit * ſexaginta milliarium; latitudo, par;altitudo * z,zjy; gey 
"Getjam, pare ſecundum milliare quod conftat quatuor mille 


« cubitis vulgo ufitatis: quorum quiſq; eft erium ſpithamarum 


© mediocrium. Cum etiam Ardubbz Egyptiacz menſura fit 


« cubitus cubicus; pondus ipfius erit, Rotalaram ducentarum 
* & quatuor:quarum unaquzq; Rotal eſt centum quadraginta 
* quatuor drachmarum: Drachma autem eft granorum tri- 
* rjci ſexaginta quatuor. 

«* Porro fi numerum, in qualibet areola, quadraverimus, 
* quadrando producitur qui ftatuendus eft in areola cujus nu- 


© merus duplas eft numeri iſtius areolz, uno minus, Exſempli 
« gratia; ubi quadraverimus quod eft in tertia, prodit quod 


« quintz eſt: Cumq; quadraverimus quod prodiit in quinta, 


$ producitur quod nonz eft: Et cum hoc quadraverimus, pro- 
* dit, quodeft decimz ſeptimz: Hoc item quadrato, prodibit. 


* quod eft triceſimz tertiz: atque hocquadrato , prodit quod 
© eſt [ loci] ſexageſlimi quinti : Unde fi unitatem ſubtraxeri- 
« mus; reliquum, eſt ſumma iſtius quod eſt in areolis omnibus 
* ſq; ad ſexageſimam quartam. Quod f1, ante ſubduttam u- 
© nitatem, dimidiaverimus ; erit ſemiſlis, id quod prodit in a- 

M mag reola 
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5 reola ſexageſima quarta, Arqz hac praxi prodit duplicatio a= 
© baci Scacchorum,quinque operationibus, Beate 

« Dicitur,ex quibus excellant Indi, quibuſq; reliquis homini- 
«c bus prziverunt, tria eſſe. viz. Librum Golailah Wadamah ; 
« 1xdum Scacchorum; atq; novem Figuras numerarias, 


Cum autem in ſap:rioribus, laudatas fit Ebn Chalecan; gra-. 
vis apud ſuos author, & magni nominis; leftori forſan non in. 


gratum erit quz apud ipſum,in vita Alſsli , habentar, recitare: 
quz, latine reddita, fic ſonant. | 

© Vidi multos qui afſererent, Alſkli Scacchorum |. five Lt. 
* trunculorum}] ladum invenifſe. Quod error eft. Ejus enim Ay, 
* thor fuit Seſſa Ebn Daher Indus; Regiſque, cajus gratia illum 
* invenit, nomen Shehr4m. Siquidem Ardſbir Ebn Bab:c, primug 


*Repum Perfiz poſteriorum , ludam Calculorum invenerat, 


© ( Nariſbir inde ditum, ab Authoreſc. denominatum: ) quo 
- © mandi, ejuſq; incolaram, ſpecimen exbibuit; dum Alveum in 
© duodecim domos diſtinxit, menſtum anni numeroz calculoy 
| ©rriginta, numero dieram cujuſlibet menſis, ſtatuens; talos aus 
* tem, decreti Divini,- & mutationum quibus mundi incolag 


* agitat, loco poſuic. In ſamma; longus effet his de rebus ſer» | 


* mo, & a propoſito noſtro alienus. Gloriantibus ergo Perſir, 
© Judi calculorum inventione; in Regis Indorum gratiam,Seſſa 


© Scacchorum lJudum compoſuit « Quem calculorum [ 1udo ] 


©longe antecellere cenſuerunt iſtius temporis fapientes, ob 
* mulca quz enarrare longum effer. Ferunt autem, quod, ubj 
© Seſſa ladum iſtum, a ſe inventum, Regi ShebramoprediQo ex- 
© poſuiſſer, ille de hoc miratus, valideq; Iztatus , juflit ut in 
* Ratiocinatorum confefſibus uſurpetur, omniumq; quz noſſet 
* pczfizntifsimum judicavit; utpore qui bello inſtrumentum 
© eſlet, religioni vitzq; communi ſtabilimenrum, omniſq; com- 
© menti fundamentum; atq; ſe gratum oftendit & lztitia affe- 
© am, ob infigne quod fibi in regno ſuo hac ratione contigit- 
* ſet beneticium. Julsitq; Seſſam, ut, quicquid fibi libaeret,pere- 
© ret- Qui ergo, Opto,inquit, ut tritict grayum prima domo 
*{ areola | poſitum, continue duplicetur , donec ad ultimam 
© perventum faerit; illudq; quicquid fuerit , mihi concedas. 
"Rex autem illud, ut parum quid, contempra accepit; & male 
* taſit, quod ille exiguum quid & tenue propoſuiſſer , cum ipſe 
- magnum aliquod animo concepiſſet. Cut ille, Nolo, ir quit, 

aliud 
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i | <aliud guam hoc; atq; in ca petitione perſeveravit;donec iphus 
; * yoto annuens | Rex] id ipti dari juſſit. Quod ubj cOmputt« 


[= «tis ſuis dictum effer; illj, taco computo, retulerunt, non effe 
41 penes ipſos frumentum,quod ſummam iftam zquaret, vel ad 

© eam prope accederet. Quod cum Reginunciatum eſſer , Ip= 
on 


ſeq; diftis afſenſum hand prezberer, computiſtas accerfi juſlit, 
e Qui, ab illo interrogati , reſponderunt; ſi comportaretur to- 
* || frumquod in mundo effer frumentum , id fammam iftam 
'haudquaquam zquaturi. Ipſoq; fibi rem demonſtrari petente; 
cum confidentes computum fecifſent , apparuicid fuilſegge- 
rum. Rex ergodixit, Magis ego te miror,ob eam quam fEcifti 


7 © optionem, quam ob Scacchorum quem inveniſti ladum. 

" B _ <Ratio autem duplicationis iſtius eſt, ut in domo prima, 
? I *ponatur granum unum; in ſecunda , duo; in tertia, quatuor; 
) © in quarta, oCtoz atq; ita deinceps uſq; ad ultimam : & quott- 
Feſcunque ad aliam domum tranſeatur, duplum ejus quod in 
| *prioripoſitum fuerat ftatuatur., 


*Eram autem animo folicitus de hac ſumma, dopec com- 

! putiſtam quendam Alexandriz convenifſem; qui duos' mihi 
© modos oftendit quibus di&t veriras pateret : chartamq; mihi 
Texhibuit, qua illud delineatum fuir. Hac ſcil. ratione, ut, com 
'numeros duplicaffet uſq; ad domum decimam ſextam, ſtatue- 
'rec ibi grana 32768: quatn, inquit, ſummam, menſuram 
$ Kadab ſtatuas; quod mihi perpendenti ith fe habere viſum eſt, 
Go - Dein,4! Kadeb domo decima ſeptima duplicans, 
*eo modo perrexit donec areola vicefima Waibah haberer, 
'Dein Waibas duplicare pergens, ad Ardobas pervenit : Quas 
* duplicare non defiit, donec domo quadragefima Ardobas ha- 
© beret 174762 cum duabus tertiis, Tum dixit , Hanc ſum-" 
© mam ftatuamus Grarariumz neq; enim plus ei continebic Gra- 
*narium, Dcin Granaria ifta, ufque ad dowum quinquageſi- 
' mam duplicata, erant x024, Arq; hzc inquic, Urbem confi- 
*ciant, Neq; enim urbs plura Granaria continebie ; & quz - 
tandem Urbs tor in fe continebit granaria? Dein , Vrbes du- 
Flicatz -uſque ad domum fexagefimam quartam , quz in 
© Scacchorum Abaco ultima eſt, ad numerum 16384. pertige- 
*runt: Sciaſque, inquit, non effe in toto mundo plures quam 
*hz urbes: Siquidem Sphzrz terrz circuirus, prout ex Geome- 
* tria coaſtat, eft Paraſangarum 8000; adeo ut ſt quocung; ter-. 
| Mmyz3 Iz 
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© rx loeo poneretur fanis extremitas , quo totam terrz {phz. 
* ram cingeremus, donec alteram funis extremitatem ad cun- 
© dem locum perduceremus, ita ut occurrerent utraq; extremi. 
© tas, funis iſtias menſura eſſet longitudinis milliarium 24000, 
© quz Paraſangas 8000 , #quant. Atque hoc demonftrative 
*yerum eſt fine dubio. — — Notum autemeſt , partem 
© terr#. habitabilem circiter quartam ejus ſphzrz partem eſe, 
Atq;hecſiit que de hoc negotio habet:'EbnChalecan,loco citato., 

Hzcautem faſius recitare operz pretium duxi , Quoniam, 
prager elegans przſentis negotii exſemplum , idque admo« 
uu etuſtama » & forte omnjum-primum, Habemus etiam 0« 
riginem tam ludi Calculorum ( Alvei aleatorii, /) tum La- 
trunculorum (Schacchii, Jtum etiam Figurarum Numeralium; 
Nomina vero, quibus Latrunculorum Judus vulgo appellatur, 
Cheſſe, Eſches, &c. ab ipſo authoris nomina Seſſa, videntur de- 
du&a. Schacchii vero nomen, a Sþgh, quod Regem fignificat. 
Linde & Check ſeu Shach; quoyinter ladendum , Regi cavendun 
indicamus : & Shach mat, (hoc eſt ;Shqh mat , rex moritar,) 
quo, adverſo Rege plane vico, vitoriam profitemur. 

Quod autem ad Calculumzin citatis Authoribus recenſitum, 
attinet: eſt quidem ille per ſe ſatis clarus, ut multa explicatione 
non indigeat, Id interim obſervetur, quod ex calculo patet, 
poni nempe,quoad menſuram capacicatis , 

32768 Grana tritici — Kadah. 


16 Kadah — Waibahs 
| -- 6 Waibah = Ardob, 
1747624 Ardob == Granario, 


1024 Granaria = Urbi. 
32767 Urbes = Summe. 
Item, quoad pondus , 
Ardob — 204 Rotal, 
Rotal — 144 Drachmis 
Drachma — 64. Granis, 
Denique, quoad menfſuram longitudinis, 
Pacraſanga — 3 Milliaribaus. 
Milliare — 4000 Cubitis, 
Cubitus — 3 Spithamis. 
Ardob — Caubito cubico, 
Ut autem menſarzx iſtz cum noſtris Anglicanis melius com? 
Parentur 
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parentur : Tibet ſtarutym, de menſuris, Anglicanis recenſere, 
- | Anno 319 Ewardi prcimi fancitum,. hoc eft, Anno Domini 
« 130d-- - 

Conſenſu totiut Regni Anglie , menſura regia fic conſtituta eſt : ut 
e | *Denarivs Anglicus, qui vecatur Sterlingus, rotundas ſine abra ſtone, * Valet in ar- 
n | pendeat trigints duo Grana tritici bene exſiccata, & ex medio ſpice col- gento, fere tres 
; la: & viginti Denarii , conſtituant Unciam 3. & duodecim Uncie, denarios ma- 
» || conftituant Libram : & offo Libre conſtituant * Congium vini : & "*!# Anglica- 


, | eo Congii vini , conſtituant ® Medium Londinenſem: qui eſt offava A Gallon 
j« pars Duarterii, ; a A Buſhcl, 
& Juxta hanc itaque conftitutionem , 32 Grana tritjci pen- 


« | dent Denacium: 540 Grana, pendent Unciam : 7680 grana, 
« | pendent Libram, (adeoque conftictuunt menſuram Pintz, — 4 
Congii:) 61440 grana, conſtituunc vini Congium 7& 491520 
grana, conftituunt Modium, | 
Videtur itaque Modius nofter,cui afſignantur grana 491520, 
przter propter Zqualis eſſe illoram Waibz, cui nempe im- 
plendz ſatis ſuperque ſufficiant grana loci vicelimi, hoc eſt, 
grana 524288. Item corum Kadah. (nempe ,4 Waibz ) cul 
implendz ſatis ſuperque ſufficiant grana loci decimi ſexti, hoc 
eſt, grana 327 68; perinde fere-videtur atq; Semicongius nofter, 
, | cuinempe conveniunt grana 30720, quippe toti congio con= 
veniant grana 61440. Similiter eorum Ardob = 6 Waibis, 
continebit propterea 6 modios Anglicanos circiter. 

Similiter; cum corum Ardob pendere dicitur 204 Rotalas; 
adeoq; Waibah,Rotalas 34, hoc et, Drachmas- 4896, five 
Grana ponderls 313344. Patet vel eorum Grana ponderis, 
eraviora faiſſe tririci granis ; vel ſaltem grana tritici quz ha» 
bentur loco viceſimo, nempe 524288, multo plura elſe quam 
contincat Waibah, quz autem loco decimo nono. habentor, 
pauciora, nempe 262144. | | 

Si autem ponanrturillorum grana ponderis, noftris zqualia, 
illorum Rorala,-( hoceſtgrana 9216 ) ſuperabic libram no-» 
ftram -(eam nempe quam Trojanam vocant, granorum 7680 ) 
duabus unciis & ſemille fere, adeoque prope accedir ad libram 

\ | quam vocamus Averdupojs, guz zquatur unciis Trojanis 1475 , 
(nempe librz Trojanz; & duabus unciis cum {emiffe , &-infu- 
per duobus denariis ; five unciis 14 & denartis 12.) St vero- 

| corumgrana majora ſint ; ut newpe eorum Waibab vel zquer 

| | | mod:um-: 
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Modiam noftrum; tum illorum fere duas libras,quas vocamug, 


Trojanas zquabit} ſaltem 34 Rotalz (pondus Waibz) zqua» 
bit 60 libras Trojanas , nempe modiinoſtri pondus. Accura» 
ram vero menſararum vel ponderum illorum cum noftci 
comparationem hinc inſtituere minime valemus ; propterea 
_ quod ( ubi omnjum fundamentum jacicur) grana. loci decini 
ſexti non ſtatuuntur menſaram Kadah preciſe implere, ſed 
ſaltem implere, & potius ſuperare quam deficere. 

£1 autem libeat etii totam quz'emergit granorum molem,ad 
menſuram milliaris Anglicani redjgere : illad haud magng 
labore fiet. Cumenim conſtat, ex ſuperius diis,grana loci vis 
ceſimi, 524288, ſaltem zquare vel potius ſaperare modium 
Anglicanum: erit modioram in tota mole numerus (ut divt 
fone patebit)) 35184 372088832 ( ſaltem nno grano minus) 
nempe quantus eft numerus granorum in loco 46. 

Continet autem quilibet modius Congios oto, quilibet 
autem congius pollices cubicos 231, (de Vini Congio intel- 
ligo, nam Congius cerviſiz continet pollices cubicos 2572 ;; 
nempe tot cubicos pollices; quot ſunt, in quadrata Pertica, 
Pedes quadrati; nam 165x 165 = 2724) quod accurate ſe 
obſervaſſe teftatur D. Oughtreds in libro quem De Circulis Pro- 
portionum inſcripfit, Cep.9. Er propterea in Modio Anglicano 
continentur pollices cubici 1848; atque in ſex Modiis Anglica- 
nis pollices ' 11088; cui cum pracerpropter zqualis fuifle col- 
ligitur Ardoba Xgyptia, quz illorum cubiro cubico zqualis 
ponitar, erit illoram cabitus cabicus pollicibus Anglicanis 
11088 zqualis; adeoq; cubiti longirudo, eric pollicum Angli- 
canorum 22(3 circiters 

Milliare autem Anglicanum continet $ ftadia , quorum 
quodlibet continer 4o perticas,harumque quzliber pedes 16 5: 
adeoq; ſtadiilongitudo, eft pedam 660 ; milliaris autem , pe- 
dum $280. Et propterea, milliare cubicum conrinebit pedes 
cubicos 147197952000; hoc eſt, pollices  cubicos 
25 4358061056000; (quippe pes continet 12 pollices, adeoq; 
pes cubicuyz pollices cubicos 1728 — 12x12 x 22.) 

Cum jcaque, ut dictum eft, modius contineat pollices cubi- 
cos 1848, diviſo per hunc numerum numero pollicum cubi- 
corum, unius milliaris cubici, prodibit 1379639643428 4 nu- 
merus modiorum in milliari cubico, Per quem itaq; numerum 


fi 


TO ET 56 


6 dividamus '35184372085332 numervm modiorum in tote 


- mole, prodibirt 255 (52673 numerus milljarium cubicorum. 


Cum autem Pyramis fic # Parallelepipedi, (ſuper eadem baſe, 
xque alri;) fitriplicerur numerus milliariun: in expoſita pyra- 
mide, habebitur Parallelepipedum ſuper eadem baſe zque al- 
tum, nempe 766 88019, cujus numeri latus cubicum eſt 
9\15326, Adeoq; funme ariplym , ſaperat corpus cubicum 
cujus latus 9 milliaria, Er proprerea ipfa ſumma ( nempe cub 
triens) ſuperabic Pyramidem.cajys rum longitudo, tum latis 
tudo, tum altirado, eſt milliarium Anglicanorum 9. 

Dam vero in commentario Aljephadi, dicitur zquare Pyra- 
midem longam latam & altam milliaria 60; maniteftum men- 
dum videtur ; vel enim meu+sme fallic calculus, vel reponen- 
dum eft 6, Cum enjm ftatuitureorgm Ardoba cubito cubics 
#qualis: Tor eruncin tata molecubiti cubici , quot Ardobz; 
nempe 5854062014805, ( nimirum 4 numeri modiorum, 
five Waibarum; -ponitur enim. Ardoba zqualis ſex Waibis.) 
Cum itaq; flatuitur. eorum -milliare zquale cubitis 4000; 
adeoque milliare cubicutn , cubicis cubicis 64000000000; Si 
per hunc numerumdivi Jatur numerus cubitorum cubicorum, 
{live Ardobarum, in tota mole pyramidalj, prodibic numerug _ 
milliarium cubjcorum in-pyramide 911652596898 7 ; ejuſque tri= 
plum 274\877006944 -numerus milliarium in Cubo.ſuper ea- 
dem bafi: cuyjus latus cubicumeſt 6 [502 proxime» Adec-que 
Pyramis ( quippe Cubitriens) cujus tum longitudo, tum lati- 
tudo, tum altitudo, fitiftorum milliarium' 6 proxime xqua- 


bir totam granorum ſummam Iſcrum itaque milliaria 6+, 


videntur zquare Circiter 9 ex noftris. Unumque ex corum mil- 
liaribus, zquabit fere unum cum ſemiſſe ex noftris. 

. Arque hzc ſunt quz de Menfuris comparandis, hic loci, di- 
cenda videbantur, ..' | ©  - FO 


Quo quis autems,. de incredibili hoc 


I} 
angmento, minus dubiter; placuir totiug 2|2 
-operationis proceſſum , ad locum uſq; 2 
ſexagefimum quartum continue duplan- g | 
do apponere ; termini autem vlcimi du- 4 
plum, unitate minutury , eſt'comnium ag= I 6 | 3 
7 oy : quod, fiquiz dubitet, continue | ' 3216 
addendo conftare poterit, " 6417 

Non 


294 


I Pigeon Gedmetricae 
128]8 


167 7.721625 
33554437 26. 
6:7108864 22-2 -- 


1342177 Of 28 


268435456129. 


- 26870912 30 
1073741824]31 
2147483648432 


A 294967 29 6, 32 Lich 24 


850993456 


171798691094]35 
2435973835830 
687194767 35|37 
1374 3895347315 
q374377.906.9:44139 
$497558 13888140 


I © 
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1099511629796 

71950 2925955 af gn 

$20 Fo465Tr0Ok 43 
87 960930229208 | 44 
 17592186044416] 45 
35184372088832| 46 
70365744177664[47 

.n.140737488355328|45. 

28 1474976710650[49: 
562949953421313| 50 
1125899906842624|[5l 
2251799 813685248|52 
4503599627370496153 
900719923547 409921]54 
18014398509481984155 

3602879701896:3965 156 | 
72057$ 24037927 940, 57 
1441151880758558672 

288230376151711744|59 

5$76460752303423485 | 60 

115292150 460684697601 

23058343009213693952 1 62 

4611686018 427587904| 63 

9 2323372036854775808164 


184467 44073709551615 Summa, 


Note autem, Indices in- poſtremo hoc exemplo appoſiros 
verum locorum ordinem deſignare, newpe ab 1 inchoatos; non 
autem, diſtantiam a primo, quod faciunt Indices Exſemplorum 
aliquot przcedentium, inchoatiab o: quod quidem illic fa- 
Qum eſt ob eam quam tradidimus Regulam, de Termino ult}- 
mo, vel alioquj aliquanto a Primo difter, omilſis intermediis, 
invenicndo. | :. 

Arq; haCtenus de Progreſlione Geometrica hic dictum efto. 
Fulior autem hujuſce rei trafatio habctur deinceps capite 


SSL. Unde & jam diorum demonftrationes ſunt petcn- 
Xo 
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CAP. XXXII: 


Þ* autem ea,quam:ſuperiort capite tradidimus, Regula; 
( de terminis remotioribus intermediis , quaſi per fſal-_ 
tum, inveniendis,) maximi quidem momenti Regala : non. 
tam ab eum, quem jam oftendimas , illius ufum; quam ob in- 
ſigniora quz inde defluxerunt commoda. Ex hoc enim funda- 
mento, dependet;,-Mirificam- llud Lagerithmoram invencum: 
Quod inchoavit'quidem Nobilifſimus fohannes Nepperus , Mer- 
chiſtonii apud Scotos Baro v pertecit autem B&& conſummavic, 
Egregius ille Geometra'Henricus Briggius, Przcefſor olim meu; 
meritiſimus, Profeſforum Geomerriz Savilianorum primus; nec 
hajus tantarn ſabſellii, ſed & totius Academz decus &. orna- 
mentum.. | | WOT» bo 

Totum, inquam, illad Logarithmorum ' negotium hoc fan« 
damento'nititar. Sunt-enim Legarithmj , numeri Arithmetice- 
proportionales, totidem Geometrice proportionalium , 1ndi- 
ces. Horumautem Indicum, five Logarichmorum, ope, per 
Additionem. & Subdu&ionem magna facilitate id perticicur, 
god in veris Numeris nonnif per Multiplicationem”& Diviti- 
onem faciendum erat. lrem, per Bipartictionem}; Tripacticio« 
nem,Quadripartitionem, &c. id perficitur, quod naturali me-- 
thodo per Extraftionem Radicis Quadratice, Cubicz, Biqua- 
draticz, &c, perficiendam eſt. 

Statuecunt quippe illi , Logarith- 


morum Magiſtri, (communicatis con- 272% xHfto' 
ſiliis,) numerorum Geometrice pro«- ox 
portionalium 1, 10,100, 1009, Kc. h too | 2 
Indices, five Logarithmos, Arithme= 1909 | 3 
tice proportionales, o, 1, 2, 3,&c. Ad 10000 | + 
numeros autem Iſtis intermedios , his 100000 | 5 
item intermc<dios Logacithmos , debi- xY000000 | 6 
ta ratione interjefkos, aptarunt. Indi» WC. - 1 KT: 


cibut nempe , five Logarichmis, inte- 


ris 
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gris, partiuam decimaliam adjeRione ita avAis, wh fingulo- 


> | -xum'interjectorunt numerorum fedes poſtalarunt , ſingulis'in- 
terjeis numeris ſyos Logarithmos, laborioſo calculo, &inde- 
Feflis vigiliis, inveſtigarunt ad hanc fere formam. ” 
Numeri | Logarithmi Numeri | Logarithmi.. 
I | 0.00000 500 | 2. 69899 
. 2-7 | 0. 39794 _ 750 | 2. 87506 
. 5 | 0. 69997 _. 1000 | 3 . 00000 
? + [0 87506 2590 | 3. 39794. 
Io | I .00000 5000 | 3 . 69897 
25 | 1.39794 7500 | 3. 87506 
50 | I « 69897 ne 10000 | 4. 00000- 
| 75 ji. 8959060 25000 | 4. 39994 
n Io0o | 2, 00000: | 50000 | 4. 69897 
250 | 2.. 39794. 75000 | 4.87506 


To0000 | 5 . 00000 


Atque eadem methodo omnibus etiam hiſce intermediis nfs 
 meris, nempe ab 1 at troo0000, aptatos habemus Logarithmog- 
jamjam inveſtigatos, in D. Briggii Arithmetica Logarithmica con- 
ſpiciendos; nempe ad uſq; centena millia: qui etiam, non mag- 
no labore, ( ſumptis nempe proportionalibus intermediis ) 
ad uſq; centies millena millia, fine notabili errore, accommo- 
dari poterunt. Sed'& ibidem Canones-Sinuum, Tangentium, 
& Secantium, Logarithmice computatos habemus. Quo- 
rum omnium faſiorem traditioner qui poſtulat , tum ibidem 
quzrat, tum in ejuſdem Trigonometria Britannica ; ab Henrico 
Gellibrend, ( Aﬀtronomwiz in Collegio Greſhamenfi apud Lon 
dinenſes tum Protefſore) edita & audta. : 
Logarithmorum autem ufum quod attinet, Duorum quorum Logarithms- 
vis, ( aut etiamplurium,) Numereram Logarithmi, fimal additi, conſti- rum uſus ; in 
tuunt Logqrithmum, qui numero ex aſſumptoram numerorum continua mul- Maitiplicati« 


tiplicatione fa&o convenit. Adcoque in- Eh ones 
vento fati Logarithmo, habetar ipſe- Logar. Num: 
numerus fattus , ex Canone. Pata fi 1, 39794. 25- 
numeri25, Logarithmo 1,3979 4, ad» 33,00000- x 100 
Jiciatur numeri 100, Logarithmus 2z 3,39994. 2500: 


horum aggregatum 2 +1 ,39749 — 
N a 3 33 


——— — — 
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b 


In Diviſio- 
ne, 


In Poteſta- 
tum Geneſt. 


3,3979, cft Logarithmus numer! 


25x 100 — 2500. Pariter, finumeri ' Logar, Numy 
25, logarithmo r, 39794 , adjiciatur 1,3979 4 *5 
numeri 75 , logarithmus 1, 87506, x1.87506 x75 


horum aggregatum 3, 27300 eſt lo- 3,27300 1875 
garithmus cui in canone convenit nu- 

merus 1875. Eodem modo; in continue proportionalibus, x, 
2, 4z &c. cum ad inventendum Jocum ſexageſimum' quartum, 
numerus I, continuemultiplicandas eft in 2 ſexapies R ter; (i 
numeri 1 logarithmo ©, oocoo, adjiciatur numert 2, logarith- 
mus: 0, 30103, ſexapies & ter, (hoceſt, 63 « o, Z0103 ) pro« 


dibit 18, 96489; cul juxta Canonem Logarithmici conveniet 


numerus 922 330000000000000, circiter; vel ſaltem 
922340000000000000; vel potius inter utrumq; : neq; enim 
in tam vaſtis nameris exſpectandum eſt ut canon Logarithmi« 
cus majori dxe:Beig rem prodat. 

Similiterz $1 ex nameri Dividend: Logarithmo, auferatur Legarith- 
mus Diviſoris, prodibit Logarithmus Duotientis, Si autem plures 
continue faciendz (int diviliones ; ex 


propofiti numeri dividendi Logarith- Logar. Num, 
mo, auferendi ſunt Logaricthmi om- 2,00000 100(2 
nium continue dividentium, Puta, fi — 1,65897 50 
ex numeri 100, logarithmo 2,00000, <©c,30103 


auferatur numeri 5$o Logarithmus 
1, 69397; manebit 0,30103 Logarith- 1, 69899 +$o(19 
mas Quotientis 2. Siex numeri 5oO ,,0,6985797 5 
Logarithmo 1, 69897 auferatur o, TT; 60000 

69867 logarichmusnnameri5 , mane- 

bit 1. Logarithmus numeri 10. Item {1 ex numeri 61875 
logarithmo 4, 79151 aufe- 

rantur tum 1, 39794 loga- Logar. Num. 
richmus numeri 25; tum 1, 4» 79151 

£7506 logarithmus numeri 1, 39794 75,3%* (33 
753 (ex canone depromendj) 1, 87506 
manebit 1, 51851 logarith- © 1,51851 
mus numeri. 33, duabus divie 


fonibus per 25 & 75 continue faCtisprovenientis. Et fimilites 
alibi, | 


Atque hinc iimiliter ſequitur; $3 nwner; cajuſvis Logarithmus 
| dupletur 


NS oe we ao. af a. —_s 
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dupletur, tripletur, quadrupletur, Oc; pro- d 

veniet Loparithmus Quadrati , Cubi, Bi=> Logar. * Nam. 
quadrati,&c. expoſite radicis. Putanu- ©, 69897 5 
meii5 logarithmus o, 65897, tri- Þ 0, 69897 x5 
platus, nempe 2,09691 — 3x +0, 69597 x & 
0, 69897 =0, 69897 Þ 0, 69897 + 2, 09cy 1 125 


0, 69897 , eft logarithmus numeri 
$25=5J*J® 3s 


Er, vice verſa ; Sj numeri cujuſvis logarithmus fuerit bifariam, In Ridicum 
trifariam, quadrifariam,&c. diviſus ; prodibit legarithmus radicis qua- extradione. 
dratice, cabice, biquadratice,&c. Pata 3) 2, 09691 (0, 69897, 
exit logarithmus numeri '5 — 4? 125, 


Quoties autem occurrit numerus minor per majorem dividen- Fraionumt 


dus unde oricur nuryeras fraftus,qui Logarithms, 
unitate minor eſt;prudibitLogarith= Logar. Num. 
mus Negativus five ablatitius, quip- 0, 30103 2 (4 
pe minor quam 0, 00000 Jogarith- 0. a7712 3 
' mus unitatis. Pata 3) 2 (F nume- 0, 17609 


rus, logarithmum poſtulabire'— o, 
17609. qui nempe provenir fubdufto Togarithmo numeri- 3, ex 
logarithmo numeri 2, 

Qui pluca petit de Logarithmici Canonis five Conftraftione 
five uſa, authores adear ſupre Jaudatos, Nepperum, Briggium, 
Gellibrandum, alioſq; qui de hoc negotio cx profeflo ſcripſe- 
runt. Sufficiat nobis, operationum Logarithmicarum originem 
& fontem indicaſſe. | 


————— 
K_ * __—————— 
_—_— 
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CAP. XXXIIIL 
Progreſſio Geometrica fuſius traditur; 


Qu ſuperius CAP. XXVII & XXVIIE, Progrefſionis A- 
richmeticz doftrinam fultus profecuti ſumus , libet eadem 
Methodo & Progrelſiionem Geometricam aggredi, ſequentibus - 
propofitionibas explicandam. Quod quo re&ius fiat; hec ſum- 
to quibus ſam uſurus Symbola. 
Tecmiggs minimas, quem primum appello,fit A ; as 6 
? 
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V; extreryorum retangulum VA. — V x A; maximi ad mij. 
nimem ratio £ : Rectanguloram ( ipſi VA zqualium) .termi« 
nis reciproce fumptis comprehenſorum afgregatum, Zz nyu- 
merus terminorum, T ; communis ratio, R; diftantia termini 
cujuſvis.a dato, D; ſumma progreſſionis, S. Termini ipi,. a mi- 
nimo inchoando, dicantur. a, b, c, d, e,&c 3 a maximo vero in« 
choando, dicantur e, 8, y, &,s, &c. Numeros qui cujuſq; ters. 
mini a primo diftantiam indicant, Indices appello; puta.o, 1,2, 
3, &c, His przmillis, ſcquuntur propolitiones, 


s WET 2 A 4 0 
es R* )V 6 AR þ 1 
Ss R!)V as AR* c 2 
» R*)V 54 AR* d 3. 
« R*)V 486 AR f. 5 
$-B*-3 1458 AR*® g 6 
KJV 4374 AR” hb 9 
8 RY) V 13122: AR*. 5-8 
« V 39366 AR* k 9g 


| 1+ Si fita =Aerith =AR,c=AR*,dI—AR", fc; 
Quil:ber enim terminus in communem rationem dutus, pro+ 


duacit terminum proxime ſequentem, per def. Progreſſionis Ge= 


ometricx, | | WET... 

2. Quilibet ergo terminus -producitur ex multiplications 
termini primi in Rationis communis poteſtatem Jndici cogno« 
minemz vel ( quod idem eſt ) cognominem diftantiz iphus a 
termino primo,jpſum primum non computando. Nempe AR9. 
Sequitur ex prxced. #5 

3. Datis igitur Termino primo ſeu minimo , rRatione com« 
muni, & termini quezfiti diſtantia aprimo; A,R,D; habecur 
terminus quzſitus, nempe AR 4. per preced. Pata terminus 


exeus f, cujus index live diftancia a primo'5, fit ex dutu pri-= 


mi in rationis communis poteſtatem 52n diftantiz-D — 5 cogs« 


-nominem. f— AR ?. 


4+ Si terminus maximus five ultimus ſit V , eric penultimus 


 —  — 


V 
RF vel R ) V5 antepenultimus Rs vel R * ) V ; hinc proxi- 


me 


k 
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we minor R? )V; & fic deinceps; V—e, R)V= &, 
R*V=z,R* )V —=8&. &c. Quilibet enim terminus per 
_ rationem communem diviſus,dat terminum proxime minorem, 
per def. progr, Geom, _ _ 

5. Quilibet igitur terminus zqualis eſt , termino maximo 
per rationis communis poteſtatem diftantiz ab ultimo cogno= 
 minem diviſo. Nempe R4)V. per preced. 
| 6. Datoergo termino Maximo, cum Ratione communi, & 
Difſtantia termini quzſiti a maximo; V, R;, D; haberur termi- 
-  nusquzlitue, Putaſextus a fine, five ante ultimum quintus, 
{—R=*)V. perprzced. | 

7. Dato termino quovis, ( ut f_) cum ratione communi , & 
cujuſvis aſſignati majoris diftantia a dato; f, R, D; inveni- 
tur terminus aſſignatus (puta z. ) newpe, mulciplicandotermi- 
nam datum in Rationis communis poteſtatem. diſtantiz cog- 
nominem, Hoceſt i —fRd—fR* . Nam per def. vel prop. 
1. pro ſingulis diftantiz gradibus, poteſtas rationis communis 
unitate augetur; ergo, pre omnibus gradibus , tot unitatibug 
quot ſunt iph diftantiz gradus, 

$8, Dato termino quavis, cum Ratione communi , & cujuſ- 
vis aſſignati mjnoris diſtantia a dato; ( puta f, R, D; ) invenitur 
aſſignatus. ( ut c.) Nempedividendo datum per Rationis po- 
teftatem diſtantiz copnowinem. Pura Rd) f—c, hoc eft 
R*)f=c. VelRd)C—:—R* )2. Sequitur ex def, vel 
Prop. 4- | 

9. Dara igitur duorum quorumvis terminorum ab invicem 
diſtantia, cum Ratione communi; D, R; datureorundem ad 
Invicem ratio. (puta i ad f, vel 7 ad :)newpe per 7 & 8;majo- 
ris ad minorem ratioeſt Rd, & hujus reciproca, «ſt minoris 


ad majorem, Puta 7 —Rd—fR; &ſimiliter q” = R4 


Ravel =Rd=R#*z 


10. Data vero terminorum quorumvis ad invicem Ratione, 
ci eorundem ab invicem diftanria; (puta i ad f, D ) datur com- 
munis Ratio.R.ERt enim (per przced.) datorum terminorum 
ratio ad invicem, R 4, rationis communis poteſtas diſtantiz 
cognominis: extraQa igitur analoga radice, habetur commu» 
nis ratio. NempeR— 4 dRd. 

Oo Ii. 
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11; Item Data terminorum quoramvis ad invicent ratione; || + 

b -. (R4perprop,9.) cum ratione communi ( R; )datur eorum. 
ab invicem diftantia. D. Querendo nempe quota poceſtas Ra: fÞ © 
f 


fit ipfius R, 

12, Porco; Termini dao quilibet, cum duobus aliis ejuſdem. 
progreſſionis quibaſlibet, in eadem ab invicem diftantia poſii, I -x 
ſunt & in eadem ad invicem ratione conftictuti. Cam enim (per | 
prop. 9.) termini majoris ad minorem ratio fit Rd; fi atra.. © +1 


bique zqualis fic rum Rztum D ; erit & atrobiq; 2qualis Rd, I} _. 
puta ( propterzqualem atrobiq; diſtantiam) i .f:: 7. «. | 
13, Etcontra; Sicadem fit utrobiq; eorundem majoris ad | 


minorem ratio, eadem eſt & arcobique diftentia,:. Nam i fie 
utrobiq; zqualis tam R, tum R 4; erit & utrobique zqualsD, 
Para fii.f: :C.s. erit &utrobique zqualis- diftantia.. 

14. Ergoetiam: Si ex termiats quorvis continue propor» 
tionalibay, ſeligantar quorlibet in eadem continue ab invicem 
| diſtantia; Para, fi a b. ak 
e.d.e.f.g.h.ik.=: ab.cd.efg.h ik. 


| erunt item tum 4.C.c. $05 ve Be Fo. 

g.i, =, tumb.d.f. d.. vo. if be ho: 
bh, kh. =, tum-a.d.go. 0, d. " kS - 
>, tum 4.e0,1+. = 4. e j, 


|. continue proportiona» 
| les. Nam zqualibas continae rationibus proprediantur per 
prop. 12. | | 
15. Etcontra: fi ex terminis ita continue proportionalibug 
ſele&i quotliber ſint item continue proportionales ; zqualibus 
| ab invicem diftantits ſumpri funt- per prop- 13.. 
| 16, Data ratione communi, com ntmeroterminorum; R,T; 
invenitur extremoram ad invicem ratio, &. - Eft enim T  :- 
—D, ( extremorum diſtantia, unitate minor quam eſt nu-- 
| meras terminoram.) Ideoq; &= Rd—=Rt=*; 
| 17 Ft, Data extremorum ratione, cum terminorum niume- - 
| ro; XL, T ; habetur communis ratio, R. Eftenim T 1 —D; 
| &L = Rd; Ergo ( cxtrafta.radice analoga ) v/d & — 
| a/dRd —R, 
| 13 Et, Data extremorum ratione, cum ratione communi; 
| YR; habetur numeras terminorum. T. Cum enim % == Rd : 
quzrendo quota poteſtas eſt %; vel Rd ipſius.R, habetur ex- 
cremorum 


, «AP. 33- De Progreſſione Geomerrica, TO. 46 ; 
-tremorum diftantia D; adeoque& T=- DF 1. 


19 Dato termino primo, cum ratione communi, & numero 


_ terminorum; A, R, T; habetur ultimus . V. Cum enim, per 
:prop: 1 6. x — Rd, Erit ARd == A '% 4 meV > | 


Naota interim, ob commodioremnotationem, tum hic tun 


.poſtea, pro T — 1, pont'D, veld. 


20 Dato termino ultimo, cum ratione communi ,& numero 


-terminorumz V,R.,T; habetur primus A, Nam ( proptery Re 
—L)eritRd)V = LV = A. prop 


21 Continue proportianalium; fi duorum quorumyis re- 


Qangulum per terminum primum dividatur, prodibit terminus 
.cujus index ( five diftantia a primo) zquatur illorum indicibus 


fimul ſumpris. Sit enim, 


-verbi gratia , termino- AY ARRR — AR * 


rem invicem nultiplica- x ARR— AR © 

torum unius index mw, AARRRER—AzRE 
alterius n; erunt ergo wg —==AR* 
termini illi AR =» '& 

AR=, perprop.2, horum ergo retangulum ARm x ARn 
A*R m#n, quod, per A diviſum, cxhibet AR 1.9n , hoc ef 
( per prop:2.) terminum illum cujus indexeſt m 4+ nz, indicum 
illorum aggregato zqualis. 

22 Eodem modo; Sitermini tres', quatuor, quinque , aut 
plures, continue multiplicentur , produtum tot vicibus uns 
minus diviſum per terminym primum ( five eaprimi poteſtate 
diviſum quz uno gradu minor eſt quam numerus rerminorum 
fic continue multiplicatoarum, ) exhibet terminam cujus infdex 
illorum indicum aggregato zquatur, Pura, fi continue multt- 
plicatorum indices fint 1, m, n, termini ecunt AR!, ARn,ARr, 
gui Invicem dud facient, AAAR1Tmta2; quodſ; dividantur 
per AA, vel A*, prodibit Ak ! T = t =, terminus nempe -cujus 
index 1+ m+ n: per props? 

23 Si itaque continue;proportionalium primus terminus lie 
1; ( quod in tabulis Logarithmicis pomitur; ) duobus, plari- 
'buſve, continue:multiplicatis, provenict terminus cujus index 
illorum indicum aggregato #quatur. Sequitur ex prop. 21, & 
22, Quia nempe quz illic impcratur diviſfio per terminum 
primam ( RIS RIAL) hoc caſu (-cam pri- 

| 2 - MUS 
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mas terminus ponitur x,) nihil immutabic, Nam 1 «1 « 1xR, 
S1%t*RErR- | Eb 

24 Item; numerorum ab 1 continue proportionaliam ; erit 
quilibet terminus, ipſa poteſtas rationis communis, quz tecmj« 
ni illius indici eſt cognominis. per prop,2. Nami A—r, erit 
ARd — ind — rd, AS 

Atq; hinc pendet Regula de Miltiplicatione Logarichmica; 
Nempe, Datoram numerorum Logarithmi ſimul additi, equantur Loga= 
rithmo numeri ex datorum invicem multiÞlicatorum produdi. per pre 
23, Sunt enim Logacichmi,numerorum ab x continue propor- | * 
tionaliam Indices. | 

25 Continue proportionalium; ſi duorum alter per alterum | 
dividatur, & quotiens in terminum primum ducatur; prodibiec 
terminus cujus iadex #quatur difterentiz indicam terminorunz 


KP cn 
- Ja 


ad RN = dn 2 a a mia 6) , & wry 


» >> 


expolitorum. Sit majoris index mT n, minoris m, adeoque eo» 
ram differentia n; erunt per pr. 2. ipſi termini ARmtn, & 

Arn; fat itaque divifione , AR” )JAnmTn{gn, f quoti- 
ens ducatur in A, habetur AR", terminus cujus index » per 
| PF, 2. | | " 

26 Siitaque continue proportionaliam primus terminus fic 
t 3 quotiens cujuſvis termini per quemvis alium divifi , eſt ipſe 
termings cujus index zquatur illorum indicum differentiz> 
( Intelligo, exceſſui indicts divifi fupra indicem dividentis ; 8& 
propterea {i hic major fuerit , quotientis index erit negativus. } 
: equitur ex preced. quiaſt A—1eritR" = AR®, 

27 Item; numerorum ab 1 continue proportionaliumsſi al- - 
ter per alterum dividatur, erit quotiens, ipfa poteſtas rationis 
communis, differentiz indicum datorum numerorum cogno=- 
minie nempe KR" per przced. , | 

Atque hinc pendet Regula Divifionis Logarithmicz. Nempe 
$i ex Logarithms Dividend: aufer atur Logarithmus Diviſoris, quod re- 
liquum eſt, eſt Logarithmus Dyotientis. Quiippe Logarichmi ſunt nu« 
merorum ab 1 continue proportionalium indices. © 

Aliz propoſitiones de operationibus Logarithmicis; puta, 
de extraione Radicis Quadraticz, per bipartitionem Loga= 
richmi; & Cubicz,per ejuſdem tripartitionem;&c. alizque-con= 
fimiles; ex propoſitionibus jam traditis dependent; Nec opus 
eritillis fuſus explicandis jany immorart, ne- nimisdigreſſi vis 
deamar, Sufficic digito fontem indicaſſe, = 


_— 2 
© CM MIRA, as HEARS EI _ 
> h 
Don” 2 


wie Boks 
ney ountts > Hr LIR—— 


——————_—— 
CT ee nond 


i DAN es A as 
A ww 


. —z EA Deo. 
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23 Inquanticatum continue proportionalium quotcunque 
progreſſione; Quod fit ex duc termini primi in ultimum , #- 
quatur fafto ex mutuo dufta duorum quorumvis terminorum 
ab extremis zqualiter utrinq; remotorum. Ve), retangujum 
ſub extremis , Zquatur retangulo ſub daobus quibuſliber in- 
termediis ab extrerhis utring; 2qualiter diſtantibus. C Intellige; 
quorum anus tot preciſe gradibus ab uno extremo, quot reli- 
quus a reliquo, diſtat.) Cum enim fit terminorum alter ARd, 


'perpre2, alter 8d JV, perpr-5. fitque diftantia D utrobique 


eadem; erit retangulum Rd) V=ARd — VA = A — oa — 
Þ& —=cy = dd &c, Atque bzc ſunt illa rettangula quorum 
omnium aggregatum Symbolo Z defignatum volumus ; Ec 
quz fimpliciter Reffangulorum aggregatum deinceps appellabi- 
mus. 

29 Sin terminus omnium medins ab utroq; extremo xqua- 
liter diſtet, Cquod tum continget quum terminorum numerug 


_eftimpar;) Quadratum medii zquatur extremorum re&an- 


enlo. Nam propter Rd ) V — M — ARd, ( & diſtantiam D 
utrobigq; xqualem,)erit Rd.j Vx ARd=MxM = Mq. 

20 Similiter, In quatuor terminis utut diſcontinue propor. 
fonalibus, Retangulum extremorum zquatur retargulo me- 
diorum. PntaA.M::N.V, Cum enim ( propter #qualem 
vtrobique rationem) fit AR —M,&NR = V, adeoque'R ) 

— N; eritNxM =R)VxAR = VA. atque hinc ſequiture 
Regula quz dicicur Awrea, five Regula Trium, Nempe 
© 31 Quatuor ergo . proportionali- | | 
um, datis tribus quibuſlibec , datur & Datis. Datur. 
reliquus. Cum enim fit , per przced. A)MxN(V 
A « V = MxN, erit(Zqualiter utrin= V7 Mx Ni(A 

ro: MN MN M)AxV(N 
que dividendo) V = "Fa = NjasV(M 
AN: AV 
M— TN *N = "px «Eftq;hzc Regulanfinicipene uſits per 
totam Matheſin, ideoque merito Arrea diQta. | 

32 Ex tribusautem continue proportionalibus , '*Re&tangu- 

Jam extremorum Xquatur quadrato medit- Pura A.M. V . =. 


Nam, propter zqualem utrobique rationem,eſt AR =M , 8 
Oo3 MR 
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MR—V; ergo RYV = M+ ldeoque R)V #AR =MxM 
— Mq. 

23 Trium ergo continue propor- | 
tionalium , datis duobus quibuſvis, *'Datis Datur. 
datur & reliquus. Cum enim, per A)Mq(V 
preced. AV =Mq EcitA)Mq(V, V)Mq(A 
S$V)MqcA, &/VAV = vMq DANAV=M 
34 Atque idem valet de tribus quatuorve terminis progref< 
fionis continuz, utur non immediate proximis, modo zquali-« 
bus intervallis diftantibus. Pataſia.b.c.d.,e.f.g. = erit 

ae =c*; nam&4.c.e= per 14. Itemaf Scd; &detbg; 
& fic alibi. Nam «Qc::d.f. vela.d::c.f. & b.d::c.g,_ 
velb.e::d. og. &c, per:i12, 

35 Sed & przcedentium aliquot converiz pariter demon« 
ſcancur. Puta converſa prop. 28, In continue proportionali« 
bus, (excepta tantum =qualium progreflione, ut 1.1. 1,1. 
\&c. =, quz &deinceps aliquoties excepta intelligatur; ) ft 

daorum terminorum intermediorum retangulum re&angulo 
extremorum 2quetur; fant i1li-ab extremis zqualiter utrinque 
remoti. ( hoc eſt, quot .gradibus eorum alteruter ab alcerutro 
extremorum diftat , tot& reliquus a reliquo. ) Puta, fi fint 
a.b.c.d.e. fog. =, litquece = ag; totidem gradibus diſtant 
a,c, atque e, p; item a, e, atqz c, g- Cum enim duoram c,e, alter 
fit a Red, alter R1) og; adeoque Rd ) gxa Rd & 
(ce =)«g; zqualis eritutrobique Rd (ut diviho & mulcipli« 
catio ſe mutuo deſtruant ) adeoque & diſtantia D utrobique 
£quails. per pr.13. | 

36, Et converſa Prop. 29. Si continue proportionalium, 
intermedij alicujus quadratum zquetur retangulo extremo=« 
rum; zqualiter ile ab utroque extremo diftat. Prebatur 
ut przcedens. 

37. Item converſa Prap. 33. Si unius termini quadratum 
Zquetur duorum refangulo.erit ille medius inter hos Geome- 
tricus.Sienim AV =Mq — MM,Erie Czqualiter atrinque di- 


videndo) A _—_—_ I oy {a Mt Ergo A.M. V = 


38. Similiter &converſa Prop. 3o. Si ex terminis quatuor. 
duoram rectangulum re&angulo reliquorum @que- 


car; 


car. | 
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eur ; func ili quatuor proportionales. Pata, Si A V= M N, 


eric (qualiter utrinque dividendo)A —=M 2 % I=Y vel 


has 28 hoc eſt A. Miz. N. V. & A; Nt: M, V 


Item, quia, ut prius, AV = M N 5 erlt- MN = V, IP 


—_ vel ctlam ROS hocet M.A::V.N.,&N, A:: 


VM. Nam fingulis his modis proportio concluditur. 

39. Hinc ſequicur 3 Si quatuor termini fint proportio« 
nales , ſunt & inverſe-(ardoaay) proportionales, Puta 6 - 
A.M::N. V.Eric (perpr. 30.) A V-= MN; ideoque, (ut 
oftenſum eſt, Prop, przced.)M;A::V.N. 

40. Item; ſtquatuor termini fint proportionales , ſunt 
&alterne (permutarim, vicifiim, Zyexadz,) proportionales, 
Puta fA.,M::N.. V. adeoq; AV=M N,eritA.N::MV, 
eſt oftenſum pr. 38.Item, N.A:: M.V , utibid. ErPrs 39, 

41. Porro, fi quatuor proportionalium veEprimus & ter- 
tius, vel ſecundus & quartus, zqualiter vel multiplicentar vel 
dividantur, . manent- adhuc proportionales. Pata fi 
A. M:: N., V, hoc tt AA Rt: :: Nc, NR; 
(ubi communis ratjzo eftR;) eritfe-A'. MB::N.VB,- 
hoceſta. ARB:: N.NRB, (ubj communis ratio eſt RB) 
Item, A-B)M::N.,B)V.hocefta.B)RA::N,B)R N. 
abi communis ratio et BY R. Similiter f A. M:: 
N.V, hocetR-)M.M:;:RyV:V.etB)A;M::B)N. 


V. hoc eſt BR)YM,M::BR,V.,V &c. Vel fic.Si- 


A - N em ABaNB.&@p) A 
M V MW... :--v M v 
Sive Cquod tantundem eft ) SP RT 


Vel etiam C) 3B=C)\- B, five BEND , fire 
AB,CM::NB.,CV, &6 
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42. Ttem, fi proportionales fuerine tum A.M::N.V, 
wma, p::v.v.tuma.m:in. 4. (tam, (1 placet, quaterni 
plures quotlibet ; ) erunt Item tum fa&i, tum dividendo ortf, 


enim in primis ratio R , in ſecundisy, in tertiisr . Adeoque 
A.M—=AR::N.V —NR,ltema.u—ag:iiy.v=vg, 


Myum— ARagar::Nyn.Vou=NRygpnr,hoceſtA ag. 
AaaRer::Nyn.NynReyr ubicommunis ratioeſt R er, 


Pariter & As, Mu A«zRe IT Ny. Vo NyReg, five 
| «06-5 E-- M- #5: 0 


bique ratio eſt R 2 vely)Re. Vel fic 
r 


A. M—-AR N. V—=NR. 

& » Þ. == & e Pa. U=— #F Po 
BE. FD. nd, & 4 No: - HU =7TrF. | 
Azaaxa M um =— vR V ut — 

«her NynRer 


AzRg,, Ny .Vu Noke, 
4 m 1 SLE III Lo” EG 


43- Sed & idem obtinet in continue proportionalibus; 
Quod {1militer probandam erit, Pata, 


Si A.B,C.D.E = vel A,AR.AR*; AR!, ARS = 
Ec 4.6, yod, ch vel a. « e- «gk, ag®. ts 
Eruntae.B&.Cy.DAEs > vel Az. AzRkg.AuR*e* AuR*gt, Auk%t = 
PF ABLC-;D;Þ©-. A ,AR . AR? , AR*, AR«. 


«8 Y SS «© vel & ag wg* FLISTL 


a of% wm 


44. Etquidem,licet altera progreſlio creſcens fuerit alters 
decreſcens. Urtfitum A.AR.AR?f.ARE, ARS. =tym 
%,e)&.e Jaici)a,ef Ja, 5 eritetiam As, e)a ARK, 


p*) 


(terminis reſpe&ive ſumptis)) termini proportionales, Eſta | 


Et a.m=—=ar ::n.u —=nr. Ergo (per Prop. 41.)Aza, 


a)Aa.m)A«eRg::a)Nv,nr)N yRygubi communis utroi 


CAP.33 I 
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De Progriſſione Geometrica. 
j 4) AR") eAR3g*) ARK, = ut patetquippe.com> 
*nunisratioefte JR. 

Atque hujuſmcdi complures proportionalium Immuratio- 
- nes & comparationes facile efſet tum cemminifci tum demon= 
Rrare. Verum jllud haud eſt necefle, ſed cujuſliber potius arbi- 
trio permittendum ,ut id ,prout opus fuerit, pro re nata curet, 
ſaifque ufbus accommodet. Quz autem huc ſpeQant non 
pauca deinceps,ubi EuclidisElementum quintum explicaturus 
* ſum, tradentur, : 
'.. 45+ In continue proportienalibus extremorum ReQangu= 
— Jum duQtum in numerum terminorum, #quatur aggregato Re- 
| angulorum omni zqualifi (ſenſu quopr.28)ch enim per pr. 
28-fit A=asa—=b8&=cy=dS=es &c.lintq: hxc totidem 
quot termini ; (nam finguli termini ordine direQo ſumpti in 


KY xeſpe&ivos terminos ordinis retrogradi duci ſupponuntur;ade- 


oque cot erunt reAangula quot termini; )erit T = a«a% 
b8Tcy Fd hes &c 

Notandum autem eft refangulum a«, &kx, (fi nempe k 
ponatur terminus ultimus ) &in reliquis fmiliter, revera idem 
efſe r«Qtangulum (nam a & x, item « & k, ſunt idem terminus, ) 
fed cum id.non ftatim apparear, atque aliis item de cauſis, 
commodius putavimus tanquam fi efſent diſtinta bis numera- 
re; adeoque tot rexutare reangula quor ſunt termini:) cum 
eamen fits &k« (& ſimiliter de reliquis) pro eodem habea- 
mus recangulo,erit numerus re&angulorum diverſorum & T, 
ubi terminMunt numero pares; at + T ++ ,ubi numero impa- 
res; nam hoc caſu, ne noſtro quidem computo quadratum me- 
dii bis ponitur. Quod monuille ſufficiat. Nos itaque priorem 
| loquendi formulam potius ſelegimus: quo ſenſu & deinceps 
Toqui intelligamur. 

46. Idem vaket in quatuor diſcontinue proporticnalibus. 
Puta A.M : : N.V. Nam A V4 MN 23 NMt#VA—4M Per P.30, 

47- Dato iraque in continue proportionalibus quorliber , 
extremorum recangulo,& numero terminorum WM, T; daiur 
Retangulorum aggregatum. Z, Nempe Z — T M. per 
Prop. 45. = 

48. Item dato extremorum reQangulo, & reQangulorum 
Appregato; A, Z; datur numerus terminorum. T, Nam, quia 


Z=THM, at W)Z=T. | 
N P Pp 49, 


2% 
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49. 'Et Dato numero terminorum, cumreftangalorum age 
gregato; T,Z; daturretangulam extremorum. A, Cum 
enim fie Z— T MA, eric T)zZ =, 


50. Datis numero terminorum, reftangulorum agere. 
oato, & termino minimo; T, Z, A; datur maximus, Y, 
Nam per przced. T )Z = WM. Ergo AT)Z=V. 

51. Datisiiſdem ; datur exrremorum ad invicem ratio, 
Y, Nam perpraced, AT) ZA=V. Ergo A®T)Z=&, 

52. Datis numero terminorum, re&tangulorum agpregato, 
& termino maximo; T, ZV; datur minimus. A. Nam per 


Prop. 49. T) Z=A.ErgoVT) Z— A. 
53. Datis iifdem; datur extremorum ratio, Þ. Nam, per 


prxced, VT )Z =A. Ergo & = viz _ Logs Vele- 


tiam Z)V*T(S.velV*T.Z::V.A, 

54, Darisextremorum tum ratione, tum re&angulo £, i 
png Ow minimys A, Nam L) A (A+. Cujus ra" 
, 

Ty, Datis iiſdem; datar terminus maximus. . V, Nam 
MAst=V-Ergoy/:Axxi=V, 
55, Datis extremis (vel eorundem ratione, & reftangulo) 


cum communi ratione; $, \,R; habetur reftanguloraum 
aggregatum. Z, Nam per Prop, 18, habetur T. ergoct (per 


Prop. 47.)}Z=T A. 

57. Datis extremis ( vel ecorundem ratione 8& re&angulo,) 
cum reAangeulorum aggregato;F , A, Z; habetur communis 
ratio, R, Nam perprop. 48. habetue T; ergo & R, per 
Prop.17 « 

58. Datis termino minimo,numero terminorum, & ratione 
commaniz A, T,R; datur re&angulorum aggregatum. Z. 
Nam perPc.19.V—=ARd, ErgoperPr. 47, TVAa==Z 
— TA*Rd. (perd intellige T — 1.0) 

59, Datis termino minimo, nurero terminorum, & re- 


Qangulorum aggregato 5A, T, £; datur ratio communis. 
: 
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R. Nam per Prop, 51, habetur == Ergo per Pr, 17, 


R FPS nf d Z _ 
AZ Te BY 
# ' 60Datis termino maximo, numero terminorum, & com- 


muni ratione; V, T,R, datur re&angulorum aggregatum, 

\ 7. Nam per Prop. 20. A=Rd)V, Ergo per Prop. , 
o- | 47 

TVA=—=Z=Rd)JTV*. 


61, Datis termino maximo, numero terminorum, & re- 


» B @angulorum aggregaro; V, T,Z; datur communis ratio. R, 
ao Nam, per Prop.5z3. £=Z) V *T. ErgoperProp.17. R = 
VaT 
YL 
p Z 


62 Datis numero terminorum, ratione communi, Re&an- 
guloram aggregato; T,R,Z; datur terminus minimus, A, 
Nam perpr.46. = Rd, Etperpr. 49. T) Z = A. Frgo 

Z 


per pr. 54. TRd)Z =$) A = A*. Ideoque A = 4 FRa: 

63 Datisiiſdem; datur terminus maximus, V. Nam per 16 

Q 49 4 __ > & ,utprius, Ergopers5. V =v:Ax%: 
| d ; 


' —L ills WT | 

64 Datis termino minimo, ratione communi, & retangulo- 
rum aggregato; A, R, Z, invenitur terminorum numerus T. 
Nam per pr. 45. Z = T A, adeoque A) Z =TV. ltem per 
pr. 19. Y = ARd. adeoq; (cum fit D441 =T) eric RV = 
ARRd = ARt. ErRVT = TAR: =A)ZR. (quia nempe 
A)Z = TV.) Ideoque TR: = A® ) ZR. Quzrendum igitur, 

nota poteftas datz rationis communis R, dufta in ſuum in- 
; ai {ive exponentem poteſtatis, zquabitur quanticati datz 
A* )ZR. quippe poteftatis iſtius index five exponens eft T, 
numerus terminorum. 

65 liſdem datis; reperitar terminus maximus. V, nam per 
przced. habetur T. adeoque V per pr. 19- 

66 Datis termino maximo, ratione communi, 8 reQtangu- 
lorum aggregato; V,R,Z; inveniturnumerus terminorum, T. 
Eſtenimper pr. 45. Z=T VA. adeoque V)Z = TA, Item 
per pr.20. A Z Rd) V, adeoqueR) a ZR*) V. EtR) al = 

Pp 2 Re} 


= yp - 
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Rte) VT = RV)Z. ErtRt)T = RV. *) Z. Quzrendum igitug 
quota poteſtas datz rationis communis KR, ſuam denominatio» 
nem dividens, exhibebit quantitatem datam KV * ) Z, quippe 
poteſtatis iſtius exponens live index eſt T,numerus terminoram 
quzfitus, Vel etiam- (nam- eodem recidit) mutatis ſedibug, 
T)'Rt =Z)RV 7, Utquzrendum(it., quota poteſlas date 
rationis communis, per ſaqum indicem five exponentem. diviſa, 
exhibebirt quanticatem cognitam £Z) RV *, quippe poteſtatis. 
iſtius exponenseſt T, quzſitaus numeraus terminorum. 

67 Darisii(dem, repericur terminus minimus, a. nam per 
preced- habetur T. adeoq; 4, per pr. 20. "= 

Atque hz quidem propofitiones omnes haCenus traditz, re-= 
ſ{pondent totidem propolitionibus Cap, XXV1I, de Progreſſio»- 
ne Arichmetica; ſinguli fingulis eodem ordine. - 

Scguitur Theorema, quo,in Geometricz progrefſionis ſum< 
ma inveſtigand3, utuntur fere ones arithmetict. Nempe 

68 Si terminus inaximus in communem rationem ducatur, 
& ex producto auferatur terminus minimus, refidaumque per 
rationem communetn unitate minutan dividatur z quotiens- 


| R ww A 
exhibet progreſſionis totias ſumma, Hoc eſt, "TIT =S, 
Quis hanc primus invenerit regulam, aut quibus medits, ego: 
plane ignoro; & quidem, utut ea pleriq; utantur, non memini 
tamen me illam uſpiam demonſtratam vidilſe ; cum tamen vel 
maxime. demonſtratione indigeat. Nobis itaque hanc libuit 
demonſtrati comminiſci. | 


Cum lic,per pr;19. V- = ARd, adecque (propter T=Dt1) 
VR A ARC wA. 


VR — AR: & propterea RD Riu 0 Falta dis 


viione quantitatis AR*t* — A\,per quantitatem R:r, (eo- 
modo quo ſupra oftendimus dum divifionem :Symbolicam do- 
cuimus,) quotientis loco prodibit ſeries expolita AXAR+4 AR +4 
&c. hoc eſt, quantitasS, five terminoram omnium ſumma. 
Exſempli gratia. Ponamus numerum terminoram T — 4. 
adeoque ARt — ARE, Erdividenda proponatur AR * A, 
per R 1, Cunt igitar fit RY ARECAR ?; Erit quotientis 
membrum primum AR ?;, quod in diviſoremdufum dat AR + 
— AR *. hocexdividendo ſabdluttum relinquit A Rf - &.. 


Deiade. 
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Deinde, cum fit R) AR * (AR : erit quoticntis membrum 


ſecunda +AR® 
quod ductum 


in diviſore dat 


AR' .AR*?. 
hoc ex dividene 
do ſabdutum 
relinquit AR® 


me A, 'Eodem | 


modo,quotien- 


tis membrcum 


R=1)AR* LACAR*'FAR*tAR 1A. 
_AR* Ant _, ” 


— 


ARE ww A 
AR* oe ART 
Dc  ASSTAA 
AR® AR 
SS; 
—— - 
60 - © 


+» A 


rertium Eric 
x AR. adeaque 
facta tum multiplicatione tum ſubduAione, manebit Ag ua 
Denique quorientis membrum quartum , eodem modo reper= 


tum, eſt +A., Et peraQta tum mulciplicatione tum ſubduRione 


ut prius, nihil reſtabir. EE operatione lic peraRta , habe-= 
AK® 

tur quotiens "FD FAR?®4AR*HFAR4EAmzS. Ec 

fimiliter continget quantuſcunque ponatur numerus termi- 

norum3nempe quotiens ſingulos exhibebir. adeoq; univerſaliter 


VR A AR we £ | 
RET EE toc = 4At+ARTAR3&G. = S. quod 
erat demonſtrandum. 


1d ipſum pariter oftendetur, fi jyxta prop. 20, exponamus 


[I 
|—_— — —— 
TE —_— 


—A=RdIV.adeoq; RTE Rn ; Ing 7 
V. " V . 

V4R®” R# | V V 
why ” RO RINYVREAVVIR Ra PRE 
'D. 3. ==Js : VR? oY RAE 

Sper ke L VR TY 

ut ex adjunCta VRi _VRa 

diviltionis 0» "VESEY 

peratione Ma= VR _ VR 

nifeſtum eſt: | _— VE TY 
Liber autem - VR _V 

aliam metho-  — 


dum, ſ\ummam 
Pp3 pro- 
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progrefſionis Geometricz colligendi, ex D. Oughtredo adjun- 
gere, poſtquam hoc lemma oſtendero, Nempe 

69 Si lint quotliber termini proportionales; erit ut unus 
antecedentium ad ſuum conlequentem, fic antecedentium ome 
nium aggregatum , ad aggregatum omnium conſequentium, 
( quzeſt 12e5.) Putat A.a::B,g::C.y::D.&;&c. 
hoc <& A.RA::B.RB::C.RC::D. RD. &c, Erit 
A.a::A+B4C+4D kc, «+/+ y 44 &c. hoceftA.RA:: 
A4B4C+D&8c. RAXRB4RC+RD Ke. propter come 
munem utrobiq; rationem communem BR, 

70 Ideoque; In continue proportionalibus, ut terminus 
primus, ad ſecundum, Choc eſt, ut x ad rationem communem 
R;) fic ſumma terminorum omnium przter ultimum, ad fam- 
mam omnium przter primam. PataſiA.-B.C.D. V > hoc 
et A.B::B.,C::C.D::D, V. Ermnt ATBEC4D— 
S . V, omnesantecedentes; & BYC+D3V= S mA, o. 
mnes conſequentes, Ergo per przced: A.B(::1,R)::S ww 
V. Sg ts Ag 

71. Et conſequenter ; Si ex re&angulo ſecundi & ultimi, 
auferatur quadratum primi; refiduumque dividatur per termi- 
num ſecundam dempto primo; prodibit ſumma terminorum 
omniam. Cumenim per graced. fit A, B::S oV.S A, 
adeoque per pr. 30.SB ,.,VB=SA .Aq,& tranſponen:« 
do, SB .SA=VB .. Aq. Erit (utrinque dividendo) 
G — VB. Aq. 

BA 


Sed &ex codem lemmate demonftratur Prop. 68. cum 
enim fit perProp. 70. S-V.,SuA:: (A.B::A.AB:: 
' 1. R. adeoqueperprop. 30. SR —VRS. A. Et trani- 

ponendo. SR, S=VRaA: erit (utrinque dividendo) 


- M4 E 
Velfic,per przfentem, S— VB= Aq = VAR =Aq_ 
B = A ARA © 
VR-A 
Rex, 
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72, Datis jgitur extremis & ratiene communi; A, V, R, 
habetur terminorum omnium ſumma S, Nempe SVRSA 


nn} ] , 


per Prop. 68. vel 71. 
73. Idem habeturyfi, pro extremis A, V, darentur A,\A. 


NempeS—=S) "3K « Nam A)JA —V, 
I 


Leal 


74: Vel A,E: Nempe S— AAR A, Nam EZ a —=V. 


—__ [ 

75. VelV, NempeS= VE — VI) Nam V ) 
muy I 

A —A, | 

76, VelV,<. NempeS=VR-Zz)V, Nam £ ) V 

| na [ 

ad 5. 

y of Vel denique A, T.Nempe s_R & She f » LY). 
| ” 

Nam A=V®. ES) Az=Az. 


78, Er, datisextremis,cum terminorum omnium ſammaz 
A, V, S; habetur communis ratio, r. Nam per Prop. 68, vel 


72, S=VR—=Ahocet, Sk= S=VRaA; adeoque 


R ras f 
SR_VRES AA On ER, Vel brevins ; perProp 70 
SHEA B R 


— ines — ws A, ; 


= C6; 
80. Vel, 4, £, Nempe R — S = 4 


79. Idem habetur, fi, pro 4, V,'darentur 4,4 Nempe 


S 
81, Vel V, A. Nempe R _ 
32, Vel, V, =, Newpe R = S=xJVY 


83, Vel denique, A, &. Nempe R SaViS)V 


_— 
Q 


f 

© 
>j 
- 
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$4. Ttem,datis termino minimo, ratione communi, -& 
terminorum omnium ſumma; A,R,S; datur maximus. V. 
Nam (ut in Prop. 78.) SR =S=VRA AErgo SR—S þ 
AzvR,&%k= OED WF. -- 
$5. FEt,datis termino maximo,ratione communi, & termi« 
norum omnifi ſfamma; V,R, S: datur minimus. A. Cum enim 
(ut in przced.) SR — S+A = VR; erit (tranſponendo) 
VR-ASRLIS= A. bag : 
$6. Item,datis termino minimo, ratione communi , & 
terminorum numero; A,R, T; datur terminorum omnium 


ſumma. S.Nam,per Pr. 19. V = A Rd, &V R= ARrt; Ergo | 


per Prop. 68. SF R—_ A__ARe Sg A | 
RT Rm T1, 
87. Et, datis termino minimo , ratione eommuni, & pro- 


greſſionis fumma; A, R, S; datur numerus terminorum. T, Eft 


enim (ut in Prop.$4-)SR .. S+4A—= VR —ARc(perP.19,) 


Adeoque Wnt an Ri, Quzrendum igiur quota po- 4 


teſtas rationis communis R, x#quatur quantitati cognitz 
SRASHA. 


A | | 
88 Et, Datis termino minimo,progreflionis ſumma, numes 
ro terminorum; A,S,T ; datur communis ratio. R, Nam 
( ut in przced. ) SR S4A — ARr, adeoque SR 
ARr—S-A, Erd - A x R — Rr, Cujus zquationis ras 


dix eft R, communis ratio quzſita. 

89 Etdatis Ratione communi, numero terminorum,& ſum- 
ma progreſlionis; R, T,S; datur terminus minimus, A. Cum 
enim ( ut in przced.) SK = S+A = A Rr.adeog; SR ..S 

CR ww S R we 1 
— ARt es A, Erit A — MAL RAtwn I» | 

90 Pari modo;Dato termino maximo,cum ratione comuni, 

& numero terminorum; V, R, T; datur ſumma progreſſionit. 


VR A 
S. Nam per pr.20 A = Rd)V.Ergo perpr. 68. S = R7 


VR —BJYY _ VReV 
= iN wl = Rt Rd 


cf 


cap, | 


ary | 


— "© AP.32.” 


De Pregrifſione Getmeirice, 

o1 Er; Dato termino maximo , cum raticne cemmuni, & 

progreſſionis ſumma; V, R,S:; datur numer terrvinorum. T, 

Nam per pr, 85. A=VR4+4S —SR; adeoque per Pr. 16, 
© OW. 


V- ISISRE x = Rd. Quzrendum itaque quota pote- 


ſas datz ratjonis R, #quatur datz quantitati. quippe iftius po- 
reſtatis index unitate auQus,eſt quzſitus numerus terminorum 


T awIIT Ic 


92 Et; Datis termino maximo, progreſſonis ſumma, & nu-= 


'- mero terminorum; V, S, T;, datur communis ratio. R-Eſt enin, 


Vrt . V | 
per pr. 90, S® Rr Ra ,adecq; SRt—SRd = VRtm V, 


| V S 
& V — SRd ,. SRtt VRr, & TOY = SLY Rd i Rt, Cu 


Jus Fquationis radix R, eſt communis ratio quzſita. 
93 Er,Datis ratione communi, numero terminorum,& pres 
greſlionis ſumma; R, T,S; datur terminus maximus. V. Fit ee 
nim, ( ut in przced. ) SRt A.Skd VR .V, Ergo 
SRt ,..SRd | 


RI ET V. 
94 Porro; ( ut compendio utar,) DatisA, Y, S; datur T. 
A 


| S tr 
Nam, per pr. 78. TTY =R. Etper pr.18 & = 8d.Quz- 


rendum itaque,quota poteſtas R cognicz,zquatur cognitz Rd, 
ut habeatur DET 1, adeoqg; D+1i = T 


95 Idem habetur, fi pro A,V, darentur 4, A. Nam habetur 
R, per pr.79. Ec T ut prius. 

96 Vel A, +. Nam habetur R, per pr. $0. & T,ut prius. 

97 Fel V, A. Nam habetur RK, pr, $1. & T, ut prius. 

98 VelV,F . nerpe R, per pr. $2. & T, ut prius. 

99 Veldenique VA, &, Nempe R,perpr. 83. Ec T, ut 
prius. 

io0o Datis A,V,T,datur S.Nam per pr.17.habetur R —4d E. 

Vy/dS mA 

Ergo per pr. 68. "ICS m1 Se 


101 Idem-habetur , fi, proA,V, darentur 4, 4. Nempe 
Re a) 


Ze 


= —_ 
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AA 4/d:A*)M: mA | oy | 
EW ns = 8 Nin AJAY. 
Az)W(E, 
JA Ps 
102 yela, & FX * Nempe 1d YL . as Nam3F 4 RA 4 
Val; A) VE: mV) | 
103 Pel V, A, Nempe Ad: IV 7 wk = S 


Nam AJV*(E. Er )A(A4- * 
VIE LP) A 
104 Yel V, Þ. Newpe —Jx x. =-5, Nath; 


PD) A(4. 
105 Pel denique M4, &Þ Nempe © EE 7" 


—8. Nam /: £4: —=V. Etv: EL) r= 4. 


106 Ditis_ 4, T, S; daturY, Nam habeturR,. perpr. 88. 
adecoque 7, per pr. 19. 

107 Datis y,T,S; datur A- Nam habetur R, per pr. 92. Et 
A, per pr.z 0. 

108 Datis A,V,Z: datur S. Nam per pr. 48. habetur 

T—W)SZ. Er deinde S per pr. 100. 

109. ldem habetur, fi pro A, V,dentur A, VM. per prop. 48, 
101, 

IIo vel A, >. per pr. 48, 102. 

111 vel V, 4. per pr. 48, 103, 

112 vel V, &.. per pr, 4.$, 104. 

113 vel A ,=. perpr.48, 105. 

114 Datis A T.S$; ; daturZ. Nam. per prop,78. haecti 

= 

R— gy * adeoq; Zper pr.56. 

115 Idem habetur, fi, pro A, V,dentur. A, va, per pr. 73, 
50. | 

116 vel A,>Z. perpr.80,5 6. 

117 vel V 1 VA , per pr, $1,56. 

118 vel V, &, per pr. $2, 56. 

119 vel denique V\., $. per pr. 83, 56. 

120 Datis A,R,Z; datur $, Quippe habetur T, per pr.64. 
& deinde S, per pr. $6. 


i 21 
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121 Daris A, R,S; datur Z, Nam perprop. $4, habetur 
V. adeoq: Z per pr.56, | 
122 Datis A,T,Z; datar S. Nam perpr. 59. habetur R, a- 
deog; S per pr.86, | | 
123 DatisA,T,S; datur £. N-mpe R perpr. 88. adeoque 
Z per Pre58. | 
124 Datis V, R,Z; daturS. NempeT per pr, 66. adeoque 
S per Pr.90. 
125 Datis V,R,S; daturZ. NempeA per pr. $5. & Z per 
pr. 55. 
126 DatisV, T, Z; datur S. Nempe R. perpr. 61. &S per 
pr. 90. 
127 DatisV, T, S;daturZ. Nempe R per pr. 92. & Z per 
pr. 60. 
128 Datis R, T, 4; datur A. Nempe Þ per pr. 16, &A per 
PI» 54. 
129 Datisiiſdem; datur V. Nempe & per pr. 16. & V per 
PF. 55: 
130 Datisiiſdem; datur S. Nempe A per pr, 128. & Sper 
Pr. 86. | 
131 Datis A, R,Z; datur A. Nempe T per pr. 48, &A 
per pr. 128, | 
132 Datis iiſdem; datur V. Nempe T ut prius. & V per 
pr 129. 
133 Datisiiſdem; datur S. Nempe TT, ut prius, & S per 
Pre. 130. | 
134 Datis A, R, S; datur A- Eſt enimper pr-68. R 1) 
VR —A(S. ideoque SR —=S — VR A. EtSRA .sA 
— WR -A*, adeoque A*FSRA =SA—_LWR Cur 


5a8 Zquationis radix eſt A = | 

#:$*RE L2S*RESHrg MR: =SRES. 
_—_ _ LEE 6 

135 Datis iiſdem; datur V- Nam (ut in preced. )5 R — $ 
—VR —A, adeoqueSRV Þ.SV_V*r -WEMU=— 


RV= SRV 4.SV. EcRJ)A = V= -SV4R)SV. Cujus 


Xquationis radix eſt V — | 
__4:S$*R* .2S*R4S*t4MWR:4SR —S. 
= = _ 2K 
Q q 2 136 
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136 Datis iiſdem; datur T. Nempe per pr. 134, habetur A; 
adeoq; T per pr. 87. | 

137 Datis iiſdem, datur Z, Nempe per przced, habetur T; 
adeoq; L per Pr. 47s | 

133 Datis £, R,Z; datur A. Nam per pr. 18. habetur T; 
ad:oque A per pr, 62. 

129 Datis itfdem; datur V, Nempe T ut inpraced, & V 
per pr. 65. | 

140 Datis iiſdem, datur S. nempe A V per duas przce« 
dente*, al:0q5 SperPpro7 2. | 

r41 Datis &,R, S; datur A, Nam per pr. 18, habecur T. 
adeoque A per pr. 89. | 

142 Datis iiſdem; datur V. Nempe T ut in przced. & V 

er fr. 93. 4 
: I b Datis iiſdem; datur Z. NempeT at prius, & A, V, per 
daas precedentes; & tandem L per pr-47. 

144 Datis £, T, Z; datur A. Nam habetur R per pr. 17. & 
WA per pr, 49, adeoq; Aperpr. 54. 

145 Datis iiſdem; datur V, nempe V ut in przced. adeoqj 
V perpr.55. 

146 Datis1;{dem; datuc S. Nempe inventis R per pr. 17. & 

A,V, per duas przcedentes; habetur $ per pr.72, 

147 Datis $,T,S: datur A. Nempe habetur R per pr. 17; 

adeog; A perpr.$5. 
148 Datisiiſdem; datur V, Nempe R ut prias; &V per. 
Pr. 93. | 

149 Datis iifdem; datur Z. Nempe inventis A, V , per duas 
precc dentes, habetyrZ per pr, 47- 

150 DatisR, T, Z; datur S. Nempe A per pr, 62, adeoq; 
S per fr. $6. | 

151 Datis R,T,S; daturZ, Nempe A & V perpr. 89-& 923. 
adeaq; Z per pr. 47. 

Atque haQtenus Progreſſionem Geometricam fulius explica- 
vimus; & Provlemata, pleraq; falrem, eo ſpeftantia expelivi- 
m's. Lid: autem ſequente capire(quod de Progreflione Ariths 
metica ſupra faktum eſt cap: XXVIILL) in breviorem ſynopin, 
quz jam tradidimus, przgipua problemata compingere. 


CAP, 


C AP. 34. 
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CAP. XXXIV, 
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Progreſſionis Geomttrice brevior Synopſis. 


FN Usz in przcedente Capite fufius tradimus, de Progreſſione 
Geometrica,Problemata; libet his in breviorem formam, 
ſed & alio ordine, redigere : Retentis tamen iifdem quibus ibi- 


dem ufi ſumus Symbolis, 


"HW ; 


| Theoremata. 
T D — TI ws I 
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| Dara Quzſita, Data. Queſica, | 
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& en aq C—_—_p—t—__ Cz. —_— oy Sa. 3 
| Daia Quzſita. Data, Qualita, 
EOTY A,per 5] |34]V&2S* A, per 6 

= er 2 | MW. per il} 
*Þ R g 
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| Wi. per 1 Y , per 2| 
| R. per1o 7. | 
| = . per 12 
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En X . per 2 ws V. per 8 
T. per 9 | |S. per15 
Z.periz\ 157]L,T,S:R, perio 
o- 54 =,R, D: T. per Ti | | A. per 50 
1 MW per 14 V. per 4 
| A. per 7 | WA. per 1 
| V, per 8\ | Z , per 12 
\ | S. per15 n—_ — 
f TX - 
| 55 —,R,D . Ly [2 w | | Reliqui 7 FO. caſus, 
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CAP. XXXV, 


Euclidis Elementtum quintum Arithmetics demonſtratur, 


Phintun Rationum dofrinam dimittam, libet & Euclidis 
Elementum quintum,quod de Rationibus & proportioni- 
bus agit breviter explicare. Cujus quidem utilitas in tota paſ- 
fim Mathefſi , nemini vel leviter exercitato non innoteſcit. 

Eft autem illud Elementum quintum , ut & tota rationum 


Do@trina, Arithmetica potius quam Geometrica, (ſaltem pro- 
ut Arithmetices fines nunc Dierum ampliari ſolent,ut non ſo«- 
los numeros integros,ſed & fraftos,& ſurdos recipiant; totam- 


- que Algebrz, & Arithmeticz, ut Joquuntur, Specioſz vel Sym- - 


bolicz praxin. ) Quid quod & ipſa Arithmetica tota, f1 ins 
timius ſpeRetur,vix aliud videatur quam Rationum doArina, 
Ipfique Numeri rationum totidem indicia quarum communis 
conſequens eſt 1, Lnitas, Ubj enim 1, five Unitas, habetur pro 
Wantitats expoſita 3 re)iqui omnes numeri (five integri : ang 

y Tact! 


316 Elementi quinti Euclidis dectaratio. 
fra&i, five etiam ſurdi) ſunt rationum totidem aliarum ad ey. 
poſitam quantitatem indices ſtve exponentes. | 
Cur autem Lineis potias quam numeris rationum doi. 
nam tradere maluerint veteres ; cauſa fuit non una. Partim 
ſcilicet, quod illi, vix alios numeros quam Integros admiſe. 
rint; C necenim materiam Arithmeticam ficur Geometricam, 


in infinitum diviſibilem admiſerunt; ſed in unitate fiſtendam. 


voluere;) adeoque non pariter numeris atque Lineis rationeg 


omnes denotari poſle perſpexerint ; Et propterea doring 
alioqui univerſalis, ſpecimen fſaltem in lineis trader 
maluerunt,camque prout opus fuerit, inde in aliam quamvis W- 
materiam rationum capacem pro re nata transferre. Maxime © 
autem uti mihi ſaltem- videtur, quia non- modo. methodug. iſ 


Symbolica nondum obtinuerar,{ed ne quidem figurz numera« 
riz, quz jam paſlim uſitatz ſunt, ab. Indis inventz, fuecunt ins. 


trodutz; ut non nilt difficulter admodum numerorum praxin- 
exercere valuerint. Licet revera, ipſa five linearum, five planas 
rum, vel etiam ſolidarum, aliarumve quanticatum, litecis al=. 
phabeticis deſignario, (puta A,B, &c. quibus defignantur in. 


rextu anguli linezve &c. in ſchemate conſpeta,) ſymbolica 
deſignatio non minus dici poterit quam ubi fimilibus ſym- 


bolis qnanticates (non tam in. charta conſpe&z , quam). 


mente conceptz indicantur. 

[tut fuerit 5 nihil impeditquin nos, ut reliquam Rationum 
dofrinar, ita ſpeciatim totum illad quod Elemento quinto 
de rationibus traditur , Arichmetice [adeoque fimpliciter & 


Lniverſaliter) cradamus, quod utopus fuerit (ficuc & Arith- 


metica univerſa} cnivis ſukjeQ&o poterit applicari. 
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Fo 
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Definitiones autem quas illic przmiffas habemus, hic libet: 


intaFas tranfire; quopiam illz, partim ſuperius, Cap, XXV, 
RRIN, RRN, explicantur, partim etiam cum ipſa propoſitio- 
num traditione, ubi opus fuerit, obiter exponentur, 


1d faltem monendum ecrit de definitione 52, five juxta Clas 


viam 63, que. eft magnitudinum, five quantitatum, in eadem ratic« 
ne conftiturarum: quam Euclides his verbis effert, *s md. aums 
abge win Namur )) , apary aejs Sdimeeyr, x) relmy Tex ml me- 
Toy: 6Tay To. Ts apPUTs % FITs 19%k15 MONATAGN, 1, TY Sbmev % 
TeTagTs lows mWManacioy, x09 onotovey TONATALTIAT Sv fxg, = 
TEES? ExcTHgy, i Ga NH) , A ape lonh, i dun VaPEx1n Anger mt: 


Xa Tu «. 


Þ Lata > 
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 #ti\nA% In eadem ratione magnitydines efſe dicuntur , prima ad ſe- 


cundam O& tertia ad quartam, quando prime O tertie eque multiplies, 


 ſecunde © quarte £que multiplices, juxta quamvis mnltiplicationem, t- 
' $109, utramg, vel una ſuperant, vel una equales ſunt , vel una deficiunt, 


inter ſe comparate, Nos hanc definitionem, quamvis veram qui- 


dem & Euclidis ſuſcepto ſatis accommodam, in noſtris de- 


monſtrationibus omitrtendam duximns; neq; ad hoc xe:Tiecoy 


| proportionalia examinamus, Quippe quod perplexius vides 
K tur, nec adeo forſan, tyronibus przfertim , perſpicuum, Nec 
'& quidem tam proportionalium naturam immediate refpicit, 
FF quam eorundem affe&tionem aliquam ſatis remotam. Nobis 
"FF avtem, qui Kationes ſuperius docuimus Puts zſtimandas, ad 
F cationum five zqualitatem five identitatem probandam ſuffice- 


xe videtur, fi fuerit zqualitas ſive jidentitas quotorum.Puta fi fir 


A | 
+ =2? elt&a.,e:: b.,p. Ercontra, Quod nobis erit, de- 
;fnitionis loco, ejaſdem zqualiſve rationis. Ubi autem quo- 
F tus major eſt, ibi & major ratio; ubi minor, minor, Puta, fi 
8 


I b a 
JH _ 8 , eric illa ratio major; f1 ns 2 » hxc major e- 


F rit, illa minor. Siquis tamen wallet affe&ionis alicujus opem 
In aux#ium adyocare, quo demonſtrationes commodius pro- 


cedant; ego nullam potiorem novi quam quz a nobis prop. 


Cap, XXXII. demonſtrata eft; Er quidem ( ſpeciatim de lineis) 


ab ipſo Euclide 16 e 6, Nempe $S; quator quantitates fuerint pro 
portionales, fafum ab extremis equatur fafio a medins; & contra. Pata 
i Aca::B.,&;eritA 8 — & B, & contra,Quod fic oftenditur. 


CumiitA.ea::B8& hoceft 7 — 4 » erit ( zqualiter utring; 


"Av B 
multiplicando) A — i” & A8&—«aB, Contra vero {1 


& 
A8 —e B, erit ( zqualiter utring; dividendo.) A = 7” & 


A B « & i x 
s =7 » hoceſt, A.e::B. 8, Atquecx hoc Lemmate, faci- | 
lius quam ex illa Euclidis definicione memorata , demonſtrart 

Rr 2 poſlent 


21s 


poſſent omnes illz propofitiones ubi illam. adhibet Eaclides; 
quod itaque non incommode pro illa Euclidis definitione ſub. 
ſicui poterir, | 

His premonitis, Propoſitiones aggredior: prmen monue- 
ro, quod, pro Magnitadinibus ( de quibus ſolis agit Euclides) 
nos {1mpliciter Quantitates ubiq; ſubſtitaimus. Qaippe de quan» 


titatibus aliis non minus procedunt rum propoſitiones tum de. i 


monſtrationes quam de magnitudinibus. 


I Si fuerint quotcung, quantitates, quotcung, quantitatum ſigilletim i 
eque multiple; quotupla eff una unius, t0tuple erunt & omnes omnium. V 


Pata i A=Ma, B—Ms8s, | 
C—-My, &c..EruntA+BFC «+8+% 
&c. — (Ma4ME+My &c.) M 
—Mine+8ty &c, ut multi- MatME4Msy 
_ plicando patebit. Idem igitur 


eſtcommunis multiplicator M, quod erat probandum. ic |. 
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idem demonftratur univerſalicer pr. 12. de ratione qualiber, _ 2 


non minus quam mulciplici. 


2. Siprima ſecunde eque multipla fuerit,& tertia quarte,CA—M 4 © bn 
B — M8&,)/itq; quinta ſecunde equemultipla ac ſexta quarte;(C —N-, i. 


D = Ns:) erunt item prima & quinta ſimul, ſecunde; atque tertia & 


fexta ſimul, quarte, eque multiplices. Nempe A4C— Ms + Ne, 2 


—M4 N:ins, &8BrD=Mg*Ne= M4N: ing C5m. 


munis itaque utrobique multiplicator, M 4 N. Idem oftendi: 
tur in quacunque ratione, utut non multiplici. prop, 24. 

3. Si furrit. prima ſecunde equemultipla atque tertia quarte, 
(A—Me,B—Mg,) & ſumantur eque multiplices prime & ter- 


tie (NA,NB; hoceft NM , NME,) erunt & eque multipli.. 


ces, illa ſecunde,atque hec qaarte. Quippe utrobique eſt NM com- 


munismulciplicator, Eftque hzc una ſpecies argumentationis 

| wb 
| 4- Siprima ad ſecundam, eandem habeat rationem , atque tertie al 
Quartam, (A.e::B.& ) Eandemitem rationem habebunt £que mul 


. - 3 o/ 
ex £qun, live ex equali, Jigs. 


ripliees prime. & tertie ad equemuliiplices ſecunde) & quarte, juxta 
guamljbet multiplicationem , reſpeFive ſumpie, Pata A M.eu:: 


A B | 
BM.gu, Nas ;B, 8, hoceſt =, erit, #qualiter u- 


tring; | 
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. WL M 
_ trinque multiplicando ( 7, *M, vel) 7© (>, M vel) 
\ Þ 3 & zqualiter utrinque dividendo w) 6" vel _ = 
I LL 
+ = #) Fr: ve Bu o adeoque AM. «s us : :BM. [- TH Quod erat 


Oe SIPp Vel brevius,per Lemma noſtrum ,Si A, «:: 
| B-& crit (A&—e@B, adeoqueASMy —«BM vel AM8a 
BB —<- BM,&propterea)AM.eau::BM.B4u 
 Euclides Corollarium, hoc (ut in demonſtrationis ſux cur- 
 ficulo demonſtratum) adjunglt; Si quatuer quantitates proportis= 
W nales fit, ſunt & inverſe ( dydraavy ) proportionales, Hoc eſt, fi 
ZA.c::B.& crita.A::8.B. ( Preterquam quod ex fe vi- 


ff "detur manifeſtum , puta f utrobique eadern fit Relatorum ad 
” & correlata, eadem erit & correlatorum ad illa, reſpeftive ſump- 
* I ia, relatio: vel, verbi gratis, 1 quoties A continet a, toties & 
F 'B contineat &; vice verſa, quoties « continetur in A, tories 8 
- F ÞinB.) Sequitur direCre ex lemmate noſtro. Sive enim A 4 
» | fintextremz, &=b mediz; ſive hzextremz , & illz mediz; 
| tricurroque modo, fi utrovis, A8=«B ; adeoque utrobique 
BF proportionalitas. 
Hzcargumentatis ab Eaclide definitur 135 ( juxta Cla- 
vium;) Inverſa ratio eſt ſumptiRonſequentis ,ceu antecedentis, ad an= 
tecedentem velnt ad conſequentem, 
5. Si quantitas quantitatis eque multipla ſit, atq, ablata aMate; erit 
| Greliquarelique eque multiple atg, tota totius. Pura fi A+ B—M:; 
 ina+þ6: =MeTMg, fitque _ 
A_Macit&B—NMs8 Nam, | A3B=Ma+M 28 | 
propter zqualia zqualibus ab- mi: A=Me - | 
hita Jerunt & reliqua zqualia. B==M8 © 
Idem oniverſaliter oftenditur 
pr. 19..de quacung; ratione, utut non multiplici. 
6. Sidue quantitates (A +tB,&CTtD),) int duaramquaniitatum 


G & V,) £que multiple, (puta per M Tw,) ftntque ablate. ques 
yam (A,G,) earundem (a, Y»,) & que multiple, (puta per M. ) & 
un & relique CB,D,) wiejuſdem equales (li nempe w per 1.) vl 

P R r 3 ip[arum 


I os 
FI; 
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ipſarum eque multiple; (nempeper u 9 Propter #qualia zqualj. 
bus ablata;ut patet, = 


ds 66h th og OR. - 


li 


a ==. 


= þ D= thy 
7 Equales ad eandem, candem habent rationem, & eadem ad eq 


les. Pata ſi A= B, erlt ( xqualiter dividendo) > = 1 


> & ' = 
adeoque A .4::B.4, Item A = x”, adcoquea. A:ts.B\ WW. 
Vel fic (fi opus) per lemma noſtrum ; Quia fi A —Berit & Y 


& == 2B. 
8. Inzqualinm ma or ad eandem, majorem habet rationem quam ms. 
20r. Et eadem ad minorem , _ habet Te aig ad ma Jrens'h 
2 Z E 2. - 
CoD NS > = - *. Jrem A; IT © * Qippe? 


creſcente Dividends creſcir ——_— {ed creſcente Diviſore, mls 7 
nuitur. +.” 

9. Due ad eandem eandem habent rationem » ſunt inter ſe equaless. 4 3 
& ad quas eadem eandem babet rationem,ipſe item equales ſunt. Nam, it WW 
2D Ts erunt. ( multiplicandg per a) B= A. Item, fi =- 


& ie A B 


F= p adeoque (per coroll. pr.4-) 7, @ 2 erunt & A=B, 


ut prius. Vel, perlemma noftrum, fi A. e::B.,c vel «Ar, 
« . B. eritAas —=&B, adeoq; A — B. 
10. Dyantitetum rationem ad eandem pebemium, que majorem has 


betrationem eſt major; ad quam veroeadem wa Jorem habet re? illa 
& 'Q 09; 


— 


minor eſt, Nam fi"g".major quam F;' , puta zqualis —5 2; 


es #qualiter multiplicando, A(=«=++) > %- lee it 


A minor fit quam *,” ;puta'zqualis +7" (per pr-8.) exit pet 


'A QTc: 
cor, Pr. 4- B B = 7£- ,adeoque A > 


" — 


1% 


| ,.r.35- Elementi quinti Euclidis declarattd. 321 


11 2ue eidem eedem ſunt rationes, inter ſe ſunt eedem, Nam ft 
= 6. GC | 

py” _— nes. © erit « wh 

12, Si fint quotcunque quantitates preportionales; ut eſt una antece= 
 dentium ad (uam conſequentem, ita & ennes antecedentes ad emnes con- 
| Bn: A | 

« ſequentes. "7 by &c, = R,Erit igitur A — Re 


B—RPB,C —=Ry &. adeoq; A+tB3C&c., —Ra+RE8 +: 
BB Ryfc. —=Rin«+8+y &c. Ideoque (zqualiter dividend) 
HW atB3 Cc. _ A ; 4 
BW 7+ 255 cl =R—7; * Velfic A. RA::AtBtCkc 
(RinAtB4CE&c—) RATRB ERC &c. ut patet. Aut 
I perlemma noftrum,quiaAinRA 4RB4RC%c— (ARAYT 
"KH ARB+ ARC &c=)RA in a+ BT C &c,Eft autem hzc univer- 
W falis propofitio ad prop. 1.Quod enim illic oſtenditur ſpeciatim 
"dc Ratione multipla; hic oftenditur univerſalicer de qualibet 
BE | ratione. 

« WW 173. Siprima A, ad ſecundam a, eandem habeat rationem quem tertia 

"0 B, adquertamB; tertia antem ad quartam majorem habeat rationem 
WW guan quinta Cad ſextamy : habebit & prima ad ſecundam majorem 


+ $8 


& 


Tb | fationem quam quinta ad ſextam, Nam 7 (= r )> = Vel fic, 
WP. C,_CE_ AC 
7 (> Y Y= = 


SE 


$1105 Wigs 
: :1 4. Siprima ad ſecundam eandem habeat rationem,quam tertia ad 
: guartam, ſitq, prima major quam tertia; & ſecunda quam quarta major 
; | WE {i equalis,equalis ; (i minor, minor, Efto ,, = ry * Slaus 
a | I B A. B 
I tem A> B,erit&e => ," ,crgo 3 (= b &- Bak 4 


adeoque a > & perpr, 10, Vel fic, quiaA.sz::e, C, ut dein- 
ceps oftenditur prop. 16. 


) I5. Partes ( aliquote) inter ſe comparate, eandem habent rationem 


quam havent earum eque multiplices inter ſe. Hoc eſt F = 
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yt Aﬀ%c MA 
2 wil HR _ = M7 * per pr. 12, Vel, per lemma noſtrum, 


Aee::MA , Ma. quia A x Ma — « x M A. 


16. $i quatror quantitates proportionales ſint, ſunt & alterns( pe« 
mutati, viciſſim, v@ax4E,) proportionales. Hoc eft, ſiA.e::; 
B.þb,erit&A-B::a.c. Per lemma noſtrum, nam utroque_ 
modo, fi urrovis, erit AS = B. 

Eftq; hc ca argumencatio quam definit Eaclides 12d 5, 41. I 
terna ratio eſt ſumptio antecedentis ad antecedentem, &* conſequentis al i. 
ronſequer.tem, FF 

Notandum autemeſt, hanc propofitionem ſolammado illic 
obrinece, ubi quatuor quantitates ſunt invicem homogenez; | 


=> uz > 


erit, ut pondus A, ad lineam 8; fic pondas «, ad lineam 8.Quia 
ponderis ad lineam , quippe quantitatem illi heterogeneam,” W- 
nulla eſt Ratio; ut quz inter homogeneas ſolas conſifſtit. Arq; We 
eadem de cauſa, prop. 14. de ſolis homogeneis procedit ; ut & 
Prop. 1.3. 6.7:$.9.10.12.15.19.25.237.33- proprie loquendo. 

Vechm fiquando alternatione opus fueric,ubi de quantitati= 
bus invicem heterogeneis agicur : poterit utraque ratio aliis 
exponi terminis invicem homogeneis; in quibus alternatione ? 
inſticuta, aliiſque ut opus fueric operationibus perais, nova.” 
alternatione reſtituendi ſunt in priſtinum ordinem termini mu- 
ruati, & deinde deponendi, reſumptis a principio poſitis, Ur ad, 
prop.19. mox oftendetur, 

I7. SI quantatates compoſite (oyreluire) propertionales fint g £« 
runt & divile ( Nays vm) Proportionales. Pata fifit Ate .,e:: 
B48. þ.crit &A-@- :B.8 .Manifeſtum enim eft tum quan= 
titatem A 4 « una vice pluries continere quantitatem « , quam 
eandem continet A : & limiliter B+ 4, una vice plurics quam 
B, continere þ : Et propterea ab zqualibus quotientibus detra- 
Qa utrobique unitate, manet adhuc zqualitas. Vel fic. Quia 


At A B48 B AF A 
—_ = "+1, 7g gt. Sift == five — LS; 


« JF 2am t % 
ff 20 IR 
- - A o Fa How _— A4 
ITS Gor a8. SIS res. AO EY 2 OP 
al Of Un Rt I At PRES. rs da . be Ig fe 
þ 96 Fan $2 4 SR. Te SB TILES WE I a IE 
CERES I LS : ee ” . 
-$tts het ee #4 3 
= YC onal Gb Gas 


=——z— fiveg t1; eric ( detrata utrinque unitate ) 


A 
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A B | T == 4 : 
Ram f © hoc eſt A.a::B.Þ., Vel fic, ff A” © a 3 
| T: : T A T we | , 
| (G w- } _ nb | , hoc eſt) A — %, F Vel Etl- 


am per Iemma noftrum, Si Ata.ai:Byg8.8. erit (A&+ 

| a8 —=«aB+e6,adecqueAL—aB,&) A.e::B,B& 
Definitur autem hec argumentatio 15d 5. Diviſio rationis 
BB (Praiprors abys) off ſumprio exceſſus, quo antecedens{uperat conſequens 
WM tem,ad ipſum conſequentem. 
| Adjungit hic-Clavius duas aljas Diviſionis Rationis formas; 
- Primam vocat Diviſionem rationis converſati; quando conſequens af 
exceſſum quo conſequentem ſuperat antecedens refertur. Si A. «::B.Þ. 
Eric a, A =e::6.Þ — 6. Quz non alla eſt,quam prop. 15. 
> Euclidis inverſio. Nam per illem erit A =a,e;:B—-E.8. 
 adeoque jnverſe ( per cor. prop. 4.) #.A —a::8.B -& 
bb ; S- © 
ima C,hoceft, ainBw=C:=—=Amai inc, & propterea) 
b. , A jus &* S "of B was Co | 
 Ateram vocat Diviſonem Rationis contrariam ; quando conferth x 
WW #ntecedens cam exceſſu quo conſequens antecedentem ſuperat. Si A @:: 

B.c. EritA.o — A::B.C — B, Quz continet Fuclidis, di- 
\ viſionem rationis, duaſque inverſienes. Nam primo inverten- 
_.doerit a, A::&. B. tum dividendo, five per diviſionem ra- 
KH tionis, «.A.A::0 —B.B. Ettandem iterum invertendo 
 A.:z—A::B.C —B, Velfic, perlemmanoftiuw, SiA.s:: 
| B.c.cait(AC=aB, SAC = AB=aB AB, hoc eft, 
Ain © —=B:= a—A:inB. adeoque ) A.an A::B, 

'4 om B. DO 

18. $i quantitates diviſe ( Jiypnpire) propertionales ſint, erunt 
© compoſite ( owned) proputionales, Si A.s:-B.C, erit 
B 


tem A+«.«::BTC&,C Nam cum fit T=@, erit item 


Aa _ 


A B 
(addendo utrobique 1) {7 +1=— 7F + 1. hoceft 77 
SC pt 


'CAP.3y | 


$24 Elementi quinti Euclidis declaratio. 
Bt - 


= T4 
WT A+4.e::BTS.p. vel fic; Si F=T  erix 


Juntim & antverſaliter demonftrantur. Sed & per Lemma no- 
ftrum ,hec junftim cum przcedente , fic demenſtratur; oo b; 
Zea.e.::BEXB&.8;erit {AR Fag—=c B = m & , A 


—=&B, ideaque ) Ace: Bf 

Dcfinicur hi argumentandi modus, przſente propoſit! itione. 
demonſtratus ab Euclide 1445, Compoſt tio- rationis - ( auf! 
Seas abys,) oft ſumptio antecedentis cum conſequente tanquam Wy, al 
ipſam conſequentem. : 
Arq; hic etiam Clavius duay alias Rationis compoſitiones adk 
Juagic. Primum appellat Compoſitionis rationem converſams i ; 
do ſumitur antecedens & conſeque Jong una, que cum antecedente oY 47 
feratur, Puta i A.a::B.&, eric Afa.A::B4S. 8. _ 
duas involvit Euclidis operationes. Nam invertendo, Tis 
*.A::8.B, & camponendo a+A.A::8T B.B. vel Ate, 


«::B+8.6. Velſic; fiA.e::B.&. erit (Ag=eB,&, Þ 
A8Rteap— 2B ++, hoceſt, A+ info ein B46, adeoq;) 


Akaea::Bip, 0b: 

Alteram vocat: Compoſitionem rationis contrariam ; —_ refer= 
thr eadem antecedens ad antecedentem &* conſequentem ceu ad unam, Pu- 
ta i A. 4::B. B. erit A.Atke: 'B, B +8, Eftque hzcpre- 
cedentis inverfio; & tres Euclidis operationes conjungit. Nam 
invertendo crit #, A ::8.B. & componendo Ate A::BT 
þ .B.iterumq; invertendo A.A4 « 7: 6.B+ 6, Vel etiam per Lem- 
ma noſtcum; Si A.@:;:B, 8,crit (A8&— 2B, adeoque AB + 
A8— ABT aB, hoc eſt A inB f B= A+%inB, ideoque) 
A. AT 617 Ws Bip. \ 


T —= AT oe 
Fa +1= : — +1, hoceft) FF" =—;-. Imo vero, & q 
T + 4.3 "a 74208 ; d 
yo TP Iioang 115 Ae Ea rmor a - ks uni- | ( 
| * P Tf | - 
verſim, Si fit As , eritetiam A =M= «<M, we NW © 
Re” ao: * Quomodo tum hzc,um precedew. Þ 


19 


- 


CAP. 35: Elementt quinti Euclidis declaratis. © 32y 
19 Si ſit ut tota ad totem, fic ablate ad ablatam $erit & reliqua ad 


A+4B A 
 qeliqnam ut tote ad totam. Eſto enim = = —=R, Erit ita« 


que tum A2B=Rinatc—=RazRc, tm A—Re, a- 
deoque & refiduum B—R &. Ec 
i | Cutcinque zqualiter dividendo) A4B—_ReatRc 


B A3B A an 
| £=R= «tg Eftque hxc actors 


B—RE 


| propoſfitio univerſalis ad prop. 5. 


'* | Enclides Illam fic demonftrat.QuoniamutA+tB, a +6::A.u 
FF critalterne (ſeu permutando) AFB.A:: «+0. o. Erdivi- 


dendo ( five per divifionem rationis ) B.A: :&.,a. iterumq; 
permutando, B E::A.a: ALB, ovc. 

> Atquecolligit hoc owe ſeu corollarium, Sicompoſite mag= 
 nitudines ſint proportionales ; & per converſionem rationis preportionales 
= erent. Cum enim oftenderit A&B; a+6::B. EC, Etpermutans 
do A+B.B::at&,c. quzſuntquantitates compolitz pro. 
— portionales; fed & oftenſum eſt AT B.a 46:: A. adeog; 
—permutando AB. A::etCc.e, quz eft converſio ratio 
mis. Quippe 16d 5, definitur Converſio rationis (avagpopy aiyy ) 
» ſumptio antecedentis ad exceſſum, quo antecedens ip[am conſequentem ſu= 


"WW perat- | 
F o Clavins hanc demonftrationem improbat , propter adhibi- 
" tam alternationem, quz in ſolis homogeneis obtinet, cum ta- 
- men converfio rationis etiam ubi bina binis ſunt heterogenea 
B locum habet; adeoque hanc ſubftituis.SiATB.8B :: et CE. crit 
 (dividendo) A.B ::a, Cc, &(invertendo)B. A ::&. =. &tan- 
dem (componendo) At B.A: :2+E. «.- quz eft converſio ra- 
tionis. Nempe fi ut tota prima ad ſui partem ablatam, fic tota 
ſceunda ad ſai ablatam; erit ut tota prima ad ſui reliquam , fic 
tota ſecunda ad fui reliquam. Velbrevius, fi ut tota ad abla- 
tam, fic totaad ablatam; erit & tota ad reliquam , ut tota ad 


_ reliquam. 
| SIS :- 
More noftro fic demonftrabitur; Si EF +1) = 
« +} C * & | A a B 6 
EC (= $13) cri ( ; == , adeoque 5 = & , & 
Si 2 'B 
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Q 


monſtrationes non.modo prop. 17, & 18. ut ſupra,ſed &earum 
quas 1l1is ſubjungirt Clavias. Quod obiter dium eſto. 4 
Vel etiam per lemma noſtrum;Si ATB.B::a+86. 8, crit: 
(A84BEA—BatBg, adeoque Ag =Ba, KAatBe —! 
Ae + AB, ideoque) A+4B. Attalfp. es. L 
Sed & reſticui poterit eadem hujulce propoſitionis demon« * 
ſtratio quam modo repudiavit Clavius, eo adhibico remedio.. 
quod ad prop, 16, innuimus, Pata, fi fit,verbi gratia,utA 2 z ? 
numeras pedum in linea tota, ad B numerum pedum-in ablataz ? 
fic a + 6 numerusunciarum in toto pondere, ad 8-numerum * 
unciarum in ablato; ( ut Symbola jam non lineas & pondera, -* 
quantitates heterogeneas, Immediacefignificent, fed utrobique ** 
numeros, adeoque homogeneas: ) erir permutando 'A +8; 
«+8 ::B,þ, ut numeraus totus ad totum fic ablatus ad abla- 
tam ;. ideog; &., per pr. 19, fic reliquus ad reliquum , nempe * 
AÞB.4+C&C:;B &): : A. a iteramq; permutando Als +A:: 
2 +8.4, ut pedum numerus totus ad reliquam , ſicunciarum 
numerus totus ad reliquum; & propterea etiam, utlinea tota ad 
reliquam, (ic pondus totum ad reliquum. Quod erat proban- 
dam. Vel (ic; {i it linea tota ad ablatam, ut numerus T ad A, 
& pondus totum ad ablatum, ut numerug7 ade; fitq; eadzm 
utrobiq; ratio; hoceſt T. A::r.@«; adeoque permutando 
( quippe jam de numeris agitur) T.r:i:A,a; ideoq; peror. 
19, T.T::TA.r -& iterumq; permucando T. TA: ; 
T.T —& Ergo & quia ponuntur numeriillic lineis,hic pon- 
deribus proportionales) at linea tota ad refiduam , fic &pon- 
das totum ad refiduum, Quoderat probandum, Atq; hoc pa- 
”- ao 


B e _ B A Eta. 

A +I= ) x , hoc eſt) A EE 2. N " 
c——— 

TD CE T | 9 
Vel, fi libet, fic; Si © crit A mI=, = I, q 
Wag T wes T mu ; A_ wr : 
bocet T_T Mau TÞ= TIT: AM =q 
A EI AST wA — EFT 6 
Taitt=7; waht Tor DOES. 5 
x i ; eYo o o . | ; % 
vel ) T=a =r7 <a Eclimiliter inſticui poterunt de« | Y 


AT 
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&o licebir alternationem adhibere etiam in proportionalibus 
non homogeneis, Ubi nempe ſecundi permutatione reſtitujtur 


> quod prima deturbatum erat : autetiam, (i plures, mcdo item 
> Þ quart>reſticuatur quod tertia deturbatur; & fic toties quories, 
Hoc enim fi caveatur , nihil abſurdi ſequitar in quantitatibus, 

Fo atut heterogenecis, alternandis. 
\- 20. Si fint wes quantitates,, 4,B,C 3 alieq, ipſis numero equales, 
4 | 6,8, y3 que binatim ſumpte ſant in eadem ratione, (puta A.,B:: 
' ,.c.%B.C::0.y.) ex equali( ics) antem frima major ſit 
BB guamtertia; & quarta quam ſexta major erit : Et ſi equals, equals: 
* B fn miner, minor. Nam A.C::a.y. ut oltendemiis ad prop. 

1 8. ©: 


” 21. Si-ſinttres quantitates,, A,B, C3 alie, ipfts numero equales, 
© a, C, y; que binatim ſumpte ſint in eadem ratione ; fit autem perturbata 
” earum proportzo (puta A N £3.3 © Y &TB. C::a. 6.) ſig, ex &t= 
© quali prima major quam tertiaz erit & quarta quam ſexta major: &, ft 
© equalis, equalis; ſin miner, minor. Nam & hic A, C::a.y, ut 
© oftendemus prop. 23, | 
” Suntenim hx duz propofitiones, Lemmata ad duas ſequen- 
tes, quas cum nos fine harum ope demonſtraturi fimus , erunt 
Feadem opera & hz a fortiori demonſtratz. Quid autem ſigni« 
-ficentillz voces ex equali, five ex-£quo , & proportiopertabata; + 
F:ftenditur 17,18,19, det. 5. 
” EFxequalitateratio, ( ſive ex #quali, vel ex zquo, 41ios ) eft, 
 iubi plures ſunt quantitates, ſumptio extremorum per ſubtrationem mediq- 
-B rum; five, omillis mediis. 17 d. 5. : 
' Ordinataproportis (7m ypivn aveaoxla) oft, quando eft ut antece- 
W dens ad con[equentem, ſic antecedens ad conſequentem ; ut autem conſe- 
 quens ad aliam quampiam, ſic conſequens ad aliam quampiams 18d 5, 
Cujusexſemplum habemus per 20, & 22. Wy 
Perturbata vero proportio (Terggyuern ayanoyia), ef, quando,cum 
res ſint quantitates alieq, illis numero equales, eſt ,- ut in primzs quan= 
titatibus antecedens ad conſequentem, ita in ſecundis quantitatibus ante- 
redens ad conſequentem; ut autem in primis quontitatibus conſequers 4d 
aliamquampiam, ita in ſecundis alia quepiam ad axtecedentem. 19d 5, 
Cujas exſemplum habetur prop.21, & 23, Vel fic; ft utio prt- 
moribus prima ad ſecundam, ſic in alteris ſecunda ad tertiam; 
ut autem in primoribus ſecundaad' tertiam, fic in alteris pri- 


rma-ad ſecundam. 


heh, 
WS oh 


S {3 23 


328 Flementi quinti Euclidis decleratin. CAP. 35 C! 


22 Si fint quotcung, quantitates A,B, C,8c. alieg, ipſis numers &. | #7 
queirs,e,6,y, Rc. que binatim ſumpte fint in eadem ratione, ( puta © wr 
A.B::a.8 &KB.C::þ.y. &c.) & ex equali in eadem ration || dill 


A « -. B gw 

erunt; Nempe A,C: :«.y. Namquia B& © g & 'S w_ pr 

0.0 AB A 4 £ ( « 8 ” tert 

mMpB"C" BBCI FI 5 pz 5 1) mm 
deoque. A.C::a. y. Et fimiliter quotcunque fuerint utrobj. 


23 Si (int tres quantitates A, B, C,8c. aliegq, ip/is numers £ qd. 
lzs ,8,Y3 que binatim ſwmpte fint in eadem ratione, fit autem perturbas" 
ta earum proportic; ( nempe A.B::8.y. & B.C::a.6.)! 
ex equali in eadem ratione erunt, Nempe A, C: : « . y. Nam quia 
A. Tos AB AB A 7 
pet Bait, ap $3 ($3 nf.) C008 

Y G 8 > B GC BC..C p59. — 
& 


A 
(. Pp 
Y 


B | 
(== ms . ) adeoqp A.C::a.y. 


24 Siprima ad ſecundam, eandem habuerit rationem, quam tertia a 
quartam; A .e: : Bf: quinta item adſecundam eandem babuerit ra» We 
tionem quam ſexta ad quertam: C. a 5: D. 8. habebit etiam compoſi» 
ta ex prima & quinta ad ſecundam , eandem rationem _ "—_ chan | 3 
ſexta ad quartam. A + C ,e::84D.8. Nami 7 7 ,4. hy 
* Ro » Ro” Ye 7 Az4G, B,D. BiaD vi 
OT NIEL IIA) | 
adeoqueA4C.e::B+D. g. Vel fic,fi opus,per lemma no- NF 
firum; $i A.4::B.8 & C.o::D. þ& erit(tum A8 —abB, 
tum C8 —eaD, ergo ACTCEC—aB+a D, ideoque ) AT 
G.e::B+D. &. Efque hzc propoſitio, univerſalis ad 


Prop. 2, | 

25 Si quatuer magnitudines proportionales fuerint ATB,a +8: 
A .«.( fitq; At B omnifi maxima ,adeoq; & « minima; ) max- 
ima & minima reliquis duabus majores erunt: (A+B+a> at Ct 
A.) Nam per prop. 19. A+B.ay}&(::A.a)::Bc adeo0. 
quezex hypotheli, B > 8, Ideoque A+«+B-> Ac Ly 0 


6 f ", 

= ? 
”% 
Sy 
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\ & |  Atque haftenus propoſitiones Euclidis tradidimus. Sequun, 

uta | jor aliz que; a Clavio aliiſque, his ſubjungi ſolent; eadem fa- 

jo © cilitate demonſtrandz : quz & Euclideis virtualiter contentz 

6 || videantur. BY IST: 

| 26 Siprime A ad ſecundam B, majorem habuerit rationem, quam 
xrrtiae ad quartam B 3 habebit, invertendo, ſecunda ad primam minorem 

+ || 1ationem quem quarta ad tertiam. Nam quo major eft ratio quzvis, 


YC | | A 
F &| co minor ipfius converſa. Vel fic, Quoniam pg > ”y , eſto 


h 
F" Oe RD ; 6: Ra 
8 ff prop. 8. & "BE ; Ideoque invertendo 5 = "A 
Y I: B- 8 Ay1E A < 
* vel IT *:Velhcy Si Bo” (&=)5 ; erit 


1 B B Ac 

Inverſe Azf S ( A =) a * perCor, pr. 4. 

- 27 Siprima ad ſecundam, majorem habeat rationem, quam tertia ad 
EQuartam; habebit viciſſim prima ad tertiam, majoremrationem quam ſe» 


4 . Nami p-> > B3E EE, 
« nda ad quartam. Nami g- > > , eſto BF eideo- 


I A. BTE .--B Az3E. A 
"que, viciſim, , * 7 > Z. Velſic; $i 6 >(==) 
ÞF- A+E 


= A. 'B | 
ec 3 crit alterne 5 > (: wy =)= - per pr. 16. 


= 28 Sifprima ad ſecundam, majorem habeat rationem , quam tertid ad 
' quartam; habebit queq, compoſita prima cum ſecunda ad ſecundam, Majo- 
Y rem rationem, quam compoſira tertia cam quarta.ad quartam, Nam ft 
| A P A a | fs 

F” © eriequoque CS-3 i> © t1, hoc eft ) 


Arp, atc A1E A a 
> > co» Velizht 7 (&=) F;erit com- 


-.-». ASELi% Als '» 4 C 


29 Ei compoſita prima cum ſecunda, ad ſecundam, majerem habeat 
. Lahionem, quam compoſita tertia cum quarta, ad quartam ; habebit quog, 


" Gvidende prima ad ſecundam, majorem rationem,quam 1ertia ad quartams. 
| | ws SEE. 
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A+B atC A | & | 

Nam fi "- > 7”, (hoceſtg' 41,” 7 +1) crit quo. 
YR. SiA+E+B ATB 

qe B> 7. Vdc;  p — > CS) 


6+ C ALE,' A 
7 3 eritdividendo "go > (x _ do per pr. 17. 


30 Sicompoſita prima cum ſecunda, ad ſecundam , mejorem rationem 
babeat, quam compoſita tertia cum quarta, ad quartam; habebit , per con» Ml 


___o« + w © 


verſionem rationis, prima cum ſecunda ad primam, minorem ratieonem M 


ATB, a+g 


quam tertia cum quarta, ad tertiam. Nam fi "5 7G» ade> | 


A 


| | _” H 
6que dividendo (utprop. przced.) 4 ” &; erit inverſe” 


Bc =—_ 
(perpr. 26.) } <7 , & componendo ( ut prop. 28, ) 


31 Si [Int res quantitates A,B, C; alieh, ipfis numers equales | 


x, Þ,y; ſit4. major ratio prime priorum ad ſecundam, quam prime po- 3 F- 
ſteriorym ad [ecundam; item ſecunde priorum ad tertiam (five zqualis, 


Gve) major quam ſecunde poſteriorum ad tertiam; erit quog, ex equa= 


litate major ratio prime prierum ad tertiam, quam prime poſteriorum al W- 


A 


c A as 


& B y "= 
tertiam, Nam fi F" > ae R y 3 erity *o (= BCG 


A & B X &% C &@c ___t 
=.) (=>*&> cny _ | >*) Hoc eſt 


S y Y 
AtE A "YES DE 2 
E>=, Vel fic; i 7 > (5=) »& C57 
AtE A \ & | 
erit ex zquali, 0 © '£ (el -) 7 + Per pre 22, 


32 
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23 Si fintires quantitates A,B, C , dlieg, ipſis numero equales 
x, 6, yy. Sitg, Major ratio prime priorum ad ſecundam , quam ſecurde 
poſteriorum ad tertiam; item ſecunde priorum ad tertiam ( five zqualis, 
five) major quamprime poſteriorum cd ſecundam : erit quoque ex aqua= 
litate major ratio prime priorum ad tertiam, quam prime foſteriorum ad 
FE A 3 3:8 1. AR 
| tertiam. Nam, fi B > y? & =S e > erit *c LT 


= | A e B YE, « — os ER: | 
' => GTB); (=57 > 
- F A E A C B .- © « 


RR (= = ) a , per pr. 23. 


"0 33 Si ſit major ratio totius ad totem , quam ablate ad ablatam ; erit 
WH & relique 4d reliquam major ratio quam totins ad totam. Nam fi 
\ WW AftfB, B ; ATB ac 
BM oc © © » critpermutando (perpr. 27.) "EB > <@ 3 
Y ALB _atc 


| & per converſionem rationie, (pr. 30.) "A <7 ite- 
q I .:- ATB A A A2YB | : 

"W rumque permutando, 576 Sayre,” o+0 Vel fics 

of | A+tB B AzB, «fe, A, e 


os ys; | Py Pole Ag we —_— — —_— 

=: Quoniam 7, © T7 adecque B c 8F> 'H 
k Þ B 4 Als ec, ATB _A 
BH adeoque a => crit quogue A © Fay Ie 


Z  A2+E4B Atp F A+B 
| Velficz Ate (= Sect o9)> « +6 


B A A1iE AF, A4B 
7 (=2 * rerprep.19. ) Erie —, (= 747 = arp 
+ d }B E AIF3B 
wo J> ( « 16 , a 46 perfrop's. © as :* 


 Supereſt adhuc apud Clavium,alia propoſitio, quz quo: ſum 
kic loci inſeratur, ego pJane non video; Cum tancn iIlic re-_ 
periamgetiam & hic ap; onam. | 
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332 Elemnti quinti Euclidis declaratio, QCAP.3e 
34 $i ſn! quotcung, quantitates, A,B, C, &c, alieq, ip/ts nume« 


10 equiles, &, 8, y, &cz ſitg, major ratio prime priorum ad primam pox 
ſteriorum, quam ſecunde ad Pn O- hec major quam tertie ad ter= 


tiam, & ſic deinceps: 4, > v7 > 8&c, Habebunt omnes priores 


ſimul, ad omnes id fimul PEI ration?m quam omnes priores 
relicda prima, ad omnes roſteriores relicta prima; Minerem autem quam 
prima priorum 4d primim poſteriorum; Majorem denig, etiam , oy 
ultima Priorum ad ultimam poſteriorum. 

Sunto primam atcinque duz, A,B, wanleh Quoniam igitur i 
A. B FF" 


mou T Iadcoque permutando g- g's & componend@ y | - 


B \ 
©4Cc ICY ) <2 ; * Quzerant many Et fimilicer , 


B4C A 3 
probandum erit 435” ow wy =) <7 > Sq,-* ka 


C+D D A 
i ( >. - ) < <2 <7 ST * Eeſic ubivis; 
"A s.0 


Secundo, ponantucutrinque tres, 7 ” 7 > ©; + Quoniams ; 


B Bic | | 
per membram primum 7 =: - r % ty» erit perma- _ 


A a, ATB4C 
tando Bt CG” ety , & componendo B _ EE, 
iterumque permutando,8 per 16 I primum,$ Per pre33. 
_ AxB4CGe BIG, Ci .4A 
Erit 4 7440 C+y Y FE * QuXerant de- 


| *fo b B . G +4 D- C D- 

monſtranda, Ec ſimiliter probabitur * +5 (> hays; - 
FF. 0.4 

£3 bo 


Eodems 
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| AQ 
F. Fodem modo, poſitis utrobiq; quatuor, 7 > gz © >” T 


D : A B B+C4D 
* | 5 * Ericper membrum przcedene, 7 ( » B )> Bred 


s | ideoq3 (permutando, & componendo , iterumq; permutando, 
Ax+B4CtD B4CTD,- C4D 


[ - . | pare 9. Eng 7 > — 
; &c, utprius, ) tf} y 40 iy id EIS” 
/# 


D A BYCTtD4iE 
= ) <7, * Quz erant prebanda. Et militr g++ $6 


=. C4DiE, DIE, EI _B _A 
(> — ET > ” "Ya £ - IF 57) 


M0 Ertpari modo,pofitis utrobiq;, quing; ſex,ſeptem,8:tc.demon=- 
© firatio gradatim procedet. Conftat itaq; propofitum. 

EO _ baQtenus Euclidis Elementum quintum, cum propo= 
WM fitionibus adjunRGis, expoſuimus : ſuccin&e quidem, ſed nec 
WF propterea minus dilucide. 

 Siqueminterim male habeat, quod in demonftrationibus 
"HF non rars, ca quz ad Fraftionum Divifionem , Multiplicatio= 
"M nem &c. attinent, adhibuerim ; quarum doarinam nondum 
"WH ex profeſſo tradiderim : Poterit ille totum hoc capur, cum ſe- 
" _ FraQionum traQtationi poſtponere, vel ſaltem quaſi ef 


Bart 


ent poſtpoſita reputare. Quanquam revera vix quicquam eo» 
WH rumhic aſſumitur, quod non & in ſuperioribus exponitur; pre» 
BF fertimubi de Fractionum netatione diftum eft , & de Multipli- 
- catione Divifioneq; Algebrica live Speciola, 


__— —_— —A | EET 


"I" _ — ”" —— att _— 


CAP. 'XXXVI. 


k. 


Elementi Quinti Synopſis. 
£N Uod przcedente Capite fuſius traditum eſt, in brevem 
| Synopſin redigemus, 


A 5 
| Ubi F =, ibi A,B:: a. 8, Definitio, 


334 El-menti quinti Synopſ'r, (CAP,36 
$2 a(—=A), B+ 7 | 
: prop. 7s 9, 

2s 


> 


B 

A » B * © A 4 8(—B). 

; > a £'M 
o: : :: Jo I Prop. 11.13, F 


A ., B :: RA. RB . prop. 15. 


- "way 


AE A SER 1 


Trem "-> & Ecrgrpt Sg © prop. $10 


Suntque hz propolicionesIntelleQui ſatis obviz,Sequuntuy' ' 2 


aliz. i 
Si.A . B : a . * . 
j A X 8 = B R Q . Lemma. 1 I 
B TR 8: s « o» Corpr 4 i 
1A . a : RT B » Pr. 14.16 
JRA >. --ÞB 'S Re « 8 . " 
1 A .- 8D : &:- 4 e# «C Prop:3.4c 
TINA 28 —_— eb « 
: ALs 5 BYE C 
| A : Þ : 3 prop, 1.54 
| RATes | Rs Fes * I3 19, ; 
- ſe * g | F 
AIB S % z: &YR » 2 2 
"REP 70 
Erit þ 
, A : , A oþs B. 2: | - * FA | Fre 
B ne 4 L wt *3 Pr. 17018. 
h OE ee | COIL, PIel9s 
q eA 'y & > 
| MA*RB. ::MatRB, OE, | 
& bl 
» MAERB 2: . Me RB 3; 
CeB ef 


Sure & hz propgſitiones, earymque converſe 2 vel per ſe. 
atis 


| CAP. 36. Flementi quinti Synopſis. 835 
| Gatiobviz, vel per Lemma noftrum facile demonftrantur; a= 
| deoque fi de harum analogiarum una quavis conſtiterit, con» 
h fabit & deomnibus, Sequuntur aliz, 


prop. 2.24; 

FitAKG * B 2 aL y HE” 
AIC 6%», | 

Sj 2 ;-8 38 4 4-3 

CA \=< Prop. 6, 

Erit G +. B * > 7 P « B . 

F. GATe .BX6 * 2 A . B ' 
Et AN «+ BE 8(:;t An) c36::.6 T pe. 5419; 


r 
CAS) : 
IJ] A . B , GC ; . & . B " Y k 
WWW 
Co——_— L- od, 
- _— 7 of ———__—_—_— — 
MALL p 
Yel A "5 TT. C - & C B Fa Y : 
WVYS WYW 
; Conn 25 cnn? 
I ea; ec ©: = |! » /pracareveg. 
$i maxima A,B 77..8 . & , minim. : 
; Erit Abs > B , « +» Pprope25: 
{ Harum item propoſitionum demonſirationes, vel ex ſupe- 


Tt 3 rlore 


Dialogs, 


| 
DeMeibeomii Ubi haQenus perveneram ,incidiin Marci M:ibomii, De Pro i | 
] 
{ 


_ Horum interpretation? (int depravata : Ttaque, inquit, & recentiores om- 


336 Elementi quinti Euclidis declaratis. CAP. 36 
Tore Lemmate, vel aliunde,ſunt ſatis obviz , vel ſaltem ex ſy. 
pra traditis illarum *xpolitionibus peti poſſunt. Adeoque Fu- 
clidis Elementum quintum, compendio traditum et; locis in- 
terim aliquammultis locupletatum, 

Que ſequuntur, apud interpretes, propoſitiones de non-pro. 
portionalibus; ad alias ab Euclide traditas facile reducuntur, 
in. quibus qual! virtualiter continentur. Puta prop. 26,27,28, 
29,30,31:32,33- In Cor. pr,q Pc. 16,17,18,19,22,23.Cor,pe, 
19, ut cap, przced. oftenſum eft, 


De Marci Meibomii Dialogo, Monitio. 


portionibus Dialogum; anno ſyperiori editum. Quo, novam de Wh 
Proportionibus dorinam ſpondet : Atque tum Pythagoram, WW 
Fudoxum, Enclidem , & quotquot unquam Pythagorici floruere z tum | 
Archimedem, Apollonium, Pappum; Theonem item , atque Eutocinm © 
Commandinum deniq; & Clavium , omniumg, Juniorum Mathematico« | 
rum filios; ive, ſummatim , turn totam antiquitatem, tum recentiores ! 
omnes; ſive, totam Mathtmaticerum cohertem ad nofira u[que temporas © 
ballucinatos eſſe, contendir : Nec tantum ignoraſſe autheres illos , quid. 
fit rationum compoſitio; ſed &, quid ſitratio: Quodque ipſe primus, * 
omnem eruditam vetuſtatem, ingenti molimine, ſuperaverit z Plurag, tra= 
Aiderit, quam ab ulls Geometra ex(peari poſſe, putandum erat. Quippe. * 
# Precipuns., Inquit, narrationis ſcopus eft, ut totam antiquitatem 1gne= "2 
rate in quibuſdam Elementis Geometrie coxvincat 3 deinde autem juxio« i 
rum pravas explicationes, & monſtroſas hallucinationes demonſtrets, W_ 
Cum enim, tum veteres, Pythaporas, Eudoxus, &c, ad rei veritatem WM 
non omnino penetrarint; tum , que veteres rede docuerant, ſiniſtrarecen® i 


nes reprehendam ; qui antiques non intellexerunt * & antiques corrigams 
qui male que dam prodiderunt - atroſq, inſuper non doturus. | 
| Totius autem nove; doftrinz ſuz, hoc eſt, erratorum ſuo- | 

rum, originem, quiexaminat, hanc efle deprehendet ; quod ins | 
ter A%ſor Simhamoy, Kt abſor Stm>aciore;live,(ut loquuntur intere | 
pretes)inter rationem duplam, 8 duplicatam; vel neſciat, vel nolits 
diſtinguere. Quz cum ille pro eodem habere velit; tum ſepa- 
randa perperam commiſcet; tum, quz ab authoribus de utrif- | 
que vere tradita ſunt, quaſ\! inter ſc pugnantla commitrit. A* 
deoque Theonem, alioſque , graviter culpat , quod purer 
| t11p88 


GAP.36 Meibomius notatar, 337 


| mipliduplam eſſe ſextuplum : Dum ile, tripli duplm, noncuplum eſſe, 
contendit; quia nempe, rationis triplz, ratio duplicata, eſt, 
noncupla. 

Deinde; cum ratio 5, rationis + , fit ratio dupliceta; quam jlle 
pro eodem habet atque rationem duplam ; nec interim dubitave- 
rit ; quin dupla fit major, quam fimpla : ftatuit, rationem 1 ad 
4, majorem eſſe quam 1 ad2. 
 Adeoque rationem illam majorem efſe valt, non quam definit 
KY Eaclides, 8d 5. fed, quz ab zqualitate magis recedit ; five, ut 
| Joquitur ille, cujus termini longius inter ſe diſtant, ( Quaſi quidem, 
| jdem <ffet Ratio, atq; Inequalitas.) Ipſamque Xqualitatis ratio« 
| nem, Rationem nibili appellat; utpote ubj nulla eft Inzquali- 
" tas. | | 
| Erpropterea Prop. 8. & 10. e 5. (&quz inde dependent 
” emnes)) falſas eſſe contendit; quod pereas , dicenda effet ra- 
tio, major quam ratio. Adeoque & $ def 5. ( cui inni- 
MW tuncar) falſam eſſe. . : 

"M2 Rationes antem # &Z,item*& Z,( atque de aliis pari- 
+ter,) zquales invicem dicendas vult : Tum; quod idem fit in- 
_tervallum inter 1 & 2, atque inter 2 & 1; adeoque , ſecundum 
Hlam, eadem ratio: Tum quod utraque, ab zqualitatis ratio- 


£ WIA 
FS Qt J 
+4 4f 
SEL "y 
BER 7 


$0. W- 4 
"*& i 
2, : 
% 


%, que recedat. Ex | 
; Eftque hec totius novz fuz doArinz ſumma; breviter qui- 
" I dem, ſed fideliter recenfita; & magiz forfan perſpicut quam ipſe 
| vellet. Cujus quidem ego refutationem, putaſſem , primo, hic 
loci inſeruifſe; tum quod hanc novam ſuam dofrinam non an- 
* | tea viderim, quam przcedentia deſcripta fuerant, & prope om- 
nia jam impreſſa; tum, quod locus hic fic ſatis opportunus. 


potius,vel,(i opus ſit,huic traRtatui ſubjungendam xeljqui. . Uc 
cub 


Refutatio 
brevis, 


333 Meibomius netatur. . CAP.25; 
ſicui videatur illius nova de&rina quicquam in fe habere pon- 
deris; videre poſlit, & quid nobis illi reponendum efle duxj. 
mus. 

Interim vero dicimus 19. A6z9y Aradoroy, aliud plane effe 
quam Abzoy haazrtora,, ut ſupra oftenſum eſt ; &, quid inter 
ſe diftent. - 29. A5zy9yAandamny, rationem duplam, fimpli ma- 
Jorem eſſe, agnoſcimus : ſed non ita ſemper Aaizy Þianaciora* 
( quippe quorties expoſita ratio , feu radix, ſupponitur minor 
quam 1 vel; ; ratio duplicata,triplicata,&c;hec eſt,quadratum, 
Cubus, &c. perpetuo decreſcunt.) 32 Adeoque non inde 


—— 


ſequi dicimus, rationem x majorem efſe quam 5 , utut illa ſi 


kujus duplicata, adeoque cum $8 45, tumy & 10 e5,(tum que 
hinc dependent, ſatis conftare, 49. Aqualitatis rationem 
+, nonrationem nihjil; dicendam efle, fed fimplam. quippe,ut, 
ubi terminus antecedens conſequentem bis continet, duplus dis * 
cicur; ubi ter , triplus, &c; ica,ubi ſemel, fimplus dicendus efts. * 
adeoque + ratio ſmmpla. 59. Negamus item, tum} 1% 1, 
eſſe zquales numeros; tum + & 3 zquales effe rationes . quippe 
T 1, binario major eſt quam —1, (nam +41—= 1itT2) &: 
ratio + eſt rationis 5 ( non inquam, quadruplicata, fed ) qua» 
drupla : nempe {= 4 x 5. 69 Negamus icem, Rationem tantuns * 
dem efle arq; Inequalitatem, ( quippe & zqualium ad invicem - 


eſt ratio, non minus quam inzqualium :) Autetiam idem atq; W 
Intervallum. Uti enim, in ratione, ut Ioquuntur, Arithme-. W 


tica; eadem eſt Differentia ( quz ſubdutionem ſpedtet) 
inter 5&3, atque inter 3&5; non autem eadem ratio 
Arithmerica, 5 ad 3, & 3 ad5; quippe illic, exceſſus binarii; 
hic, binarii DefeQus : Ica, in ratione Geometrica; idem eft in- 
tervallum ( divifione zftimandam ) inter a & 1 , atque ins. 
ter 1 &2 : non autem eadem ratio; (ed illic, dupla ; hic, ſub» 
dupla : five,illic innuitur duplo majus; hic, duplo minus . Et 
quidem, ut illic, licer eadem Differentia, non tamen iden; Re- 
fiduum; feds =3—=T2;3 -=5— —2: ita & hic, licex 
idera Intervallum, non tamen idem Quotiens; ſed 1) 2( 2, 
2 )1( x, Neque magis ſequitur, Quoniam inter 2 & 1, arque 
1 & 2, elt idem intervallum, ergo & eadem R acio, (ive Relatio: 
quam,Quoniam inter Patrem & Filium,aiyq, Filium & Patrrem, 
eadem eſt diſtantia, Ergo & eadem Relatio. Er quidem, ur, 


_ Generatio, commune Fundamentum cft cum Paternitatis,tum 


Filiationig 


CAP.37. De Regula Aurea. 3239 
Filiationis, reJationum fibi mutuo oppoſitarum : Ita & Inter» 
 vallum jidem,eft commune Furdamentum Rationis ( quz ip« 
ſfacft Relatio)tum Duplz tum Subduplz; quz interim ipſz ſunt 
Rationes oppoſlitz, five Inverſz. Sed de his hactenus. 


% 
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CAP, XXXVII. 


De Aurea Regyla. Ejuſdempraxis & Demorſtratio. Exſempla varia. 
 Mltitudinum per umbras menſuratio- Kore diti , [ub diverſis meri= 
 dianis, comparatio. Terminorum proportionalium preparatoria Res 
dufio. Cautela, de non-propertionalibus. Gravium deſcenſus accele+ 
ratus. Effluentis aque vis langueſcens. Terminerum proportionalium 
ordinatio, Terminorum fr eparatio; per Diviſionem : per multi* 
=  fplicationem. Dabij , de guantitatibus Heterogencis , ſolutio. Opera® 
tion; frobatio, | | 
# | A? Proportionum doArinam, ( quam jn ſuperioribus A#rea Re- 
 þ{ Afuſius tradidimus , ) ſpeRat, quz dicitur , Auee Regy- $44 

8 1a; five Regula Trium (Quz ob inſignem ſaam, quam, in tota 
= Matheſi, uſum habet , Area dici ſolet. ) Qua nempe, Termi- 

= 7&rum quatuor propertionalium , datis Tribus, Dnartus inveFigatur. 
"H Sienim, Tertias fer ſecundum multiplicetur ( vel hic per jl]um, ) Praxis. 
= & produfum dividatur per frinum; Quetiens exbibebit Quartum 
gueſitam. 

KF CSuntoenim quatuor termini proporticnales A.B:: e«, þ Demonſire« 
 DatizA, B, «, prodibit E _ Cum enim fit, ex hypo» '% 


þ | thefi, A. B:#, C, adeoque (invertendo) B.A::C.s, hoc 
; eſt. 17 —£# Uctringue multiplicando in « , prodibir 


; 7 wo 

- > . velA)Be(c, 

Vel item (ab origine) fic, Quoniam eft ex hypotheſi, 
: A.B::e.c.hoceft l —.* multiplicando ntringque in BZ, 
: erit A 4 = B«, Adcoque, dividendo utiinque per A, erit 
) 6 — "Ss 

jo A » 


"WI £0 U v Vel 


340 De Repnla Area, CAP. 37 
Vel, ut tyronibus fic magis adhuc perſpicuam, cum fig 
\. B:;a.&. hoceft (per def. proportionalium , live , ejuf+ 


c 

| Ph | ( 

dem rationis) g” = 7 * $i zqualia zqualiter multiplicens 

| _y = SD | 
tur, prodibunt zqualia. Adeoq; fi tum F , tum: g*, ducantur' 


i Poe ah. Bey 
inB; fietillic & xB=A;hic, g*#B= T : adeoque: 


B 
A = we lceramque, duXis utriſque in 8 ; fiet, llic Ax = ; 


B& Fo. Pabke F 7:4. UN | 

A853 hic, ” g x&= Ba: adeoque A8 = Ba. (Hoc eſt; Ex: 
quatuor proportionalibus, fatam ab extremis zquatue fato- ? 
a mediis: quod & ſaperius aliquoties demonſtravimus. ): De- * 

_ nique, fizqualia zqualicer dividantur, orta erant zqualia.. 
| Adeoque, fitum Ap, tumBea , dividacur per A; erit, illic . 


A)A8(& hicA)Ba 74 * adeoque&= TT" * quod en | 


rat demonftrandum. . ugh x 4 
: Per hanc Regulam ſolvi ſolent hujuſmodi Problemata, WM 
Fxfempla. Mm ; | ] : | - 
Si 3 pondo mercium conſtant 5 ſolides, quot ſolidos. conſtabunt earun« W. 
dem mercium poxdo 15, Quoniam in queſtione ſupponicur, mer-" 
ceselle 2que charas; erit, ut merx-ad mercem , fic precium ad'. 1 FC 
precium; Adeoque ut 3, numerus mercinm emptarum; ad 15, 
numerum emendarum : ita 5 numerus pretii dati; ad names _ 
rum pretii quzfiti, pondo, ,pondoe: - fol. . i ſol... 
| Nempe Ft on MY 713 32S 63 Os 
Vel, quia jami de numeris nbique agitur, eric, alternando, 
ut merx, ad pretium; fic merx, ad pretium. Nempe 
pondo. Aol. pondo ſol. 
if, | g Ys I S) | . Q, | 
Solvitur? autem, juxta przſentem regulam , ducendo termi- 
numſecundum in tertiam,. (five, quod perinde eft, tertium in; 
ſecundum,) undefit. 5x15. 75: q 


& dividendo' per primum , 3) ' I'5 
75 (25—Q. five 7; — 25 WL 
= 0@Q. Adeoq pretium quzſlictum<ſ}, 3.) 75. (25 = Q 


' 25 ſolidorum,. 


CAP. 37. De Repula Aures, | 34x 
Item, Si 3 dierum ftipendium , fit 2 ſolidi; dieram 12 Ripendium, 
quantum erit. Hoc eft 39, 25:: 12d, gs, Maltiplicentur invi- 
Cem 2 in 12, fiet 2X12 — 24. tum di- 


videndo per 3, prodibit 3) 24{($— Q. I2 
| Dierum itaque 12, ſtipendium eft $ ſo- Fe. 8 , 
lidorum. , 2 ) 2 4 ( - = Qo« 


Pariter, $i Argenti uncie dug valeant | 
( in moneta Anglicana ) decem ſolidos; queritur, quanti valebunt un- 
- Cie duodecim, five una libra Argenti ? Solvitur, ut prius3 invento 
_ termino quarto 2 — 60. Adeog; 


B una libra argenti valere deprehen. 2,10::12.9. 
S dicur. 60 ſolidos Anglicanos, ſive FR dot 
| tres libras monetz. 2 )120( 60 


 Pariter , Sicui libeat altitudinem __ Altitudinum 
| Turris, inplano exefte, perumbram eſtimare ; id ita fiat. Erigatur per wnbras 

| in codem plano ( vel ſaltem parallelo) palus ſeu baculum, noe men[uratie 
tz longitudinis A (pata peduw 6; ) umbram ſplendente So- 

| le projiciens, cujus menſura fit B,( puta pedum 2.) Eodem 

© tempore, menſuretur umbra Turris, quz fit 8, (puta pedum 

© 20, ) &quzritur, Juanta fit Turris altitudo? guoniam itaq; 

© In fimili ſitu , umbre fint Altitudinibus proportionales; eric 

| B, A::&.c, hoceſt 2. 6::20, a. Et, fafta operatione, in- 

* veniture = 60 ped, Alcitudo Turris. 


B.A::B.es 3; 2 . 6 ::20 , ©, 
A | 6 


A - 


AP | 
B)JABC EE =e. 2)120(60—D, 


Similiter, : Si quzratur- ©uota fir kora Athenis, quando eff, Oxor Fa | 
_ mie, offava. Preſciendum aucem hic eft, ex Geographia,, Athe- Here ys 
nas magis ad Orientem poſitas, quam &ft Oxoniai, gradibus ſub Rwy 
( plus minus) rriginta. Ideoque citius ad A.henarum Meridia- meridianis , 
num perventarus «ſt Sol, quam ad noftrum Oxoniz. Puzritur PP 91410e 
autem, quanto citius ? Hoc-autem ut expediatur,ſciendum eſt 
inſuper, Solem horix ( circiter) 24, integirum diurnum circu- 
lum transigere, & ad eundem unde abierat Meridianum redire. 
Ponunur autem, in circulo integro, gradus 360. His folitis, 
- {ic inftituitur Analogilmus, Si Sol, in horis 24 , peragat gradus 

| U uz | 560, 


Terminorum 


34 2 | De Regula Aurea" . CAP. 391 


3603 quot hors peragit gradus.3o ? Adeoque , cum eadem 2qua« 
bili celericate motum , tranſigat ſpacia temperibus proportio= 
nalia; erit, ut gradas 360.ad gradus 3o:; : ita tempus horarum 


24- ad tempus quziitam, nempe horarum 2, ut ex adjunda . 


opecatione conſtabit, 

"+ hs - Bs pr. h. or. h. 
360 . 30 2: 24 , B=2 360 + 24 :: 30. B= 20 
| ey ZO 


360)720(2=a 360) 720( 2= ©, 
Horis itaque duabus ( circiter) ad meridianum Athenienſent 


Solcitius pervenic, quam ad Oxonienſem ; adeoque illorum: ? 
meridies eſt, noffco, duabus horis prior, Nempe illic, meridies 
eſt, five hora duodecima; dum hic , eft decima. Adeoque illic * 


hora decima, dum hic o&ava eſt. | 
Si vero contingat, Homologos terminos, in quzſtione pro- 


per Redud1- poſitos, non ejuſdem (ut loquuntar) denominationis eſſe; re- 
onem prepa, ducendi prius erunt termini ad denominationem , prius proce- 


ratio, 


dat peculiaris hajuſce regulz praxis. Puta, Si proponatur hu- [ 
juſmodi quzſtio; Poſito, quod tres wncie argentt valeant quindecim * 
{olidos wy nh quanti valebunt argenti ponds quatuor ? Cum hic © 


quatuor fapponantur termini proportionales, quorum dao, 


pondas reſpiciunt; reliquiduo, valorem ; qui autem pondus 
reſpiciunt, non eandem ſortiantur denominationem ; ſed de 
unciis, ille ; hic, de libris ſeu pondo, pronunciat ; Reducendj -* 


ſunt hi duo termini ad eandem denominationem ; priaſquam 
infticaatur praxis hac reguli. imperata. Adeaque; vel, pro 3 
unciis, ſubſtituendam + librz 3 ( quippe, cum libra contineant 
daodecim uncias, erint, tresunciz, libre: quadrans;) ut quz- 
ſtio fic inftituatue; Ut F libre, ad q libras ; ſic 15 ſolidi , ad vals- 
rem queſinum, Vel, pro 4 libcis, ſubſtituendum , 48 uncias; 
( quippe, cum libra contineat 12 unciat, 4 librz continebunt 
4x12 = 48 uncias,) ut.queſtio fic inftitaatur; Ut 3 uncie, ad 
48 nncias ; ſic 15 ſolidi , advalorem queſitum, Utrovis modo, pro- 
dibic valor quzſirus, 240 folidorum;- hoc eſt, 12 librarum mos» 
netz Anglicanz, ut ex operatione patet, 
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1 4) 60(240= 2 3)720( 240— 2. 
a. 


Quomodo autem hujuſmodi inftituendz fint redu&jones, 
ſaperius oftenſum eft , vbi de Multiplicatione & Diviſione 
verba fecimus : nec opus eſt hic repetere, 

Verum hic cavendum eft, ncequando frandi fit, indeque Cautela de 
| errorſuboriatar; quod ea tanquam proportionalia habean- non proporti« 
| tur , quz proportionalia non ſune, onalibuss. 

 Exſempligratia; Si, poſito , quod pondas gravitate ſua motum, 
BY duobus temporis momentis 20 pedes Gravium des 
Wh defcer:dat ; queratur , quot pedes de» 8 7 p þ ſcenſus acce= 
þ _ fit momentis 10. Si fiat 2.10::20.Q — 100 befalus, 
© hic multiplicatio numeri tertii 10 
| per ſecundum, atque produti 2) '200{t00=Q. 
þ diviſio per primum p prodibit | 2 
| quartus 100. At ille numerus quzſito non fatisfacit, Quam- 
b vis enim verum fit, pondus illnd eadem velocitate motum , 
| 200 pedes, 10 momentis, peratturum, qua, 20 pedes , 2 
a moments peragebat 5 quia tribus datis2 . 10: : 20. quartug 
"WW proportionalis eſt 100 : attamen hand reve lic reſponſum 
F ici dicimus ; quia grave deſcendens, non #quabili procedit 
"W motu, ſed motu accelerato; atque eo quidem celerjus quo 
F diatius fuerit in motu. Dico, quo dintizs ſuerit in motu , non 
A F autem » ( quod vulgo alunt Phyfici, ? quo fit ceniro Propiuse 
Non enim propinquatio ad centrum, fedab initio motus eJon- 
 gatio , ſeu potius continuatio metas, eft cauſa audz celeri- 

eatis. Nam fi grave demiſſum a pun@o C, ca- 
dat ad pun&um D ; atque idem grave a punto oh 
 Ademiſſum cadat item ad punftum D , (per | 
B 


lineam A BC D; ) utroque caſu tranfibit ſpa- 
cium CD , ſed non cadem celeritate; fegni- 
us enim per illad ſpacium movebitar, fi mo- 
veri, incipiat a punto C, quam fi motus, 
per ſpacium A C inchoatus, per reliquum ©) 
C D continuetur. At vero fpacium illud 
CD , eadem diftantia abeſt a centro, 
live ab A , five a C, motus_ inchoctur, FD 


Effuentis 
aque vis 
langueſcens, 


3.44 : A De Regula Aureda. CAP, 37 
Porco, (i ponantnr zqualia ſpacia , AB, BG, GD: Pondus || gy; 
per ſpaciam AB jam delapſum, continuabit motum per ſpa. qi 
ciumB C, majori velocitate , quam perſpacium C D move. qu 
retur, ft motum a punto C inchoaverit. Propius tamen a cen« qu 
tro abeſt ſpaciumCD, quamBC: verum illud (BC)abÞ @ 
initio motus (a pundoA inchoati, /) magis diftat, quamab | gz 
initio motus( inchoati a C ) diftat ſpacium CD. Quz om». 

nia tum experienti erunt comprobata, tum ab iis tradita qui  { 
de motuum acceleratione acurifſime ſcriplerunt. Omnes icaqz Þ 1c 
rationes illz,quz apud Phyficos paſlim occurrunt,de motus na«  ,, 
turalis celeritate anfta, a propinquitate ad centrum duttz, i 
penitus evaneſcunt. Quippe non tam terminus ad quem , quam i 
terminus 2a quo, in motuum acceleratione ſpetandus erit. ' 

Idem peccabitur, fi hujuſmodi proponatur problema? 
quaſi hac regula ſolvendum ; Si vas 12 congiorum capax , aque: 
impleatur ; atque , aperto in funds foramine, exeant in duobus hore” 
minutis tres congii ;queratur autem , quanto tempore tora exibit aqua? | 
Propofira quippe quzftione, fi 3 congii eftiluant in 2 minutisy ? 
12 congii in quot minutis exibunt ? | 
Reſpondendum effert, juxta hujuſce 3,2::12.Q 
regalz tenorem, totam exitarum 5: ® 4 
aquam minutis o&o; quia 3 .2:: 3)24(8= Q, 7 
12.3. Atrtque hocquidem verum 2 
efſet; modo aqua eadem pergat velocitate exire qua co- We 
perat. Ac ſecus omnino fe res habet. Siquidem conrinuede= "i 
creſcit exeuntis aquz celeritas,& quo minus ſupereſt exhau-"_ 
riendum aquz, eo. ſcgnias exit. Majore nempe & vio« i}. 
lentia & velocitate efflaet aqua vaſe pleno , quam ſemi» 
pleno; quoniam aqua inferius exirura majore mole ſuperio- 
ris aquz premitur. ( Non obſtante, quod vulgo admittj ſo-. 
let; principio , De gravi in locoſuo, hoc eſt, in rem vel zque 
vel magis gravem, minime gravitante. ) Cai fidem facient ipſi 
oculi,ſ1 attendatur quanto majore vi & velocitate,ex dolio cer- 
viliz pleno, per eundem canalcm,excat cervilia,quam cum pro- 
pemodum evacuatur. 

Quibus autemgradibus vel creſcit velociras cadentis pon* 
deris , vel decreſcit velocicas per canalem excuntis aquz non 
hujus locieft inquirere, Sufficit impraſeniarum monuille , 
banc, quam prz manibus habemus , regulam , non niſ1 de 

quanths 
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6AP.37. * * -- De Regula Amrea. 246 
quatitatibus vere proportionalibus procedere.nocet enim, Date 
quantitati aliam in a«ta ratione poncye. Nempe quzritur quantitas 
quarra, quz, ac tertiam datam , eandem habeat rationem , 
quam haber ſecunda ad primam ; vel, ad quam tertia data, 
eandem habeat rationem, quam habec prima ad fecun- 
mn, i: - 
Cavenda porro, ut datarum trium quantitatum , quzlibet De Proporti; 
ſao loco ponatur, Non enim promiſcue quzliber in quolibet one terminis 
loco ponenda 'eſt, ſed in ſuo ſingulz. Neg; etii illi ſemper pri- rite erdinan= 
K mus debetur,quz in queſtione propofita,primo occurrit, Ixpedis. 
B enim quzſtio propoſita variis ambagibus& involucris involvi- 
3 £075;quz priustollenda ſunt,qui proportio rite conſtituta appa- 
{reat:Ut in ea quamodo expoſtimus de differentia meridianorh: 
| Athenienſis&Oxonien(1s.Szpe etiam quzſtio minus direRe pro- 
| ponitur:Uti & expoſita de Argenti valore quzſtio,ita propone- 
| retur , $710 ſelidi Anglicani tamundem valeant algae 2 wnie argenti s 
* guanti valebunt uncie 12? Non enim hic 10,fed 2,eft proportionis 
- terminus primus ;/ ututille in quzſtione primum audiatur, 
- Urtigicurſuo 'ponantur Joco finguli termini; curandum 
- eſt,,ut quatuor quantitates (nempe tres datz & quarta quaſita 
C ira diſponantur ut prima ſupponatur eam haberc rationem ad 
| reliquarum alteram, quam habet reliqua ad quartam. Secus 
 enim-non erunt quatuor proportionales. Adeoque, in quaſti- 
FF one proxime expolita, primus terminus nec erit 10, nec 12. 
"F fed 2. Secundus aurtem, prolibitu , eric vel 10, vel 12. Nem- 
'F pe,Ult 2unciz,ad 10 ſolidos ſic 12 unicz , ad ſolidos quot ? 
- Nam ut numerus ponderis - 2unc |, yofol ,; 32unc. Ofol 
prioris, ad numerum va» 5% RS By 
tori al dact;-fic fapponſs;. TT oe 297 55 2000 oy 
tur numerus ponderis poſterioris , ad valorem ſuit quzſitum? 
Vel etii,ut 2 unciz,ad 12 uncias3 Sic 10 ſolidi,ad ſolidos quot» 
Nam quz ratio eſt ponderis ad pondus, ea ſupponitur & va* 
Joris ad valorem. Atque hzc determinis ordinandis ſuffici” 
ant. | | 
Terminis ita rite ordinatis; perinde omnino eft { quod 8& 
Jam dizimus ) five terminum tertium in ſecundum > five hunc 
in i}lum ducamus. Non modo, quia (qued modo diftom «Rt ) 
perinde eft urrum duorum ſecundo tetiove loco Pn 


D? praxios: 


varietate, 


346 ; De Regula Aurea: CAP: 37; 


Sed maxime , quic duoram invicem ducendorum , periade eff 
utram daorum malciplicatorum effe faciamus , aut malipli. 
candum : quod de multiplicatione ſuperius univeriim diftum 
elt 


Sed 8 perinde eft, five Matiplicationem, five Diviſtionem, priug 


inſticuamas. Sive enim terminorum ſecundi tertiique invicem . 


duorum produttum per primum dividamus ; five mediorum 
C ſecundi & tertii ) utrcovis per primum diviſo , quotientem 
in reliquum ducamas; perinde omnino eft : Idem enim ut- 


cunque prodibic terminus quartas, (quod & ſuperius de mul... 


tiplicatione & Divilione tradidimus univeriim : - Nempe, 


quories plures continue faciendz ſunt multiplicationes & Dis 
viliones,perinde eft quo ordine inſticuantur. ) Namfi A. B 2 


i þ- F 


TEIIm—u—_ — ER OO 


A A A 


ſpeciatim in numeris f fit verbi gratia, 3.9 ::6.18. erit. 
9x6 6X%2(—4) =2x6 (=3n6)=x9(—2u9) 


—18. Adeoque cujusvis arbitrio permittitur, ut, pro re” 
nata, eo ordine inftituat operationes, quo magis pro hic & 


j 
TT 
£ 
jen, 


nunc (ut loquuntur ) videbitur accommodum. 


tertium per primym dividere, 2 )7 ( 35, adeoque mutipli- 
care 5x3z: operatio utrovis modo impeditior erit, quam 


f prius mulciplicatis mediis, 5 «#7— 35 , fiat tandem diviſie 
per primum 2) 35(17 3. Quamvis enim & hic tandem prodeat 
fractio, tamen quz ulterigrem difficultatem mon procreabic ; 


quippe 
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7. | CAP. 37. De Regyla Aures; 347 


'n quippe illicfiftendum eft , nec alia ſecutura operatio quz per 
3 fractionis adjetionem reddatur perplexior, Si quando autem, 


Jam ante peraCas operationes , proſpiciat quis medio;um al- 
eerum poſſe per primum ita dividi ut nulla ſuperfit fraQioz 
commodum erit divitonem illam pramittere; ita enim ope» 
rationes minoribus numeris exercebuntur. Puta in analo- 
gia jam dica 2.5::8,Q. commodum efle poterit, ( nen 
 gquidem ſecundum , fed ) tertium, per primum dividere, 
\ 2)$(4; & quotient in reliquum ducere, 4x5 = 20 
* Nonnunquamitem commeodum erit, prxcedanei termino- Jermindrum 
| rum expoſitorum diminntione , operationem expeditiorem P!<f14! 
" reddere. Fit autem illud vel terminum piimum & ſecun- f® Diviſie> 
© dum,vel primum'% tertium,ubi id fieri poſſe perſpicitur , per" 
 communem diviforem dividenda; vel etiam eorum utrumque 

| nonnunquam Ffaciendo, Puta{ in proportione 6,9::8. Q. Si 

-  primam & ſecancum, per 3 

- dividamus; (eorumque lo» 2 

U. CO quotientes ſabftitua- & . 9 . "4 $ 0 Q = 12, | | 

- mus3_) habebitur proportio : 


© 2.3::8 ,Q. Sin primum 3 4 | 
© & tertium dividamus per & « 9 :: $.,Q==12. a '$ 
- 2; prodibit 3.9.4. Q, Si 

© denique utrumque fiat ; pu» 71 ' 


"© ta tum primo primum & Z 3 4 

'B fccundum dividamus perz, 6 .9:: $.qQ =12 

tum primum ( jam abbrevi- 

atum.) & tertium per 2; prodibit x. 3 :: 4.Q. Fedem ubique 

ſucceſſu : Ecit enim ubique terminus quartus quzlitug 
= I2, | 
Similiter in ſp«ciebus, five ſyn: bolis ; Si cxpcnatur 


Analogiſmus ABUC.A DE::BEF.Q. 


- SS 


ſubſticuatue BC. DE::BEF-Q 
vel etiam AC.ADE::EF.q 
vel denique C. DE::EF.q, 


Idem ctiam utcungue pgroditic texmirius quartus, vel qui 
Rx Latio 


Per Multi 
blicationem, 


Dubium, de 
© iantitati- 
bus Hetero- 
Centels, 


348 2, De Regula Aurea: C A P.35; 

tantundem valent ; puta A DEeRRr a DESHREA : 

ADExEF _DE-EF=DEqFAQ Ft imiliter alibi, || © 
AC CG 


Aliquando item , multiplicatione, fiet accommoda tex. | 
minorum przparatio. Si nempe vel primas & ſecundus , vet fl 
| 

q 

| 


primus & tertius , eodem communi multiplicatore multiplj. 

centur; (vel etiam utrumque fiat: quo pafto frationum 

moleſtia facile evitatur. Puta fi exponatur analogiſmus, 

2,4::3.Q. commode ſubſtirgamus vel primi & ſecundi RE 7 

vel primi & tertii duplum ; puta 5.,8::3.Q.vels.4::6.0, MW 

JItempro3J+E.3::%. Q ſabſticoamus vel 4,2;;4, Q v1 
2,2::1, Qeveletiam5 «2:: 1, Q. Similiter in ſymbolis pro © 
. — DE .. GH : 
ps Mo BC * BY © IM 2. 
Subſtitnamus Towel A-q - DE_..GH ©, 
primo & tertio In G24 - B B F 
vel am, (daft g DE, OH.g, 
primo & 20 in BF © * F. ** TGF 
vel potius ( _ _— - SPE 
que fadto ) b | DT % 
vel ( dudtis item 4 F..:DF- =>: GH 
& lecundo inF) I Tr & k 2 
vel deniq; (duftizad-2AqFq.DE::C — DEGH, | 
Kicprict) ke goin IT Ir OM. aq | 

Commane harum' preparatiorium findamentdin «© A 
© 10d Maltiplorum ad zquimultipla, eadem eft ratio atque 
hnplerum ad limpla. Para 3x2: 4.x2:;:3, 4. Item, 
2::3.4 Iem3A.4A::3,4 EcBA,Ca::B.C 
2 = :; B.C, Erfimiliceralibi. 

(Inus adhuc ſupereſt >, qui nonnullam morari poſlic, ſcrupu- 
lus; Nempe cum certum fit analogias non raro ififtitui inter 
quantitates heterogeneas, (puta ut linea A; ad-lineam B; 
ſic pondus @, ad pondus © ; ) qui poſit unain alteram moulti- 
plicari, aur per eam djvjdj 2 jtem, quid fit, verbj gratia, 

pondus 


| CAP:27. De Repula Aurea. 249 
P pondus « in lineam B multiplicare , aut per lineam A divi- 
dere? Quale enim facum illud erit cujus Icngitudo eff 
Linea ; latitudo pondus ? aut qualis quotiens, ubi quaritur 
quoties pondus « contineat lincam A? 
l, Dicimas itaque, non hic ram comparatilineam ad pondus; 

quz quidem plane heterogenea ſunt, nec invicem cowperan: 
| da : ſed rationem duarum inter ſe linearum , ad rationem du- 
 orum invicem ponderum : ©ux quidem rationes invicem 
| homogenez ſunt, puta dupla, tripla, ſequialtera; ſumpta 
* nempe denominatione a quotiente antecedentis per conſe- 
| quentem diviſz. Eft autem quotiens ille, ut ſuperius craditum 
| eft , vel numerus, vel ſaltem in genere nuneroſo aliquid , ip- 
| filque nomeris homogeneum ; puta numerus fratius, aut 
 fardus, auttale quid. Adeoque quum dicitur A.B::e.8. 


hoc tantum innuitur, rationem A ad B five p > #qualem 


- —m—_Xx vc" .. 020 ww Xa <5 @Kknw 
, 
O A bs > x Es 0 PS: - / 
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EG: rationie ad C. live = Vel quod tantundem valet , quo» 


| tientem quantitatis A per aagenFam B diviſe, z#qualem 
_ eſſe quotienti quantitatis « per ſibi homogeneam (utut priort- 
| bus heterogeneam ) diviſz. Pura, f A fitlinea bipedalis; B, 
| pedalis ; erit illa hujus dupla, five ut 2 ad 1. Item, fie fit 
© quadripondium; þ&, bipondium, erit illud hujus duplum , 
4 fre ut 2 3 Quippe crit , tumB) A(2z,wm &) a(2, 


F A 


= == © : 
F Adeoque & © = 2 ={=£ &c. Cum itaque nihil hic a= 


©  liud ſpeRetur, quam ratio, ſive etiam quotiens : licebit, pro ex- 
poſiris quantitatibus, alias cujuſcunque generis ſubſtiruere , 
' quz ineadem fint ratione confticutz , five eundem quotien» 
tem exhibeant ; utur expoſitie fint heterogencx. Arithmeti. 
cus itaque , quo operationes ſuz reCtius conſtent , pro expo=« 
firis quanricatibus cujuſcunque generis, quarum tantum ra- 
tio confideratur , numeros ſubſtituit (five quod numeri inſtar 
eſt ) in eadem ratione conftitutos. Puta, pro lineis A, B, 
bipedali & pedali, binos quoſvis in eadem ratione numeros, 
puta 2, I; vel4, 2; vel 6, 3; &c. quia utcunque = Z 


= $= 8 : Et, pro expoſitis, zqualia ſubſtituendo ; quanti» 
£48 non immutatur; fed utrobique tantundem cft, Proinde Regs 
RN Xx 3 | ll 


5 Fjuſdem ſo- 
lutio. 


CO 


350 De Regnla Afirea, CAP.3, 


eſt five dicat , ut linea bipedalis A, ad pedaſem n five, ut : 
numerus2ad 1; fiveut 4ad2; &. propter Quotientem, < 
adeoque & Rationem , ( quz hic ſolum ſpefatur, ) utrobj. | 


que zqualem. Et quamvis, pro numeris his, nonnunquam & 
ſymbolaicerum ſubſtituat vel etiam quz linearum erant re. 
tineat ; ea tamenquali pro numeris habet , eaque numero. 
rum inſtar traCat yerſatque, Nec tam lineas & pondera, quam 
numeros,it iiſdem, cum lineis & ponderibus, ratjonibug, 
conſticutos, fe verſare cogitat. iraque in exſemplo TA 


ft A,B, fupponantar fignificare 4, 2: ( quianempeg = 4) 


manentibus interim { placer «, 8, ut ponderum ſymbolis * 
tantundem erit dicere A.B::«.8; atque 4-»2::a,0 | 
Adeoque ſecundi & tertii retangulum B x@, eſt 2xa , ſive : 
Bxe ' 2x&> | 3 

ponderis « daplum: Ec 7," , eſt © -# five iſtius dup] 7 
quadrans, At vero, pondus duplare, iterumque quadri» !? 
tariam partici, .nihil aſacdi ſonar, 4 
Vel etiam fimplicius rem ita explicemus. Quoniam ponun« 
tar tum A, B, tuma, 2, quanticates utrobique homogenez , ? 
( ucuc hx adillz heterogenez; ) diviſa quantitate B per A, 7 
quotiens crit numerus ( five quod numeri inſtar eſt )) rationem : 
| þ B | 


I: 4 
denominans z puta N — F* Adeoque A hoc eft X x &, 4 


tantundem eft atque N x «. Ex propterea F"x« —=þ vel hoc = 


N « a —=8: figaiſicat quantitatem « (cajaſcunque fuerit ge= 
neris ) dutum in N numeram quz denominat rationem B ad 
A, (quancitatemautem quamlibet, pernumerum mulcipli- 
cari, nihil eft abſurdi ,} #quabicur quantitati 8 : vel quod 
tantundem eſt ,, quantitaris « totuplum , quotuplum Beſt 77 
A, (vel etiam tantuplam quantuplum &c. ) zquatur quanti« 
tatl S. 

Solent hic nonnulli Arichmetices prafticz Magiſtri,. opera- 
tionis hujus examen adjicere; ut nempe melius confer, fi quod 
oriatur dabiym, num probe peraRa fit operatio. Poteſt autem 
id vaciis modis fieri. | 

Nonaulli ſic inftituunt, DaGis tum termino primo in 

qguartum 


CAP. 37- 


; De Repula Aurea. 23k 


quartum , tum fecundo in tertium, fi ntrobique idem pro” 
duavm emergat , Indicio eſt rem probe peraftam effe. ( Put 


{i propolitis3.5 : : 9. Qeprodeat quartus Q — 15. FaQo ex*® 


amine , reperietur 3 = 15 (_—=45 )=5 x09, adeoque Z3.,3:2 
9.15. Proportionaleseſſe, atque operationem 1«&e inſtitn- 
tam.) Nam f,quatuor termiinorum,fatum ex mediis zquetur 
fato ab extremis, ſunt iIIi quatuor termini proportionales. 
Cujus Demonftratio ſuperius aliquoties adduQa ft. 

Vel fic. Si terminus quartus,modo inventus, jam fiat primne, 


| atq; operatio inverſe inſtituatur: Nempe ut qui quartus erat ad 
* tertif,ita qui ſecundus erat, ad quzſith; faCtaq; operatione pro=- 
” deat quifuerat primus,ree proceflit operatio; fin minus,ali- 
| cubierratum eft. Pura, fi, ut prius, expoſitis 3.5 ::9. Q, & 


prodeatquartus Q= 45, adeoque 3.5 ::9. 45. Examen 


 inftituo invertendo 'proportionem 45. 9::5.Q. (Namfi 
| quantitate fint proportionales , erunt & inverſe proportiona= 
| {es;ut fupra oftenſum eft.)Ec quoniam,fic fata operatione,pro= 
 ditquzfitus Q—3, ( qui prius fuerat terminus primus, 
| jam agter quartus, ) patet operationem reQe peraCtam efle. 
_ Sedaliis hujuſwodi multis modis inſtitui potefſt hoc, examen: 
* Nec tamen tanti eſt ut [plures recenſeam. UT 


Atque hattepus de Area Regala quz dicitur Dire&a , dictum 


- eſto. De Regula inverſa dicetur Capite ſequente. 


CAP. XXXVIILL. *© 


De Aurea Regula reciprocae Ejuſdema DireQa, diſcrimen. Praxis , ® 
Demon#iratio. Bueſtiones per banc regulam ſolvende. De operationum 
compendiis & probationibus. Redudiio hujus adregulam Dire« 
"5, am, ; 


1 A Oreaquz dicitur Regula inverſa, five Reciproca > eft ubi. 


; expoſitis tribus quantitatibus queritur 'quarta reciproce proportion 
na IS. | \ 


Boa 


Regula au« 
rea Inver[a, 


/ @umods 4 
Dittgrt autem a Regula Direa, quam pracedente capite ex-direQa dife 
| RN x 3 __ poſuimusſert. 


 Tjus praxis, 


35 2 De Requla Aurea Reciproc. - _CAP.30 


poſuimus, quod ar illic ſpetatar xqualicas Rationum , vel 
Qaotoram ; ica hic, aqualitas Reanguloram five Fa&o- 
rum. Nempeillic, ut cerminus primus ad ſecundum, fic ters 
tius ad quartam quzlitum : adeoque idem emergit Quatiens 
tum ubi primus per ſecundum , tum tertius per quartum ' dis 
vidicur, (quod eſt zqualium five earundem rationum genui- 
num & fimpliciſimum cricerion. ) Hic autem , reQangulum 
five faftum a primo in ſecundum dufto , zquatur Retangulg 
five Fato a tertio in quartum quzlitum dutto. -_ 
Exſempli gratia $i aper longus perticas 40, latus 4 , Contineat Jhe 
gbrum terre, (Acram, mlge dick- _ 
mus: ) queritur, quam latus ſit opar- 1 
tet, qui nonni/t 20 perticas longas eff, | 
ut eadem terre quentitas habeatur? 
Manifeftum hic eft, cum ucrobi- 
ue Zqualis terrz quantitas ſpe= By 88 
vary quz cx latirudine &lon- | 
gitudine comparatis *emergit; | | 
quo in altero longitado major 
fit, eo minor fit Iaticudo necefle 


P 
eſt, & contra; ut alterias defe- A 160 FR 
Gum alterius exceflus compleat. | 160 
Adeoque, ut prioris longitudo 40 


ad latitudinem ſauam, fic poſte- 
rioris longitudo ( non direQe, 
nam fic prodiret figura ſimilis, | - l| | 
non =#qualis, ſed ) reciproce ad | Ar: 
ſuam laticudinem, Sive, ut 
Longitudo fecundi ad longitudis 
nem primi, fic-primi latirudo 
ad latitudinem ſecundi, Nam | 
hoc eſt, reciproce proportionales eſſe, | 
per2 def. 5, Adeoque <1 prioris VIVD. 
longitudo ponatur A, latitu- ES 
do B; ſecandi longitudo «, latitudo 8: eritA.e:: &. B, fie 
ve 8.B::A.«.utfit AxB—e@xþe by 
Hujuſce Regulz praxis hzc eſt. Sj, trium terminoram, quod fip 
ex prims in ſecundum dutto, dividatur per tertium , prodibit quartus reci= 
proce propertionalis, Adeoque, cum in expolito exſemplo,, prioris 
a 


y 
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agri longitudo A, dufta in ſuam lati- | 
tudinem B, faciat retangulum AB; | A 


fa&a diviſione per « ſecundi longitudi- -— 
nem, . prodibir hujus latitudo quzſita - «)AB(8 


" JO wy . Vel, in-numeris, cum prio- 40 
 xis longitudo 40, dud in latitudinem X 4 


'. 4 
» 

4 > 

+ od " 

45 $7 

. 

# \ 
___ 
£2 
LOBE? >. 


; Ponitur retangulum primi in ſecandum , zquale reQangulo 
; tertii in quartum; hoceft AxzB—axg, five AB—afp, e- 


git utrinquedividendoper @, 75 = þb- 


| quartus; regulz direttz opus eſt : Sin, quo major tertius eo 
{ minor requiritur quartus, five quo minor tertius, co major 
© quartus, inverſz regulz opus erit, 


ſirirn 4, fit 160—= 40's 4. fafta'divi> 20 )160(8$ 
' vifione per datam fecundi longitudi- 


-0 


_ nem 20, prodibit hajus Jatitudo 8 — 2£$, In hoc itaque dif- 
 fert praxis hzc , a praxi przcedentis regulz, direftz ; quod il- 
| lic, terminus primus eft diviſor; hic, rertins. 


Demonſtratio praxeos hzc erit, Quoniam, ex hypotheſf,, 


AB 


: © Quzftiones perhanc regulam ſolvendy, ab iis quz ſolvendz 


| guzftionis, quo major fit terminus tertius, eo major requiratur 


" Verbigratiaz Siquis 12 horis conficiat milliaria 30; idem boris 


© 6, quot conficiet. Quoniam , hic 
' manifeftum eſt , longiori 'tem- 12:20:26. Q—106, 


' Pore plura conficienda millia- 6 


riaz quo major eft terminus 12)120(10=Q. 
tertins { numerus horarum) eo © | | | 
major erit & quartus, numerus milliarium quzfitus. Ee prop 
terea, per auream regulam diretam, invenitur terminus quar= 
tus quzſitus, 10. : 

Contra vero ; Ofus 4 viris 12,diebus 20 prrficiendum 3 fi aggredis 
antar viri 6, quot illi diebus- boc _ = 
Perficient2 Quoniam Hquet,'ex 13.20:6, Q=40' 
guzftionis natura, pauciores vi. 22 _ 
Tos nonnift plaribus diebus i- 6)240(40 =Q 
gem opus confeturos; adeoque ; 


quo 


Demonſtye« 


110, 


© Tant per przcedentem; fic diſtinguant Tyrones. Si , ex natura We iones 
70 per hanc re- 


ghlam ſol- 
vende » 


IR 
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quo minor eft terminus tertjus, ( viroram numerus; ) eo majox 
fucurus fit terminus quartus, (namerus dierum requiſitus; ) 
per regulam itaque inverſam, quzrendus eſt terminus quartas, 
0. bog” 
? Eodem modo : $3 tapeti lato pedes 9, longo 20; abducendus pannag ; 
vilior, qui totam tegat, latus pedes 3 3 queritur quot pedes longus eſſe dt, 
beat , ut negotio ſufficiat ® Quoniam _ 
hic manifeſtum fit, quo minorem 9+-20 : 3, Q= 60. 
habeat laticudinem pannus hic, eo 9 
majorem' requiri longitudinem, 3 Ji80 (60, Q 
qua latitudinis defe&tus ſupplea- | | 
tur: per regulam inverſam, reperictur longitudo quzfita , pes\ * 
De oper ation dum 60. Atquein aliispariter, J':XFY 6 
wm compen» _ -WI® autem operationum compendia, de Regula direta , in | 
diis ; & pro- Capite przcedente oftendimus, (five quoad ordinem operatio« | 
bationibus, Bum perficiendarum, {ive etiam terminorum prxcedaneam re». | 
_ _ duCtionem,) etiam hic, mutatis mutandis, locum habent. Neg © 
opus eſt ut ca (igillatim hic repetam; ſed potius ut IeQoris ſa» WM 
pgacitati permittatur, quz illic dia ſunt his aptare. 210d & Ml 
de Probationibus illic tradiris, intelleQum velim; quas, qui tan» 
ti efſe puter, eriam huc, muratis mutandis, non difficulter tranf, 
-_  Ferat: A 
ReduJiohu, Notandum denique, Proportionem Reciprocam , in Direffam con< * 
jus Regule verſum iri, (i qui in reciproca eſt terminus tertiis, ſtatuatur in direFapriv 
ad direGam, ww, Nempe fi fit ky 


Go TA 


In proportione reciproca 9. 20 : 3. Þ— 60. 
Erit in proportione direQta 3. 20::i9 . 2— 60. 


pf Reciproce, Dire&e. 
9.20: 3-2 — 60. 3.20::9.2Y = 60 
9 9 
3)180(60—_da? 2)15 0(60= 2 


Acque haftenas de Anrea Regula fimplici; five Regula Tr 
um; tam dire&a, quam Reciproca. Sequitur ut de Mulripli- 
ci verba faciam; ubi nempe plures quam tres occurrunt rerml- 


ni, iplaque Proporcionis Regula ſzpius repetenda, Eſque *hs 
; vel, 


; CAP.39. De Regula Aurea Confpoſita, 355 


vel, quz vocatur Aurea Regyula compoſita ; vel quz Regula Seciera- 
#3 dicitur: De quibus in ſequencibus Capitibus dicetur. 


_—_— _ _— — 


- 
- ad 
= 


De Aurea Regula compoſita. Tum ubi omnes Analogia componen- 
res, ſunt direfe : tum ubi altera, vel etiam plures , ſunt reci- 
proces 


- 


Egula quz dicitur Area Compdſita, ex duabur'vel pluribug 
 £ \ Analogiis conftat. Adeqoque Regulz fimplicis operatio- 
nem aliquotie$iterandam effe ( ſaltem virtualicer )) poftulat. 
- liſdem autem nititur principiis Regulz compoſite , atq; fim- ſitas 
| plicis proceffus : ut non fic opus Jonga przparatione, ſed ex- 


8 f{cmplis aliquot operandi merhodum exhibere. 


 Efto hocExſemplum. $3 4 Academi- 

| ei,in3 Menſibus, expendant 20 libras ; quot 4. 20::6. 

E libras expendent Academici 6, in menſibus 3. I2. 

| 12, ſive anno integro? 

 Manifeſtumeſt, in hac quzſtione , duplicem Analogiam re- 


I perici. Comparanturenim tum perſonz perſonis, tum tempus 
WF tempori, at ex utriſque collaris reperiatur ratio expenſarum. 


Refoluta iraque hac Analogia compoſt in duas ſimplices; 


B Dicimus Primo, S; 4 Academici, 


'  expendant 20 libras ; quot libras ex- 4-20::6.49« 

| pendent 6 Academici. eodem tempore? 6 

C Adeoque ſeponimus paulifper 4)120(30=—q. 
diverſorum in quzftione tempo- 

ram conhiderationem,) Et, operatione peraQa, patebit , 3o li- 
bras, a 6 Academicis, expendendas eodem terpore quo Aca- 
demici 4 expendunt libras 20: hoc eſt , ex hypotheſt, in 3 
nienſibus. 

 Deinde, ( reſumpta jam temporis conſideratione ) Si ſex it- 
Ii Academici exprndant ( uti jam 


inventum eſt) in 3 men/ilus , 30 3+307:12.Q 

libras; quot libras expendem in ___ 30. 

menſibus 122 ( ubi terminus 3) 360(120=Q, 
Y yy quartus 


Repula Aus 
rea Compo- 
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quarts, priori analogia inventus;. fit, in ſecunda analogia, 
ſecundus : ut tandem habeatur terminus ultimo quzrendus.) 
FaRa icaque operatione , prodibit Q = 120, namerus quzſi« 
tus principalis. | 
Expolita itaque analo= 
gi2 compoſita refolvitur 4.20:i: 6. 
in has binas {implices- Eo 
idem autem . omnino 
tandem prediret, 1 prius 4+ 20: 
temporis, deinde autem 3 
perſonarum collatio infti- 
tuatur. Puta Primo, Si (quatuor expoſiti Academici ) eas 
pendant, menſious 3 libras 20; iidem men/ibus 12: expendent quot li. | 
bras ? Reſpondendum, 80+. Deinde, /i ( in tribus menſibus ex\ 
politis) 4 Academici expendant (ut jam ex priori quzlito liquet} ? 
80 libras; quot libras C eodem tempore ) expendent 6 ? Reſpon» ? 
deadum ,C at ex operatione peraQta liquet J) libras 120. 


3 +20 ::12., Q=- 50; 4.q = $0:: 6. Q.== 130, , 4 
12 6 4 
3)249(8$0—q 4.) 480 ( 130-- Q.- 


Reſolata nempe analogia compoſita; [ Si 3 menſibus, 4 vick W 
expendant libras 20; menſibus 1 2, viri 6, quot expendent? | in" | - 


binas {1mplices ; alteram de temporum , alteram de per{$nas | 4 


Jum, collatione , 
Compolita Simplices, 
$2017 5-5; 3.20: :12,q=80, 
4 8; 4.q= 80::6, 2. 120;. 


Totius proceſſus ratio, ex ſe ſatis patet; cum non aliad fit 
guam operatio ſimplex bis peratta; nec nova indigebic demons 
.ltratione, 
Quod autem binis Aurez Regulz operationibus jam pera* 
um eſt, Poteſt id ip[um. una eperatione compoſita peragi : Si nempe us 
trialq, analogieſimplicis primi termini invicem dudi , habeantur pro ter.. 
mino primo analogie compoſite : & ſumiliter ſumplicium termini tertii,. 
Invicew- 


; 4 "a = 
Praxis al & 
lerd.. 


f F 
> os 
7 *3] 
bY 
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anvicew 6n1, fro tertiocamfoſite: terminus antem alter , queſito hemg= 
hgus, pro ſecando* | 

Verbi gretia; in exſemplo prios expoſito : Si 4 viri, 3 men/i- 
bur, experdant litas 20; 6 viri, 12 menſibus, expendent cut libras? 

Pro termino primo analogiz compoſitz, ſumatur 12 = 4»3, 
(nempe quifitex numero virorum primorum in numerum 
primoryum menſium duo; ) protertio, 73 —6x12, (qui 
fit ex numero ſecundorum virorum, in numerum ſuorum men= 


_ fumduQto;) pro ſecundo autem, 20, numerus nempe librarum, 
| hoceft, terminus quzſito homologus, Adecque totus proceſſus 


* fic conftabir 


12) 1440(120—=Q_ 


Similiter in Symbolis: Si perſone P, tempore T, expendart li- 
bras L, perſore 7 ,tempore T , expendent quot ? Futa A ,numerum 
guzſitum, Dico, eritut PT (=PxT) adL; fic nr 

—= 7x7) ada, nureum quefitum, Nempge FT) 7 7% 


. L (a. Procefſus hicerit, 


P.L 12 x 
x T XT, Ao 
PT.L nr Am IX 
PI 
x L 
PT)n"7xL BY L wx. 


Operationis hujus compoſitz Ratio, five Demoofiratio , de- Fjaldew dex 
pendet ab ejuſdem cum przcedente convenientia, Cum enim. monſtratio. 


ut ſupra oftenſum eſt, Analogia compoſita,reſolvitur in binas 


bmplices 
P.L::F P.L::T.9q. 
T va 0O-F- For $2 


Y y 2 Erie 


ee TG: = 
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| 


I | oF X [, Tx] NONE Txmal, 
Erit primo q= © +» Adeoque 2%, a= T ©. Fip 
TTL ; 


= ÞF * quolerat demonſtrandum. 


E-dem plane modo ſtatuendam eſt, fi exponatur Analogia 
etiam adhuc magis compoſita. Pata Si trabis lignee, cn)us longj» 
tudo, pedum 4 — A; latituds, pedum 3 — B; altitude, pedum 2 = Q; 
pondus ſit librarum 240 =D: trabs alia longapedes 10 = @; lata, 


 fedes 4— 8b; alta, pedem 1 = y; quanti erit ponderis ? ( puta, 


| Analogia ex 
direffa & 
 anv*r(1,c0m- 


" Foſita- 


librarum 4. ) Dico,ur AxBxC, ad D5 lic ax 8x y,ad $* | 


& TO*4*I— 40 k | 
= XBeED. Hoc eſt 4x3 x 2=24 x 240 = 400, Quod pa« I J 


tet, reſoluta analogia compoſita, in tres ſimplices, 


AD: A.D::4.9. 4.240::10. 600. 


B. 8. B. q.,:8.29, 3 . 600:: 4. 800, 
C> 5 Yeod, C.D:iy.h 2., 800 ::1 " 4OJs 


B 
Namprimo q — - D. adeoqueſecundo = þ” q= 


e& | Y & 6 y | 
AK D.Et tertio + = GC, 2= Abo DP» Quoderat demonſtran, 
dum . | | 
Notandum autem, quod que nos in przcedentibus 24um appel- 
lavimus terminum, fieri poteſt certius ; adeoque: quem tertiam 
appellavimus, ſecundus : hos enim duos terminos, in Propor- 
tione direCta, pro arbitrio ſedes mutare poſſe, jam ſupra unj- 
verſaliter diximus, Adeoque perinde omnino eſt five dicamus 
PT.L::n7.a, five PT.,a7:: La. Itemperindecſt (ive 
dicamus ABC.D:;:agy.H. live ABCG.aby::;D.9. 
Quod monuille ſufficiat. 

Acque hzc quidem dixifle ſufficiat de Proportionum Regula 
PERL, SEG hagalz Analogiz componentes (inc di- 
recte . 


Fieri autem poteſt ut Analogiarum componentium altera 
diceCta lit, attera Reciproca, 


Sh Ex({cmply 


| 5 b 
S 
v 
- 
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Exſempli gratia. $i 36 = A, libre panis , ſufficiant militihbus 
3—B, in dies 6 =C; libre 180, miltlibus 9g =p, i 
quot dies ſufficient ? puta in dies y . 

Eft quidem hic analogiarum alrera direfta, nempe S; libre 
: 236= A, ſuſficiant in dies 6 =C; libre 180, ſufficient in dizs 
ia F guet? putaq = 30. Ataltera eſt Reciproca, nempe Sj militi= 
i= | bus 6 =Bſufficiant in dies 30 =q; militibus 9 =, ſufficient 
-3 | indies quot? certe non ni{i in dies pauciores, propter plures mj- 
l, | lites, nempe, in dies 10. Adeoque illic , regula direfta «& 
i, & adhibenda; hic, reciproca. 


y | Nepe 36-6: 2180 36.06::180.9 
3 - 9& 3:47 $18 
C 
J 


Item A.C::z "M0. 
B t #:59 


Pl B x | 
Adeoque q=4a ClHy=grq=xjyacC. 


$i autem libeat pro duabus his operationibue, unam compo- 
fitam ſubſtituere ; Faus ex duabus diviſcritns ( puta tetmino: 
primo analogiz dire&z, & tertio reciprocz ) erit compoſitus di- 
- Viſor; ( adeoque in analogia direfa, terminus primns : - ) fatuſque ex 
multiplicatoribus , compoſitus multiplicator : (Adeoque , in eadem an, 
logia terminus tertius, in ſecundum ducendus.) Hoc eſt,'( in expoſira 


&> 
quzſtione,) A8.C::aB.y = Ag C. ut prius, 


Repula genee 


Er quidem, quotcunque fuerint analogiz componentes , five Fg 


dire&z item,five reciprocz,id univerſaliter dicendom:Ex omni * 
bus Diviſoribus (nempe terminis primis analogiarum direQarh & 
tertiis reciprocarum,) continue Cuts, fiat Diviſor; ex reltguis cm- 

Y 3 EIT '! 
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ibus continue dufis, Dividendus 5 adeoque Quotieus exhibebit termi. 
mum que ſitum. : | "an 

Arque hatenns de Regula Aurea Compoſita, fequitur Re+ 
gula Societatis, difta, 


| 
| 
| 
| 
| 
if 
| 
| 
| 
| 


C AP. XL. 
De Regula Societatis : Tum ſine Tempore ; tum cum Tempore, 
Egulſaiquz dicitar Societatis; cum nihil alind quam fit regu=.; 


la Aurea pluries repetita : non opus eric ut longa diſqui= 
fitione illam expaenam aut etiam novas exquiram operatio» WW 


num demonſtationes. | 
Regula ſoci= Fſt autem ea hujuſmedi; Ubi data in duobus terminis ratione, 
etatis, tertio loco quotlibet , ut res ferat, poſitis, totidem queruntur quarti pro” i 


 portionales ; dici hzc ſolet Regalaſocieratis: Nomen ſuum inde i= 
forſan ſortita, quod in Mercatorum conſortiis, five ſocietati- WW 
bus maximi uſus efle ſoleat, = 
Sine tempore. Exfemplum efto. Ay: tres mercdtores ſocietatem ineuntes ſertem ita : 
componant ut primus A conferat libras 60 ; ſecundus B, libras 50 ; ters 
tizs C, libra 40; C Adeoque omhnium aggregatum , lib. 150. 
— 604+50Þ 40) Lncrum vero negotiando conquiſitum ſit lib. 30. 
Sreritur, quantum inde cuique debeatur ? 

Quo autem haic quzfito fatisfiat , nihil alind requiritur 
quam ut Aurez regulz praxis toties repetatur quoties res ipſa 
poſtulat, Nempe fi totins ſortis ſumm# 150, lucrum fit lib. 3o, 
quantum erit lJucrum partis A, ſen 60 ? quantum partis B fea 
50 2 quantum C ſeu 40? Er, faRta toties aurez regulz ope- 
ratione, parti A convenire comperientur lib 12: parti Blib.1o, 
parti Clib s Nam aut 150, ad 30; fic 60,ad 12; & 50, ad 105 
& 40,ad $.Vel, in ſymbolis,urt conjuntim A + B+ C-=Z, ad L? 

BL - L A LB LC 
fic, 2gillatim,A, B,C,ad 72 723 7 * 


60 
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% 
F ALA 
"3.607 ©C60,12, A —* 
” | 50g = 150.4 30:»+ 950: 10 Be=2Z.L: ho 
C.,LC 
| Z 


Atquehzceft quam vocant Regulam Societatis fine tempore* 

Sj autem, przter diverſitatem fortis congeſtz,accedat etiam 
diverſitas temporis, vocart folet Regula ſocietatis cum Tem - 
* pore. Ex ficuri, prius, repetenda erat Aurea Repula fimplex* Ita 
hic. Aurea regula compoſita erit reperenda, 
BH Pucaſficollara forsprima 60 — A, per menſes 4— &; ſe- 
- & cunda 50— B, per menſes Z<=/£; 'tertia, 30—UC, per 
BM menſes 2= yy: firque totius negotiationis Jucrum 30—L: quz- 
BH ritucquantam cuique debetar ? | 
FF _Cum jitaque hic compoſita ratio fit, nempe ex ratione ſortis 
BK adforte, & remporis ad tewpus: Mulciplicande fortes ſingulz 
KH in ſaum tempus, puta Axs = 60x4 — 240. Bx2— 50x 
. 3=— 150. Cxy = 30 x2=60, Er numeri fic fafti, con- 
BH junctim ſumpt!}, conſtituent terminum primum, Aa%Bþ&+ 
; Þ Cy= 240+150+60 = 450= L£. lidemque figillatim, tori- 


Cum tempore 


, DF demterminos tectios « Ipſumque lucrum, terminum fecundum, 
; Adeoque convenient primo , 16 ; fecundo, 10; tertio'4. Et 
| in ſymbolispariter. | 
| . _ 60x4=240 C240.16, 
Y 5$0x3==1I50 = 450.30:: 9150. 20 
- | Z0X2=— 60 | C 60. A 
| | 
| F «. Yo y 
| Ae | 
| Bee =ZiLts Bg, Bot 

MY Lo. EE 

by his Z* 


£5: 1 Atque 


— 
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Atque ad eandem formam de aliis hujuſmodi quzſtionibus 

ftatuendum erit. QUE cum cuivis ſatis, obvia fint, non eſt cur 

illis diutius immoremur. | 

Regulas quas vocant Aligationis , & Falſe poſitionis, intaQtas 
prxtereo: tum aliis de caulis; tum quod ilia non adeo fre- 
quenris uſas fit; hzc autem fine magno diſpendio, poſt in- 
rroduftam Arichmeticam ſpeciolam, careri poſlit; quz enim 
per cam ſolvi ſolebant quzſtiones,jllz quide omnes, alizq; plu- 
res rum facilius,tam magis pecſpicue, ſolvantur per Acithaeti- 
cam ſpecioſam. Eas autem (iquis ſcire expetat, ex vulgaribus _ 

Arichmetice Praftice Magiſtris, petat licet. p: 

Sed & aliz eriam apud eoſdem pratticoy Arithmeticos paſſim 
exſtant Regule quas Prexeos vocant. Quz compendio inſerviunt 
in Monetis, Ponderibus, Menfucis &c. reducendis; & Mer- 
catorn negotiationibas maxime inſerviant.Cum vero illas pro 
vartis variarum gentium Monetis, Ponderibus, Menſuriſque, 
eorumque fingillatim rationibus, omnino varias effe necefſe_ 
fit : Non exſpetandum' eft, ut eas ego, dum quz in Arith- 
metica ſunt communia trado, omnino attingam ; ſed que cui- 
quz genti ſunt peculiaria , ſuis cajuſque ſcriptoribus tradenda 
permittam. Nec quidem etiam eſt neceſſe, cum earum omnium . 
Regalarum fandamenta , non aliunde quam ex iis quz jam 
tradidimus petenda fint; & unicuique interim, ut, pro ingenii / 
ſa) ſagacirate, 8& pro re nata, permittendum fit, quz ſais ne» 
gotiis maxime ſing accommoda, Regularum hujuſmodi come 
pendia tum exquirere, tum etiam' exercere- 

His itaque omiſſis, _ ad Fraftionur five Minutiarym do» 
&rinam feftinabo. Sed hocprius monito; Quz {uperius de 
Rationibus five Pcoportionibus difta ſunt, quzque inde ortx 
Regulz jam fuerunt traditz ; non minus in numeris fractis, 
five etiam ſurdis, (de quibus deinceps dicetur, ) locum hab:nt, 
quam in Nameris Integris. Sicut enim numeri integri, invicem 
Addi, Subduci , Multiplicari, Dividique folent, variiſq; modis 
Rationes (ive Analogias ſubire: ita & Fra, Surdique, confi» 
miles ſubeunt operationes, & eaſdem leges. Quopato autem 
opecationet illz Arithmeticz, Puca Additio, SubduQio, Mul- 
tiplicatio,& Diviſio,in FraRis & Sucdis int adminiſtrands; jam 
deinde dicendum eric. 


CAP, 
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CAP, XLI. 


_ De Fradiienibut five Minutis. Fraftionum orige. Numeri ſraft;, 
an veri numeri. Frattionum Explicatio : Notatio. Denominator, 
Numerator, Frationes Proprie; Improprie. Frattionum explica- 
tio altera, Divifionum Duotiemes indicant. Explicatio tertias 
gue © Irrationalibus conveniat. Fraftionum equipolentia. Eqs 
rumqne cum Ratiombus comparatio. 
RaGionum, five Minutiarum doGrina, qui & Numeri fraGti dici Frafionum 
ſolent , poſt abſolatam Rationum traditionem , facile ab- rigs, 
ſolvicur. 

Frationum Originem, in ſuperioribus jam ante tradidimus, 
Nimicum,cum ſupponat Arithmetica Unitatem y 1 Unum, nu- 
merorumn primum efſe,minimumque; (quod Uno Paucius,dici 

_nen poſlit: ) reJiquoſque omnes Uniratum colle&ione compo=- 
ni : Siquando ſupponendum fit ( quod non raro fit ) aliquid 
Uno minus, ' five Unum aliquod in partes dirimendum; quoni- 
am illud vero aliquo numero defignari non poteſt, Numeris(ut 
 Joquuntur) Frags, illud utcunque delignare fatagunt. ( Pura, 
' fi {upponatur UInum aliquod biſecandam , totius Semiſſes fic 
fic defignant, -; .) Quod ipſum etiam faciunr , figquando dug- 
bus quibuſvis numeris invicem proximis interm: dium aliquod 
\defignandum eft. Puta,fi numerus Ternarius 3 , fupponatar 
biſecari; quoniam hujus Semiflis, Ulnitate major eft, & Binario 
minor, nec tamen inter hos numeros ( Unitatem & Bina- 
rium) alius intercedat intermedius verus numerus ; ſemiſſem 
_—_— utcunque fic defignant 5, veletiam 15. Eclindliter a- 
Jas. 
 Adeoque numeri Fradi difti, pro veris Numeris habe: non Numeri Fra- 
folent, neque ſub Numeri appellatione apud Eaclidem alioſque dt, non ver? 
cenſentar; (apud quos numerorum appellatione non nifi Inte- Numeris 
gri infigniantur.) Quippe revera qui verbi gratia , Here Semij 
ſem five 3 , dicit; non tam ille ©uot bores dicit , quam Quantum 
here + adeoque ex campo Arithmetico, in Ocometricum tran= 
-at. Quamvis enim, in Arithmerica, non regeriatur Payucius Vno; 
reperitur tamen, in Geometria, Minus integro * Et quidem quem- 
admodum ſapponit Arithmetica, Vniratem in infinitum Mul- 
tiplicabilem; ita Geemetria, __ in infigitum diviibile: 
Z [:ye 


4 
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five, ut Vaum Arithmeticum eft multiplicabile , fic Vaum 
Geometricum, diviſibile, in infinitum, . ! | c 
Hanc autem infinitam Geometriz diviſibilitatem, cum quc= 
dammodo imitari velit Arithmetica ; ſupponit Vnitatem live 
Vnam, quaſi jam quid integrum, in quotvis Partes divifibile; 
eaſque demum Partes numerabiles, adeoque ſuz confideratio- 
ni ſubjetas; Qnamvis enim illa Integriin partes Divilio, Geo- 
metricam quiddam rite cenſeatur; Partium tamen illarum, in 
quas dividitur, Numeratio, eſt plans Arichmetica. 
Cum iraque in frationibus , five numeris Fratis , omnino 


dao deſignanda veniant ; Puta, Vnius five integri, in partes de- | 
remptio; { nunc plures,nunc pauciores;)) Earumque partium, 


unius pluriumve aſſumptionem : Qno utrumque indigitetur, 


Duobus propterea numeris FraQtio fignari ſolet, altero ſuperne, 


altero inferius, poſitis; ad hanc formam: #,4, &c. Quorum 
Inferior indicar, in quot zquales partes Integrum aliquod hve 
Vaum, dirimi ſupponimus ; & Denominater dici conſuevit : Su- 
perior, quot earum afſami volumus ; dicique ſolet Numerater. 
Adeoque Fraftio +, unias alicujus Integri, in tres zquales 
partes dirempti, duas afſymendas innuit. 

Denominator autem ille dicitur, quia partes in quas dirimitur 
integrum Dinominat , ſeu quales dicit; puta Semillem; 
T cientem, Quadrantem, Sextantem, &c,. {ive partem Dimidi+ 
am, Tertiam, Quartam, Sextam, &c. prout frationis dena- 
minator eſt 2,3, 4, 6, &c. 

Numerator vero dicitur hic alter, quia partium ( fic denomi- 
natarum ) afſamendacam numerum indicat ; puta, +}, duos 
trientes; 5, tres quacdrantes; #, quinque ſextantes , live par 
tes ſextas; 5 , tres quintas, &c« 

Eſftq; hzc {impliciſſima Fra&ionum expoſitio, earumve natu. 


rz explicatio 3 quz Fra&ionibus proprijs, ati dici folent, five pro= 


prie dictis, apprime quadrat : Quz nempe quid Vnitate minus 
Innuunt., 

In his itaque FraQtionibus propriis , Numerator ſemper De, 
nominatore minor eric, Cum enim Denominator eftendat 
quot omnino {int vel ſupponantur iftjuſlmodiin Integro,partes 
#quales; {i Numerator Denominatori'zqualis fuerit , indicabic 
Ille tot ejuſmodi aſzumendas partes, quot omnino in integ:* 
cominenturz adeoque totum integrum, non ipfius aliquam 


portioe 
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portionem, aſſumptum iri: (quippe partes ſimul omnes ; tan- 


cundem funt atque ipſum integrum: ) Sin Denominatore ma« 
jor effet numerator, innueret illad jam pluces iſtius Integri 
partes ejuſmodi aſſfumendas, quam inibi omnino contineantur; 
quod eflet inipoſſibile : Supereſt itaque ut Numerator , five 
partium afſumendarum numerus , minor fit quam Denomina- 
tor, five numerus partium omnium in integro contentarum, 

Si quando itaque conſpiciatur ( quod tamen uſu non'raro 
obvenice ſolet.) Numerator vel Denominatori zqualis , vel ip» 
ſo major; Hujuſmodi Fra&io Impropria dici folet; ut quz quid 
Unitari zquale vel etiam ipſa majus indicet. Sunt enim _ha- 
juſmodiFraftiones-=,3,4, &c. tantundem atque ipfa Vni- 
tas 1. Nempe tum dyo ſemiſles, tum rres trientes , tur quaru- 
or quadrantes, &c. ipſum przciſe Integrum abſolvunr. Ar 7}, 
z > 3 » XC. etiam duo integra 3 quippe' bis tot partes numerat 
tratio, quot denominator indicat integro contineri. Item 
*,$,7, &c. tantundem valent atque 3 , five tria integra, Et 
in reliquis pariter. Similiter de +, *, &c. judicandum. Cum 
enim + , duo ſemiffes , tantundem fint atque 1; erunt z ,/tres 
ſemiſſes, rantundem atque 1 £ , unitas cum ſemiſſe. Item cum 
$ , ſextrientes, rantundem valeant atque 23 erunt 3, octo 
rcientes, tantundem atque 2, duo cum duobus trientibas. Ee 
firoiliter in aliis, ubi Numeratoz Denominarore major, nec ta- 
men hicilliqs aliquota pars. Si enim Denominator fit Nume- 
ratoris pars aliquota , fratio hzc impropria zquivalet nume- 
rointegro: Sin minor, nec tamen parsaliquota; zquiraler im- 
| prom fratio numero integro' cur adjun&a particula feu 

caQtione propria, 

Cum verd prior illa Fra&ionum expoſitio, per Unius hy 
. gri in zquales aliquot partes diremptionem , ut ut fraftionibus 
propriis explicandis ſatis accommoda , impropriis tamen haud 
uſque adeo conveniat, Cquippe Unius Integri plures aſſumi 
partes non poſſunt , quam in ipſo omnino continentur; quod 
exigere videaturImpropriz Fraftionis numerator denomina= 
tore major:) Poterit ſecundo modo fraftionum natura, com- 
modias huic negotio; explicari, per diremptionem, non tmius 
tancum, ſed pluriam ſimul Integrorum (quot nempe indicat 
Numerator) in partes aliquot zquales, {tot nempe quot De- 
nominator poſtulat,) quarum unam aliquam afſumendam tra- 
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io indicat. Perinde enim eft {ive dicamus fraftionem * , I- 
nius integri Duas trientes , five Duorum integrorum Unum 
trientem : Tantundem enim utrovis modo indicatur, Exſem- 
[i gratia. Cum Solidus Anglicanus contineat 12 Denariog; 
nius folidi triens ſant denarii 4 ; adeoque ejuſdem duo tri. 
entes, bis Quatuor, five $ denarii, Sed &, cum falidus unus 
contineat denarins 123; continebunt folidi Duo, denarjos big 
duodecim, hoc eft, 24 : atdenariorum 24 pars tertia, fant item 
$ denarii, ut pris, Perinde itaque eft five dicamus 5 ſol. in» 
dicare duos trientes unias Solidi, five duoruam fſolidorum tri- 
entem unum. 

Arque hzc quidem expoſitio perinde quadrat propriis atque 
impropriis frationibas: Nempe 4,4}, #, &c. nilaligd indi- 
cant, quam numerorum 2, 3, 4, Nc. trientes; Nec aliud func 
quam totidem qQuotientes numerorum 2, 3, 4, &c. per nume- 
ram 3 diviforum ; quod & ſuperius, dum Diviftionem tradidi- 
mus, dium eft. Er quidem, ficut ex imperfeRa five etiam im- 
poſſibili ſubduRtione, oriantur numeri negativi, (3 — 2, 
2 — 3, &c; ) ita ex imperteRa five etiam impoſiibili Diviſione, 
oriuntur numeri frafti, (F,7,7 , Rc. ) ficutetiam ex imper+ 
feta impoſhibilique cadicum extratione, oriuntur numeri ſar- 
di, ( 4 3, / 4, y/ 5, &c.) ut deinceps dicetur. wi 

Verum adhuc notandum et ; cam Aricthmetics Frafiones, 
Geometricas (ut diftum eft ) Continui Divifiones #mulentur, 
quz non ſemper ſane in partes rationales, ſed ſatis nonnun- 
quam icrationales; Quo huic incommodo ſubveniatur , tertiay 
adhuc Frattiones explicandi modus , prioribus univerſalior, 
cradi potefſt. Cum enim , verbi gratia , fraſtio + indicet ( nt 


prius dictum eft)) Unius integrt in tres partes zquales ſei par- 


tes duas; manifeftum eft,hac fratione indicari eam integri par- 
tem, quz adintegrum illud eandem habeat rationem quam 2 
ad 3, Quippe cumn totum contineat partes 3 , quales alſumpta 
itlius portio habet partes 2 ; eric portionis ad integrum ea ras 
tio quz elt partium duarum, ad partes tres ; hoc eft, numeri 2, 
ad numerum z. Dicimus itaque, Frafione ( propria ) eam indi= 
cari unias alicajus integri ( vel expolitz quantitatis ) partem, gue, 
ad totum, illam rationem habeat , quam habet frationis Numerator ad 
Deneminatorem. Vel etiam univerſaliter Frafione ( five propria 
five impropria) tantundem quantitats Homoegenee deſignari, quan= 

| : tum 


% 
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mum ad unum Integrum, ſive expoſitam quantitatem, eam, rationem babeat 
quem hebet fraftionis Numerator ad Denominatorem. Pata, (i dicamus 
circuli Radium efſe 4 Diametri; tantundemeeſt acf! dicamus, 
circuli Radium cam efſe Diametri partem, quz ad totam ha- 
beat rationem Iad2 : vel, Radium eantum effe, ut ad diame- 


tram habeat rationem 1 ad 2. Etpariter, cum Latus quadrati 


I labile 
efſe dicimus 7 7; Diagonii; tantundem eft acft dicanius , La- 


tus quadrati tantum effe ut adillius Diagonium rationem ha-* 


. 4 
bet 1 ad y/ 2. Item, Quadrati ambicum, effe 7; Diagonii; 


rantundem eſt atque, Ambitum quadratitantum effe ut ad ip- 
fius diagonium rationem habeat 4 ad 4/ 2, ( Quo paRto ſatis 
commode exponuntur fraciones illz irrationales, licer neque 
Juxta methodum primam , neque etiam ſecundam , commode 
dici poſlit, vel 1 vel 4 d'gonia, in y/ 2 partes zquales dividi, 


quo carum una aſſumatur.Y) ms codem modo, ſumptis duo= 


bus vel numeris, vel lineis, vel aliis quibuſvis quanticatibus in- 


| qa. {AH | 
vicem homogeneis, «, b, fratio F,vel } D, id innait 


quod ad Unum Integrum, vel aflignatam aliquam quantita- 


tem D, cam rationem habeat quam habet a ad b; five ſit ca 
ratio rationalis five irrationalis. 


Atque hinc quidem ſequitur, Tum Eandem quoed valorem pr, on © 
Fraftionem, pluribus poſſe, & quidem infinitis modis , deſignari » Tum x anipollen= 
frattiones eas omnes, quarum Numerateres ad ſnos reſpefive Denomina- ,;, 

pores eandem habent rationem, invicem equales five equipollemes eſſe. * 
Quippe cum nihil aliud innuat Fraftio, quary K ationem deſig- 

nandz quantitatis ad expofiram Homogeneam, five unum In+ 

tegrum - dummodo eadem ratio, quibuſcunque id fiat quanti- 

tatibus, defignatar, eandem & (quoad valorem) Fraftionem 

deſignari, intelligendum erir, Adeoque, verbi oratta, 22,2, 
+* , 322, &c, eandem , quoad valorem , Fraftionem delignants, 
( puta {emillem,) quia eadem eft jn ſingulis Numeratoris ad 
D-nominatorem Ratio ; ( quippe, ca quzeft 1 ad 2; ) Quod 
quidem non de numeris tantum, ſed quibnſvis etiam quantita- 
ubus invicem homogenels , intelleKum velim, Puta 
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Frattionum 
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AA 
A: ) ſive numeriſint, ſive Linez , ſive 
etiam Superficies, Corpora, Ponde» A — 
ra, Tempora, &c. que Symbolis BD ——— 
A, B, delignantur. Aut 'etiam 
Pondo Bipedal: : ah? A D A D 
Bipond, v Dnadriped, ©» &c..Sic3Dz4D, AA? B 
Pondo £1 | 
Bipond: ©? Rc. tantundem deſignant; Nempe id quod ad ex- 
poſitamquantitatem D ( quz pro uno Integro habetur ) eam 
rationem habeat, quam habet iad2, vel 2ad 4, vel A ad 
AXA,vel AadB, .vel Pondo ad Bipondium, &c. quz qui- 
dem rationes omnes Exdem ſunt, five zquales. 

Sed & hinc etiam patet, Rationum & Fraftionum, five iden- 


& Rationum titas, (ive aftinitas maxima- Cum enim omnino perinde (ie, ſive 


affinitas. 


dicamus, verbi gratia_ 4 , indicare unius integri tres quadran= 
tes, (juxta primam fraftionis explicatienem; ) ſive trium in« 
tegrorum quadrantem unum, aut numeri 3 per 4 diviſi quo- 
tientem, (quz eft explicatio ſecandaz) five denique rationem 
3 ad 4, aut eam integri portionem quz ad totum cam ratio- 
nem habeat, ( quieſt tertius explicandi modus: ) manifeſtum 
eſt eadem opera tum Fraftonem, tum diviſionis Quotientem, 
tum Rationem, vel ſaltem Rationis Denominaterem:, de= 
ſignari. | Loodets Sole | 

 Adeoque, quzdeinceps de Frationum Additione , Subdu« 
Aione, Malctiplicatione, Divitione, aut etiam Proportione, &c, 
dicenda erunt : Eadem etiam de Rationibus, ſive Rationum 
potins Denominatoribus, intelligenda velim. quippe nil aliud 
ſunt FraQtiones (ſive propriz, five improprizx, ſive etiam irra- 
tionales,) quam Rationum Denominatores. 

Quod quidem {i ſatis attendat Greporizs de Sands Fincentio, 
non eſt cur ille totam ipſius de Rationum Proportionibus, aut etiam 
Proportionalitatibus, doftrinam , ut plane novam venditert : nec 
Rationum inequalium comparationem, quaſi rem-incognitam & 
inaudiram'plane exhibere videatar. Ecquis enim neſcit, Regu- 
lam Auream, in Fraftionibus exercere, nil aliud efſe, quam Ratio» 
n#m Kationes invicem comparare ? Et (icuc idem ſit omnino or 

pu? 
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pus arithmeticum , partium ſummam ( addendo) colligere, 
atque ſummarum ſummam; jta-& adeandem Rationum do. 
&rinam ſpectat, ſive Numerorum, Linearnm,&c. rationes; (ive 
ipſarum Rationum rationes, contemplemur, Quod autem ille 
quantitatum abſolutarum rationes, R ationes {impliciter appel. 
Jet; rationum autem rationes, Proper tienes ; *&' Preportionum ra= 
tiones, Proportionalitates: ( aut ctiam, (i rationibus'proportio= 
nalitatum, noyum indidifſct nomen, & ſic deinceps quouſque 
liber: ) licitum omnino eft , {1 ita videbitur, ad pleniorem ac- 
curatioremque, abi res poſtular, diſtinftionem, ita loqui, 8 vi 
randz confuſionis ergo: At interim non inde nova magis di- 
cenda eſt in Arichmericam { vel, {1 liber, Geometriam,) intro- 


dufa ſpeculatio; quam fi in Additione, (ob continuas ſzpe re- | 


petendas operatione?y, ) libeat expoſiras aliquot minutas quan- 
ticates (diſtinCtionis gratia )) Particulas appellare; particula= 
rum autem colleQiones, Partes; & colle&iones partium , Intes 
gra; integrorum autem colletiones, Symmas; & ſunimarum de- 
nique, Summam tetalem. Sicut enim eadem' arte tum particula- 
rum in Parres, cum partium in Integra, & integrorum ih Sums 
mas, &c, colle&io inftituitur: & colle&iones omnes inter= 
mediz, quanquam przcedentium reſpe&u, ſint Aggregata; ſe- 
quentiam tamen, pro Membris habeantur : Eodem modo per 
omnia, iifdem-plane principiis eademq; arte procedendum eſt; 
tam in ſimpliciam ſive abſoluterum quantitatum: rationibus 
contemplandis, tum In rationum rationibus, five proportioni* 
bus, harumque proportionalitatibus , & ſjc deinceps: & qui- 
dem ſicat intermediz rationes five comparationes, reſpetu 
quantitratum abſoJutarum primo expoſitarum, Relationes five 
Reſpe&tive quantritates merito habeantur; 'i1lz ipſz tamen, 
curn invicem comparandzſint, in ſequentibis i]lis comparatt 
onibus, pro terminis.quaſj- fimplicibas ſive abſolutis ſunt ha: 
bendz; ipleque relationes,- cum invicer comparantur , jam 
bunt, ca comparatione, nove relationls termir.i , ad inſtar ali- 
orum Entium plane abfolutorum. Neg; aliud 
in tota illa craQatione ſatagit V. Cl. Sed de his haRenue. 
Arq: haQtenus de Fraftionum tum Natura ;' tum Fquipol- 
lentia, diftum eſto; tum deiilarum cum Rationibus aftinitate. 


CAP, 


» credo, eft, quod 
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CAP. XII. 


De Additione & Subdufione Frafiienem ; tum Cognominum , tum 
non-Copnominum. Frattionum au <cunmunem Denominatorem Rex 
duftio. Minimus communis Denominator. Maximus communis 


Diviſor. 


XRpolitis, in przcedente Capite , quz ad veram Fraftio- 
nam naturam intellig:ndam necef{ariavidebautur: Ad o- 
perationes Arithmeticas in mumeris frattis exercendat acces 
dendum cft.Quz quidern exdem ipſz ſunt quz in numeris ve- 
ris, hoc eft, Integris, ſuperius exponuntur. Puta Additio, Sub- 
Aditi > duQtio, Multiplicatio, Divitio. &c. 
Sabdufio Ab Additione & Subdufione, ordiemur. 

* Si Fraviienes invicem Addendz, aut Subdacendz , ſint Cog- 
nomines, (hoc eft, eundem habeant D:nominatorem, ) nulla 
diftcultate res abſolvitur ; Subfitnta nempe , pro Numeratoribus exe 
poſitis Numeratorum illorum Summa vel Differentia, retents communi 
qui prius erat Denominatore , habetur Summa vel Differentia fraFionum 
expoſitarum. 

Sic fi Addendz fint fraftiones # & 7, prodibit ſumma £#. 
©uippe numeri 2 & 3 ſimul addici conftituune 5 , quzcunque 
res illz ſint quz numerancur : puta, ſive integrz , five partess 
Er qui ratione 2 & 3 homines, ſunt 5 homines 3 aut 2 & 3 equi, 
5 equi; yel 2 & 3 integra, 5 integra &c. Eadem plane ratione 
2 & 3 partes, ſunt 5 partes; 2 & 3 ſemiſles, 5 ſemiſſes: 2 & 3 
ſexrantes 5 ſextantes hoc eſt #43 = + —2?=. 

Ita,fi ex £, auferantur 3, manebunc j}. @nippe univer- 
faliterverumeſt,5 — 3— 6; {ive res. numeratz integre int, 
ſive partes. Sicut enim 5 - 3 homines, ſunt 2 homines ; & 
5 = 3 decades, 2 decades; & 5 3 centuriz, 2 centiriz : ita 
3 —3 ſextantes, ſunt 2 ſextantes; hoc et FF = 45 = Z—= 
"OY. 


— — A — 
* 


6 | 

Ec fimiliter faciendum eſt abi plares adhac Fra&jones cog- 
nomines, cont4qaue addendz ſunt, aut fubdacendz. Puta 
$+3+}—2?. quia 24344 —=#. Sict4} = f =+. quia 
2 +3 = 4 — I, Et limiliter alibi, 


Fra#ionum 
Copnommum, 


Atque |} 
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Atque codem plane modo in frationum Additione & Sub- 


| A 
duXione Speciofa, ſive Symbolic. 3 FO FF = 


A+tB4C F 88 WHT Mw & 

© ate þ x! ee » eG $0 
_ Sivero Fradtiones invicem Addendz aut- Subducendz , non Fr<ionwn 
fint cognomines,adhibenda prius eſt przparatio,qua ad ide no» #97 cegnomt- 
men reducantur, quam Additio illa vel Subdudio inftituatur, 3. 
 Ertum demum faQi hac ad idem Nomen five Denominatorem 
reduCione, Additio Subdutiove inftituenda eft.ut prius. Pu- 
ta ft addendz fint fraftiones 3&5; autetiam hzc abilla ſub- 
_ ducenda: pro ' x, ſubfticuatuript zquipollens 4, ( cum e- 
nim eadem fit ratio 1 ad 2, atque $ad 4, oftenſum ec cap, 
preced. fraftiones & & 2 zquipollentes efſe: ) adeoque 

- DEL 


Z 
L+L LY 3. | & L ve * 4 4 
TE ==: Et En in=Z = 4* SIC ;z + i= 


L 


—— 


al at=rifs. Th: 3 wot wo it m=rt. 

Eodem modo, {1 numero 3, five +, ( quz zquipollent; 
nam diviſio per 1, neuttquam immutat divifi quantitatem,) 
addarur fraftio 5 , poteft quidem id fieri immutatis terminis, 
fic 3+ 4, veletiam 3+: ſedetiam (quod nonnunquam fieri 
convenit) in frationem impropriam coaleſcent, puta 3 ++ 
— I+3 =*{ +=} 2 ſubſtituto ſcilicer, pro 3 vel 3+ , (tri- 

Þus integris;)*5, hoc eſt, . quindecim quintis , quippe tantun» 
dem valent; cum enim- 5 quintz conſtituant unum integrum, 
15 quintz, hoc eft ter 5 quintz, conſtituent integra t1ia. 

Item {1 ex 3 auferre oporteat 4 : -pre 3 integris ſubſticua- 
tur =}, veletiam 2+,aut2T;; &faQta demum ſubduQtio- 
ne, Erit 3, ws Tins 24 _ F = a> vel etiam 3 ms + = 2T5 _ 

+ —2++: (nam } -{=35, quibus fi przxponamus 2 , hiet 
243 vel23.) 

Reducuntur auten fraftiones quzlibet duz datz, ad alias ,, , uo od 
invicem cognomines, & datis zguales, (1 priori: tum Numera- RR 4 
tor tum Denominator, ducaturin poſterioris Denominatoremz 
& contra, poſterioris tum Numerator tum Denominator , in 
Denominatorem priocis. Cum enim uctrobiqug fraftionis u- 
terq; terminus per comMmunem multiplicatorem mulciplicetur, 
terminorum ad invicem ratio non immutatur, ( quippe duplo- 

Aaa rum 


(emmunem 
Denemina= 
torems. 


C ommilnis 

d nominate | 
145 diming- 
Hits 
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rum ad dupſa, triplorum ad tripla, &c, eadem eft ratio quz 
fimplorum ad fimpla;) dum novus interim emergens Denomi- 
nator, fit utrique communis, (quippe qui fit ex datarum De- 
nominatoribus invicem dudtis.) Sic in modo exhibitis, + & 2, 
fi prioris uterque terminus ducatur in 4, fiet ,$—+; irem, 
fi poſterioris terminus uterque ducatur in 3, fiet 4 —Z; a- 
deoque juntim 4+ ,5—+F +3. Sic,proz&34,vel+&z 
ſubſtitnendum eft I 2 =Z3 3 & ; 8 adeoque 4 FI 
3 + +. Echicubique, 


+ 

L. 
+ 
hugs 


— 


MES 
Et pariter in Symbolis: pro expoſitis 'p 3 7F;ſubſtituantug 


A#8 Bu. As A Be & 


By 2 Be * Eritquetum FB , tum Bp 7, tum 


A8E Pu Be A 4. & 
denique Be —=Bg; —=g- 

A:que eadem plane methodo utendum eff, fi plures quotcun= 
que fra&iones occurrant ad communem Denominatorem res 
ducendz. Nempe (ingularum tum Numeratorem tum Deno- 
minatorem in reliquarum omnjium Denominatores continu> 
multiplicando. Sic 5,5, 5, reducuntur ad 4$+,22,4>. Nam 


3*x2x3=12, &5 x 2X3 = 30, adeoque 5 —=33. Erprope 

rerea junftim 3+} +3 =33 +33 + 3; . Et pariter in Sym» 
RT SS BPR AS. | : abyS bayd 

bolis pro 72 $272 4 , ſubſticuantur 7775» Fay i? 


cap de * | | 
oy ff Is 7 * quz tum expoſitis ſunt figillatim _xquales, 
rum invicem'cognomines; ( nam denominatores aþy <, 
pBaySyeaBb?), Saf y, ſunt invicem zquales , quippe ex jil- 
dem fa&oribaus compoliti; alternatia enim fitis zqualicatem 
non immutat, cum in continuis multiplicationibus perinde 
omnino eſt: quo ordine hiant , ut (uperius ſue loco rraditum 
eft ) Er pariter' alibi. | 
At interim yerum eſt ( neque id vel diſſiimulandum vel igno- 
randum)minorem nonnunquam Denominatorem communem' 
aflumi poſſe quam qui hoc pafto ex datorym Dengminatorum 
omnium 
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omnium continuo duftu emergit. Nempe quoties Denomina- 
tores dati non ſunt inter ſe primi, hoc eſt, in eadem ratione mi- 
nimi, ſed communem aliquem Diviſorem admittant. Sic in 
pridem expoſitis, 3 & 4; quz reduci poſſunt, non modo ad 
communem denominatorem $ — 2 = 4 (exdatis denomina« 
toribus fattum,) puta F, #; ſedetiam ad minorem, nempe 4, 
puta ; , 4, ur ſupra oftenſum eft:Cnjas rei cauſa eft,quod de- 
nominatores,dati, 2, 4, non funt numeri inter ſe primi , five in 
eadem ratione minimi, ſed uterque per communem diviſorem 
2, preciſe dividi poterit; Eftenim2)2 (1, &2)q(2. Sic 
fraciones duz- ,5 ,+; reduci poſſunt, non modo ad }Z&, 4+, 
ſed etjam ad 7}, ,*: quiatum 12, tum3, communem ad- 
mictunt diviſorem 3. nam 3)12( 4. 3)3(1. Er pari- 


ter in Symbolis ; BC ?2C ? reducuntur non modo ad 


AC EBC _A -BE 
ECC? BCT? fed&kad ge?pC 3; quia nempe tum 


BC, tum C, communem admittunt diviſorem C; nam 
Sed neque hoc ſemper fit; ( ſunt enim non raro denomina- 
tores dati, inter ſe primi:) neque etiam tantieft, ut minimum 
ſemper denominatorem communem ftadiofius prima vice in- 
veſtigemus; ſed potius, fi opus ſit, fraftionum tandem ſumma ' 
vel differentia ad minimos terminos reducatur. (Nam revera 
etiamſ! illud prius preftirum fuerit, hoc alternm nihilominus 
deinceps aliquando przftandum erit. Puta, {i ex fratione ,7 
auferenda fit +; nec acquieſcamus in zquipollentibus 37 , 3; ; 
ſed ad minores adhuc deprimere cupiamus : minimi ad quog 
reduci poJunt termini, communem denominatorem habentes, 
ſant ,7 & ,*.Reſiduum itaque } —} = 1} 17 = 4% » AT 
vero reiiduum hoc nonduin eſt in minimis terminis, ted ad mje 
nores adhuc reduci poteric, nempe 4. Si autem, omifſa de- 
preſſione prima, ſumpris, pro ,} — 7, Zquipollentibus 3, 
te zUt habearur refiduum ,5; deprimirand:m, hve abbrevia- 
ri, ſemel poterir hoc retiduam ad terminos , , in cadem ratio» 
ne minimos.) Si tamen ſe ſponte offerat ejuſnodi communis 
denominator ,- qui minor fit quam qui ex datorum co1 :nua 
multiplicatione emergit; poterit quidem ille non incommode 
aa 2 fumi 


| 
| ; 
| 
| 


Minimus 
cCOmmungs 
Denomina= 


* for. 


_ 
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afſami ; E5 tamen- lege, ut quotupluſcunque fit vel quamcung, 
habear rationem, denominator ille communis, ad cujulque 
fractjonis datz denominatorem; totuplus omnino fit, live ean- 
dem rationem obtineat afſumendus Numerator ad numerato- 
rem datum : ne frationum ſcilicer valor immutetur, Puta fi 
fraftiones ,Z ,; , ad eundem denominatorem 12, reducendz 
fint; ficut pro 3, poſterioris fra&tionis denominatore, ſubſtitui- 


_ tur 12, ipſius quadruplas; ita pro numeratore 1, ponendus e- 


rit numerator 4, dail.quadruplus ; ut ,* & 3, candem-retine- 
ant terminorum ad. invicem rationem, | 

$i vero, antequam infticuatur Additio vel SubduGtio , libeat 
fractiones expolitas non modo ad communem aliquem deno- 
minatorem, ſed ad communem denominatorem minimum re- 
dacere: id fiet hac regula. Expofitarum duaram Fraftionum Deno- 
minatores, per maximum commanem diviſorem dividantur ; &+ per alter. 
nos qunientes, multiplicentar utriuſque uterque terminus; & prodibunt 


termini Frattionum copgnominum, detis equalium. Exſemplumeſtoin 
F 
Symbolis, id iplum qued antea expoſuimus ; g& 3 7, :Deno- 


minatoram BC, & C, maximus communis Diviſor , (faltem 
quantum ex Symbolis liquec,) eft C: pzr hoc fi dividatur De- 
nomjnator prior , quotien? efftB; nam C)YBCC(B;perquem 
{1 multiplicentur poſterioris- frationis uterque terminus , pro- 
SE --: | 
dibit ZT = T :Siper eunde C,diviforem commune, divida- 
tur denominator poſterior,C; quotiens eſt 1; nam C) C (1:per 
quem quotieatem f przcedentis frationis uterque terminus 


A 
maltiplicecur, prodibit eadem quz prius fraftio, gC ? ( quife 


pe 1; inaltiplicando nihil immutat - / adeogue frationes in- 
A BG 
veatz cognomines gG 2 KC » datis ſunt zquales; &qui 


dem in minimis terminis.. Pariter in numeris; Si fractionnm ; , 
2 denominatores 6, 4, per communem maximum divitorem 
2 dividantur , predibunt quoticntes 3, 2: Siautem per poſte- 
riorem 2, multiplicentur frationis prioris uterque term1nus, 


prodibir,: = {4 ; & per quotientem priorem 3 , {fi malciplicen* 
& | rur 
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eur poſterioris fraftionis terminus aterque , prodibit fraQtio ,2 


—=Z: adeoque proexpoliti: j; ,X habeatur zquales minimz 


cognomines ,z, ,7. Eodem modo, pro ,t, * ,habentur mi- 
nimz cognomines, iftis zquales ,7, ,*., Et ftmiliter alibi, 
Duorum autem numerorum maxiniu communis Divijor , hac Maximis 
mothodo invenietur. $7; majer per minorem dividatur , & deinde communis 
diviſer hic per divifionis fi quod ſit reſiduwm; & ſic deinceps donec © Diviſor« 


tandem pervenialur ut refiduum nullum ſit ; diviſor ille ultimys , eſt dato* 
rum numerorum maximus communis diviſor. (uti ab Euclide often» 
ſum eſt, 2 e 7.) Siautem non prias (iſtatar quam ad Unitatem 
deveniatur; argumento eſt expulitos numeros in eadem ratione 
minimos effe : quippe 1, utrumque dividendo ,non minuir. Sic 
numerorum I2 &3, maximus communis divifor (intellige, 
qui dicendos numeros ita dividat,ut nullum fuperfit refidunm,) 
invenitur 3; quianempe 3) 12((4 fine uilo refiduo. Sic nume- 
rorum 12 & 34, maximus communis diviſor «ft.-2 : Nam fi 12 
in 34 bis continentur, & ſuperſunt 10 ; Deinde 10: in 12 conti- 
nentur ſemel, & ſuperſunt 2; Tandem 2 in 16 continentur 
quingu'es precife : poſtremus itaque hic diviſor 2; eſt duo, 
rum expolitorum 12, 34, maximus communis diviſor. Nume- 
rorum autem 13 % 34, maximus commants diviſor «ſt 1; 


(adeoque iph jam inter ſe primi, five in eadem ratione minimi;). 


ut ex aqjunGis operationibus paret, 


”—_ 


©. 2 ro ; 
2) 19 )1Z)3A0C 2(1 (5 | 
I Mg 24 
9 oo = OOO | | 
1) 2)3) D8)B)3z4G(1(1(I( > 
2.4 35 #. 28: -. 


Arque hzc ipſa methodus nonnunquam etjam in Symbolicis 
commode adhiberur. Exſempligratia; a* —e?, Ka* —e?: 
k quantitas illa per hanc dividacur, prodibit quotiens « ( ca- 
jas camen in hoc negotio nalfa ratio habctur,) & rei duum 
at = — e* , Siper hoc reſiduum dividaturille Divifor a * — e *, 


| wy 
prodibit ( quotiens y » &) Reſfiduum ae ec *, Denique {i 
Aaa 3 © per 


wo 
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per hoc Rethduum ae we, dividatur proximus Diviſor 


ae ae? , prodibit quotiens e , & nihil reftabit, Ur ex ad- 


' Junfta operatione patet. 


4 

4 nt) ME et Ye wef)a? met (a(7a (0 
ae wed a* wage a7?  ac* 
OO. ge = en, ge® gp? 


Atq; hinc liquet, poſtremum hunc diviforem ae _e*, Exp2- 
firarum quantitatum a * —e*, a* et, communem ele 
Diviſorem, Quod & experimento fato patebic: 


; a * 
Ht Je? ot*C:;, $e$785 
a as 8 
F5 Yng > Sona ae =TIDI = e*( e +1 
a* 0 .a® a* ge 
ae * wet "MR. 
ae® et = ae et 
OO oNe) 


Adeoq; communis hujus diviſoris ope, reducuntur expoſitz 

quantitates a* we? , a% —e*, ad fimpliciores in eadem 
a ol 4 | 

ratione, 7” +4%e, +1; vel etiam (tollendo fraQtio. 


nem ) a*+geTe*®, ae, Et propterea ja, 
a*Taete® | 

—U+e © Arque hujuſmodi exſempla plarima facile an- 
nei poſſunt. 

Verum hoc in Symbolis neque ita prompre , nec univerſali- 
ter expediri poteſt atque in numeris. Exſempli gratia; quanri- 
catum a* Fac b* bc, KR abtaf —þ* bf, haud ita 
facile, continua hac diviſione, communis diviſor innoteſcit: 
cum interim communem habeanr diviſorem 4 — þ; ut ex ad- 
junCis operationibus pater. 


a JH) 
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37" 
[- SY Þ 7 bo 4 ac ws Hd * mbc(athtTc 
Bag... 
ab Tt ac — þ* = b C 
_ab D.. Lek 


—_— 


as 
ac 
00 


 _ 
—þ Cc 


4 Le nY 


4 =b)Jab + af —b* Qbf(buf 


—— 


OO 
Adeoque communis illius Diviſoris ope reducentur expoſitz 
quantitates a*tac,_þb* be & abTaf =b* bf, ad 


rerminos in eadem ratione minores a+b+c, & b Tf. Adeogz 
a? Þac b* bc aÞ+bJc 


* In hyjuſmodi itaque cafibus, atque hiſce fimilibus, ſagacita« 
te opts crit, & conhlilium in arena capiendum , ut expoſitz 


quancicates compolitz, ad fimpliciſſimas in eadem ratione re- 
ducantur. 


Sed de Additione & SubduRione haRenus. 


—— 
pu PO EI Ce 
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Frattionum Multiplicatio & Diviſio : per numeram Integram ; per 

.  nevierum frafum. Moltiplicationis,& Divi ſions inverſe, equi 
i pollentia. Produdi, & Duotientis, in minimis terminis exhibitis, 
Operationum precedentium ( Addinionis, SubdyQionis, Maltiplica* 
tions, & Diviſions )) brevis S3nopſts. 


g Equitue Frattionam Multiplicatio & Divifio. 

Si Numer fraftus per Integrum multiplicandas fit, nihil hic 
difhcultatis ineſt : Quippeid ſola Numerateris multiplicatione peras 
gitur- SIC {x2Z— 7. Nam bis dup ſunt quatuor , quzcunq: 


demum 


Frattionis 
per numerumM 
intecrvm 
Multiplice* 
110, 


Fradionzs 
per numerum 
IntegrumDi- 
viſto, 


” %. 4 "6 's 
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demum ea fint quz numerantar : five integra ſint, ſive partes, 
Qua enim ratione, bis duo homines, ſunt quatuor homines, big 
duo corpora, quatuor corpora ; bis duo integra , quatuor inte- 

ra; bis duo millia, quatuor willia; &c, ( nempe, quia bis duo 
Policher, ſunt quatuor:) eadem, & bis duz partes, quatuor 
partes; bis duo quadrantes, quatuor quadrantes; bis duo quin- 
tantes, quatuor quintantes, ( five partes quintz. ) &c. Sic 


| 2 : 
i*A,vel ;A, crit "© * Sic Dx F,, vel, g«D,vel g D, 
AD 


erit 8 ©. Etſicin aliis. ; 
Vel etiam, quoties id commode fheri poteft , pro Multiplica- 
tione Numerator;s, ſubſtitai poterit Denominatoris Diviſio.Quippe 
idem omnino fit, quoad fraftionis valorem, five multiplicemus 
Numeratorem, five Denominatorem dividamus : & contra. Si 
enim verbi gratia, duplandas fit numeras fratus 4: perinde 
eſt ſive duplicetur numerator, ut fiat 43 five denominacor bi- 
ſecetur , ut fiat Ze readem enim” utrobiq; prodibic fraftionis 
quantiras, £ = 7, quoniam eadem eft utrobique numeratoris 
ad denominatorem ratio, quippe 6.4::3+-2, Sic alibz 
x33 = S—3 EcSug3=S —t=2z, AxG=jr=5 
BA A 
&c. Et pariterin Symbolis. Eſt RG xB = g8T = C* 


» 


Contra vero : Si per numerum integrum dividendas fit numer us 
fraius : diviſo numeratore per diviſorem datum, dividitur fraio- Pata 
{1 dividenda tit fraftio 5, per 2 : prodibit quotiens5 . quia 
nempe 2) 4(2. Cumenim univerſalicer ſemiſſis numeri 4, 
fit 2 ; quzcunque lint gquz numerentar : qua ratione ſcmilſs 
quatuor integrorum, ſunt duo integra 3 & femiſſis quatuor de- 
cadum, duz decades; &c. Eadem & femiſſis quatuor partium, 
ſant duz partes ; ſemiſſis quatuor quintantum, duo quintane 
tes. NC. | 

Vel etiam, fi ejuſmodi divifho commode fieri non poſlitz (pu= 
ta, com diviſor datus, non eſt Numeratoris aliquota pars , a- 
deoque non ititm preciſe meciarur fine refiduo:) pro Divifione 
numerciotis, labRicuatar, Denominatorss multiplicatio; tantundem 
ftiguidem valet, ut modo digGum eft. Quo enim major eſt de- 
Nomiaator , eo minores ſupponuncuc integri partes z adeoque, 

manxnte 


Fon 


a> A A t-, rd 
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manente eodem muneratore,, minuitur fraftio. Et perinde eft 
five ſumatnr partium numerus, verbi gratia, duplo minor,hoc 
eſt, ſemiſſts; five idem nuamerus partium duplo minorum, hoc 
eſt, dimidiatarum: utrobique enim aſlumitur defignatz quanti- 
tatis dimidium. Sic 2)F(5F =15. Et 2)3( 5. Erin 

; AB B.--..AB A 
Sym bolis fimiliter A) & ( TT Exc 0uMHE CU) 


A” - AA 
(nc, Ec A) B (=> * Er poteſt quidem po- 


fterior hxc methodus ( per denominatoris multiplicationem ) 
{at commode ubivis adhiberi : prior autem illa ( per numera- 
toris diviſionem) haud ita commade nili cum diviſor eft nu- | 
meratoris aliquota pars. Y . | 

Cum vero Frafio proponitur, five Multiplicenda five Dividen- Fraffionte 
da, non per numerum integrum, (ed per alzem frafionem : opera» 
tio paulo magis intricata eſt, nec niſi duabus operationibus 
diftinctis ablolvitur, Nempe, pofiquam per deti Myltiplicators vel 
Diviſoris Numeratorem, tanquam per numerum wntegrum ( ut modo 
oftenſiim eſt) fuerit multiplicata vel diviſa ; quantitas inde prod iens, 
deinceps per dati multiplicatorzs aut diviſoris Dencminarsiem , contravia 
eperatione afficienda eſt. Quippe hec poſterior operatio quali cor= 
rigit priorem,quz nameratorem fractionis,canquam ti ceflet nu- 
merus integer, afiumplerat, | 

Sic i multiplicetur $in 2, prodibit 5; at h in 4 (newpe 
prioris multiplicatoris trientem)) prodibit 35 5, (ncmpe 
prioris produdti triens,) adeoque x5 — ;5. Ratio fatis pa- 
ret. Nam qui multiplicat per 2, petit duplum : ar qui mulc- 
plicat per +, petit duphi trientem ( five trientis duplum, } a- 
deogue quod ex duplicatione prodit, eft rrifecandary , ut habe- 


per frattioe 
nem, Multi * + 
Plicatio & 
Djviſios 


A 0. AG ELAGC: 
atur duplitriens. Sic $5 *xG= F 2? kDJ/ 2, BD 
A.-© AC | 

erpo 3D — BD * 
Eodem modo, ii dividenda fit frattic 5 per 
* ver diviforis Numeratorem 2; nenipe 2 }F(5 = 
provenit fratio 5 vel ,+, multiplicanda erit in divito:15 De- 

- . F ; ; 6 3” : aftangs 

nominatorem 35 puta j*x 3 = =—=5 = 5 * 3: agcoque 


RY : 


B b b rw, 


330 De PFraffiohinh Multiplication” & Diviſiont. CAP 4g, 
F)F(33=$ —15. Ratio patet. Namiqui dividie per 2, 
petic quaſi quottes in numero dividedo contiheatur humerus 2: 
| quod ubi ex quotiente reſciverit, multiplicando porro per 3, 
cognoſcet quotes cStineatur 3 ,nempe numert 2 triens: quippe 
numeras triencum binarit, triplo major fit necefſe eſt quam bi. 
nariorum numerus, cum quilibet binarius contineat ſui tres 


| A A A A 
_ trientes. Sic in Symbolis, D) BR ( 6 » & BD Xx C=z 


A $f A 
b9- ago 2) 7 (av 


Atque hincftatim confſtat,. ( quod apprime notandum eft,) 


Multiplica- D 

ronis © Di- Tem omnins fieri five multiplicemns per T1 , ſive dividamus per + 

viſtons in- 

=— quippe eadem utrobique | rom quantitas . Item five multi- 

pollentias Plicemus per &, five dividamus per 2 vel 5.3 quippe utrobique 
quzritur expoſitz quantitaris ſemiſſis, Item, five per 7 mul- 
tiplicemus, five per + dividamus. Ec fic ubique; ſir licet quan- 
has fic dividenda aut maltiplizanda) ve! integrum quid , vel 

ratum, 


| D c | 
) Go $$ 03 (85 = * 5 


Jap ( FE=ac=an:s. 


Breviter ; Maultiplicationis & Diviſionis ( in Fraftionis) do= 
Arina, hujuſmodi eſt ( ut ex prediQis liquet: ) 


Nameratoris 


" CAP.43, De Praftioun Multiplicatione & Divifen: 381 


Maltiplicatio, Multiplicac 
Numeratoris 2 . | 
Diviſio , dividit / 


frationem. 

Multiplicatio , dividic \ 

Denominatoris 2 | 
C Divitio, multiplicat 


Quia vero numerus quilibert per quemlibet multiplicari pp. 
teſt commode, at non ita per quemlibet dividi ( ut nempe nul- 
lum fic refiduum:) utraque igitur operatio, tum Multiplicatio 
ſcilicet, tum DiviſioFraQionis, per folam Maltiplicationem a 
pleriſque inftitui ſolet; illic guidem Numeratoris, hic Denomij- 
natorls, Adeoque 


© Numeratorem, multiplicant 
Maltiplicands ? CFrakions, 


C Denominatorem , dividuant 


Si itaq; eju{dem alicujus fraRionis,(vel etiam quantitatis in- 
tegrz) tum Multiplicatio tum Diviſfio fimul inftituenda fit 
(quod quidem: ubi expoſitns multiplicator aut diviſor eft fra- 
Qio, contingit,) utrumque faciendum eft, Nempe qui multi- 
plicac per 5 ; ille revera multiplicar per 2, & dividit per3 : qui 
autem per * dividit, ille dividic 2, & per 3 mulrtiplicat. Ec 
proprexea, itlic numerator ( quantitatis expolitz ) hic Neno- 
minator eſt per 2 multiplicandus : arque etiam Denominator 
illic, hic Numerator , multiplicandus per 3 . ( Eodem plane 
modo, atquein Additione & SubduQone coptingit : Puta qui 
addit 2 3; illerevera addit 2,% 3 demit: & qui ſubduciz 
2 —3; illerevera2 tollic, & addit 3.) Arque hzcquidem 
ad fratjonum tum Multiplicationem tum Diviltionem rite in- 
telligendum, dictu ſufhcianc. 

Si aatem id expetart aliquis , non modo verum at habeat ſive 
Productum Mulriplicationis , five Divitionis Quotienzem; ted 
in minimis terminis: Potett quidem illud obrineri, vel Produ- 
Gum aut Quatientem jam inventam reducendg; { eo nempe 
modo quem in przcedenre capite indicavimus puta tum nut» 
meratorem, tum denominatorem maxima communi menſura 74: 

Bbb2 dividendo 


Proguti & 
cxHonentis 

exhibitis in 
minimy ter= 


+32 © De Fraftionum Multiplicatione & Diviſiene, CAP, 
dividendo:) veletiam, {1 id potius' expetatur, prxparatione 
fata antecedanea : nempe hoc modo, Redacantur primo;ex«= 
poſite fraftiones ad terminos ſyos minimos; Numeratores ci. 
licer finguſos, ſuosq; reſpective Denominatores communi mcn- 
ſura maxima divideado. Deinde vero, in Multiplicatione, Ny. 
meratores finguli, cum Denominatoribus alternis , fic compa= 
rentur & reducantur; at, in Djvifione, tum Numeratores inyj- 
cem, tum etiam Denominatores invicem , fic comparentur & 
reducantur - Et preparatione fic facta, tum tandem fiat ea quz 
precipitur rerminoram Maultiplicatio; Nempe traGtionis Maulti- 
plicandz, Numerator in Numeratorem,& D:nominator inDe- 
nominatorem Multiplicanti dacatur; fraftionis autem Dividen- 
dz, Numerator in dividentis Denominatorem , & Denomina- 
tor in Numeratorem, (Quod fic breviter enunciat Oughtre- 
dus, Multiplicatio comp arat heterologes terminos, & multiplicat homole= 
05 : Diviſis comparat homologos., & multiplicat heterologos.)) Sic it 
Fradtio ,* in {+ ducenda fit : ReduQta prias ,F ad 5; com» 
paro adhuc 2 numeratorem prioris, & 32 denominatorem po*- 
ferioris, proque illis ſubſtiruo 1 &:16 + tumetiampro 9 ae- 
Nnominatore prioris, & I5 numeratore pofſterioris , ſubſticuo. 
3 &5, Adeoque tandem prodibit x . 


T T 

Z: 5 a 

"CF" Aer: OY FR a Rnd $, 
GS 16 8:3 

3 


Similiter, 6 drvidenda-: fraftio.,*—.= per 24-2 
aperatio {ic praceder, 


rt 2 
16 Z | | I:-”...4 
, 32_\ 4.(-5 6. LE 
©1515 ) 1 48. Sic q To (GG: 
$--.::'9 b 
3 


Totum 


CAP. 44: De FraGioum Redufionihus Vari. $3 


Totum itaque tum Additionis & SubduQionis, tum Multi- Opercfionum 
plicationis & Diviſionis negotium, in numeris Fradts : duobus in numers 


his capitibus abſolvimus, Quod brevi hac Synophi conlpicien- fraty , Sy* 
dum ſubjicimus » 


nopſts- 
a & F-| [4 2p " IS RE 
74 + T =_— h "Hop Additio & SubduQio. 
F, Wn * a & . 
F*T= bg Nulitiplicatio, 


; ) 5 ( __ Diviſio. 


p——__— 


CAP. XLIV. 


K»s 


—_—— 


De Frafionum Redufionibus variis, Improprie frationis ad nu- 
merum integrum vel miflum vedudio: O contra. Redufio ad 
mininios termines + Ad communem Denominatorem : Ad Deno= 
minatorem datum * Ad communem datumue Numeratorem . De 
frat ionum frat7ionibus reaucendis, De fraftionibus Sexagenariis 


& Decimalibus, tum ad invicem, tum ad fraftiones ordinarias re- 
duceniis. | 


"+ Um eadem quoad valorem fra&io, mille modis defigna- 
ri poſſit,uti fuperius traditum eſt : Expedic nonnonquam- 


ex una in aliam formam ftraQiones tranſmurare; variaſque illa« 


rum ReduQiones inftituere ; quarum przcipuas hoc ſumus ca» 
ite tradituri. | 


Fractionem Impropriam ,ad Numerum Integrum , vel {al- Fraftions 
tem Miſtum reduci potle 3- ex fur crioribuspatet. Nempe, Nu- mniproprie 
' meratorem per Denominatorem dividendo. Sic ** 


4 " miſtom Res 
WE 0. unltio: 
quia a)4a( 4, Et27, © 2. quia 20) 4a( 2, Sic c0niras 


B b b 3 AB 


6e= F935 quia ad numerum” 
: . | 44 integrgm mel 
6)24(4- Et*f—33, quia 7)54(3+. Item 7; =4 


: 
i} 
: 


Fradtionis\ 
redutfio ad 
mnimss ter- 
minos, 


” 


324 De Frattionnm Redufionibu varies CAP. 44, 


AB 24+b b ; 
— =B, 7,” >23t7* &. Cumenim ( utſuperiug 


ditumeſt) Frafio, ( five propria five impropriag ) non fit 
nifi Diviſionis imperfeRtz indicium: Diviſto iHa,attu preftira, 
id ipſum efficic,quod Fraftio indicabat faciendum. 

Ec Contra, Namerus quilibet vel Integer vel Miftus,ad Fra. 
Qionem impropriam reducitur. Nempe multiplicando nume. 
rum integrum, in datum denominatorem. Sic g =. 2 — £, 
8c. ( quia nempe Z3*4— 12. & 2x; —- 6.) Cumenim in 
ſingulis integris, continuantur guatuor quadrantes; in tribus in« 
tegris continebuntur quadrantes ter quatuer, hoc eft duodecim. 
fic de czteris- Item 17 = 3 +3 =#+ 67= FF} = &c. 


: . AB 

eadem plane de cauſa, Et in -Symbolis pariter a =F. 
b acth a* ackha® 

Ec zat =" Bt 64 © © 7” Ne. Arque 


hzc quidem numeri integri miſtive in fraftionis formam re- 
du&io non raro uſyi eſt, przſertim in addendis, ſabducendis 
comparandis, hiſce numeris fraftionibus immiftis:. Sicut, e 
contra, frationisimpropriz ad numerum integrum miſftumve 
reduQtio, ad earundem zftimationem facilius.& clarius mente 
afſequendam maxime conducit, 

Fra&ionis ad minimos terminos reduRio', ex diis Cap, 
XLII. ſatis innoteſcit. Diviſo nempe utroque termino per 
maximam communem menſuram ( quzex ibidem traditis in- 
veniatur,) prodeunt termini in eadem ratione minimi , five in- 
ter ſe primi : adeoque minimi qui eundem frafionis valorem 
exhibere poterunt. Sic ,3 =4 diviſo fcil. tum numera- 
core tum denominatore per 3. Et35 —=%$, & $5 =t,, (divi- - 
$5 nempe tum nameratore, tum denominatore, illic per 5, hic 


AB A AB 


A 
+ = A, (dividendo utrinque per B. ) Sic DE = 


Ac. abybb qt ch 
Hg ( diviſiope ſaga per C.) Et — = —_ _ 


83b 


| BIS 


C AP. 44. © De Fraftienton Reduffionibhus wariie. 
ab+b* mac—be ab 
at b. Item b* wk = 3c © ( fad ntrobiq; 


divifione per b -- c.)Et amiliter in aliis. Eſtque hzc fraftionit 
ad minimos tertninos reduGio,ad facil iore valoris xflimatione 
apprime utilis, Ecquis enim non facilins intelligit & mente 
concipit fraftionem five rationem +, vel rad 2 3 quam 4, 
yel BY ad 1566? Adeoque tum fraftiones tum Rationes 
commodius exprimuntur (czteris paribus) in minoribus quam 
in majoribus terminis ; & propterea, ( niſi quid ſpeciatim alt- 
quando altioris momenti impediat,) ad terminos minimos re- 
ducendz. 


3% 


Fraftionum duarum pluriumve ad communem denomina- Fraftionum 
torem reduRtio, ( quz quam ad Additionem & Subdufionem reduc od 


neceſſaria ſit, jam ſupra dium eft, ) oſtenditur Cap. XLII. 


communis Denominator; cui conveniant Numeratores, ex nu» 
meratorum expolitorum fingulis, in reliquorum omnium de- 


ER 8S.. 
nominatores continue duftis, emergentes, Puta, 7 * 


CR 8 


Item 2,4, re- 


5 mil ba cafp 
fic reduz, fiunt "7 T7 by 
ducuntur ad j2 , 32, 4. Si autem non modo ad commnnem 
ſaltem aliquem , ſed ad minimum communem denominato- 
rem, reducendz fint expoſitz quorlibet fra&iones : Habetur 
communis ille denominator, fi datorum denominatorum illi 
omnes qui communem aliquam menſuram patiuntur,per illam 


dividantur, &-, pro ipiis denominatoribus, quotientes ex ea 


divifione emergentes afſumagtur ; ut ex horum quotientum,- 


reliquorumque fiquiſunt denominatorum , ipſiuſque commu» 
nis diviſoris maximi ( aut etiam maximorum omnium, {i plu- 
res fiant comparationes,,) continua multiplicatione habeatur 
communis denominator minimus : (ad quem quzxrendi Nu= 
meratores congrui, modo mox oftendendo. ) Sic in modo ex« 
poſitis, £,4, 5; quia 3 & q communem patiuncur diviſorem 
23 uterque per 2 dividarur 2 )a(1, 2)4{ 2; & quovien- 
res ea diviſione emergentes, 1, 2, cum tertio denominatore 55 
ipſoque communi diviſore 2, continue multiplicati , exhibent 


minimum communem denominatorem 1x2x5x2 = 20» 


Cui 


| ; ; £; : communem 
Nempe denominatoribas omnibus continue duds , habetur p,,..:... 


226 De Fraftionum Redaionibus vari. CAP, 44) 
Cui denominatores congrui ( modo > NOX oſtendendo) allump- 
ti 10, 15 8, exhivent expoſiris 2 Z »4 »5 » £quales conkicaitiing 
34 ItE & quidem minimum communem denominatorem 
habentes. Sic $,,+.+; diviſis tum 2 & 10 per communem 
menſaram 2, prodibunt quotientes 1, 5; tum iterum 5 (quo» 
tientum jam inventoram alcero, qui propterea etian eliminan- 
dus erit, t5uſque loco novus per ſequentem divifionem ſubſti- 
tuendus) & I ( denowinatore tertio ) per communem diviſfa« 
rem 5, unde prodibunt quotientes 1, I, & [ ex prioribus duo- 
bus) reſumendas 1 , qui in duos communes diviſores 2, 5, con« 
tinue dafti, dant 1*1»1x2x5 — 10 communem denomis= 
natorem minimum ; quibus reſpondent denominatores con- 
grui 5,3, 8; adeoque fraftionibus expolitis 5 , ,3 , *, xqua« 
| fg b c 
les ſunt, cognomines ,+, 5, a+ +» © Sic 48: 3 By £ yh? 


ayd -b#H.'c# B 
reducunturad cognomines minimos , 2, 132, I apys 


Invento autem communi denominatore minimo, Numeratores 
congrui inveniantur, hoc eft,frationes expolitz ad datum De- 
 _ ___Nominatorern reducuntur, h.:c modo: 
Fratfions Addatum denominatorem reducitur data fra&io, fi novus 
ad Denomi- afſymatur Namerator, qui, ad datum Denominatorem, eam 
natorem da- habeat rationem, cnam haber frationis datz numerator ad 
tum redudio. denominatorem fuum. ( ( Ratio maniteſta eſt; quoniam dum 
ſervatur cadem Nawerdcarh ad Denominatorem ratio , eadem 
manet fradtionis quantitas. ) Sic ti frationem 3 , reducere ves 
lim ad zqualen aliam,quz denominatorem habeat 10; quz- 
renduseft Numerator, qui itad 10, uteft 1ad 2. Sive, ad 
quem, eain habeat rationem 19, quam 2 ad 1.Quod per au-= 
ream reguian; peragitur: Puta 2.1::10, qE 25. A- 
deoque ,* =. Pariter fi 8d cundem denominatorem 10, re- 
ducere veiim treftionem 5 - ſamendus eft Numerator 8 : (quia 
s.4::10. 8.) Adcoqn: ,3 3+ Er propterea ( quod mo- 


do diftgym erat.) fraftignes 4, ,t,4+, ad communem denomi- 
d) 8 


natorem 415 redafig , rant ,5.,,+.,, Endem modo, fra- 
Giones £,% 5. ad cormmunem denominatorem 20 redutr, 
erunt 35 . vs a8 ; ( Nam 2-1::20,10.liem 4.3 HY I5. 

£9091 


CAP.44. De Fraftionm Redutionibuc variis. 337 


| (| 
Item 5.2:: 20. 4.) Sicfracio 7, , ad denominatorem be 


i. @8 ' @be 
reduQa ,erit j-, (Quiab.a::bc. = Sac.) & fra- 


| ac 4 R 
Gio j7 9 addenominatorem þ reduQa, erit 7; © ( quia 


ach | 
bc, ac::b. F— =.) Et ficubique, ,_ 

Atque hnjus redu&ionis magna eſt utilitas, [at alibi, fic) in 
partibus expoſitis alicujus integri, ad partes nobis notiores, vel 
uſitatiores, reducendis. Exſempli gratia ; fi exponatur 7 Solids 
Anglican; & ſcirce velim, quot ea fraftio valeat nnmmos De- 
n4ri0s di&tos, five partes duodecimas. Reducenda quippe erit 
expoſita fraftio 3, ad zqualem aliam quz denominatorem 


habeat 12. adeoque ( quia 3.2:: 12.8. ) invenio 3, bef- 


ſem , ſive duos trientes, tantundem valere atque ,*, oCto duo- 

decimas, hoc eſt,o&o denarios. | 
Verum hic intelligendam eft;non poſſc'ita ſemper ad datum 

denominatorem reduci fraftio data, qued pro quriito Deno= 


minatore emerget nonnunquam vel fractio vel numerus miftus;” 


adeoque non poſſit fraftione fimplici,quz datum habeat denos| 
minatoremgdata fraftio defignari,ſed tractione compolita opus 
erit. Puta ſi frationem }, ad partes duodecimas reGucere ve- 
lim , (hoc «ſt, ad fra&icnem #qualem , cujus dencminator 


fit 12.) quoniameſt 5,2::42.,%% =4 }, quzlita fraQtio c(- 
4 


4 5 : : , 
ſet > * Hoceft, 4 duodecimx, atque infupei 5 unius duode- | 


12 
cimz. Adeoque, verbi gratia, } ſolidi Anglicani, valebit de- 
narios Anglicanos 4 7; hoceſt quatuor dcnarios,atq; inluper 


a 
* unias denarii. Sic, fraftio 4 2 ad aliam reducenda quz 


GCC [il 


Fr.itionum 
| bh )Jac , Tedudio ad 
denominatorem habeat c, erit datum Nu- 
Quz autem jam tradira ſunt de FraQtonis ad datum Deno- mer atorem, 
minatorem reduRione; vel etiam plurium fratjonum reduftio- TuNuneora- 
ne ad Denominatorem communem: Eadem nen difficulter de tcrem comme 
reduRionibus ad Numeratorcm datum , atque 2d num: ratce mr. 


= > ISCSI 20m Ub on AS mot nn 


oF 
"RISES a. Ont POOR 


pn 
= = ene Rn ap——o—n_——. 


mn ___—_ 


-- - we 


meds 


,_ A On rn rn ce te err errno 
- eres 2 acer RPRLTIOn tl ceo gets mo 
m__ - . «n_JAſhrew - cas -_ -. ” 


none 2 rene — 


Ro 4 en 


+ OCCIEITABrs es nn _ 


 Defraftio- 
num fratio- 
nibus reds 
cendas. 


hy 


#34 *Q0 Ld , 


* 


_ x » os BR EF: 
fern communem , exponi poſſunt. Vix enim aliud ad hoc fa. 
Qu opys eſt, quam ut pro Denominetor;s voce ſubſticuatur Nume, 
Pork; 8 contra; Sic fraftiones £72; zquipollenthiſce 2,2" 
Item fra&ionibus £,%,+, zquipollent ,7,4:54- Er fra. 
at 30 TTL STE Yn 6, when abe. abc 
Cionibus 7, * pg? Yzquipollent 4? Bac? 3 ab? 


» ens # 


Kr 3 Gi ef | | 
Sic fratio 7; , ad aliam reducenda quz numeratorem habeat, 


c a : | . 
cert E700 Er ic alibi. 


De Frattionum fra&jonibuy, five minutiaram minutiis, re- 
ducendis ; nonnihil etiam dicendum eft.. Quippe nonnunguam, 
frafionem aliquam alterias frangi concingir,; cujus, canquam, 
Integri, partes, Minutiz minutiarum, five trafionum fraftio- 
nes dici ſolent. Puta trientis ſemis, vel belſis dodrans,&c; quos 
fic notareſolent, 2+. 35. &c. vel fic, LEE 8-7 & 8} {8 
Mallem ego fic 3.* ++ 4*3- &c. ( quippe nihil aliud eſt hy- 
juſinodi frafionis traftio, quam fraftio ex dyabus invicem, 
multiplicatis compolita.)_Uri enim +.A vel x A, eſt [cmiſlis 

uantitatis A; &L, vel 2 « 1, ſemiilis unjus integri; £x 2, 
emiſſis duorum; E x3, ſemifis triam: ira {<5 eſt ſemiſſis 


931.43 is k +} 3 X t T: C4 ; "' 
rijentis; 42, dodrans befſis, five "tres quartz duarum tertias, 


rum : &c. 


"Acque .hinc ftatim, patet methodus, ejuſmodi fraGtiones, 
compoiitas ad {implices reducendi.” Nempe multjplicatione | 
ſola id peragitar. Pata daQis.invicem £& 7, erit ( per tradi- 


= ; 5 <H >. ta Becs es &:5 + $4. 6 | = 
tain (uperiore capite) F*# =11=7- SIC 2k7 = 7+ Kc. 


Similicer fi plaries adhuc. componatur ; pura ſemis dodtantis 

duarumterctiaram,  XSXT 4D 24 = + Er lic alibi, 
: . . ” + 5 

Eodem plane modo reducenda eft, hu julmodi fraftio 753 


hoc {Nt 4 #4, five 3$$x,3=45 =5., alizque fimiles ubi 
Namerator frationem adjun&tam habet. Quod etiam fic tra-. 
di poſlir : Duti- tum fiumeratore 45 , tum Denominatgre 12, 
in communem multiplicatorem 5 , prodibic(immutata quan- 

Cw —_TT_F TT ESO STAIR Hee 
Nec dillimilis erit reduQio fraCtionis hujuſmodi { cujus De- 
EE ng op " neminatori 
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a 


KM 


a aw tals 


\ 


* 


f "=" 


A . ” LOGS - | ” += 
nominatori ad;ungitur frattjo ) * T2T = ax* DaCtis nem=- 


" F me 4.0 TIE TTSS. \LTELS of :1 | | (MOONS: ©4943 53k 
pe tum Numeratore tum Denominatore , in communem mul- 
tiplicarorem 2, nen immucatur quantitas. gs 
. L. 2 i L : af - i +6 iy POLE Tag » OE Sd 4painms iirfieri? 

Sic 43 2 = 4245 duftis nempe tum numeratore tum de= 
dorfibatcre, 6 x = 5 5 i oaolar 6 
ally E MN E $.. - od oil - air > 

_ , Eademque plane methodo utendum. crit, in frationibus (6 
id obtingat ) etiam adhuc ulterius fraQtis, ſive quoad Numera- 


torem, five Denominatorem, five etiam utrumque. Ur non fit 
opus hiſce diutius imtnorari. | 


Supereft ut de FraftioniBus Sexagenariis, & Decimalibus De Fraftie- 


verba facimus ; earumque tum ad invicem, tum ad fraones 
ordinarias reduQtione; atque harum ad illas. Ex omnibus enjm 


nempe reduCtio ad partes Sexdpeniarias; &'ad partey Decimales: 


& vice verſa; Wa veteribus  adinodum familiaris erat & free 


quens; hzc niaxime Recentioribiis. 


s 


- 


Infr ps Sexagenariis, ſuppotitur integrum quodvis 


in partes 66 dividj,quas vocant;a«-i minuta priqa,ſcrupulos 


primos; Et corum quodlibet in 60 myinuta fecunda; & quodyis; 
_ a \ OO) "\ X Oe Þ i vi. .Þ (© ——__— ww, C 4 mfF 4 a. 
horum' in' totidet minuta tertia ; & fic deincep3, in continua. 
2 . j +, ov» it inte: 117) »{ if: or . ET $3222 
ratione ſubſexageeupla; *Sic, verbi graria; Hora dividitgr in. 


/ 


60 minata-ptictia; & guage minututn priwum in '60 fecuny 
da; & quodlibet ſecundum in toridem tertia, &c. Irem circyli, 
five quadrants; aut etiam Sighi Gradus quilibet eadem ratione 


dividitur in Minata prima, ſecunda, tertia, &c. 

In Recentiorum partibus Decimalibas,ſupponitar Integrum 
quodvis dividi in 10 partes decimas; & decima quzlibet, in,10 
 Centelimds;\ quzlibet cenitelima in 10 Milletithas ; & fic 'dein- 

ceps, in continua rationefabdecupla infra Linitacis Jocum de- 
{cendends, ſicut ſupra Unitatis locum continua ratione decu- 
pla aſcendicur, ad detades, centurias, millia,c. Quz quidem 
ratio dividendi integiurh,multo accommodagor eft quam ve- 


. 1 TH .» e.aÞ | I SE 5 i 
tecum Sexagenaria;* quialfraftivnes i decithales eodem plane. 
modo tratanrr, tionumeatintegri,(ut ſao; loco dium cf J 


nullamque calculi difficiltatem involvunt ; cum Sexagenaria 
Ucn illa 
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illa progreſſio perplexa nimium fit, yariaſq; reduQtiones poſtu- 
De utriſque autem feorſim dicetar. ed Rp; | 
Reducitur fraftio quzljber ordinaria ad partes decimales, 
numeratorem ( addiris poſt lineam feparatricem quot opus efj 


ordinarie-ad ciphris, quz gradus infra Unicatem deſcendentes defignent, ) 
partes deci- 


males. Ft 
contra. 


per denominatorem dividamus. ( qQuippe hoc pato divilio, 
quam indicat f:aQtionis, notatio,, aftu peragitur : Quomodo 
autem ea inftituenda eff per locos deſcendenres divifio, jam (u- 
pra ſao loco oftenſam eſt, ubj de integrorum divifione verba 
wr ng ) Sic fF=0\8. 4 —0 (375. Kc. ut diviſfione pa- 
tebit, 


+ + is 


6 P , ( "_ 7 wide coin 
Wir ; ÞO[ 0,0. 'F, 0( 0,375s 
[EN 5 B88 


Sj attem (quod non raro contingit) ejuſmodi occurrat fra- 


io, quzvel non omnino, vel non nifi longiori operatione, 


accurate poſlic in partibus decimalibas exprimi : pofſumus o- 
perationem quouſque liber inſtituere, donee quod ſuperfittam 
fir exiguum uct tuto negligi poſlit. Sic 3 = 0 (8333 &c, ® — 
0(5566 &ec. & — 011655 &c.F= 0 8333 KC. It — 0 909090 
&c. 5 — 0 {454545 Kc = 0428571428 &c.(1n-quibus om- 
nibus, alij{que fimilibug obſervare lice eorundem- numerorum: 
recurſum, quouſque libet continuandum, ) Irem ,3 — o 09375; 
2+ =01359375 . ( In quibus, aliiſque fimilibus, exhauritur- 
quidem, ſed fero, expolita fraftio partibus decimalibus.) ur di- 
videndo patebit. | 
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| Inhis, inquam, aliiſque cjuſmodi cafibus, abi partes decima- 
les vel inlongam nimis,vel in infinitum excarrunt;ſuffcit vero 
proximum pro vero accipere; adeoq; operatione quouſq; liber 


continuata, quod ſupereſt negligere, Puta, pro 5, &, i5, ;,C 


ſumatur 0\3333. ©(8333.0 (90gog . 00937 . Vel etiam 
©1333. 0[333*0 (909.0 094 .Vel farte 0[33, 0,83, 0(9t* 
0109. prout major minorve accuratio requiratur, 
Fraitiones autem Decimales, ubi opus eſt, eodem plane mo- 
do ad alias reducuntur, quo reliquz fraftiones ab una ad aliam 
denominationem- Puta o|[5, hoc eſt ,*, ad, dividendo 


tum Numeratorem tum Denominatorem, per maximum.com- 
munew diviforem 5 . Sic *0\09375 = 2%, — ,2, nempe 
dividendo per maximam communem menſuram 3125, Fr fic 
in reliquis. Si attem ea reperiatur menſura quz non quidem 
accurate,at ſalcem qui proxime utrumq;terminii menſuret;po- 
terit illius ope aſſumi fro ordinaria,quz,licet non accurate, 
quam proxime tamen zquabitur expolitz Decimali : adeoque 
pro hac afſumi poſlic; przſertim fi fupponatur fraQtio j1la de 
cimalis ( quod non raro fit, preſertim in tabulis Afrono- 
micis, T rigonometricis,&c. ) ncn preciſe Geometricam ve- 
ritatem, fed vero proximum, deſignare. Sic, pro 0 33333, hoc 
eſt ,4335 aſfſami poterit tanquam zqualis *, cum ramenhzc 


aliquanto major lit, ( quippe xqualis huic 332+, ) ſed tan- 
tillo ut ca differentia turo negligi poſit, ubi geometrica &#xp(- 
Bee non exigitur. | 
Si Frattio ordinaria quzvis; ad partes. Sexageſimales re- ReduZio 
ducenda fit; Duo Numeratore in 60, per D:nowinatorem fraFionis 
far Diviſtio; & Quotiens indicabit Minuta + Refiduum 'auten?' ordinarie, 
diviſionis, fi quod (ic, in 60 duttum ,: & per. Denominatorem' ag partes 
( fraQtionis datz) diviſum, exhibebit in Quotiente Minuta' fe- ſexageſima= 
cunga : Eciic deinceps minuta tertia, quarta, &c. prodibunt, les. Et con 
fi diviſtionum relidua ſemperin 60 ducantur, & produda per jy ,, 
commanem frattionis datz Denominatorem dividantur? Quod 
eouſq; faciendum-erit,donec vel nulſum ſuperlit reſidyum, vel 
quod {ob operationem jam ſatis continuatam )negligi_poſlir. 
Quod enim de Decimalibus modo diftumn eſt, idem & in Sexa- 
| gr 2 res ſxpiſſime fit; nempe nugc in infinith, nunc- | 
lakem in nimis longum procedendum efle priufguam tota fra- 
GCcc3 cio 


faltem vero proximum affumendum etic. 


Sic ,; —=Min: 14.30". preciſe, Ur calcalo patet. Het 


modo, 
S 5 I2 
60 bo. 
24 J3zoo(12'S. 24)720(30". 
Vel etiam. 
4 | ; 
. 60 
' 24 )3oo(12';3t—=123%, 2) 60(30". 


Sic ,7 — Min: 38% 10". 54". 32", &ec. = Min: 38% 11", 


fere. Nam ; 
7 2 
. ." IDIREY 60 _ 
11 )4qzo(3Þ ;f, 11)120(10"i, 
ba-: -. 6 : 
0. LY 
II )600($54” £. 11.) 360 ( 32" 2, 


Partes autem Sexageſimales ad fraQtiones ordinarias, red Us 


cuntur : fi redudtis omnibus ad ſcrupulerum ul:imamdenomi- 


nationem, corumque-numero pro-numeratore' ſampto , con- 
graus ſcribatur Denominator; nempe numeras ille qui oftendic 


quot iſtias ordinis ſcrupuli inuno integro continentur, Sic 


12. 30". reducuntur ad. frationem ordinariam' ,4. Hoc 


modo 
QI 
+ gr: 
60 60 
$7! wht 60' 
ZO PE (e) 3202 = 3ihL © 24 © 26 
[76 #6, 8 paws 6 | 
2 . 8 3000 


Cum enim ſingula mjnuta prima .contineant;60 ſecunda 5 12 
Oe Og TM prima 
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Rio expoſita plane exhauriatur : quo caſu, pro accutate very, 
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prima.continebung. 740: ſecunda,quibus: additis aliis: fecnndis 
30, crit ſecundorum- numerus 750, At vero inuno Integro 
continentar Minuta-prima 60, adeoque minuta ſecunda 36002: 
Sung ergo illaad'unum integram; ut750-a 3600, Hoc eſt (re- 
dudione frafta ad minimas termines') ut 5 ad 24. Adeoque 
12'« 30", = 1T03 = Fs % | 
Eft autem uſas partium,d 


Quod vel unico hoc ex{emplo ſatis indicabitur. 


quzricur quantus ſit i}livs motus diurnus medias. Hos eft, jux- 
ta leges Regulz aurcz; Ut tempus annuum, 365 9,5 b, 49, 
x6”, 46”; ad tempus diurnum, 24t:fic motus annuus m 
graduum 60; ad motum diurnum, graduum quot? = 


Quoniam autem khic terminus primus , quifuturus eſt divi- 


ſor, cx pluribus denominatoribus conftat; quo melius inftitua»- - 


tur diviftio, reducendus eſt iHle primo ad unam denominatio- 
nem. In quem figem,, numerus dierum 365, per 24 ( nume- 
rum horarum in jingulis diebus) mulciplicandue, atque adjicis- 
endz inſuper horz5 ( in quzſtione ad;jun&z ) ut habeatur nu» 


merus horarum In terpore-expolitog.nempe: 8765; Hx hore - 


in minuta prima redu&tz (multiplicando per 60) _adjun&is' 
infuper 49' expoſitis ; exhibent minuta prima, 525949: His 
autem minutis primis, jn{ecunda vedaftis, ( mukjplicando per 


60,) & adjunCtis inſyper_ 16" 'expoſigis..habentur 'minura ((e- 


canda 31556956: His denique in tertia pariter redaQis, 8& 
adjunitis item 46”, habentur minuta tertia. 18934417406: 
quz expolitum-rempus zquanr. 


ReduCto autem tempore annuo in.24 horaria minuta.tertiaz-- 
in eadem etjam-reducendum erit cempus,digrnum; .nempe pri-: 


mum 24, &deindein 6o ter, continue multiplicando, adeo- 
que dics unus reperietur minutis tertils 518-4000 Zqualis, 
Artque hac preparatione'fata; conſtituatur quzſtio ad hanc 


formam. $i in anno integro, hoc ct in-minutis tertiis.horariis.;- 
1893417406; abſolvatur integer circulus, hoc.eſt gradus; 


360: in uno die,. hoc eſt, minuris tertits horariis..,5 184000, 
abſolventur. quot gradus ? Ec, operationibus;Aurez regulz 
rice. yeractjs, reperictur, ne unum quidem- gradum integrum 


Uno” 


ium,decimaliam incredibili fere diffe- Decimalium 
rentia magis compendioſus,quam partium ſexageſimalium. uſus, quam 
4+ Sexageſima= 
| Pofito quod Solis curſus annuus, per integrum Zodiaci cir- };ym, quants- 
culam, abſolvatur dicbus 365, horis5, minutis 49', 16”,46": expeditior. 


edius, 
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unodie abſolvi; ſed 1455455455 unius gradus. Ut ex adjun- z 
Aptorius proceſſus typo pate. 


365d, 5k, 49', 16", 46", 14d::3608r, quot? 


X* 24 X24 
T460 24h 
_ «bo 
45 1440 | 
- 87 65 b | x60_ | 
£7...  $6400®" 
5 25900 EO, | 
$49 _ 5184000" 
525949 fe 
7 x 60 _ 
31556940 
= 7: 
31556956" 
i x 60 Es | 
1893417360 b 
ES BY | 
1393417406”. 5184000": :360tr, quot ? 
| = Sy 360 | 
31104 


2999 —( , 1866240000] 
1893417406 );$662 40008 2 . 1893417406 l | 
; | 


Denique, ut inventus motus diurnus medias , ordinaria fra- 
Gione deſignatus, nempe grad: o 7852312558 , partibus ſexa- 
gefimalibus exhibeatur ; reducenda eſt fratio modo ſuperius 

| oftenſo, multiplicando Numeratorem per 60, & produgam 
per datum denominatorem dividendo: atque hoc. continue 
quoaſque opus erit, Sive etiam ({ quod eodem recidet) repeti- 
tis Aarez regulz operationibus; Nempe, ut Denominator fra= | 
Rionis datzx, ad fuum Numeratorem, fic 60:Denominator 
fraftionis quzhitz, ad Numeratorem quzlitum ; hoc eſt ad nu- 
merum partium ſexagelimalin loci proxime inferiocis. Adeogz 
tandem multiplicicalculo comperietur, motum ſolis diurnum 
__ medjum 
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- medium , efſe, grad: 045555*5222 — grad: 0, 59", 9%, 19", 
37", proxime. 
1893417406 , 1966240000 2: 6o. 59! (252221246 
I 893417406 . 262773046 2 60, $8 ($22043518 
1893417406 » 619043513 2: 60. 19'" 21£7630056 
1893417406 , 1167650006 -: 60, 39" 


1893417406 


43 36338 
1823417406 


Totum autem hoc negorium,per partes decimales, leviſſimo fta« 
tim labore peragitur. Poſito nepe quodSolis curfus Annuyus, per 
Integram Zodiaci circulum abſolvatur,diebus 365 342555; mo- 
tus dlurnus , unica divilionis operacione peratta, reperictur, 
_ grad. 0[585545373; proxime. Quod calculus indicabit. 


365 \24255S., 360 3:2: 1:0 19856463725, 


1 
365 (242555 )360 000000 ( 0[9856463735 , 


Hanc autem quaſtionis tum propoſitionem tum reſolutionem 
in partibus Decimalibus , tantundem plane valere, atque ope- 
rolam illam in partibus Sexageſimalibus ; ſtatim apparebit, ubi 
_ oftendero methodum has ad illas, & vice verſa,reducendi. ; 
Reducuntar autem partes Sexagelimales, ( & quidem ea- ReduFio 
dem methodo, mutatis mutandis, aliz item quantitates pluri- pertiumSex= 
bus denominationibus deſignatz,) ad partes Decimales hac age fimalium 
methodo, Quoniam, verbi gratia, quodvis Minutum Tertium, 29 De cima- 
lit 6 
mi, & quodvis minutum primam (* unius horz; & 
hora quzvis 4 unius diei: Erunt, ( in expoſita quantirate 
annua, dierum 365, hor:5, Min: 49', 16”, 46"”",) minuta 
tertia 46'", #qualia #£ unius ſecundi; hoc eft C dividendo 
46 per 60) ſecund: o 7665 &c, adeog; 16,46", — 16 5666", 
Cumque hzc Secunda , fint totidem Sexageſimz unjus Primi; 
dividendo 16 \7565s” per 60; reperietur 16 , 95666" __ 
0(2794' & propterca 46', 16'', 46'*, =49%, 16\7656" 
49 (2794, Er fimiliter, cum minuta prima fſint rotidem ſexa- 
gelime unius horezzdividendo iterum per 60;erunt Min. prima 


Dda 49 


anjus fecundj , & quodvis ſecundum, 2 unjus pri. {5.&contre. - 
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49 \2-94' —=0\®212 horz: adeoque 5h, 49',16",46", 


5 [8213 horz, Er, quia hora eft ,+ diei; dividendo per 24. 
reperientur horz 5 (#212 =d:o\1a2s; adeoque 365d, 5h, 
49', 16", 46'”", — diebus 365 2435 proxime, Operationis 
proceſſum hic ſubjecinus. | 


265d, 5h, 49', 16", 46'”. 


60) 46, 00000 (0, 76666 Kc. 16,76555 ſecunds 
60) 16, 76666 (0, 279 444 RC. 49 (2794444 prim, 
60 ) 49, 27944 (0, 821324074 Rc, 5 ($21224074 horx, 


24 )5,32132407(0,24255516975. Kc, 365 . 24255516975 dies, 


Contra vero; Partes Decimales, ad Sexageſimales (aliaſve 
hiſce fmileſq;) methodo contraria reducuntur. Nempe reſi- 
duas ubique frationes decimales multiplicando per 60, ( aut 
per alium, quicanque faerit, queſice fraftionis denominato« 
rem. )Sic,verbi gratia,Motus Solis diurnus,grad: o (9855462725, 


reducicur ad partes fexage- 


fimales 59', 8”, 19"", 37" o | 9856463735 
quam proxime. Ur cx ad- 59"| 13878 241 x 60 
Junaa operatione patet. $"1 3269446 

Arque hoc patfto partes 19” | 616676 
Sexapgeſimales,alixque plu- 37" | 00056 


ribus denominationibus 
conſtantes, ad Decimales reduci pofſant; & rurſas ( ubi opus 
fuerit) hz ad illas. Erquidem de Fraftionum Reductionibus 
haftenus. 


CAP; ALY, 


De Fraftionum, & Ratienum, Rationibus. 
Totius operis Epilogus. 


Tque ha&enus quidem cum Frafionum, five etiam Ra- 
tionum, (quippe pcrinde eſt utra ſub notione conkderen- 


ur 
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tar,) Additionem , Subduftionem , Multiplicationem, & Di- 


viſionem, vaiiaſque etiam ReduCtiones , quantum opus vide- ited TI 
tar, tradidimus : Non erit opus, ut quz de Aurea Regula (ut _— mp 
loquuntur) aliave de Rationum aut Proportionum doGtrina we aa 
ſuperius tradira ſunt univerſaliter, jam iterum de Fraftioni- adn 
bus ſpeciatim reperantur. Quippe nihil hic novi occurrit de 
Fre&ionum, five etiam Rationum, ( ſunt enim & illz quan- 

titates) rationibus dicendum ; przter ea quz univerſaliter de 
Quantitatum fimplicicer (cujuſcunque ſ{int generis ) Ratio= 

nibus jam ſunt tradita. Er quidem ut numeri integri { puta 2, 

3, &c,) ſunt Rationum Multiplicium ( dupla, wriplz, &c.) 
denominarores ; fic fraciones 3,7, &c, ſunt degominatores 

rationum ſubmaultiplicium ( ſubduplz, ſubtriple, &c.) reli- 

quzque fraftiones, 3 ,; 7,4 , Kc, reliquarum item rationum 
denominatores. Ec quidern, ticut dupli ad triplum , puta 2 A 

ad 3A; eademeft ratio quz denominatorum ſuorum 2, ad 3. 

Sic, ſefquialteri ad {c{quitertium, 4A ad FA, cadem eft ra- 

tio quz denominatorum ſyorum + ad E, Item ſubduplum 

ad ſubtriplum; ſubſeſquialterum ad ſabſeſquitertium, &c. eas 

dem omnino ratio atque ſuorium reſpeCtive denominatorum, 


Dapl. Tripl ::2A.3A::2.3. 
Sabdupl. Subtripl: :ZA.3A:: 


L 223; 3 
Seſquialt. Seſquicert: :3 A. *A::4. $::9,8, 
Sabſeſquiale.ſubſeſquiter: :ZA.ZA::3.35i 8.9. 


Item; Dupl., Tripl :: Quadrupl. Sextupl. 


Hoc eſt; LE -+*4 $ 6 
Er, Subdupla Subtripl :: Subquadri. Subſext. 
Hoceſt, ES. RL - $313. 


Atque hzc quidem, cum apertifſima (int; mirum mihi plane vi 
detur Recentiorum aliquos ,do&rinam de Razionum Rationi- 
bus, quaſi jam platie novam vendicare, atque a fe jam pilmum 
in Matheſin introdutam; cum tamen Aurez Regulz ( ut y: 
cant) praxis in numeris fratis, hil aliud plane fit quam illa de 
Rationum rationibus doArina , eaque omnibus notillima ; ſal- 
D d d 2 tem 


Totius operis 
Epilogus. 
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tem fi ſpecierum ſive Symbolorum uſus etiam adhibeatur; quz 
non minus quantitates irrationales quam rationales reſpiciunt., 
Quique eaſdem plane leges de rationibus addendis , compo, 
nendis, dividendis, alternandis, &c. in numeris fratis valere 
docent, atque in numeris integris; eadem opera docent etiam 
Rationum rationes eaſdem ſubire leges , atque rationes Abſo- 
lutarum quantitatum. | 

Supereſt adhuc ad perfe&am Arithmetici negotii traditio- 
nem, 4xalytices dotrina, Quam quidem ftatueram przſenti 0+ 
peri adjunxiſſe. Verum cum videam jam-ultra quam ſperave- 
ram molem creviſte; nec interim poſſe totum illad negotium 
ita in compendium redigi, ut huic commode ſubjangi poſlit: 
Placuit potius rem illam totam hic intattam preterire; adeo- 
que & Poteftatum Analylin, five ( ut loquuntur ) Radicum 
extrationem, quzque huic conjunRa eft de Radicibus ſurdis 
doftrinam. Quz omnia aliquando forſan, modo Deus ita. vo» 
luerit, peculiari ſeorfim-volumine abſolvenda ſpero. Adeoque 
pedem hic figo. 
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Fohannis Wallis SS. Th. D- 


Geometriz Profeſſoris Saviliani, 


In Celcberrima Academia 
OXONIENSTI; 


ADVERSUS 


MARCI MEIBOMIE 
De ProportiombusDilogum, 


Trafaius Elenfticus. 


OXONIT, 
Typis Leonard. Lichfield Academiz Typographi. - 
Impenſis Tho, Robinſons I 6 3 7» 
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 Honoratifimo Domino, 
D. Guilielmo Brouncker Equiti Anrato, 


Vicecomiti Brourcker de Lions , Baroni 


Brouncker de Newcaſtle. 


' AM quintus agitur Menſ1s, Ho- 
|; noratiſime Domine, Ex quo 
quam offero tractationem ab* 


Tibi porius ofterendam duxi, 
quod probe ipſe intelligas, tum 
quanti eft ad Mathefin rite in» 
telligendam Ratjones callere, 
tum quam nihili eft quem re- 
futandum ſuſcepimus, Diale= 
gus Meibomii. 

Sub id temporis, cum Clarifimum quendam Virum & Ma- 
thematicum Oxoniz convenire contigerit, ex Dania oriun- 
dum, (qui Angliam tranſiens, Oxoniz nos inviſere & ſaluiare 
dignatus eft,)) fatto de hoc Meibomii traftatn ſermone, intel- 
Iexi, non {abi ſoli led & D. Ayzotio- cuidam, Gallo , hanc no- 
vam placuilſe dotrinam: Er quidem co uſque ut vix inter fe 
convenerit, cujus illud inventum cenſeatur, aut quo vulgante 
primo reſciſcat Orbis. Quippe cum Auzotius ſcriptum-ſoum 
edicurns in Belgian militler, idque Meibomio mature fatis in- 
notueritz haud #quo animo tulic hic , ut tub Auzotii nomine 


nNOoVe 


ſolverunt operz. Quam ideo- 


- — 


Ee nes rt eg 


y 
> 
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nova hzc prodiret do&rinam, quam fibi ipſe vindicavit, ftbiq; 
jam ante aliquot annos originem debuifle contendit: Et fieri 
quidem poteſt ut non minori zelo erga prolem ſuam , quam v& 
fibi genuinam faiſſe prz ſe tulit, affeay fuerit Auzotius: 
quem partum ſaum non minus deperifſe, putandum ef}, 

Urar fit, Meibomii faltem Dialogus prius prodiir, & credo, 
adhuc folus. 


Ex eo autem tempore prodiit etiam , faltem ad manus meug_ 


pervenit, Xaverii Ainſcombe, Jeſuicz, Traacus, hoc ipſo anno 
editus : qui Gregorii a S. Vincentio tetragoniſmum ſtabilire fra. 
ftra ſatagens, ejuſdem ſaltem de Rationibus & Proportionibus 
dofrinam fatis, adverſus Meibemium, defendit ; ſed & Anzoti- 
umetiam 6oo\/1gey ( cajus ille opus MS naCtus erat) jun» 
Qim refellic. | 

Nos atutem, qui tum Auzotii opus non vidimus, tum Ajn- 
ſcomii ſuſceptum ignoravimus , Meibomii ſaltem Dialogum, 
quia nefcio quid & Novi & Magni prz fe ferre videbatur, exa. 
minavimus & refutavimus. 

'Quam autem jJam tum abſolverant operz , nunc ſerius ca 
prodit in publicum Refutatio; partim quod cui ſubjungitur o- 
pus nondum perfe&am erat penituſque ab operis abſolutum; 
Partim etiam quod interea temporis occurrebat Hobbius ſecun- 
do caftigandus, ob convitia & maledifa que ſcripto Anglica- 
no in me effutivit ob Elenchum meum quo ipſius Geometriam 
refutaveram. Quz quidem Hobbii caſtigatio, tum me tam Ty- 
pographos (qui, cum vel minime impediti , ſunt ſatis tardi) 
aliquandia occupatos tenuit; ne hoc cam opere prxcedente ci- 
tius prodeat, in ipſo fere parts momentoimpeditum. 

Atque ha&enus quidem expolita przſentis operis ratione, ta- 
cere poſſem, neque ulterius Dominationi Veſtcz' moleſtus eſle; 
nifi quod alia nonnulla (int, quz licet a przſenri negotio fatis 
fiat aliena, nequaquam tamerraliena D3i Veſtrz , quzque hic 
loci minime reticenda duxi. 

Dignataeft D V. pro ea qua polles humanitate atque 
in me benevolentia, ſcripta mea neon modo ſupra quam ipſa 
mereantur zſtimare, ſed & rimari curiolits, atque etiam ultra 
quam ipſe fecerim inventa noftra promovere. Hinc faQtum eſt 
ut quantitatis ſatis quidem irrationalis , quam ad Tetragoni(- 
mum m:um commode explicandum dellgnandany kabui, prz- 

cer 


D.EDICATIO: | 
fe eam quam fpſe exhibueram defignationem , aliam adhue 
inyvenit D. V. accuratam equidem & ſubtiliſſimam ; quam ad 
mentem tuam , quam potuiprexime, ad prop. 191+ Arithmet. 
Infinit. expoſui. Neque hoc concentus , ex principiis noftris, 
_ quz ad Circuli quadraturam defignandam adhibueram , tale 
etiam quadraturam Hyperbolz deduxifti , quam non abſimili 
methodo defignari poſſe docuifſti : quod ex te tandem , uni 
ſpero, aliquando diſcet Orbis literatuss ; ” 
' Verdim aliud eft quod impreſentiarum adbuc dicendum ka» 
beo. Propofitione 47* 

( cui affinis & prop. 
49+) trattatug mei de 
SefFionibus Conicis,hanc - \ 


ego Propalitionem , Is 

je a7 Cubicali, Di- —FR 
emetri ſunt invicem parel- Wok 

kle; & cujuſcung, diame- | \N | 
tri ordinatin-applicate , vm». | 


ſunt refi2 in ipſins vertice 
contingent: parallele : a= 
nalytice examinandi 
propolueram. Tentata 
autem Analyſis, in EO -=... 
hanc definit ZXquatio- | S \ 
nem Cubicam, 9 dq* 

=q? = 27d*g: qud 

____ »fine ullo pa- 

ralogiſmo, vel «ſc«udpys 

ole , perventum eft. 

Eoncludebam itaque, 

| (quod quidem inde 

omnino concluden- 

dum videbatur,) Iſtiue 


£quationis radix q, fiquo meds reperiri poterit, wtdnflrabit queſite pune 


a4 D, D; adeoque propeſiti veritatem.®Atque hac affertione hype- 
thetica contentus, ( adjunta quz huic hypothefi conveniat 
demonſtratione Synthetici, ) ulteriori diſquifitioni (negotiis 
aliquot tum temporis ex improviſo ſupervenientibus impedi- 
tus quo minus haic vacare rum licuerit) ſuperſedebam ; nec 


Eee coulque 


4 _ _DEDICATIO. . 
eouſque-examen dedacebam, ut inquirerem Nuyque modo peſt | 
ejuſmods radix ſingularis exhiberi * An-potius impeſibriir plane.fie; 
& caſam impoſſibilem innuatz adeoque-& propoliti: impaſſibili= 
tatem : Vel ſaltem-Veria, nec-utrobique'cadem; ut non #quas 
les fint. pD fſurſum, & pD deorſfum, fumendz; adeogz; pro- 
politi falfitatem. | ; 

Fx eo tempore, ( monente quidem, ex Gallia, fed fine ulla 
In contrarium demonſtratione, D. Robervallio ) propolitice 
nem jllam accuratiue ad examen. revecans', inveni quidem, 


utut verum ſit quod hypothetice afficmaveram., propolitionenu 
tamen haud ita veram eſſe. 


Er quidem quod. 
fine Demonftratione, 
innuit D, Roberval-' 
lias; Tu juffa de- 
monſftratione” evici- A 
fi, Retenta fiquidem 


conſtruftione noftra; Pj & 
Camptique ea paral- | | 

lela quez' per” verti- Q 
cem A tranſit, . ( at I— 

punta' G A coindi- *| + | 
dant, adeoq; & D O FR 
ſaperiora)- rem fic | | 


abſolvis brevicer.. - | NY 
 .  . 


Eff AP(=#FP) —#Ap. 
Et Ap —=EAD, (adeeg, pri. DO:: 1.3) 
Ergo Ap =$AD. (adeeg, PeaDO::yci.sc6:: 1.46. 
Sed pr — Pa 
Eſſet ideo 2== 4, c6, Quodeſt impoſibils, 


Hoc autem cum-non aliunde evenire poſſe videbatur , quim: 
ob radicem #quationis noftre quzrendam q, impoeſſibilem, 
velfaltem variam : Utrum horum effet, inquirendum puta- 


bam.. Quamyis cnim nulla omnino fit zquatio cabica quz ſal- 
tec 


_ dice q defignatur 


- 
; 
; 
= 
þ 


temaliquam,non;habeat;radicem poſlibilem - ,attamen.interea 
fieri poſſe putabam, ut radicum illa quam noſtrum exigat-ne» 
.gotium impoſſibilis fo- cp 
ret. Si autem non im- 
poſlibilis, ſaltema ut va» 
ria fit, putandum vide- 
batur;& propterea pro, 
politionem expofiram 
haud efſe veram, utpo= 
te quz ſupponit line» 
am DD biſe&am in p, 
( adeoque & inſcri 
tam OO biſecari'in | 

5: quod i pD fur- {us 
ſum, & pD deorſum, | 
ſumendz ( quarum in- D N_\p 
differenter utraque ra- : a: . 


<4 UARAAAAAoK 
VEIPETIFRE A _ g ) 


non lint invicem zqua- 
les; neque erit vel DD 
biſcQa in p, nec OOin 


#3 adeoque mec vera 


rit prepoglitio.  _ 
Rattfcem itaque i{- 


e 
lam more meo inqui- 
rendam ſuſcipiebam; "fp 4 
utvideam nam in dNremny excat; vel aliud aliquod quod non- 
dum obſervaveram myfteriam pandat. ( Quippe non raro 
contingit, ut ipſa zquationis reſolutio, inexſpetatum quid ex 
improviſoprodats) -Quod fic apgredior- 
F#Equatio expoſita 9 dg? Eq? —27J% 

five 99 EZ9dq*— EZa27d*gs 

ſubſtituro r ©3d—q9q, Fe 
adeoqy gf —=rf Eo drf $279 d*r £2707 
et E9dg*—= Egldr*.,cqd* ravid't 

. 'Erit 9? E9dg* =ri my dir fgq4d = E27dig: 
five 13 -274*r= £$27d*g+ 544?. 
ee - E 
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poo S 


, Ecquidemis Gafataos ( ubi GA colncidant, adcogus 
= 26) NE Ei 


2 
, by |: | 
2 1 


2 re27d* r= E270 390 F544 00 
adeoque r* 27d x. | 

& 14. 2743, 

& r—=y 27 0% = 3dvV 3, 


[ . 
\ 
— 


adeogue q =r+43d=3dv3 7 3d. 


Atque hincquidem concludendam ftatim videatur radicens 

q >Non utrobique eandem effe ; ſed quoad puntum D inferi- 
w,pD—q—3dV3 - 3d; quoad ſuperius vero, pD — q 
= 3dv 3+3d, adcoque reftam DD non effe biſc&tam in 
p. Atque id ipſam canctudi etiam polle videatur, ex zguatione 
primum propofita 9dg* Eq'— 274d*g; cum enim fit tum 
9d * = q*= 27d *7,tum g9dq * Tg =3274* g,non pole hoc 
a omnine 


F  DEDICATIO:- _ 7 
\ *emnirio fieri videaturnifi, vel fit q — Oo, vel non eadem n= 
erobique quantitas, 

Verum labricas adhuc ct hic locus, nec ei temere fidendum; 
quique mihi jam ſcmel impoſuic , caute proſpiciendum eſt 
ne nobis imponat denuo. Et quidem , utut id verum fit quod 
concluditur, non tamen inde tam facile concludi poteſt. U- 
_ trobjque enim conſequentia haud fatis firma eft, nec nifi aliun- 
de famprtis indiciis ſtabiliri poteft. | 

Non enim ex co quod fit r* — 27 d®*, ftatim ſequitur po- 
nendumeſſe fy — 3d 4 3; cum non minus eſſe poſſit r= 
— 3 dy 3: utrovis enim poſito, erit r* — 27d*. ( Nam 
radix quadrati afhirmativi, poteft quidem effe affirmativa ; ſed 
& poteſt elle negativa, cum enim fit ea Zquatio quadratica, 
. uzue fimplex nec omnino affefta, geminam tamen prop- 
terea radicem habet, alceram afftirmativam, alteram ne- 
gativam : utra autem ſumenda fit, tanquam przſenti negotio 
accommoda, an etiam indifferenter utravis , non tatim ex ipla 
zquatione reſolvenda, fed ex aliis primarii quzſiti circumftan- 
tiis dererminandam erit.)) Et quidem atraque hic loci radix eſt 
genuina,' (utut non plane indifferenter & promiſcue ucravis 
pro libicu adhibenda fit, fed nunc hzc nunc Ha prout res po- 
ftulat, ur deinceps re&ius patebit ubi totum qued hic latet 
myſterium expoſuero:) atque hoc quidem eo magis ſuſpicane 
dum erat , quia ex Zquatione expolita duplici hac deventum 
ett. Cum fit itaque r - £3dv 3, quidni & r + 3d — 
33ds/3+434, vel r& 3d= + 3dvV3 +34, ut nem- 
pe radix ſurſum & deorſam zftimanda , quod mutata ſigna in- 
dicant, fit utrobique vel eadem ſumma vel eadem ditferentia 
quantitatum 3d4/ 3, & 3d. Quid enim hic ftatuendum fir, 
non niſi ex collatis aliunde rei circumftantiis, coque quo huc 
deventum eft proceſſu,zftimandum eft. | 

Sed & altera conſequentia non minus lubrica eft. Non &- 
nim ex eoquod fittum 9dq* +q? ,tumodq* —q* ,cidem 
quantitati zqualis, concludendum eft, quantitatem 9g vel ni- 
hil efſe, vel non utrobique eadem; cum ad hoc nil aliud requi= 
ratur quamutalibi afhrmetur alibi negetur eadem quantitas, 
( quod ipſum in preſenti quzſtione ex[petandum magis quam 
metuendum videatur;) Nam, verbi gratia, poſito q = E 2d, 
ee 3 crit 


L | DEDICATFO. 


erit -pdq* ©q* = 44d* . Cumenim fitutrobique 9d « 4:44 
= 36d? , perinde erit five addamaus +84*% = C:t 24, five 
auferamus =$d*—= QC: ,.,2d. Non interim jgnoroquid 
huic replicationi ſolide reponi poſit, fi rem preſſius perpenda- 
mus, ( newpe, radices utrobiq; affirmativas invicem-elle com- 
parandas, & zquales eſſe debere ut confter propoſitum ;non.e- 
quationis unius affirmativam , negative alterius;) Nec .cnim 
negamus Zquationibue illis id ſubeſſe quod rem przſentem de- 
terminet; fed accuratiezadhucillas contemplandac eſſe dici- 
-mus, quo illud quicquid fit eliciatur, Quod & nos deinceps 
faQturi ſumus. 
Ur itaque de przſenti negotio re&ius flatuatur , ſeparabi. 
- mus, quas hafenus conjuattim craftavimus , duas. xquationes, 
nempe, 9dq*Tq* = 274d* g ,quz reſpicit pD deorlum ſy. 
mendam; & 9 dq* =q9* = 274*g, quz reſpicit pD farfum 
fumendam, ( ut ex propofirx quzftionis analyſi liquet ;) fr 
quidem in zquatione illa refolvenda ponitur r 3-d = q in 
hac rt3d4— 9g. Utrobique autem ( poſito_g = 2d) provenit 
sf? = 27 d*, adeoque r= £3d4/3. Er propterea illic 
F m3 d = q = X34 a3 _ 3d . hic vero 1T3d=q= 
X=3dv3 ty3d. Hoceſt,fidepD deorfum quzratur, duz 
Proveniunt radices, altera affirmativa, +3d4/3 —- 3d, quz 
Ppropterea reyera deorſum prout ſupponitur ſumenda et; alrera 
'negativa, -3d4/3 — 3d; quz propterea in partem ſyppo- 
fieioni contrariam tendit; (nam deorſum 3143; 37, 
tantundem eft atque, ſurſum +3d4/3 + 34d. ) Gontravero , fi 
C juxca ſecundam xquationem) quzratur de p D ſacſum; duz 
ſant & hic cadices;altera afficmativa +2 d 4/3 7.3 d,.quz prop- 
terea revera ſurſum ; tendic ; altera negativa = 344/3t 34, 
quz, in contrariam partem exponenda, revera deorſum tendie; 
( quippe ſurſum 3d43t 3d, tantundem eft arque ,deor- 
ſum +3dy3 =3d. ) Adcoque utramvis 2quationem. reſol- 
vamus, perinde omnino eft, quippe exdem utrobique: proveni- 
unt ragices : cum hoc ſolodiſcrimine, quod quz in una qua» 
tione radix eft afhrmativa, cadem in altera eft negativa, &.cons 
tra. [Itrovis modo, id confiat, p D ſurfum ſumendam, eſſe 
| - 8 


was anc, 
- 26.9.4 2% _— ww 
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DEDICATTO; 'F 
+t3d4/3T3d; deorſum vero , }3dV3 3d; adeoque ne 


DD biſetam efſe in. p, nec OO in 7; &propterea « *, dia- 


metro AP parallelam, non et ipſam elſe diametrum. 

Arque haQenus videamur zquationis nodum ſatis folviſle. 
Ne tamen ea de re nimis ſecuri fimn*; en nova ftaiim hinc 
prodit” difficultas. Annon enim quam haftenus confideravi- 
mus refta DD, eadem plane eft;in caſa te-pokito, atque AD? 
Omnino , inquies ; quippe,, cum inſcripta OO per verticem 
tranſeat, eodem ipſo verticis punfo confunduntur , tum pun- 
&um G, tum etiam-/punta D, ©, ſtiperius ſamenda. Bene 
eft. Ar, inquam, ergo rex pA, eadem eft atque pD ſurſum 
ſumenda.. Quidni; inquis, effet ? Ergo, inquam, (utut de pD 
deorſum fumenda fecuri fimus, ) erit faltem furſum pA — 
pD = q= + 3dv3T 34d: idenim inventa modo docet xqua» 
tionis radix , ſatis , uti videbatur, ffgtuminata. Omnino, in« 


quies; & quidni # At, inquam,eft Ap= 3AP= 34d, ( hoc 


enim aſſumit tua demonftratio; atque > veriſiimume ) fi iraq; 
fit eadem pA = + 3dy34+ 3d,quod jam obtendij videatur; 
erit 3d = 3dv3t3d, hoceft 1 =+3 +1, quod eft im- 
poſſibile. Videntur icaque necdurm omnia ſatis inter ſe cohz- 
rere, aut ex vOtis noftris ſuccedere. Quippealiud adhuc later, 
guod forte ne ſuſpiceris quidem , myfterium deinceps dete- 


_ gendum. 


Dum hoe ago; fupervenit ſecunda'tua demonftratio, Que, 
rem ulterias proſecuta, non modo oftendit, Ream « » quz 
inſcriptam A O biſecat, non efſe diametro AP! parallelam; 
fed, ipfhi aliquando occurſuram,ipſumque tandem concurſus 
puntum C: adeoque & veram diametram polliceri vi- 
deatur; ſaltem fi ulla otnnino refa, ad punttum « pertingens, - 
iſtius curyz diameter efle poflic. OR He aotm ; 

RF. 
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DEDIGATIO. 


In Parabolbide Cubicali Ang 
DBuoniemeſt AP. PF ::n,f; 
 Erpe PR. Pa ::1.3. Bae 
Ft, fpofite PR. DO:: 1.6 
Erit Pa.DO::3.4::1. 54. 


®aia vere Pe, DO::x/cAP. AAD11/0ADG, 
Erit Pe,DO:: Veit TALES TEC, 


£ 


MJ. 
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Fi prifterte $4 = V £0. Oa=$Zu/camw/ca7se 
adevg, a* =27 4. a* =25. & a=v/ 37 =3v3s 
Ideeg, Pa. DO::3.34/3::1.4 $6 
EF: APiAD ::PR.DO:: 1.393, 


Porre; Qvia AP, AD::1.343, 
Ergo AP. Ap ::1.343, 
FrAP.,Pp::1.3/ 3 wi, +, 
Ft quia Pa. DO ::1.4 3. 
Ergd Pa. pr ::14Lv3- 
Tum quia: Se. pr ::Sn.pC. 
beceſt Papr.pr:: Pp.yC. 
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Ideeg,, AP.pC;: 1; E792, 
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Er AP,PC,rr.3v3 tt <2 
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Et propterea AP. ac 22 Rn v3: :1.44/3+6 


Et fimili demonſt atione » in Paraboleidibus reliquis » adhibite res 
perietur. 


| In Parahel. | ©uadratic. Cubie. Biquadrate Surdeſol. 
P..DO:: I . 2 Iov3 Ives I . vas. 
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32 __,"DEDICATIO. ' TOS, 

Arq; haﬀents acutifſime & ſubtiliſſime procedic Dominationig 
Veſtre demonſtratio. Qua quidem hec duo evincis ; Tum 
reftam @ 7,quz inſcriptam AO bifecat, diametro occurrere 
in punto C ; (quod quidem aliud atque aliud cft, prout pug» 
Rum Þ propius aut remotius « vertice diſtat; quippe ſemper 
Ap.AG::1 243.4 3.) Tam, fiomnino ulla fit ref 
quz ad verticem « diametereſfe poſlit,reftam « C eamefle., un 
quz inſcriptam AO bifſeeat. 

At interim, cum ad Diametri rationem. ſpeRet,, non mods 
ut unam aliquam ex inſcriptis biſecer, ſed & omnes eidem pa- 
rallelas: quzrendam inſuper reftat , an b& hoc faciat cadem 
AC reQa, Fierienim omnino poteſt, non obſtante jam al- 
tata demonftratione, ut nulla omnino rea id faciac , ſed lines 
potius aliquomodo iacurvata. | 

Huic itaque ut ſatisfacias fcrupulo, adeoque totum abſol- 
yasnegotium ; adjunta tertia demonſiratione, oftendis ; non 
 modonon reftamillam « C, ſed nec ullam quidem retam, 
imonec (uti videtur ) regularem aliquam curvam , diametci 
hajuſmodi vices ſupplere poſſe, Nempe hoc modo. .. 


DEDICATIO. 
In Pareboloide Cubicali ( erella) Ae, 
'Efo AP.PR::n.b. 
” adeog, PR. AR::b,y/:b*+m 
Er,quiaPR. Pe::1.3::þ, 38. 
Erit A ÞP, Pe::1.35. Ke 
E1,quia PR . A R:: BP(=Pe).BG :: b.y/:b%1*: 3b-3V:5* 44. 
ErtAP.BG::1434 :baty, | | 
EtgquiePR. Pet: 1,9. 
Erit Pe. Ret: s. 
Ft Be.Re::6.2::3.9: 
Trge,quia Be. Re: : rh m6: :XNe.Sea=Pe wv. 
 FrPa.pr:: wY 3: (ut indemonſty. raced. ) 
_ deog, Pa.,Sea:: my 3. 
ON. aps mnE :3.3 iy 
Et Be.BX::2.3i4/3 ws I» 
- 'Erge Pe.PX::1.2 43 ws 2::30.265y/ 3 6H, 
Tdeog, AP, PX::1. 2364/3 nu 6b, 
The OR. AR::GY=—PX.GT::b.,4 :b*tr, 
in Ov 3 wn GeV 3 a Giny b* $1" 
".-LeAP. GT ::1.24/3 gin; b* vm. 


| TEE wa A: :inv: þ* T3, 
Mdeeg, AD. Get wST+ a; PUR HeLa ine ,b*T x. 
Ts quia PR. PA::BX(—Pe4PX).XT:: 
USO DESSELIFDE CE? 
ErmtAP. XT:: Si 4's 
Et AP. ed. Fe _2XT0«: 1.94 3 6 
Ei AP.AD::i.9y/3 mg. 
Ft quia AR.PR : : Go. Do: :4/ :b*y$1e b:: 


3:94 ma Q : Wy h& £ b Pn b, 
Ergs AP.Do of 9343 9 b. Urephe gms 
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\ Ergo AP. BT (=BG4GT): WRT” t3pl:24/3-6:inv:b#* x: 
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DEDICATIO. 
LL PaDO: McAP.vcAD::vci.v/ergy3 my 
ara capb*(=3D.veriggb? vV3m yg bt 

EgpAP.DO: :1.4/£e:243b*4/ 3 —-1356b*. 
Mt vero,y/ ©: 243 b* v3 —135b*: eff minus quam 

| gbv3 ag9b=vc:iqz74b? v3 72906". 
"Nam 2434/3 — 135 < 4374v 3 7290. 
boe eſt 243 3 <£ 4374 v3 —7155- 
hoceſt 243 4 3+7155 < 4374 3» 
boc eſt 7 155 < 4131 v 3 


hec eft / 51194025 < 4 SLIOGOSS 
Ergo & DO© wins quam Do. 


Adeeg, puoffum; medi inſcripte, B « , non F ipſum T pundfum; 
ſed aliud aliquod inter BO T. 

Sed neque medium inſcripte E M, eft in puntfo C, (ſedinter CO 
M;) cumenim K E minus fit quam LM, erit & 'EC minus quam 
CM. 

. Non itaque vel ' yeffa aC, . vel quidem alia ulia reffa il quipe 
aulla alia rea trenſit punita @ , m- J diameter eſſe poteſt ad vertiv 
cem @. 

Sed neque ( ut videtur) regularie curve 3 ſed que reffe «7 TGC oc 
currat tum in & , tum aterum in # , & paftea inter T & C, ( incidit e= 
nim ſupra T, verſus B; at infra pundJum C, verſus Mz ) adeogue ye- 
fam &@ C [efpins. ſecet neceſſe eſt. Due cun admodum irregularis vides 
tur, wapote circa reflam « C tortaoſe incedens, non. videtur opere pretinny 
in illias naturam ſtudiefius inquirere. 

Iſtias attctem carve ( qualiſcunque demum fuerit) fitus eſt 
kujuſmodi; Nempe, Re&z & C occurrens in «, hinc ſubthg 
tendit ad uſque = punftum ; tranſiens aurem retam in m7, de- 
inceps ſupra jncedicuſque dam preteriverit punitum T; tum 
demi non procul ab illo pun&to.'T refam. jam tertio cranfi Tens, 
deinceps deorium tendit;neque poſtea vel re&3illam a © attin= 
git uſquam, vel etiam diamerrum AP. Quo enim argumen- 
to concludit tua demonftratio , ad punttum C non attingere 
curvam illam, eodem eoncludi poteric , neque ad ullum alium 


diametri pun&um_- pertjngere, nedum ad cam refiz « C par- 
tem quz <ſt ultra. C, 


Ne 


' DEDICATIO, | © . 3 
Ne autem id gratis dium videatar, quod, ab a ad ». (puns 
An medium reQz per verticem inſcriptz )curva ſubits tendacz 
facit demonſtratio tua quarta, quz hoc evincit;Quam ego ad 
meam (quippe tuam inciſam -rion habeo ; neque jam licebie 
exſpe&are dum cam a celatore poſlim; obtinere ) atcunque a 
tavi, Ubi tamen imaginatione ſupplendum eft (vel, © liber, 
calamo emendandum ) retam «7 non jam >2»nad; in- 
ctdere, {ed ad 'diametrum inclinare , eiqae tandem occurrere, 
ut in 6guris duabus przcedentibus, in punto C, Puntum au- 
tem D inferius (quod tantundem deorſum a p diftare ſup- 
ponitur quanta D alterum ſurſum) appello, diſtinQionis er- 
go, . Eique ordinatim applicata 4 © , occurrere ſupponitur 
curvz in ©, re&zque OQ in O, quod intra curvam cadere 
evincit- hzc demonſtratio. 


w 


Sumpi 


Is . DEDICATID.' 
 Serplo AD = AP. (Adrogue PD=3AP.) 
Erit Va, DO:: ed cAP.YcAD:: Ver. VeRcet. £4 
Cans, fiPe.DO::PF.DG::1.5;:3.4. 
Wl APFPF:o:15 3. 
Erit Ap.DG::n.+. | | 
Et AP, FG(==PF-PD- -DG):: TACKESESYH 
TamgniaAPPC::1-t4V3.34/3-1::1. 4/3t5, ln ſep dent. 
Err FP.PC::3540345- 
Et AP.FC(—Fe+PC)::1:4/3t8. 
Et quis. FC.,FG::aC.enr:PCPp;: 4/3387: © 


in: 44/345. - —AL5vY3.= T0, 
$3 4345. G av 3+8 ) = 


| —— 


ow. 


I 
Fre AP,Pp:: "IM 


2553-10 15/4318, 
Ergo AP. Dp( Tay £ x. 4 ow == 


| what, 
E AP. nn PILE. 
wats 1e4/3+ 
E AP, GA(— 6D4 Da: p OYBEE =. BY -- 
" on 


Etquia GD. Go: DO. ory 


I Vita: y2 Fr 
Ergo Ps .SQ::3, 5 7 Wa 5p 3 #1 ; 


Tim pz . © {:vAP. Ad (= vc: AD4Ds:) 
5/2018 iP, 15V2+29 


. / 3 
:vCI== Iva t _ 


5 


15V3}20,, 5v/3414. | 14 N 29 
Sedeft ve ge Doane EI. 
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DEDICATIO 
"1 i $840 v3t5120\, 331543458994... 
© Sive 338404/3t5120 XN 331593 +5394. 
Horeſt $25v3 > 774 | 
Pel' 826875 > 4599076 
Ergs SO 8 #0 | 
Hdeoque® ro mh 7 Q. 


Ft propteres punfum biſeQionis inſcripte ef infra puniium ». 


D.ed erat oftendendum. Er fimilicer oftendicur de alia quavis in- 
'fcripta, que ſuperior fit ea quz per verticem tranſit. 


Cumque hzc omnia int legitime demonſtcata; Quid inte+- 
rim, inquies, de Equacione noftradicendum erit, quz demon- 
ftcatjonibus hiſce cuis ſubverti plane videatur. Quamvis enim 
utrobique conyeniat propoſitionem examinandam falſam-efle: 
At tamen de firu pun&i D ſuperioris, pugnare mutuo videan- 
eur, Quippe per Xquationisnoftrez radicem fupra inventam, 
eſſet pD ſuperius- — 3dy/3+3d; at in demonſtratione tua 
prima, habecur pA ( hoceft pD ſfurſum.) — 3d. Item. cum 
fie pD ſuperius — 3dv/3 + 3d,%& pD inferius = 3 dv 3 ... 34, 
elſet utriaſque aggregatum, hoc eſt, refta DI'= 6dv3;; atin 
 demonftratione tua Conada: eft AD (hocef}, inprezſenti ca- 
fu, DD)Jad AP, ut r ad-343; adeoque cum fitAP = d. erie 
A D=DD = 34dv3, non 6dy/3. 

Quid icaque dicemus; Num utraque vera eſſe? ( tum Analy- 
fin noftram, tum demonſtrationes tuas? ) At quiillad fect 
poſlit? figquidem «135 cwzan3ddsu, Num iraque vel has vel 
lam falf accuſabimus? atque alicubi ecratum efſe dicemus? 
Sed neque videtur hoc dicendum, Eccubi enim? Num igicuc 
dicemus eandem ( quod tamen ut dicam noa nifi extrema ne- 
cefficate adigar) Analyſeos leges non ſatis ratas habendas eſſe ? 
adeoque Analyticen ipſam ( quod faciunt nonnulli, ipfius pa» 
rum gnari,) accuſabimus, guati quid falſum doceat? At ab. hoc 
ego D. V. facitabhorrere non dubico; quippe quo analytin ac- 
curatius nemo, nemo ſubciſius, exercecr. Fateor equidem fieci 
nonnunquem poſſe { quod tamen nemo quem ſcio Analyſta 
kaFern+- --2Ji7ic,) ut in caſu impoſlibili, non cam ftatim de- 

| tegat 


13 DEDICATIO: 
cegat analyſis impoſlibilitatem, ſed rem quaſi poſſibiliz efſer fol. 
vit; & vice verſa, videatur aliquando analyfis in d\wary txi.. 
re, quum interim res expoſita non fit plane impoſſibilis : At ni< 
' hil ego cale hoc in caſu dicenduw autumo. 

Neautem ego temere illud faffas videar, & cui Tu forfan 
haud ftatim aſlentiendum efſe putaveris ; non abs re fore auty, 
mo, utut Tedpspyoy videatur, corym utrumque exſemplio indi= 
Care» 

Si ſupponatur Triangulum cujus duo crura'fint BC = o, 
GD =1, &batis B D = 4, petatur autem, fi a vertice C dee 
mittactur ad baſin perpendicularie 

C A, quod nam illa bafis pun&um de- 

c figner; five , quanta futura fir re&e 


A B A. Analyſis fic procedir, Eft CBq = 
Pi} BAq= CAq =C Dq=ADqmez 
_ CDq = Q:BD = BA: = CDq.. 


” roo BDq t 2BID « BA - BAq. Adeoque 
CBq = CDq — Boqt 2BpxBA. Hoc et CBq;m Coq t 
_ CBq =CDqt Bpq 


Bdq =2BpD «= BA, Ideoque © 2Byp —B A 
| we 1 7 I6 ; 
Hoc eft + FT—=z6- 23 = BA. quod erat inquiren- 


dum, Quin caſus autem ille fir impoſſibilis , ecquis dubirer 
quippe ponitur Baſis utriſque-fimul cruribus major, Tentata - 
agg non ſecus procedit quam ficaſut efſet maxim? 
ofſibilie. 
: Ad alteram conceſlionis partem quod attinet ; Nempe quod 
Analyfis aliquando ad quid impoſſibile nos deducere videatur, 
cum incerim caſus expolitus minime fit impoſſibilis: Quo hoc 
reftius oftendam, opus erit de Xquationibus Cubicis reſolven- 
dis pauca przmittere; quz tum huic negotis, tum etiam ingqui- 
fitioni noſtrz primariz ſubſerviant. 
Aquationes omnes cubicas vel tales efſe vel ad tales faltem 
reduci poſſe, quz non niſi ſub Radice ( ut loquuntur ) fint af- 
fe&z, norum eſt. (qQuippe fi ſub quadrato fit affeAta zquatio, 
gradum ſupremo proximum tolii pofſe docuit Cartefus , atque 
ante illnm Vieta,Harriotas,aliiq;) Poflunt autem ille —_— 
ve 


Q 


, 
«. 
8 
« 
k 
- 
« 
"t 
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rel ad hanc fofmam Ac = BqA — < Dc, vel ad hancreducj 
Ac+4 Bqa = EDc. 

Hajuſmodi vero ego Aquationes Cublcar,adeoq; ſolutu dif- 
kciliores, memini me olim conatam ( exercitii gratia, poſts 
quam Analytices rudimenta imbiberim)ad quadraticas reduce- 
re. 1dque hac methodo. 


Poſitiy, Z—=AtE, A—AF. 7—=ActEc. 
Erit, Zc=ActEct3z3AAE43AEE = +3;AKZ, 
Adeoq; Z c m3XZ =7. 


I;em poſitis X — A = FE, 9'4 =Ac me KC, 
EcieXc =Ac .Ec 3AAEt3AEE =% m3 ZX, 
Adeoq,ANAc t 3 AX = x. 


In Xquationibug itaque cubicis ad hanc formam conſtitutis; 
Zc = 3XZ =7, animadvertebam , Xquationis radicem L, 
eſſe ſummam duarum quaniitatum A E, quarum retiangulum A (ter- 
tia pars coeficientis intermedii termini; )&,cuborum aggregatum , ter= 
mins abſolute. 

Item, in Xquationibus Gubicis ad banc formam conſtitutis, 
Ret3 AX =T; eſt equationis radix X, duarum quantitatum dif- 
ferentia, quarum reangulum eſt ZZ ( tertia pars coefficientis;) & y 
cuborum differentia, *X, terminus abſolntus. 

Adeog; redaQta eft illarum Xquationum difficultas , ad hoc 
problema; Datzs duarum quantitatum, tum ReGanguls , twm Cutorum 


 fumma vel differentia ipſarum quantitatum vel ſummam vel differentiam 


aut ipſas etiam quantitates imveſtigare. Qued 6 efficitur, 
[ C | 


Ef = =E. ac =Ec, 

| Be 
EigoAcÞ FT =ActEc=7. 
Ec: AceTAEeS=7AC 
Sive Z Ac wu Acc = Ec, 


= «ys E Ac C 
vimiliter F =A, FT =Ae 


Geg Adeoque | 
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A.c 
Adeoque FoitEc=7 —ActE. 
Et TEC wEcc= Xc, 


- Refolntis itaque zquationibus ( quadraticis quidem , fed 
ex radice ſolida ortis, ) 


FAc wAcc=Ac=qgEc bcc 
Ac. 


Erit 7 £4/:£7q -Kems 
E C. 


Adecoque /c.3Tyv:i79 ws 3, Ce 
| T—Af Eu 7+ 
4y/c.izTz=v:37z9 ms 1140 Op 


Ad quam reguli exigendz ſunt Equationes Cubicz hnjus 
formz Zc 3 KA — +7: (vel etiam hujus Zc 3 L= m7, 
quz ab illa hoc ſolo ditfert, quod gaz illic afhrmative expo= 
nendz fint quantitates FA+E,— 4; hic interpretandz {int 
negative, wa A — E — £4. ) Quam, Regulam fprimam jam ap- 
pcllabimus, 


| c 
Eodem modo, cum ſit Ac = a7 Ac =EC—T; 


Erit Acc Ac:=TYT Ac. 
five Acc > 7 ogy PA 


Kc 
Item FC —Fc— Ac ms © C a 


% Acer Eoc=TEC 
hoceft EcchxXEc= Kc 
— Refſolutis icaque zquationibus 
| Acc XAc= Ec—EcctFEc 
A Co 


E c. 


Atque 


Erit / ;:4Xq4+£c: = RY: =3 


Adeoque vc, / :3RNqbt Zc:tix. 
mt Coy iS NQ4ZECIEN 
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Atque ad hanc regulam exigendz ſunt hujus forme X c + 
3 X—+XY Zquationes omnes. Vel etiam hujus X ct 
3X — ,.X: cum hoc ſolo diſcrimine, quod cum illic 
quantitas major A, fit aftirmativa; minor E, negativa; 8& 
X — A — E quantitas affirmativa; hic, major A erit nega« 
_ tiva, minor FE aftirmativa, adeoque& X— .A+E quan» 
_ negativa. Atqite hanc jam appellamus Regulam Secun« 
am. 
 Exfſemplum pofterioris Regulz hoc eſto Xcti2X — 63. 
Hoc eft, inquam, Xct3 AX — Xx. Ergo *f= 4 = &. Ex 


4 __ # 64 : 
AZAFE EAcwu ic Ac Ec =X = 63, A» 


deoque Acc =64 =63 Ac. vel Acc = 634ac = 64, (Et 


| -7 2 64 | 
kmiliter Fo. =4c et Fo EcnEc mac =T =63, 
adeoqz 64 = Ecc =63 Ec. vel 64 =Ecc+63Ec, ) Ergo 


64=Ec 
Vii 36469 my 22 £4 ns £6 = 

1m=Eec 
Et propterea 4/c64 = vet =4 —1=3 =X =A -E. 
Vel eriam, ( fiprincipio poſitum effet ,. 63) mutatis ubique 
fignis numeri 63, proveniret gti 3=X = 


_ AT E. 

Velſic ( immediate ad regulam exigendo ) #quatio eft 
RX c+12 X—= X63, Ergo 3)12(4=#. adeoq; 64 = Ac. 
Et 2 = & X. adcoque*253*— 4 X q. & propterea, y: 4 Xqb 

| 64 = A C, 
cr DER a= 32S0T 647 24 —2 Adeogz 
IL = E Co 
+ 4/c64 Fy/cri= Ea+H1I=EZ3 = 
Exſemplam prioris hoc eſto, Zc 12 — 65, Hocell, 1n- 


/ : 
quam, Zc =3AL— 7. Ergo 3)12(4=M. & =, 
6 - 
& Act _ = (Ac+Ec=7 =) 65. Er AccT 64 = 


Gegg 2 | 65 AC 
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65Ac. vel 64 = 65Ac a Acc. (% ſimiliter F + Ec = 

ActEc =7 =65. adeoque 64 = 65 Ec m FEcc, ) Ergo 


Si SDL RR ES  EERtans CD 

h : = £c; 

Ex propterea/c 64 tycr =4T1 =5 =Z, Vel etiam, (fi 

principio poſitum eſfet  65,) matatis ubique fignis numer] 
65, proveniflet — 4 1 = 5 =L£, 

Vel fic (immediate ad regulam exigendo;) Aquatio pro« 

poſita cft Zc 122 = =65, Ergo 3)12(4 = X, adeoq; 


64 = X#c, Et 5 =+ 7. adeoque 425+ =4 7 q, Et prop- 
rr 27 EvV337TGg  £ct = E343 6478 


64 =Ac, | 

= A Adeoque Zyc 64 £4/ci= Z4 1 = 
I = E. | 

<s =T. 

Poftquam has ego Regulas inveneram; nec illis fimile quids 
quem apud eos quos tum videram Analyftas notaveram (Car- 
danum (iquidE non videram, Japud quos de Aquationibas Cu» 
bicis reſolvendis altum erat ſilentium : In Cartefii Geometri- 
am, ( quz ſub id temporis aut paulo ferius, Gallice primum 
prodiit, necdum enim tunc temports exftabar Latine , ſed poſt 
annos aliquot, ) incidebam, Apud quem duas itidem inveni 
regulas, quas Cerdani Regulas appelat, eafdem plane cum no- 
ris, ntur paulo aliter deſignatas, nulla tamen demonſtratione 
munitas, nec vel leviſſimo dato indicio, quo de illarum funda- 
mento conſtare poflit. Cardanum tandem naCtus, ( qui illas 
Scipioni cuidem Ferres acceptas refert,) eafdem apud eum in- 
veni alia quidem methodo demonſtratas, ( longa ſatis & per- 
plexa, quzquerei originem neutiquamexplicat,) quas egoex 
Analyſeas pcincipiis, ut diftum eſt, collegeram. Quz quidem 
inveRtigatio, {i nihil aliud noviin fe contineat , faltem eo no. 
mine Dni Veftrz non ingrata forſan eſt futura, quod earam o« 
xiginem patefaciat. 

Jam Icaque poirta zquatione reſolvende., ri t27 r = 172: 

/ 


Quoniam 


Quoniam r*,&27 y, eodem figno notantur , pertinebit ea 
ad regulam ſecundam, Adeoque cum fit 3 ) 27 (9 , & 9x9xg 
=729, item 2)172( =86, & 86 «86 =7396 ; Erib 


Ac. 
4 :7396t729:; £86 =y/$125 =866 = ff; adeoque 


y c:/8r2g E86cmy13 22 =, adecque AmES 
r= 4 
r* $277 = 172. 
2)192(66 3)27(9 


x86 _ ® 9 
-: $:x 6 | $1 
688 x9 
7390 FF LE | 
+] OY 1342 WaAc 7 4. 
A c:254/13(= + $125) £86; =" = RR 
| wed 2 MS, Loo 


PEER 


Ergo Equationis r* 427 1 = 172,rad 1 Z+ 4 =A Ft ©? 
As Ag re +27 TJ com 172, rad.r = ms 4 = mm AJEs 


Ec eodem modo de Fquationibus hujuſce formz omnibus ftas 
tacendum : Nulla enim omnino eft iftius forme xquatio,quz 
non unam aliquam radicem habet realem : Sed & unicany; 
nam quas ex(peCtcs duz reliquz , ſunt cantum imaginariz , & 
impoſlibiles, 

Pari methodo; Si exponatur zquatio reſolvenda r? == 
27r = 154. quz,propter duarum poteftatum contraria ſig- 
na, ad regulam primam exigenda "et. Adeoque cum fit 


2) 154 (77, & 77x77 =5929; item 5)27 (9, & 9x9 x9 = 


8 * 


729: Erit 77 = w 35929 729: 957 £45200 = "FG, 
; A. 
Adeoque 4/ c:77 = 5200; =ZELY 2 = x adeog; 
AYE =7 =r, | 
C883 p2 
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-p* ws 2/7 — 154 


2) 154 (77 3)27(9 
A 4) i ll X 9 
5339 SI 
$39: x 9 
5929 729 

ms 72.0 


4/cr97 = (vgio0 =) 304 13: = 2 


Et zquationisr? = 27 rt = w 154,14d, 13 mw 7 = AE; 


Sic xquationis r* .. 27 r = þ 296, Invenietur radix = 8; 
fant enim Ac, Ec, = 148 Z( wv 21175 =2)5547. adeog; 
A,E, =m4®v7. & AFE =8 =r. Atque ad hanc for 
mam Xquationes aliz innumerz reſolvendz, radicem exhibe- 
bunt realem unam; & quidem unicam. Nam quas exſpeCtes 
duz reJiquz erunt tantum imaginaziz ; unicum fſaltem f1 exci- 
pias caſum,nempequando quadratum ſemiſlis termini abſolute 
cogniti, xquatur cubo trientis coefficientis termini medii; tanc 
enim tum FX Atum ZE, (quz erunt invicem zquales Jum 
LAEE, erunt radices reales. Puta r* —-27r = E 54, 
cujus radicesfunr Z6, + 3, X 3. 

Verum $i exponatur Zquacio reſolvendar* = 27 r= = 44, 
ejuſdem cum illis forme ; eaque ad eandem regulam primam 
exipatur : res ftatim rranibic ad impoſlibile. Cum enim,ex 
methodo iſtius regul>#, cabus trienris coefficientis, auferendug 
fit ex nuadrato ſemillis termini abſoluti , atque refidut latus 
quadraticti tum adddendas tum auferendus ſemiſh termini ab- 
ſoluti, uthabeanrur Ac, Ec, hocet 57 EZvV:3749 = Mc, 
Id feri omnino nequir; quia 729 ( Mc cubus trientis coctit- 
cientin) ex 484 (4X 4q quadrato fſemiſſts rermini abſoluti) 
non poteſt anterri ( majorex minori) vel ſaltem { & ut- 
cunque auferatur ) refiduaum (484 729 = — 245) erit 
negariva quantita*, cujus itaque nullapoteſt efſe radix quadra-= 
tica, (quippe qaadratum omne, ſive ex radice affirmativa, five 
negativa, ſemper ct affirmativuro,) adeoque cum 4 :4 7 hon 

Ke 
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Mc: =: - 245. fit quid impoſſibile, erunt etjam ( props 
ter ipſius radicis impoſiibilitatem) 37 =v:4 7q — Mc, 
(nempe 22 £4 — 245,) hoceft, Ac, Ec, impoſſibilia, 


1 =27r = £44. 


2) 44 (22 3)27(9 
X22 x 9 
4+ S1 

+3 RIPE. 

T4384 - 229 
mm 7 29 


22 E(v —-245 =) nd — 5. Impoſlibile, 


(Atq; idem continget quotieſcunque cubus trientis coeffici- 
entis, major eft quam quadratum termini abſoluti. Sicut in 
xquatione quadratica = Aq +BA — A, quoties contingit 
majus efſequam 4; Bq, quod illicſemper eft indicium caſts im+ 
_ pollibilis. ) 

Quid autem > Num itaque dicemus zquationem r* = 


27 r= X 44, plane impoſſibilem effell, nullamque omnino 
habere radicem? Nullo modo. Habet fiquidem omnino tres. 


radices, nempe, Z 4/15 E2, +415 E2, 'F 4; hoceſt, x- 
quationis r* - 277 =+44, radices ſunt, + 4/15+2z 
my 1542, 4; & Xquationis j* 277 = 44, ras 
dices ſunt Q. 4 15 2, +4 15 =2, +4. 

Eodem modo, zquationis r* - 27r = E 10, radices ſunt 
ra /33Dr, 5/33 El 35; 

Item, #quationis- r* -257r = 26 , radices ſunt, 
vio Et. pF tyvios ESE; 
_Sic,zquationis x ©: wo 37 1 == E 46; radices ſunt = 2 4/6E 1, 
+ 346 Hh +2: 


\ Item, #quationis 1? v7 r = < 6,radices ſunt F' 1, F 2, 
#4. 


Atque in aliis pariter, Non itaque, ex eo quod Analyſis nos 
dacat aliquando ad jmpoſlibile, concludendum protinus eric, 
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Fe caſum efſe impoſſibilem : Sive, ( quod tantnndem valer,) 
quod oftendic Analyſis juxta unam aliquam ſauppoſitionem 
impoſſibile eſſe, eſſe propterea impoſſibile ſimpliciter. 

Porro ſub id ipſum tempus, quo Regalas illas duas invenie- 
bam; De Angulorum ſ(ef&ionibus (exercitii cauſa ) nonnulla 
com mentatus eram. Atque illic , inter alia , ad Anguli Trife- 
&ionem has obſervabam zquationes; 3RqA .Q. Ac =RqU= 
23RqtE Ec = .3RqZ+44c; quarum Radices recepto ali- 
quo notationis modo explicare fruſtra conatas, non aptiorem 
videbam modum illud exprimendi; (ſed nec Cartefius, qui, 
ut poſtea reperi, eandem fibi rem tratandam propoſuerat,) 
quam quod, Poſito R circali radio , recta C circulo inſcripta periphe= 

riam totam in duo ſegments divi- 
deret, quorum unius trientem [ub= 


tenderer A, alterius E , ( eju{e 

| 4D d:m equationis due radices, ) & 
ſms 0 radix tertia Z ,ſubtenderet totius 
. M | "a. peripherie trientem utrovis arcy= 


wn AvelE audtum, ( nam & 


% f\f i hujus arcue triplum ſubtendit C:) 
6: #5 Ea tamen lege , utubi A, E, 
RS PT - ſunt quantitates effirmative, ter- 
DT MN tia: £ fit utrig, ſimul equalis,ſed 


negative interpretanda : ubi due 

tem Z dffirmativa, ibi A, ©, 

: negative. ( Quippe illud u- 
bique obtinet, in xquationibus cujufcunque graduz; {i omnine 
dei1t poteſtas ſupreme proxima, radices omnes affirmativz fi- 
mal ſumptz, negazivis omnibus ſimul ſumptis, negle&is Ggnfs, 
2quales erant, ſive radices illz reals ſint five ſalte imaginariz ; 
adeoque ſervatis fignis, ſe muruo deftruunt : unde fix quod po- 
teſtas il[a ſupremzx proxima, cajus coefficiens ſemper eſt radici 
fimal omnif mucatis ſtgnis,aggregatum ; hoc caſu,propter ra- 
dices afirmativas & negativas ſe mutuo perimenres, prorſus exe 
cidart.) Puta /AZquationis hujus 3 R qL .iLci= RqC, vel Lc 
3RqlL= =RqC: exponitur radix, L, detribus radicibus 


puta tA, +E, RK.Z = vA LE. Hujus autem tL ec. 


RqlL =RqC, vel 43RqlL - Lc = = RqO, radix L, de 
| tribus 


oa -ab 


a. UXA@a#ta ywAS 
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tribus radicibus exponetur A, .E, 34Z 2+ AYE. Ars 
que hanc Regulam tertiom jam appellabimus. 

Quo paito ad hanc regulam perveneram, non opus eft ut 
Jam oftendam; quippe —_— i11ad efſet quam ut hic commo- 


deinferatur , quodque alibi forſan aliquando ſumus demon- 
ſtcatari., 


Interim; 1 ad hanc regulam exigatur hujuſmodi zquatio, 
r? 277 = £44 hoceſt,inquam,Lcw3RqL— ERqC. 
Erit triens coefficientis *} =9 —R q, ergo 3— R. Item 
quia 44 =RqC, erit #5 = R, Scribatur iraque circulug 


cujus radius R = 3, cique aptetur reta C =*F+, peripheri- 
am dirimens in duo ſegmenta; quorum majoris trienti ſubten- 
dat . A, minoris trienti E, atque his ſimul zqualis ſumatue 
Z. Erunt, per expoſitam Regulam, Zquationis expolitz radices 
<4, +A, + E. 


r? 271 = E 445 Lc -=3RqlL= ERqC. 
3)27(9=Rq. / 9 —=z3= Ct 
90) 44(4 3=C, ſubtenſa arcus tripli, 
+A, FE, <LZ,( ſubtenſe limpli) radices. 
+4 +41554, Ev15 +32. 


Et eodem modo, Mquationes jy? . 27r— E 10, r? 
37 f== 7.20, & ms 27 jf=A46, xi me 7 | —— a”: & p A= 
lizque innumerz, ſolvi poſſunt per triſcQionem arciis. 


Verum ii ad candem regulam cxigatur zquatio,r* 27 r — 


t=- 15 4: res ſtatim ad impoſlibile deveniet: Quippe 3) 27 (9 
—Rq, adeoque v9 — 3 = R. Atque 9) 154( 175 = C. 
Atcirculo cujus Radius eſt 3, non poterit infcribi ſubrenſa 
17 + , cum hzc fit daobus radiis, hoc eff diametro, major. = 
* Similicer fi ad eandem regulam exigatur Zquatio r * 
27 r= X 296; omnino idem obcinget. Quippe 9) 296(32 5. 
— C, majoreflet quam duplum R = 3. Adeoque rea illa 
huic ciccalo non inlcriptibilis. 


Hh h * 


4 


- 
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j* wn 270 = X 154 1* 277 = E296, 
3) 27 (9 = 4. 3) 27 (9 =Rq. 
9 )154(17 5 =G- 9) 296(323 — ©, 


(ubtenſe impoſſbiles. © Br 
: 5d autem 2? num 2quationes has ( & ejuſmodi mille ali. 
© PEO impoſſibiles x rar Nallo modo. Habet etenim 
ia radicem ry = © 7; hzc, radicem r = _ 8, Ur modo 6- 
| ſenſum ef, caſdem ad Regaulam primam exigendo. Eþ 
Ec quidem zquationes omnes hujuſce forme, quz ad regu» 
lam primam examinatZ radicem realem habent { vel affirma« 
tivam, vel ſaltem negativam, ) illz ad hanc regulam f1 exigan» 
tar, ad impoſlibile nos deducunt; ( hoc eſt, illz omnes in qul- 
bus quadratum ſemiſſis quantitatis abſolutz, majus eft cabo 
trientis coeflicientis termini medii: ) contra vero,quz videban- 
tur illic impoſlibiles, ( nempe abi quadratum ſemiſlis quan- 
titatis abſolutz, minue eſt cubo trieneis coefficientis, ) radices 
hic habebuanr reales. Nec ulla interim zquatio utrobique ex- 
hibebir radices reales, niſi illz ſolz-ubi quadrcatum ſemiſlis rec- 
mini abſoluti , #quatur cubo trientis coefficientis. Qualis eft 
4 o27r = E54; item 1? —12r =ZE 16, ( quippeillic 
0x9 x9 2729 =27 »27; hic 4*4*x4 =64 =838.) 
alizque fimiles. Cujus quidem ratio eſt, quia coefficiens medii 
| termini in prima regula ſuppoenicur 
3 A (rriplum re&anguli duarum 
quanutatum A, E;) in: fecunda ve- 
DA ro, (non3 X,fed 3Rq hoc et ) 
— Aq +#rtEq, (nam, in cicculo, 
> £ "> z3Rq =Tq = Aq+# +E q, quod 
| + +] no8 alibidemonſravimus, eftq; cog-- 
of ” } nitunon inatile:) adeoque quoties 
%. A 7 contingit zquales invicem effe A, E, 
e Ls ET, ( quod tunc evenit quande diftum 
OY FA Quadratum difto cubo zquatur, nec 
alias unquam,) perinde erit five dis 
catur cocfiiciens 3X, five Aq 4. 


s as 4 2 
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K+Eq; adeoque perindeerit ad utram exigatur repgulam 2” 
quatio illa ; Secus autem, ubinon zquantur. Atque hac qui- 
dem utart digna (int quz fafus explicentur ; non ramen id erit 
hujus loci; cum videam me jam fatis (ne dicam nimium) pre- 
lixum efle, 

At quorſym, inquies, tendunt hxc omnia? Num ut analytiie 
cen fa]lacem oftendam? ( ut quz nec caſus impolliviles dete= 
gar,& poſſibiles interim ranquam impoſſibiles perkibeat.) Nul- 
lo modo: Sed, cante tratandam; ne nos ipſos decipiamus 
dum ea quaſi inde tradita repatemus quz non fant; & prode- 
terminacis habeamus quz analyſiein ambiguo relinquit, & in- 
determinata. 

+ Atquid, inquies, de Xquatione noftra dicendum eſt ? aut 
quomodo folvenda ſunt ifta iy2»]:ogarn? 

Dicam brevi. Nempe vexanda adhnc eft zquatio illa , quz 
nos vexavit haſtenus; ut tandem quid certi prodat. Quippe ft= 
mile omnino nonrace patirur Zquatio Analytica, atque Pro- 
teus Homericus, ( Odyſl. 9.) 

Kpwy aarO- vaunemc, 
"Adavral© Thew]d's, 'ArwnliO-' 3s T8 Snadoons 
» Tldons birdea Gidv. 
 Urat enim »1p4pris fit, veridica, nec plane fidem fallat; ſuas 
tamen haber in/id;as, 


Aogoy Veils Jeegyrasy 
Et formidabiles a7utias, 
— A, T0 Yen x 

nec nift forrius tandem preſſa verum fatcbitur, Comprimen- 
dus itaque cf hic Proteus, & prenſandus fortius,ne elabature 

Toy wiv imbs SN apo na} rnviyra itn, 

[20 > , (4 

Kat mit Emer” Lumy wane gp] Or T5, Bin Te, 

AV SN Eye, wiyas m x) rovutroy mip dAVEar, 
Ee varias licet formas induart verſipellis , variaſque ſubire ten- 
tet lacebras & vel inſidias truere; quo ſe ſubducac incautis, 
vel etiam imponar; 
Tldywn 5 uviuer© wepnnr? , oa 6H gaiey 
"EpTem jipoy) , xj Vetp, 2 Sianduts mvp. 
Hhhaz premenduy 
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premendas tamen adhuc, & quidem fortiter 
"Tui; Sl dreupies infuer, wanner T6 milery * 
nec prius hic dimitrendus eſt 
| _ Moor inopdia &ds , 
quam,latebris exutus omnibus , palam eloquatur , totumque 
pandat negotjur ; 
Toy Y a Tus 0) Iwzuo AO oupey©- aenefint 
"Qs xiy T4 Eimay Godby x, wing nad 3s. 


| Nec quidem Analyticen Homerus re&ius depingere potuiſlet , fi 
vel maxime faifſet analyfta, 


Efto itaque quod nobis haftenus moleſtus faerit hic Proteus 
noſfter 3 | 


&d" 6 14pay bains emAnIem Ty nns * 
PAN To mepTITE Akoy fever” nuvtfiveiogs 
*Au]ae Tmerm Pedimy , 2 7H ed.Ats. nd nas ovsy 
Tirsw S' Un93y vg, x) Jevdptop vl tmmunoy* 
Ne tamen animum deſpondeamus. Quippe dum 
Huds d5rugius EY 046v TETANOTE Wu , a 
non dubitandum eft, quin, vi tandem adaQs, id eloquatury 
quod forte quzfiſſe' non pigebit. 

Reſumamus itaque zquationem noftram (ut, quid fatum 
lit, diſtin perpendamus;) 9 dq* E qi = 27 dig, hoceft 
g*' E9dq* — £27 d*g, ( variatis nempe fignis t, ., 
prout pD vel deorſum vel ſurſum, a punto p, ſumenda ſup. 
ponatur}) Eam autem ia hanc fprotinus zquationem mutavi- 


muz r* ,.279d*r—= E27d*g +544d*: ſubftituca nova 
radice y=q 2 3d "(quod quidem pD, quatenus ſupponimus 
| deorſum ſamendam,auget; ſurſum vero, minuit , quantitate 
2d: ) Quod quidemtantundem eff, atque,pro punQo p, aliud 
diametti pun&tum ſumere quod fit tribus diametris altius 


quam eft p pun&um ; ( quippe hoc tanto tum auget p D de- 
orſum ſumendam, tum pD ſurſam ſumendam minuit. ) Pun- 
Aum autem fic ſumendum,id ipſum eft quod haftenus G dixi- 


mas 
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mu? , ( communis in- 
terſefio Diametri AP, 
& inſcriptz OO , fal- 
tem produQarum ; ) 
quippe pG — PF=—=3d; 
adeoque GD =pD 
po = q - 3 d = Fo 
(Adeoque jam licebir, 
fi libeat , quantum ad 
punta D deſignanda, 
puntum p negligere; 
adecque linearum « or, 
Tp, conſtrucionem , 
quz ad deſignandum p 
pundum inftituta eft ; 
cum non minus poſlis 
puntum D per ipſius 
a punto G diftantiam 
defignari, quam per di- 
ſtantiam a pundo p. ) 
Nec interim hinc ali« 
| C quid mali metuendum 

quod nonnunquam 3d 
major fit quam q. Nam ubi hoc accidit, GD = q — 3dr 
(hoc eſt, quatenus ſupponitur ſurſum ſumenda) ef} quantitas 
negativa, adeoque punftum D (quod ſupponirur ſupra) cadit 
infra G. -Quod quidem, quoad D infimum , ſemper contire 
git, &, quoad alind D tumquum G eſt ſupra A. Adeoque 
priori ca{u zquatio quz reſpicit D ſurſum, unam habet ra- 
dicem negativam, poſteriori, duas; (nempe quoad radicem r; 
nam harum una,adjetione 3d, ut habeatur q—71t ad, eva- 
der affirmativa; putafi r= — d, erit rt 3d = Qdt 34d = 
+ 2d—q. adeoque, licet r fit hoc caſu quantitas negativa, 
erit q poſiciva; hoc eſt, pun&am D erit infra G, ſed ſupra p ) 
contra vero in #quatione quz reſpicic D deorſum. ut peſt pa- 
tebit. Sed hoc obiter, 

Porro,cum fit r? -27d*r— Z27 dig F547 — 2707 
in: pg F 2d: = $27 4d*hþ( polito ſcilicert bh = g — 29: ) 
quories contingit efle g = 21 ( quod tunc fit cum punftum G 

Hhhs3 pungo 


| » 


2n veSroxnrra -. - 
p punto A coincidie, 


qui tuus caſas eſt; 
quippe tam FG — 
F A — 2 d; ) erit 
| h— g — 2d = 0. As 
&&Q deoque , r* — 27 
| d*® rf — Ka 27 a g 
| + 54d* = X270* x0 
Fr” X = Zo. Et pro- 
pterea 1* =27d*+rs 
| & 1 © =27 d*,adco- 
D ES ——_ quer = EZ 4 2746 
| 1 = © 3d4/3, (poteſt 
| enim quadrati ſ1m- 
plicis radix exponi 
eum affirmative tum negative.) Adeoque five furſum five de- 
orſum ſumatur, erit GD =3d4/3. Kt propterea utriuſque 
aggregatum, DD =64 43. 
Verum, inquies, cum ex hypothefi infcripta O O, hoc t, 
In przſenti caſu, AO, occurrat curvz in A, erit & ipſum 
pun&tum A, punQorum D alterum,nempe fuperius: cumque ci» 
dem puntto A, coincidat etiam punQum G , qui fieri poteſt , us 
GD ſuperius,hoc eſt A A, ſeu potius ipſum A puntum, #- 
quaripoſlit 3dy/3? (niſi ſaltem fit d=o, quod non ſupponi- 
tur. ) Er quidem, cum antea demonftratum fit, AD ( hoc «> 
DD) — 3dy3 ; qui fieri poteſt ut jam ſit DD — 6dV/3? 
Dicam brevi qui hoc fiat. Nempe; zquationis r* — 27 d*. 
radices daas( necenim plares habet) F3d4/ 3, -3dv3, 
duo deiignare punfta D (nempe retas G D , GN, terminan- 
tia,) quorum alcerum canto ſauperiuseſt, quanto alterum eſt 
inferias punto G vel (in preſenti caſfu) A: vernm aliud ad» 
hac eſſe punftum D quod ipſi A coincidit , preter duo illa D, 
hac #quatione deſignata. Qnod ne miremur, animadvereen+ 
dum eft, utut #quatio y* = 27 d* quadratica cum fit, non 
nilt dua3 habear cagices, eam tamen unde huc deventum eſt, 
g9dq* =9* =274d*g, cabicacum fuecric, omnino tres ha- 
buiſle, { vel realcs vel ſaltem imaginarias;)) quarum cum in 
proce 
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proceſſa perierit una , non tamen ea propterea-prorſus negli- 
genda eſt, fed folicite potius inquirenda. Non autem ca prius 
perierat, quam politum fuerittum g = 3d—r, tum etiam 
( nam niſi & hoc eciam ponatur nondum periit) g= 2d. Cum 


jtaque, tum in zquatione 9dq®Eq? — 27d*g, tum eti- 


amin r* -27d*r— E20d*g +5, 447 (extra prefentem 
caſum) radices omnino tres ſint; ex tribus autem radicibus 
r,r, r, cum (poſito g = 24,) evaneſcat una, erit harum fal- 
tem una ro, ( Quod quidem ſemper obtinet in zquatio- 
nibus cajuſcunque gradus, quando abfolata quantitas evaneſ(= 
Tit, five fit = 0 nempe radicum faltem anam efſe — 0: reli- 
- qu2 autem radices, deprefſione fafta per commanem partium 

omnium diviſionem, inea que prodit inferioris gradus zque- 
tione manebunt involutz. ) Cumenim in #quationibus omni- 
no omnibus id univerſaliter verum fit, quod quantitas ablolJue 
ta, zqualis fit fatto ex omnibus radicibus invicem duQis, 
(negleRis (altem utrobiq; fignis + .. , ) fieri non poreſ, ut ſir 
'EZ27d's +54 d*= E297 dah —rxrxr=0, nifi ex tri- 
bus r, fi talcemuna r =©; adeeque, quoed hanc, q = 34 
t=r =o, hoceſt q = +34, Hoe eſt; f ſupponatur pD 
Aorſum ſfumenda erit ( przter duas alias) radix una q = 
— 3d; adeoque ſampta in contrarias partes ( nempe ſurſum) 
pD = 3d habebicurpunRum illad D, ( quod propterea pun- 
Ao A coincidit, cum fitetiam pA =30d:) fivero ſuppona» 
tur pD ſurſum ſumenda, erit radix una g = 4 3 d (quod duo= 
rum fignorum inferius denotat, ) adeoque ſumpra in caidem 
partes (hoc eft furſum) pD = 3 d, habebirur irerum puntum 
ailud D, idem cum A. Quod autem reliqua duo pun&a D; 
cum lit r= Z3d43, (five ſupponatur D ſurſum five 


deorſum epont, quippe utrobique duz ſunt radices altera 
afhrmativa , altera negativa,) &(q@<3d=r, five) r Z 


3d —q, ( nempeſi ſupponatur pD deorſum,r ,. 3d— 4; fi 
ſurlum, r+ 3d = gz) erit, que ſupponitur deorſum, Z3d4/3 
—31—q—pD quz ſurſum, X3dy 343d =9 =pD; (n- 
trobique (cilicet duz radices; affirmativa, quz juxta ſuppoſitio- 
nem conungit , &negativa, que in partes ſuppolitioni con- 
erarias 
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trarias quz igitar eadem eſt cam contrariz ſuppolitionis affie= 
martiva. ) | 


[le diCta igitur recolligam. Poſita zquatione 9dq* + q* 
274*, five q* 49 dq* —27d*g. ( que fupponic puntum 
D deorſum, adeoque ipfius radices aftirmativz defignant D 
deorſum, negative furſum;) poſito-r=q+3d, eric 1? 
274d*r —t+27d*g -544d* ; adeoque (figzzd) et 
r* -27d*r 20; cujus tres radices Þ3d4/3, —3dv3, 
E. 0, (quibus defignantur G D, G D, GD, five AD,AD,AA. 
hoceſt AD=3d4y; deorfum, AD —=3dy3 ſurſum, & 
AD=AA= 0) & propterea, zquationis q*+to dq*® — 
27d*g, (cumiit r= q4+3d, hoc eſt q=r 34d) erunt 
tres radices þ3d4/3 3d, = 3d4/3 — 3d, oO —3d; qui- 
bas deſignantur tres retz pD, pD, pD; hoc ett pD = 3d4/3 
—34d deorſum, pD = 3dV3 +34 ſucſum , itemque pD = 
3 dſurfum = pA. k: DNS.» 

Arque id ipſum plane eveniet , poſita zquatione 9d q* = 
q'=—=2704*7, vel of 9 dq* = = 27d*g, ( quz ſup- 
ponit puntam D ſurſum, adeoque hajus radices afficmatife 
defignant D ſacſum, negativz deorſum.) Pofito r = q = 3d, 
hoceſt 4 =r+ 3d, eritr * _27d*r = 27 dagh54 dt; 
adeoque (fig =24,) erit r* —27d*r Zo: cajus zqua- 
tionis tres radices funt #3dv/3, =3d4/3, £80; quibus 
defignantur GD, GD, GD, ſive AD, AD, AD = AA; hoc eſl 
AD =34v4; ſarfum, AD =3dy3. deorfum, & AD = 
AA =o. Erpropterea, cum fit q Zr+ 3d, erunt zquatioe 
nis q* —=9 dq* = =27 d*yg tres radices q =t3dy/3t3d, 
q=,<3d4/3+3d, q =0t 3d; hoceſt pD =3dv/3+3d 
ſurſum, pD =3dv3 —-3 4 deorfum, & pD =34 furſum 

py itaque 1n utraque zquatione ( quz nempe ſuppo- 
nit D deorſam, & quz ſupponit D ſurſum) tres radices e- 


aſq; utiles omnes, ſed & ( muratis fignis ob (uppolitianes cony 
| trarias 
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rarias) eaſdem utrobigue. Eft enim r hoc eſt, GD, id «ft» 
t(hoc caſu) A D. Nempe 


ſuprema = ſurſum 4 3d4/3 =deorſum 3dv3. 
AD < media = AA =ſurſum o = deorſum 6. 
infima = ſurſum ,.3d4/3 =deorſumtz3dw3. 


Adeoque (-cum fit pD, hoc eft q ſfurfum =x 434d, & q de- 
orſum Z=r — 34, )erit 


{uprema = ſurſum + 3dy/343d = deorſii -3dv 3 —30. 


pD< media = pA = ſurſumo4 34d t=deorſumo —3 d. 
infima = ſurſum 3d 4/3 t 3d = deorſum + 3dv3 3d. 


Vides itaque jam probe convenire omnia. Nempe tum 
pA = 3d quod ſupponit tua prima demonſtratio; tum Apt [ 
pD deorſum = AD deorſum = 3d4/3 Þ 3d, pl:T3d = 3 dv3, i 
quod habet demonſtratio tua ſecunda ; trum retam AD non | 
elſe bifetam in p, (nen quidem quia 3d4/3 t 3d > 3dy/5 3d, 
uti primum videbatur, ſed ) quia 3d > 3dy3 — 3d. Ec prop- f 
terea neque retam « 7 elle djametrum. W 

Verim adhuc inquies, nova hic emergit difficultzs, ( quafi | 
non tam Proteus fit quam Hydra quicum nunc agatur./ || 
Cum enim D punum, fit, per conſtruftionem , diamerci | 
punAum illud cuj ordinatim applicatur rea OD in curva 
« A terminatra : qui omnino fieri poſit, ut ejuſmodi ullum re- i 
periatur punctum ſupra verticem A? quod ramen inlinuac 
hec 2quatic: cujus £quidem faltem una radix ,. furſum ſu- 
menda, ſupra verticem exctrrie, (nam pD = 3d43t 2 dſur- 
ſum, major «ſt quam pA t 3 d, adeoque verticem ſuperat re- 
az AD =3dyv3.) 

Dicendum itaque ( quod quidem hzcevincit inſtantia )cur- 
varo Paraboloidis Cubicalis « A, ſfupponendam efleulcra ver- 
ticem A non deorſum fletiad B, fed furſum putius =d a: 
Adeoque iplius genuinum faum «fe ( quod parum ftorſan pii- 
| "© 2 3 taveris 


taverig)non «AB, feds A a. C Atquehoc illad eft myfteri: 
um quod pridem infinuabam deinceps dertegendam.) Cui qui. 
dem curvz occurris reta OO in tribus omnino pun&ig; 


nempe O,A, O: unde ordinatim-applicatz,' diametro oc- 
currunt 


DEDICATIO. 3 
currint in punttis D, A,D; coincidentibus fiquidem O v 
mediis, ipfi pun&o A, quoties ſcilicet per ipſum verticem tranſit 
ea reCta: (Similiter , mutatis mutandis, rea @ « , occurrit 
curvz in pun&is tribus «, », ©; quibus in diametro reſpondent 
$, $. 4.) Quz tria punCa, tribus zquationis cubice radicibus 
indicantur, 

Ne autem hunc { inexſpeftatum forſan} curve ficum mireris 
nimium ; eundem plane poſtulat, fi intimius perpendatary 
ipſa Paraboloideos Cubicalis natura ; utpote cujus ordinating- 
applicatz , ponuntur, in diametrorum ratione ſabtriplicata; 
adeoque diametri in ordinatim-applicatarum ratione triplica- 
ta. Qaod fic colligimus. 

Si,verbi gratia,ordinatim applicata DO,quz defignat punAi 
O adiametro diſtantiam dextrorſum , dicatur + «; diftantia 
huic zqualis finiftrorſum, dicenda erit — 4: atque harum cu- 


bi, af =4 ax+ dnÞ dl, No ed) = owe % 4X wed, as 
deoque diametri AD, AD, quibus conveniunt hz ordinatim 


_—_ utTa', 4? , ( quippe in ordinatim- ape 
plicatarum ratione triplicata,) hoc eft, ut quantitas aftirmas* 
tiva, eique zqualis negativa , five ut AD deorſum, & huic z- 
qualis AD furſum, Adeoque fi curvz pun&tum O dextrorſum, 
reſpundeat diametri punto D deorſum; cjuſdem curvz pun- 
um O finiſtrorſam, reſpondebit diametri punto D ſurſum. 
Unde ſequicur curve fitusille quem indicavimus eAa. 

Quod autem in Parabola res ſecus habeat ( quz fitum huic 
fimilem non poſtulat) ratio eft; quia parabolke ordinatim: ap- 
plicata DO dextroiſum = + a, & DO finiftrorſum = — a, 
eandem plane diamerri fitum poſtulabunt x cum utriuſque tum 
+ ,,tum — 4, quadratum fit +a*, ( quippe 44a *x+ 4 = 
+,4 = ,., ax —4a,) erunt diametii AD, AD, quibus hz con» 
veniunt ordinatim- applicatz, ut t «, + a; adeoquetum mag- 
nitudine zquales, tum in eedem fitu; adeoque idem utrobi- 
que punttum D : non autem, ut in Paraboloide cubicali, z- 
quales magnitudine ſed contrarioſitu. (Quod autem de Pa- 
rabola jam dium < , pariter obtinet in Paraboloide Bi- 

uadraticalj, aliiſque a poteſtate ſexca, oQtava, decima, Uc. 
JON nempe quando dimenfionum numerus eſt Par: 
ficur &, ex adverſo, quod de Paraboloide Cubicali dictum eff, 
111 2 perinde 
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perinde etiam obtinet in Paraboloide Surdefolidali , aliiſque a 
pote{ta: ſeptima, nona, &c. denominatis ; nempe quando di- 
menſ101um numerus eſt Impar ; imo, inquam, eadem de cauſa, 
etiam in liaca rea, quz haberi peteric linea Paraboloidis -q 
teralis 


teraliz, ab una dimenſione diRta ; quippe & hzc ad verticem * 
uſque datta, fi continuetur, continuabitar ſurſam, Que mc= 
nuifſe ſufficiat,) 
Sin porro urgeas; Annon poflit ea curva a A, ubi adA per- 
ventum eft, etiam deorſum flefti ad B, zque ac furum ad a? 
Poteft, inquam : ficnt & F fi eſſet Parabola 5 poſſer non minus 
ſurſum flexi ad a, quam deorſum ad B; nam ut ejuſmodi duz 
linez parabolicz fic componantur nihil impedir, An vero, di- 
ces? {11d fiat, annon effer ea linea aAB, curva Paraboloideog 
cubicalis? Eſet, inquam 3 eodem (enſa quo linea Parabolica 
dici poſſit, quz adinftar aAa recurvata fit, Verum, accurati- 
us loquendo, dicendz videantur ( ſaltem quod ad hoc negott. 
um) tum hic daz ſemiparabolz , tum illic duz ſemiparabo- 
loideos curyz. Quippe , chm fitus ille ſubcontrarius a A a 
( ob jam dia) ſic non migus Paraboloideos Cabicalis curvz 
genuinus, quam Parabolz genninus lit fitusſuus «AB ad ejuſ- 
dem re&z AB partes oppoſitas : non minus judicandus eflez 
«AB ſitus Paraboloideos cubicalis przcernatucalis, quam eſſer 
fitus «Aa przcernaturalis Parabolz.. 
Verum; utar ſit, ( five fitu naturali, five przternaturali;) 
cum atcunque non incommode ſupponi pollit hajuſmodi curva 
BAz#, eique inſcribice&a Bo, tangenti Fe parallela ; an- 
non zquatione aliqui indagari polſanc, diamerri pun , pura 
A, A, ad quz pertingant ordinatim-applicatz B 4, » 4? Pol- 
ſunt inquam. Er quidem quod ad » 4a, ea quam hatenus - 
tratavimus zquatione inveſtigabicur, / uti mox videoitur, ) 
quoadautem Ba nonquam haGenus verfavimus zquatione, 
ſed longe alia. Quippe ad zquationem illam ponendum eft, 
non AP. A4a:: Pac. aBc (quodpreſenth indiginis fun, 
damentum eft,) fed AP. wAa::Peac.aBc., Verum cum 
illa indagatio a preſznti negotio tic aliena; intermicrendam 
illam hic loci ſentio, donec ear quam hafteaus rractavimus X» 
quationem penicius abfolvero. 
Cum icaque haCtenus #quatlonis r* 27947 f = 27477 
Þ+ 544d*, adeoque qf) =g9dq*—= E£274*g. radices, 0. 
nico laltem caſu determinavimus, (cilicet, cam g — 2d, hoe clt 
cum inſcripta per vercicem trankit : Supereft, ut alivs adhuc 
calus perpendamus;nempe, cum g <« 2d, (hoceſt cun inter= 
{eXionis puntum G c ſupra verticem;) &, cumg > 24; © 
Tam | deoque - 
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deoque G infra verticem. Priori caſu, erit Tg = 2d quanti. 
. tas negativa; poſteriori, quantitar affirmativa. 

Ne aurem #quationis gemine rf -27d*r= Z274* g 
'F54d*, jun&a confideratio confuſionem pariat, ſeparare 
libet; eamque ſeorfim perpendere qu; pun&ta D deerſum ſpe- 
tat rf o27d*rt27d*g 54 4%, caujus propterea 
radices negative interpretande erunt in contrarias partes , hoc 
eft ſurſum. (que autem de hic dicentur omnia, eadem muta, 
tis mutandis , de altera quz D ſurſum ſpetar intelligantur; 
cum hoc ſolo difcrimine, quod quz in una ſunt radices affirma. 
tivz, exdem in altera ſunt negativz, & contra.) Tum pro dif. 

Ferentia duarum g, 2d, ſubſtituo þb; adeoque g —2d— <=h, 
nempe tþ= AG deorſum, hoc et, i g >2d,hoceſt, 
FG > FA, adeoque G infra verticem: & -b— AG ſar« 
ſui, fi fit g R'24, hoceft FG RFA, adeoque G lupra ver- 
ticem, ( non modo fi inter F & A, ubi ſaltem F G eric quan- 
tiras affirmativa, ſed mulco magis fi fit ſupra F, ubi ipſa FG 
eric per ſe quantitas negariva, ( ſupponitur enim Ginfra F ) a» 
deoque g .. 2 d crit mulco magis negativa, nempe wm FG 
FA.) Denique, pono d.. 1 ( licet enim diametrum quo- 
cunque numero defignare , adeoque reliquas quantitates ad 
hunc numerum comparare,) ut liceat, tum d, tum Ipſius om 
nes poteſtates omittere. Adeoque zquatio puntum D deor- 
ſum ſpe&ans, erit rf .27r = £.27 h ( prout ſcilicet G 
contingart infra ſuprave verticem.) 

His poſitis, ut zquationem expolitam r? —27r = $25 h, 
refolvamus : Videndum primonum hþ = 0; quippe ſithoc con- 
tingat,tum res jamjam abſoluta eſt;nempe evaneſcente 7. 25 b, 
eritr? ,.237r Zo,(adeoq; radicum altera r =o)&r* = 27, 
( adeoque radicesduz reliquz, r =þv 27,1 = 4 27.) 
quippe caſas hic, ille eft quem ha&enaus traftavimus ; ubi nem- 
pe inſcripta per verticem cranfit- 

Sin illad non contingat, ſed þ quantitatem habeat ( five ad- 
dendam (ive auferendam;) Videndum 


{ecundo; urrum quadratum ſemiſlis 2)27b os : 
numeri 27h; majas fit, an minus, an __ 2)27b _ ol 
zquale, Cabo Trientis numeri 27 : 4)729 h *\*4*b* x9 
Hoc eſt, utrum *2* h *,plas fic,an mi- 279 


nu:,quam 729, autetiam zquale.Hoc eſt, utrym þ * fit majus, 
minus 
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minus, an zquale, 4 : Sive þ majus, minus, an zquale 2. 

Si quadratum minus (it, exigenda eſt zquatio ad (ſupra me- 
morataram) Regulam Tertiam : Sj majus, ad Priwam; Sin 
zquale, ad atramvis; ſcilicet indifferenter vel ad Tertiam vel 
ad Primam. 

Efto itaque primo, kujuſmodi xquatio yr? ,.27r = — 26; 
(Hoc eft, fit 26 t=27b, adeaque 35 =h Z=AG, & quidem 
AG furſum, propter ſignum : adeoque FG =g =2 — 
a = 1,5) quz reſpondet inſcriptz «Goo , Hzc cum exi- 
| genda fit ad Regulam tertiam 
(eſtenim 13x13 = 169, minus 
quamgx9x9 =729,) Scriba= 


—T . tur circulus cujus radius fit 3 (ra- 
A . .©\ dixquadratica trientis coefficien- 
% 2] {© :\ ris27) heceſtſcribatur circulus 
I S 5% cujusradius zquetur retz PF = 
LE % X ÞJ 34. Huic circulo aptetur refta 
EN FI £ C = =2Z ( quod emergit 
Ins, he '2- I ex divifione quantitatis abſolutz 


per trientem coefficientis,,) hoc 

eft, fie © = 2£ q-Triſe&is iraque 
duobus arcubas quibus ſubtenditur C, erunt trientum fubten- 
{z A, E, zquationis duz radices affirwativz; (nempe G 
G4, deorſum;) &% = Z = . A - E, radix negativa, (hoc 
eſt Go ſurſum.) Et quidem A =j 105 4 =Gds infimz, 
E =1 =G& deorſum medixz, =Z = -i 4/105 + = 
Go ſarſum. 

Ec quidem idem omnino accideret fi poſita efſet zquatio 
1? -27r 2+ 26, ( quod hierer fi rea tranhifſet tanto infra 
verticem quanto illic ſupra, hoc eft prope puntum P, cui in- 
ſcriprz literas ſaas non appoſui ne nimia ſit confuſjo, ) nift 
quad tune radices quz prius erunt afhrmativz jam efſent nege- 
tivz, & contra; adeoque triumradicum , five retarum G &, 
G £,G 0, maxima, & quidem ea ſola , deorſum tenderet, reli- 
guz duz ſurſum. 

Atque hoc quidem contingir, quories þ minus eft quam 2 d; 
hoc eft, quoties G incidic vel inter AF, vel inter, A+, Polito 
ſcilicet, Av =AF = 29d. 

Efto tum zquatio hujaſmodi r? 277 =t 154 (hoceit 
bh =5 33 ZAGdeorſum, puta Ag.) Exigenda eſt hzc #- 

quatio 
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- quatio ad regulam primam; { propter quadratum ſemiſſis ter- 
mini abſoluci, majus Cubo coefficiencis termini medii., nempe 
72x72 =5184 8 729 =£9«9*9..) Hujus antem zqua- 
tionis., eft radix unica poſlibilis afficmativa; nempe 5 =g 4a 
deorſum ( utſupra oftenſum eR;) reliquz duz impoflibiles. 
Quod argumento eſt retam  B non nil in uno punto expo» 
fitz carvz occurrere. Quamvis enim yerum fir quod refta og 
occurrat etiam in B, curyz AB; non tamen illad ad praſens 
negotium omnino ſpeRat: quippe hxc £quarlo non ſpefat cur- 
yam «AB, ſed curvam «Aa ut ſupra diftumeſt, Arque idem in- 
telligendum ecit de punto h, iiſgue omnibus quibus interſeca» 
tur BA etiam,u]tra verticem ex altera parteſurſum continuata. 
Pari mado, {i polita effer zquatio r* = 27 rx =} 154. niſi 
quod iillic radix quz unica eſt poſlibilis, effer negativa, adeoq; 
ſurſum ſamenda : & convenirert hxc zquatio reQz per K dutz; 
finempe AK, five AG ſurſum, ponatur 5 43. 

Atque hoc contingit quoties þ, ve] A G ( weſurſum ſive des 
orſum_) major eſt quam 2 =AF. Hoc eft, quoties g vel eſt 
minus quam o, vel plus quam 49: Quippe li illud;ecic G, ſu« 
pra F ; {i hoc, erit infra +. 

Denique; {1 ponatur zquatio .r ' —- 27 r = EZ 54. (adeoq; 
þ = £3.) perinde eſt ad utramvis regulam exigatur ; ( quia 
quadratum ſemiſſis termini abſoluti , zquatur cubo triencis 
coefficientis, 27 x 27 =9 « 9x9 =729.) Si ad tertiam exi- 
gatur; ſcripto circulo cujus radius 3(=4/ #2 = 4/9,) infcri- 
batur refta quz fit 6 ( = 5*;) hzc autem cum ſit diameter ; 
quippe 6 = 3 + 3) dicimet circulum in duos ſemicir- 
culos; utriuſvis autem ſemiperipheriz trienti ſubtendir re- 
&a radio #qualis; adeoque tum A =3, tum E =3; item 
Z(SATE) =6: Hacelt, fi r? -27r 2354, ( poſito 
G, in &,) radix affirmativa t 6 deorſum ſumenda ; & negativa 

— 3, — 3, (ſumendz ſurſum,) que propter #qualicatem 
ſuam coincidunt , adcoque pro duabaus curve interſetionibus 
iadicant unum contatum,nempe a. Si vero fit 1* 277 = 

—54, ( polico nempe Gin, F,) radicum maxima 6 erit ne. 
gativa, ſurſum ſumenda; & duz minores 3, 3, afhrmative , fu- 
men1z d:orſum, & ( propter #qualitatem, adeaque coinci= 
dentiam), indicabunt puntum contaQtus, e. 

( laventis autem omnibus radicibus r ; (1 illis bigillatim aus 


teratur 


\ 
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feratur ( quippe jam in ea fola verſamur 2quatione quez ſup- 
ponit D deorſum poni) 3 4d, habentur toridem radices q = 
1-—3d—=pD. pura, { {intradices r, ut in exemploprimo, 


43:d</105—3d, +1d, — 3d 4/105, —{d; exunt to:idcem 
radices q, Tizdv1i05 3d, 2d, wtdyno; 35 24. 


Ec fimiliter in reliquiz. Ubi interim notandum «ft , quod hac 
ſubductione keri poteft, ut auz fuerat radix afirmativa tran- 
feat in negativamn. Pura, quoties pun&um D, eft infra G, ſed 
ſapra p.) 

Adeoque hujufce Xquaticnis cafus omnes ſolvimas. Arque 
eadem operz, hujalmodi curvz ope, methodum oftendimu> == 
quationes cubicas, huiuſce forme omnes r* mr = 75 
Geometrice folvendi. Nempe ſumpta diametro d = A Þ = 
v 23M (cui ordinatim- applicata fit Pe ; adeogue, ſumpta 

n 

PFr=3PA=vV3m,Fe tangens,) &RAG= q, © bÞ 
( deorſum quidem fi fit 4 n, ſfarſum vero & < 7; ) ducatur 
per Grecta, tangenti F « parallela, occurrens curvz in pun- 
co (uno, aut plucibus, prout contigerit,) O; duSa ordinatim» 
applicata OD, determinabit zquationis radicem GD =, & 
quidem, fi occurſus punfta O plura lint, totidem erunt & pun- 
Qta D, adeoque /Xquationis totidem radices pollibiles.z athrma=- 
tivz quz deorſum, negativz que ſarſum, tendunt, 

Tandem, ut totum aliquando abſolvamus negetium ; Que- 
nam jam faGta eft mentio pun&i B, aliorunque Hmilium, in 
curva BA, etiam ſurſum continuanda ; adeogue & punSorum 
diametri quz his reſpondeant : Libet & eam rem aliquategus 
Intaeri. Diximus jam ſupra; i Þ « dextrorfurn fit +f, ejulnro- 
di reQa ſiniftrorſum ecit  p ; adcoque ur illus cabus tp 5 .fic 
hujus — p* : & propterea, {i djameiri {itus deorfum. puta AP 
dicatu: T d, ſfarſum erit = d: adecg; licerfird. d:: p37. pf. non 
ramen ( \kmptis orgdinatim applicati: in contrariam partem 
4.d::3p*. wp? ld Fl. —d::+p). -p? . Hoc, licer fit 
( quoad A inferiu:) AP. AA:: Pac. Awc, non tamn (quoad 
fuperius) AP. AAa::Pac, aBc, {cd AP, = AS:: fac 
AP c. 

His autem conſideratis ; eadem m<thodo qua ult ſumus (mu- 
tatis Mutandis) ad prop. 47. Con. SR, rem ad xquationem 

\ KK perdu- 


pperducemus. Nempe AP—i, Aa —dTyg -q (nam 4 ſu- 
perins. inquirimus;) adeoque AA= —dmgtFq, Pac— 
p * . ergo, propter analogiam indicatam, d. =d wg 49 ::p2, 


d 


þ*— ABC. | 


Sed eft etiam FP.Pa::g4.4AB,. hoceſt, C ut ibidem 

2 " FB q 
oftenditur, ) 3d.p::3d =q. 77 Þ=34B, (ubi AB eft 
quantitas negativa, ficutipſa 3d = q, quippe q major cſ, 


27d 27d * q+ 9dg* = 
hoc caſu,quam 3 d.)ejuſq; cubus ©" yy EC 


—— —— 


ES | a | 

Adeoque ( fadta reduftione) 27d* .,27d* qaodg* 
q* = =—270d" w27d*gt274*%q Hoc eft,q! 9dq*t 
54d*q=—+27d*g3 54d. Quz, (ubſtiruendor+34d — 9: 
reducitur ad zquationem hanc 1*427d*r=270*g = 
544%, Nam 


1n*49dr*t29 d*rtard on 97. 
m9) dy © —54d=r WL 6” aw —90q*. 
+54d*rTi62d*—t54d*q. 


ct. 


1 tand*r4io8d! = 27d *gt5447. 
Ee 1*4 27 d* r=27d*g m4 97: 


Atque idem plane eveniet, fi pnntum B fueric in curvz 
AB continuatione ſurſum ultra verticem A, ( nam, ut nuac 
ordinatim-applicara negativa, nempe ſiniſtrorſum , applicatur 
diametro affirmativz, puta deorſum : jta, caſu iſto, ordinatim- 
applicara affirmaciva, hoc eff dextrorſum, applicabitur dijanfe= 
ro negative , puta (urſum, applicabicur enim ſupra verticem 
A: adeoque utrobique mutanda erunt diamerri AA figna, 
ut analogla rite inftituatur: ) cum hoc unicodifcrimine,quod 
cumillic h=g . 2d= AG fitquantitas afficmariva: ( de- 
orſum ſumenda:) adeoque zquationis quantitas abſoluta , af- 


_ fitmativa 
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firmativa: 4.27 d*h: hic .erit negativa ( ſarſum ſumenda )) a- 
deoque abloluta quantitay 27 d* h negativa: ( illic enim 
' g, major erit, hic minor quam, 2d.) Et proinde quz illic eff 
radix affi:mativa, g A furſum, ſuppoſitioni conſona, ( nam de 
A ſurſum inftituebacur hzc inquiſitio- } hic erit negativa, g A 
deorſum, ſuppofitioni contraria. Nempe illic 4 alrius erit 
quam g, hic inferius. Quz omnia ſatis inte]ligentur, {i ſappo= 
natur carva BA continuari ultra verticem ſurſym, ( eo mo- 
do quo « A continuatur ad a,) Quam ego continuationem, in 
{chemate, conſulto omifi ne reliqua turbaret, ſed imaginatione 
facile ſupplebis, Ut enim curvam BA infra verticem ſecanx 
rettz og, H#, inpun&is B, hz quz puna ſpeftat zquatie 
r* 29 d*r—t27d*h: fic continuationem illam ſupra 
verticem ſecabunt in aliis punts redtz « G, » F; quz punta 
ſpeCtabirt zquatio r* 427d *r= —27d*h. 


Hajus autem zquationis r*+ 27d *r = Z27d*h, radix, 


( unicaquidem; quippe reliquz quas exſpeftes duz non ſunt, 
nif1 imaginariz; quod indicio eft retam quamlibet tangentiF « 
parallelam, non pofſe curvz B A , lutut ficut diftum eft ſur- 
ſum continuatam, niſi in unico ſolo pun&o occurrere,) Arith- 
metice inveſtigatur per regulam noſtram ſecundam , ſaperius 
allatam : Geometrice vero ( fi ſaltem permittas ut hanc cur= 
vam appellem Geometricam) hujus cufvz beneficio. Nempe, 
confſtruCtis reliquis ut prius, ficut re&z per G tranſeuntis pun» 
Cta, curvz « Aa occurrentia (five plora fint five unicum ) de- 
fignant radices zquationis hujus r* — 27 d*r = Z274d*h 
cduftis nepe a punGtis illis ad diametrn ordinatim applicatis;) 
ita ejuſdem re&z occurſus curvz BA (fi opus,continuatz,) de- 
Ggnat zquationis r? + 27 d*r = Z 27d*h radicem ( poſſibi- 
lem unicam) nempe du inde ad diametrum ordinatim-ap» 
licata. 

* Inventa autem hac radice r = g A, addendo 3 d habebitur 
radix q =r+3d =p &: fi & hanclibeat inquirere. 

Sin libeat adhuc conjun&a #quatione utrumque reCte B « 
terminum indicare; ( vel etiam Se&ionum punta B, O, om- 
nia, ejuſdem retz occurſu fata: ) id fic faciendum eric 
r* F27d*r—=+27d*b, finempe punttum B fit in curva 
AB infra verticem, (hoceſt fi puntum G fit infra verticem 
A;) flautem in ejus NEO ſupra verticem ( hoc ct, :; 

2 
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G ſapra A;) erit r* Peod*® r= ..27 d*þ, Quippe zqua» 
tio 1* .27d*r= 27407 hreſpicit omnia punta O; & 
reliqua rf +27d*r - £2 24* h, puntta B, 


Aquationes itaque omnes utriaſque forme, ( adeog; xquas 
tiones cubicz ad unam omnes,quippe ad harum alteram zqua- 
tiones omnescubicx facile: reducuntur, ) r? 27d *r — EZ 
27h, & rf tapd *r—= £27d*%h; Unius hujus curve ope 
facile reſolvuntur. Quippe prioris radices omnes occarſu re- 
&z GO curvzq; «e Aa, indicantur; ut ſaperius oftenſum eſt: 
PoRterioris, occurſy-ejuſdem retz, curvzq; BA ( continuatz) 
radix innoteſcit, uti jam oftendimus. Et quanquam fatendum 
fit, eaſdem omnes Coniſetionum ope (olvi poſſe, cum interim 
fic hzc noftra carva uno adhuc gradu-magis compolita, (adeo- 
que videamur ex problemate, ut loquuatar, Solido, fecifle Lj- 
neare;.) cum tainen hc ipſa carva fit eX.ita compolitis ſim 
plicifſina, & quidem vix difficilior ( ne dicam facilior ) fa&y 
quam Coniſetionum alique (puta Hyperbola?, vel etiam Ele 
lipſis;) eaque ſemel- dufka, quodcunque habeat latus retam 
(Ccujus hic nulla haberaer ratio, Jad zquationes mille diverſifli- 
mas (ne dicam omaes).una inſecviatz nec aliud inſuper por 
ftalet ad totum negotium abſolyendum , quam parallelacum 
«liqnor reftarum duftam : fi non fimplicior, falrem expeditior 
methodaus videri pollic, quam quz per Seitiones Conicas ad- 
hiberur. 

Eodem fere modo unius Parabolz, ejufque inverfſionis , ops, 
ſ{olvi pofſent zquationes omnes quadraticz. Er Paraboloidie 
un {1perioris ordinis ope , Zquationes altiores, ( fi non om- 
nes,malte ſalcem,) folvipoterunt; verum hxc omnia profequi, 
non et hujas lock 

Vernm {i libeat adhac, menſuras in diametro jam inventas, 
ad ipſas infcriptas transferce, adeoaque reftarum GO,GO,GO, 
vel etamGO, GB, (ſumpto ubivis in diametro, punto G } 
ipius GHÞ, GD, GD, vel etiam- GI, Ga, (fig. przced. ) pra- 
portionalium, quanticates habere; Id facili negotio obtinebi- 
tur. Nempe fumptis PF. Pe.:: (AP-. Te :: GA, 
GT ::;) d.e-;:bek -(- adeoque:):;5;r-b 55 GD ,.6G: 0, 
Prodibune pro zquationibus jam exhibicis r* 27 d*, 
= 274*n,&%1" 4274*r =, +274d4*h, ht omnino limiles 

þ & 


DEDICATIO 1 


BB o27ttbh = + 27 hab Tae b== 276 h; quari 
prioris radices indicabunt inſcriptarum parallelarum ſegmen- 
ta punto G & curva «Aa intercepta ; poſterioris vero earun- 
dem ſegmenta codem puntto G & curva BA kc, intercepta. 


Atque hinc quidem licebit ipſam, quam ſupra indicavimus,. 
diametrum curvam ( ſic enim libear dicere) quz reQas parals 
lelas carvz BAz inſcriptas biſecart [ quz toto huic negotio ans 
fam porcexit) ulterius explicare, ejuſq; pun&a fingula per co- 
rum a diametro A D diſtantiam G & in ipfis G O- parallelis. 
menſurandam exhibere. | | 

Siquidem inſcripta oO, vel »O, (punfum inferias diſtintio- 
nis gratia, dicimus O ; ſuperius, {1 in curva A a, 0; fiin AB,o:;} 
veleſt GO Go, vel GO + Gow, Adeoque, quoties G eſt ſu» 
pra A, cftoOdifferentia duarum radicum afhrmativarum # « 
quationis hujus b' . 27 þ — -27 k, puta b,b, ( quas ra- 
dices diſtin&ionis item gratia dicemus B = GO, & b — Go: ) 


3 Quotics: 


Quoties autem CG eſt infra A,eft »O ſumma duarum radjcym 
(athcmativarum)zquationum b* Z 27 b —27 k,(quarumalte= 
ram B, alteram & dicemus, )nempe,#quationis b* 27 þ —27h 
radix (vel poſlibilis, vel faltem) aftirmativa unica B = GO,& 
zquationis þ\f27b__ 27k radix unica poſſibilis = Go. Er prop- 
terea ſemiſſis inſcriptxs 0oO=GO Go —B . b,erit,;5 B .. Lb, 
& infcriptx s609—=GO 4Ge —B + 8 ſemiſli:; B + 4.8 adeoq Gd 
diſtantia pun G a panGto inſcripez mediogerir itlic 5 0040G 
0 mzb Th==iB 24=6; hic VerO, z » ns DOI — zBL 
Z fo þ 5 B —£8.Quod velex ipſo ſchematis inſpeQu liquer, 

Coegnitis itaq;, ex ſupra traditis, tum B,b, illic;tum B.2,hics 
habetur diftantia diametri curvz, a diametro re&a,in ipſis GO 
parallelis menſuranda; (quod pacriter etiam obtinet in aliis cu- 
juſcung; gradus Paraboloidibus inventis, ſuo in fingulis modo, 
B,b,8 utimox docebitur:) adeog} verus iftius curve fitufinuo- 
ſus quoad ipfius fingula punt. Quz quide primo partem ſuam 
curya (a punto « aliquouſq.deorſum)ad retam AP diameitri 
obverſam habct;deinde vero,flexione in contrarias partes fact, 
partem convexam: Ec quidem hoceo paQto fit, ut non modo ad 
retam eam non pertingat unquam ; ſed & ita interim appro- 
pinquet, ut omni afſignabili diſtantia propius accedat; adeoq; 
eam (bi hbeat vere Aſymptoton. Quod fic oftenditur. 

1. Cum fit (quod mododitam eſt) inſcripta »O — «Gt 
GO— &+B; (itq; (quod jam fupra oftenſum eſt) GO major - 
ubiq; quam Gw ; manifeſtum eſt medium infcriptz,a punto G, 
: adpartes O ſemper vergere, nec ad puntum jpſum G aut re. 
&am AG ulpiam accedere. ( Quz quidem intelligenda ſunt, 
ut & ſcquentia, ubi' G incidit infra punftum A : ubi enim fq- 
pra illad puntum contingit,non eſt quod ſimus folicici; quippe 
tum, non modo inſcriptz oO pun&tum medium , fed & ipſa 

tota ad caſdem partes pofita eſt.) 

2, Manifeſftum item eft,diſtantiam punai G, a pun&o medi- 
o, Zqualem eſſe ſemi-ditfferentiz re&tarum G O, G @ ; ſive B, 8, 
C Quippe fi linea ſecetur tum in partes duas zquales, rum in 
totidem inzquales, inter-ſegmentum erit ſemi-ditferentia par- 
tium inzqualium: ut notumeſt. ) Hocelt GA —ijB—35B 
Adeaque decreſcente vel etiam evaneſcente illa ditferentia , 
decreſcet pariter, vel evaneſcet ea diſtantia. 

3. Poſitoautem e= teri: B zquationis hujug þÞ> . 276 
==27 k radix athicmariva ; ut oſtenſum eft 3 adeoque per regula 
| noſtram 


DEDICATIO. 40 
noftram prim3 (ſaltem quoad parallela Ga omneſq; ipſi inferi- 
ores at din eft,de ſuperioribus autem non eſt cur dubitemus)- 
B=sc.*Ihtv: RR —729:TVC. hu VP m72g, 
hoceſt vc 23 kt27V 22K = 1: 4 ve the 274 ih mn 
hoceſt, 3vc.3h +V:ih*=1tt3zy/cih=n Vi 5b = 1 
Ec fimiliter cum ſit 8 zquationis hajus 3* + 27bþ — 27 h radix | 
poſlibilis unica,erit (per Regulam ſecundam ſuperius traditam,) 
B=vVC TH htV:i 3b T72g: m/cmofih+ wv: Kt929, 
hoceſty/c. }*3ht27p vo Zh Is m/Co mn 2 htf27 wy iEkfth 
| hoceſt3zy/c.rkt vVeaK41: = 34cm 3h+v AH 4 1. 
4. Quo autem haram quantitath ab invicem'diffcrentia, (ade- 
oq; & ſcmidifferentia quz eſt ipſa de qua agitur diſtantia,) tum 
ſenfim decreſeere,tum tande fi in infinith procedatur evaneſcere 
oſtenda ; aflumo (quod & notiſſimum eſt) Kquale Quadratorii 
differentiam ( quod 8& de aliis poteftatibus verum erit ) in qua- 
dratis majoribus, minorem quam in minoribus, radicu differen- 
tiam poſtulare. ( puta 2, 4/1 majus quam 4/3 v2, &c, ut 
notum eſt :) & quidem eouſque augeri poſſe quadrata, ut data 
illorum differentia differentiam radicum poſtulet minorem 
quavis aſſignata (Quod & tum alibi, tum ubji de Hyperbolz 
Aſymptotis agitur, Con, SeR. prop. 239, monuimus. ) | 
5- Adcoque differentia duarum 3k, 4: £k* Þ 1, hoceſt, 
a 5k*s V:5k* 'F1, creſcentequantitate k, (adeoque cre 
ſcentibus quadratis, dum interim eadem manet quadratorum 
differentia 1,) tum perpetuo decreſcit, tum tandem aſlignata 
quavis minor evadit. | 
6. Et propterea, tum Zh = 4 * 5h* AT; tum—Ehry: 
2 k* 1; Creſcenteut dium eſt k, decreſcunt ſenfim & eyanes 
ſcunt; adeoque & eorum Jatera cubica , & horum tripla; hoc 
eſt, quantitatum B,8 membra poſteriora. 
7. Sed &, iiſdem de caulis, in ipſarum membris prioribus 
decreſcit pariter atque ſenfim evaneſcit , differentia duarum 
vi EE Tl, &%4/:4k* +1, (creſcentibus fſcilicet ut dictum 
e ft, quadratis, eadem interim manente quadratorum diffe- 
rentia 2. eaque quz hinc dependet membrorum item primo- 
rym ditferentia: Fc propterea iplarum item quantitatum B, 8, 


differentia; 
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differentia; adeoque & pund&i G ab inſcriptzx medio diftantia; 
Quod erat oltendendum, 
Sed & eadem panda omnia, tum O), o, », tum &, $, &c. non 
minus deſignari poflunt per ſaam a retta T T diftantiam, 
quam a GG; nempe addita , ablatave, prout res exigat ,reta 
GT. h; 
In reliquis autem cajuſcunque gradus Paraboloidibus , ha- 
bertur tum B, b, (quando Glupra A) cum B, 8, (quando G 
infca A,) ordinando & reſolvendo has zquationes, Nempe 


In Parab- | Quadrat. Cubic. Biquadr. 


CO nanadl 


CO tat 


b(proB,b,) =|24/q:} — k:13v/c:b = hilaw/aq:h  þ; _” 
b(proB, 8,) =|2v/q: þ #b:33/c:h E3:44/99:h=5 + 


_ 


Quod probabirur codem fere modo cum demonſrratione 
ti® {ecunda. | 

Atque hz ſunt tandem, 1lluftriſime Domine, per quazsde- 
duxit nos ambages Aquatioilla. Supereft ut Honoratifſimam 
Dominationem Veſtram patientiz veſtrz jam nimium leſz 
veniam exoremus : (in quam quidem eo peccavi audacius, ndn 
modo quod noverim quam tu fis ad condonandum facilis, 
faciliſque petenti; veruin co maxime quod neque hzc tibi for- 


ſan ingrata fore autumaverim :) Atque ut me digneris ultra 
reputare , 


Illuſtriſſume Domine , 


Exon Dec,s, | 
1659, In D. V, obſequium 79 


Paratiſkmum, 


Fob. Viallis. 
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A MARGO -MEIBOMIO Conſcripri 3 
Refutatio » | 


><a Um, currenteprelo, ad Operis Arith- 
3 metici Cap, XXXVII pervereram, 
gh incidi in Marci Meibemii De Propor- 
tionibus Dialogym , anno ſuperiori 
Hafnie magna quidem cum pompi 
fed infeliciter editum : Cumque ll 
lius Refutationem aliquam illic 
haud incommode inſerendsm puta- 
| veram, adeoque hanc que fſcquitur 
meditatus eram; vidi molem eouſque excreviſſe ut vix opportu- 
ne uno Capite coerceri poſlit; nec etiam, citra injuriam, Lefo- 
ris patientiam nimia digreſſione, detineri poſſe. Adeoque, levi 
illic commonefaCtione habita, integram ejufdem Refutatio- 
nem, in hunc locum, ſeorſum rejiciendam putavi. 

Virum Equidem autumo haud indotum; Adecque num 
quz illic edidit ſerio protulerit, an joco potius, & quaſi Juden= 
do, dubitandum forſan erit. Novimus enim & magnos viros 
nonnunquam ludendo quaii, & tanquam ironice, illud profer- 
re, quod ne quidem jpſi per omnia verum putant. Ur, qui Mo- 
ria Encomium (cripfit, vir iple interim prudentifſimus; Item, qui 
de Umbra Aſini; qui, in laudem podapre; & quz iimilia. Quo rete- 
renda ſunt Kepleri ſomnium; aliutque de Nove Orbe, (live Incol's 
Lune,) traftatus; & quz ſunt hujulmodi Ubi ingenioſe mal- 
ta dicta ſunr, & quidem non parum ſabeſt vert; at interim! ne- 
mo ſobrius aathores illos per omnia ſerio Joquutos ſuſpicabi- 
tur, ſed ſaltem ſeria ludis immiſcuiſſe, 

Er quidem (i hoc paQto ſe intelleum velit Clariſimus Vir; 
exiguum eft admo:'um quod ego in contrarium dicendum ha- 
beo: Nili quod nollem fſacratifſimum Dei nomen , Fe in 
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Pczfatione ſaz aliquoties uſurpatum video, Ifdlendo uſurpari, 
Daippe ſaccratius illud eft quant ut jocis noftris ironice immiſ- = 
. ceatur, Cztera quod fpeCtar; pofſum quidem ego live ludas 
ſuos, five joco. feria, a:que ingenioſe dia in reludicra, zquo 
animo ferre. Nec enim ego quicquam video, quidai & in Ma- 
them itica, atut fevera diſciplina, etiam ludere quantifper Iice- 
at; &, reliquorum aſperitatem, lepide, faceteque traditis, non» 
-nunquam demalcere. : 

Vert fi omnino ferio agat Vir clariſſimas, C( quod nonnul- 
los arbirrari video,) veroſque fe de Pythagora, Eadoxo, Euclis 
de, Ptolemzo, Acchimeie, A5ollonio, Theone, Pappo, Euto» 
cio, reliquiſque ex veteribas Choragis, ( ne & recentiores no= 
minem Mathematicos,.) triumphos agere cenſeri velit : Duo 
omnino ſunt quz me impediunt ne {ibi poſſim hac ex parte con» 
ſeatice, Alterum , quod quicquid ipſe veri ſabftracam haber 
minime noyum fic; ſed & vetecibus olim cognitum., & recen- 
tioribus etiamnum Mathematicis probe perſpeftum, Alcerum, 
quod, quz ipſe in Matheſin videtur introduturus nova; ea pla- 
ne falſa jint, & res nihili. = 

Non interim ignoro, quam de hoc invento ſuo alcam ſentire- 
videatur. 9aod vel inlimine cuivis obviam eft- Tum ex eis 
quz ad Regeim habet, Epiſt. pag. 5. Intraditis autem illis ( de 
Rationam doCtrina) Elementis-quamquam Divini viri, Pythagoras, 
Eudsxus, Euclides, & quotquot unquam Pythagorici floruere , deſuda* 
runt; primus omnium eruditam vetaſtatem, quantum ex ſcriptis illius ſci= 
tur, ingenti molimine, quod prefiſcini dixerim, ſuperavi. Tam ex iptius: 
ad Le&orem Przfatione, quam ( quaſi univerſus orbis iph gra- 
tulari debeat) his verbis ordicur ;, «od Orbis literatus gaudeat ! 
Poſteritas grata- memoria-recordetur !' Primi novas Geometricarum ras 
tionum leges in natura deteximns 3 © falſas propoſttiones- in eo libro in« 
venimus, quem ultime aniiquitatis. Divini virt, Pythagoras, Eudoxas, 
Euclides, ex Ayyptiorum & Patriarcharum inventis condiderunt , omni- 
um autem ſeculorum precipui Philoſophi & ſapientes legendo examina- 
runt- ( Yaod quidem quot paraſanguis inventuam Columbi, 
novum-orbem indicantis, anteceſ[lat, deinceps multis exponir.) 
Egregium-<quidem facinus !'& Viro dignum ! Cui, fi libet, Pro- 
logum faciamus, Magna petis Phaeton. Metuo e- 
nim ne & congruum ſorcietur Epilogum, 

| - = Magnis ramen excidit aufts. 


| Quid 


De Preportionibus Dialogum, 3 

Quid autem tanti moliminis opus ſuſcepturo animos fecerit» 

{i dubitemus; exponit ipſe, pagina ſequente; nempe quod nihil 
fibi arduum fore aut inacceſſum, experiniento jam ſ{zpius «do- 
as fuerirt. Paippe huc ſpeCtare videntur que illic habet; nem» 
pe, Jam Ilo tempore tot locorum in-deſperatis auforibus reſtitutione, 
guraſt perpetuis viftoriis, animatus, nihil tem arduum, nihil ita intrica* 
tum in ſciemtizs, que quidem ratione aliqua conſtitute eſſent, inveniri are 
bitrabar, kt, ſtingenii nerves contendere vellem , explicatum illud dare 
diffderem. Virum itaque jam videtis facinori parem. 

Hoc animo fretus, (quod przfat. pag. 3. indicat,) Principia 
quedam Geometrica convellere ſuſcepit. Ex quidem , ut ſciolum valgus, 
etiam intelligendi difficaltate, ab bis arceret; breviter & preſſe omnia pri= 
mum conceperet. Er quanquam, muteta deinde ſententia , interpolata 
mult fuerint & late explicata, que ad intelligendam defirinam ipſam per- 
tinere viderentur : Ut tamen ſciolos adhuc torqueret, multa concinne ade 
modum & Jucunde excopitata , etiamnum omiſit. 

Nequis autem, audaciores jam fieri homines, non [apientiores, cau« 
ſetur, qui veterum tradita, adamantinis fundementis ſaffulta , au= 
fint ſollicitare; ipſumque, nngis [uis animatum, Siſyphi [axo majus 
volvere , ſuſpicetur; adeoque - vel Feſephi Scaligeri infortunio 
monitum, qui zmpotenti animo_divini Archimedis nomini inſultarat, 
ab his inceptis deterreri poſſe, vel etiam debere : 1ile potias, 
immortalitatem ex novis ſnis in hoc palvere inventis conſequi anbelans, 
emnem ſibi poſteritatem demereri poſſe. confidit ; Neque tantum 
Euclidis precipuequedam Geometrie Elementa convulſum iri; ſed 
& ſimul Archimedis; veterumque omnium, famam , & deffrine [0- 
liditatem, ineluffabili quodam fato, boc tempere ruituram. Nempe huc 
ſpeRant, libri ſui paginz primores ſeptem. 

Quum itaque non modo, Pythageras, Eudoxus, &c. ad rei ve- 
ritatem non omnino penetrarunt, ſed & quedam,' qne veteres retfe do» 
cuerant , finiſtrs recentiorum interpretatione ſunt depravata: Urrique 
malo fuccurrendum ftaruit , pag. 9. Itaque & recentiores omnes 
Inquic, reprehendam, qui antiques non inteliexerunt ; & antiques cor= 
rigam, qui male quedam prodiderunt; utroſq, inſuper nova doFurus, Atqz 
hzc quidem eft ſuſcepti ratio. 

Quanta vero hoc curi prexftitum fuerit : fugceſſu quanto; 
non item gravabitur indicare. Quamris enim, pro eo quo erat 
acumine, & ſagacitate, duarum borarum ſpacio illius doFrine funda- 
menta excogitquerit, quam tum Veteres tutu Reccniiores omnes 

A 3 hates 


4  Adverſus M. Meibomiti 


haftenus ignorarunt: attamen, ne, nimis feſtinans, aut cxcog 
parcuriret catulos , aut informes ; Iambendo, & relambendo, 
ſatis proſpexit, : quippe in quibas deinde examinandis integro quin- 
quennio fuit occupatus. Prefat. p.2. quod &ſubinde itidem mo- 
net pag. ſeq. Succefſu autem eo taftum eſt, ut & Deo opt. max; 
humillimss, inquit, gratias agere deherem, qui , ad inveniendum , inge= 
nium (ufrcit ; & diſciplinis Mataematicis gratulari, quod certiora in po- 
fterum tradere point : Idque eo mags, quo majus eft falſum inveniſe 
fe, quod omnes ſapientes verum credebant; quam novi aliquid in ed repe= 
riſſe, ds quo multi ante dubitarant. quod monetpref. p.1. Et prop, 
terea, nontantum Entociuin , Theonem, totamg, antiquitatem , ne» 
dum juniores omnes, craſlilime incuſar ignorantiz, pag. 88, 89, 
99, 100, IO1, 127, 161, 165, 1656, 167, 169, 173. Verum &, 
at Enclides, tanquam in hac cauſa vidus, circinum & regulam (bi tra- 
_ dat, modeftas petit. pag. 148. Atque, ſe judice , immortalem ſt= 
bi inventionis gloriam comparavit. pag. ult. 

Quoniam autem, utut ſciolum valgus arceat , quid tamen leffor 
candidus & eruditus judicaverit, audire non refugiar ; przf. pag. 3. 
fatis forſan fecurus , fe album inde calculum reportaturum; 
nec adverſam metaens ſententiam, quod, inquit, judicium contra 
quinquennale examen magno molimine intercedet : Non abs re fore 
Judicavi, hanc novam iplius doQtrinam ad examen vocare; ne 
fibi opus fit, quod fatturus videtur, Elementorum libram quintum, 
editione ſua, commaculare. Quippe ego me _ Leforem candidum 
fpond:re aulim, quam interim eruditus , penes alios efto judi. 
clum. | ho, 24h | 

Er quomiam, Hermonicorum ignoratione , recentiorum errores ſuce 
creviſſe ( ibidem ) ſuſpicatur, Quod & ſubinde aliquoties repe- 
tit: przſertim pag. 196, nempe Juniores , quod rerum Naturam it 
Canonicis nanquam conſideraſſent, adeoque, quid ratio eſſet , ignorarent, 
monftroſam, & contra nature decreta natam, rationis compoſitionem, ex- 
cogitaſſe : Er pag. 101. 1llos, inquit, errores, ob neglefum Mujices 
ftud:um, Matbematicis Deus immiſit; ati olim Deliis Apollo peſtem,quod 
Geometrie nullam: illi eperam darent, Et quz ſequuntur. ( Qua 
quidem ex Harmonice ftatuminanda effet Geometria , porias 
quam, ex hac, illa.) Er proinde (autait, przf. pag.3.) Hee 

maxime optaret, tam (ua quam Leforis gratia , qui ad hae legends & 
examinanda accedet, ut anteqiam cenſoria virgula quidqua damnare (uſ= 
cipiat, exempla hajus nove doFrine, que in Hlanmonicis natara monſtr a- 
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De propertibnibus Dialogum. q 
vit, probe perpendat. Oc, Sciat, velim, etiam hac ex parte optio= 
ni ſuz ſatisfaftum iri. Neque me ab Harmonicis eouſque ab- 
horrere, quin quz inde protulerit probe intel]exerim, & quan. 
tum ſatis eft perpenderim, Urut ego interim nihil &x Harm os 
nicis produftum video , quod vel profundz admodum jit ſpe= 
culationis, vel ſenſis ſuis impenſe favear, 

+ Priuſquam autem novz hujus dofrinz medullam attingam, 
occurrit in limine, quod monet, praf, p. 6. de Authorum locis 
aliquot, quz Grece & Latine edendacenſuit. Puantum, inquit in 
vertendis illis & emacylandis ( utinam non & commaculandis ali- 
quoties) preſtiterim, ili demum cognoſcent, qui aliorum verſiones in 
ſpextrint. Nam & ( quod quidem verum eft, nec vel jpſe hac 
ex parte excuſandus eſt) doGiſlimi quidem viri, in his imerdum 
hallucinati ſunt. | 
Dum enim, inquit, turpe ef, quod Joſ. Scaliger, vir in Grecis & 
Latin literis ſummus, 6820101109 va AB, BT, imterpretatus ſit,Cla- 
vim alie(q, , etiam dofios viros, (equendo, | ReQtangulum ſub AB, 
BC, |] cum vertendum efſet [ ReGtangulum ab A B, B C, |] nempe 
 Contentum , @#4zyoy, Qued quidem, utut cenſuram forte 
aliquam mereri pollit, ( nam revera, 73» AB,BT, velut 
brevias dici non raro folet, 5325 Aa Br, latinius dicendum 
efſer, quodreis AB, BC, vel fimpliciter, quodab A BC, conti= 
netur reGangulum;) tamen nec adeo tyrpe elt hoc Sphalma, (cum 
-ſenfum haud omnino immutaverit,) nec etiam ab ipſo primo 
detetum. Id enim jam olim, ante annos plus triginta nota- 
yerat Honoratiflimus D. Henricus Savilius, ( &me non ſine ho« 
nore nominandus, ) in ſuis ad Euclidem przle&ioni- 
bus. 
Vertim id omnino turpius eft, quod ab hoc authore fſxpiſſi- 
m2 peccatur ; dumnempe, ( ilJud Scaligeri mendum vitare 
volens,) 73 va», &73 amd, ( quz apud Fuclidemreliquoſque, 
accuratiſſimediftingaenda ſunt, quippe diverſi admodum figni- 
ficatiis, ) ille plane confundit ; utramq; exponens per Latino- 
rum a, vel ab. Exemplum efto, pag. 48.1. 17. enpi H), ire 
dpa rd In A© emnw ©H,Te);s Tiams TOR? OT, veiloyw 
abyy Tye, nweg rd amd A® mers m ian BOT eTrumga, m Yd 
AO 6} OH, Tg 706 wo BOT, 65+ OH, Ubi ni acca» 
ratiſime diftinguantur > w, & 78 wo, ( quorum Hud 
- Quadratum innuit, hoc Rectangulum,) nihil inde ſenſus elici- 
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etur, ſed confundentur omnia- At horum ille atramque per a, 
vel «b indiſcriminatim reddie, Ec, nili ex abundanti ſupple- 
vilſet voces Durdratum & ReFangulum, quz in Greco textu non 
habentur, confadiſſet omnia. Sic enim reddit ( negleQa pla» 
ne przpolitionum vi, 4tq, hinc guoque dico, quadratum ab A H 
in HG, ad quadratum aC H in HF, majorem rationem habere, 
quam quadratum ab A H ad retangulum a BHC: hoc eſt, 
Quadratum ab A H in HG, ad Refangulum aB HC in HG: 
C Eric multoties tum illic, tum alibi pafſim.) At omnino po- 
tius eſſet ( quod fecerunt quos ille culpat ) ut <> ſub , & 
am? ab , reddatur, ( atut minus Latine forſan, at magis diſtin- 
Ge, quod quidem hic ſpe&andum erat, quamut utrumq; per 
«b efferatur. Vel faltem, fi ( ut genuina vis przpolitionis van? 
retincatur )79 wav) BOT, hoceft, 70 in) # BO, BT, tus 
£y oueroy ogd.wytoy , reddatur quod ( refis, vel) a refis BH, 
H G, continetur ReGangulum, (nam >), cum Genitivo con= 
ftruftum, agentem ut plurimum indicat , ſicutapud Latinos 
ab. ) tum nullo modo commodum eft, ut & mw fic reddaturz 
puta, = em? AQ, hoceſt n i + A© geagiperoy Trrranus 
yoy, reddatur qued a refs AH deſcribitur quadratum, At in= 
quiet, Annon ws fignificat ab? Omnino, inquam, ( ficut & 
<3 fſigniticat ſub.) At non, ficut quod refis BH HC conti- 
 neturrefangulum, illz re&z continent; fic quod recta AH defcri= 
bitur quadratum, illa deſcribic re&a; ſed potius Geometra ad il- 
lam reQam, vel ſuper eam. Vertendum igitur efſet 7 am? A ©, 
guod ad, vel ſuper, A A deſcribitur, aut fit, quadratum : vel etiam 
per ex, ut n* &? Zvas ( yeroueroy ) Latine dicitur , quod ex 
ligno fit : vel denique, citra przpoſitionem, quadratum reQe 
A H : Non autem, quod hic author ubique facit , quadratum 
ab AH, obcaufam jam ſapra diftam. Atque hoc quidem ad 
iphus Criticiſmum critice reponendum daxi. 

At interim non nego quin hac ex parte laudandam nonnun- 
quam przſtiterit operam. Sed &nonraro, quz vel maxime 
erant emendanda, ille minime animadvertit. Non raroetiam, 
quz prius erant ſat re&e conſtituta , reddidit depravata. 

Ejuſmodi quids egoipfius a2czeizy reputo,quod, dum in rati- 
onis definirione, 3 d 5, Ay © 63 No wyedov Grover nf x7! TALK = 
Ti Te T&3; ENMA8 Tue o{015, magna diſquilitione inquirit,quid (ib 


ulud j x7 mAixiryre,* ( de pro poſt videbitur, ) quid —_ 
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Had mod gg0rs fignilicet, neutiquam eſt ſolicitus. Sed (alios, 
fateor ſequatus ) exponit quedam relatiop.9, 1.24. vel, ad ſum- 

mum , cert« quedam relatio, p.io.t. 27.Etalibi( ut & fmilem 
- Aciſtoxeni definitionern pog.83. 1,20, ) quaſi quidem mud tane 

tundem fignificet arque 7s quedem , vel certaquedam, Cum cer 

tum fit ex perpetuo iſtius vocis uſu , 7013y , qualitatem reſpi- 

cere: neque tam indefinite al:quam , quam aliqualem , ſeu potius 
qualitativam habicudinem hic innuat; quz nempe przdicamemi: 
Qualitatis ſpe&er, Er quidem in accurate deficiente, nullo 
modo ferendum videtur, ut ratio definiatur indefinite ratio 
gquedam , {ed deteminandum erat ; quenam relatio. Cum enim 
ut eſt notiſſimum varia tint admodum relationum five habity= 
dinum genera, determinandum erat ( fiquid definite proferre 
yelic ) quod genus relationis hic ſpe&etur. 

Nec quidem ſufficit, quod dixerit Euclides 5 x7 marxtmle; 
ſecundum quantitatem; nam vel wy x7! miaximyre g4orcy ſunt etiam 
varia genera. Atque hoc quidem potuifſer ille ( ni maluiffet 
depravare) ex ſcholiaſte didicifle ,quem citat peg. 11.1, 25, a6* 
gras 3. 301 9401s , x7! T6 Eye ( lege veptyor) 1 Meas, 
Eſt av.em& alia ( inquit )) que dicitur relatio , ſecundum exceſſum &* 
defeqam. Nempe,, prztercam , de quaillic agitur , relatio- 
nem, quz Katioappellatur, eft & alia inquit, Relatio five 
habitudo , quz Differentiam ſpeCtat, ſive exceſſum & de fetum 2: 
quz & ipſa quidem eft j x7 71a19T1]a gots, fed non wot 94- 
o15: quippe illic folummodo exceffiis, quantitas ſpeQatur, non 
qualitas; five, quanto fir hocillo majus, non quant»plo- Dum 
autem hic Author, pro 2x» legendum vule 4a; , prorſus 
hallucinatur, Non enim f quod ille putat }) de qua agitur re- 
Jatio , quz Ratiedicifolet, eadem & alio nomine dicitur, 
Relatio ſecundum exceſum & defefum; ſed plane alia. Eſtque 
hoc ſuorum aÞ9dogSudror Unum. 

Sin quzratur , Ecquid hic Qualitatum fit , in Ratione ſive 
Proportione ? Notifhimum certe eſt, ut figurarum magnitudi- 
nem ad Quantitatem ſpefare, ita & figurarum ſpeciem ad Prz-- 
dicamentum Qualitatis, nempe iphus (ut Joqunntur) ſpeci- 
em quartam, Conftat autem Figuratio , five ſpecierum figurz 
determinatio , duabus potifſimum partium ad invicem habi- 
tudinibus; puta Ratione , & Inclinatione. Quarum itaque 
utraque «&ft oa 34015, ut qux Quantitatem) , puta Figuram 
| | determi 
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determinint. Illa quidem 7! ayaximm, hxc autem v7 7 
x&% * quippe ex comparatorum Quantirate dependet illa, hzc 
ex Situ. Arque hzc quidem {i probe intellexiſſer hic author, 
non tantum tibi facefſcre negotium opus haberet, ut,quid fit 4 
xT! a1\1%b71Te, 7014 16015 > Magno molimine exponar. | 

Alteram ejuſdem mwgd1ipdpa , ( quopay. 13-1. 2. &9,pro 
dau; perperam ſubſticuiller a539:5, |) cum ipſe in erratorum 
catalogo revocaverit , ego pro reſtituto habeo, adeoque prx- 
tereo, 

Dum vero pag. 10, & T1. ( & alibi paſſim. ) pro ®uanto ſab- 
ſtituit Duotum; & pro 2uantitate, Dwotitatem; id admodum 
abſurde fakum videtur. Ecquis enim mortalium 7 T0ovy p.1o, 
I. 17. ( quod in owey2e & drwwoivey mox eft diftribuendum 
Interpretatus efſet Quorum ? Ecquis, quzſo, non plane mira- 
bicar, dum hxc verba, ({ lin. 23.) ayanims = aiggs 
Tf ewny gs ors * 4 Tools T2 Jiveouive* exponi videat, 
Duantitas eft terminus continui quoti , & quotitas diſcreti? Cui & ſi» | 
mile mox occarrit, (pag.11.l- 3.) Differunt ® ayaizor & w8 
For, quod 76 mAixov, ad quotitatem contingam referatur , 3 Toovy 
ad diſcretame Dic, o bone, quis unquam ita continuum quorum , 
dixerit , aut quotitatem continuam? Solemus quidem non 
raro Quantitetem , tum de continuo, tum © de diſcreto 
dicere ; de magnitudine , inquam , perinde atque de 
multitudine. Ac qui ita Quotitatem dixerit, tu certe 
primus es mortalium. Quantus numerus , interrogabir quili- 
bet; at quot megnituds , quzritnemo; fed quantum magnitudi« 
nu. Y 

At ,inquit, oy verti quotum fotius quam quantum , ne 
eummaizop id confunderem. Differur t enim mathematicis 73 wyaixov 
& T6 Tomy , quod Td miairtoy , ad quantitatem, (ex petius quotitatem , 
continuam referatur ; 73 aoav, ad diſcretam : quomodo & in hog 
Scnolio accipiuntur mamoT1s & ToooTns ; adeog, hoc ultimum novo vg+ 
cabulo , neceſſitate adduf}us, verti QUOritas. 

Miror equidem, quam hzc parum critice, a vico Critico k 
fint prolata! De quotztate continua , modo dictum eft. Sj enim, 
quod ille vale, quetitas ad diſcretam tantummodo ſpetter 
quantitatem, qui poterit ille line abſurdo dicere guotitatem 
Continuam ? Deinde , dum innuit, 7 To9% addiſcretan quanti- 
tatem referengum , non item ad continuamyzirerum hallucinatur. 
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De Proportionilus Dialogm. 9 
Non enim 7* movy ( quentum , ) ſed i max (quot ,) de quanti- 
rate diſcreta ſpeciatim dicitur. IToovy autem, vel de quantitate 
in genere, prout vtrique ſpecici ( continuz & diſcretz _) in- 
differenter ſe habet vel etiam ſpeciatim de continua dici- folet. 
Er TorTns In ſcholio ( prout maizmri opponitur , & ad 
diſcretam quantitatem reftringitur } ſat quidem reCe quoti- 
tas vertitur; non autem tam a Toovy, quam a mz, dici intel - 
ligendum.eft. Quod autem ille inter 73 maixey & 79 mooy 
diſcrimen afſignat, omnino ſuum eſt , ron Mathematicorum. 
Sunt enim vel plane idem , (queties ncmpe 79 Toory de conti- 
nuo ſpeciatim dicitur; ) vel faltem 73 Teovy tanquam genus 
tum de continuo tum diſcreto indifferenter dicitur; 73 2s 
aixey , ſpeciatim de continuo, Dum-vero ſe woovy , quotum ver: 
tifle dicit, ne cum maixzoy id confanderet ; admodum & hoc 
imprudenter faftum eft ; vertifſet fiquidem Toovy quantum , & 
mAi,oy quam magnum, (ut genuina utriuſque vocis vis conlerva« 
retur;.) & mwioz denique. qgzam mala, Quippe 93 mot quant?, 
duz ſunt ſpecies, m1aivoy quam magnum, & mou quam multa. Vel, (i 
abftra&is potius uti placeat, Quantitetis duz ſunt ſpecies Magni- 
tudo & Multitudos. Sin metuat,nec hinc mary; & wid © confun- 
dantur ; Dico, primo, non magnum illud «ſe incommo-» 
dum, fi { quodcontendit hic author, p. 86.1. 9g. & alibi ) ran- 
tundem fignificent. Deinde, ut accuratius reſpondeamus, di- 
C9 Vocem wye9@ , nonnunquam ſenſu concreto ſignificare 
rem magnam , nonnunquam ſenſu abſtrafto rei magnitudinem, 
ſea grandoris menſuram ; priori fenſu , per magnum exponi 
poterit ; poſteriori, plane idem efle atque 714:407y]e ſeu mais 
xop » magnitudinem, ſue quam magnum. Denique, fin adhuc 
duabus vocibu+ Grzcis , utut ſynonimis , duas Latinas aptare 
voler,poterit alteram, magnitudinem appellare ; alteram, grands- 
rem. Uc nullo modo opus fit queti aut quetitatis vocem , pro 
quanto aut quantitate, preter emne exſermplum , ſuſtitnere, 
ubi vel de quantitate continua , vel etiam quantitate in genere, 
verba fiant. Ubi vero, quod non raro fit, 73 Tory, generis 
appellatio, attribuitur quanticati diſcrete, ( quo ſenſu 
Fquws dicitur animal, aut etiam ſentiens, ferri quidem poteſt, 
ut quoti voce vertatur: Nec tamen interim neceſlario fit; 
nam & quantws numerus , & quanta multitudo , fine ſolociſmo di- 
ci conluevitz & forſan melius quam quotus numer , quota 0 
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titudoz quippe quotus, potias ad numeros ( ut loquitntur) Ors 
dinales quam Cardinalez reſpicit; 8& quzrenti quotes? reſpon« 
dendam potius primus y ſecund , tertius, &c. quam unus , duo , 
tres, &c. Erquidem vel magnitudiaum- voces omnes, etiam 
Malticudiai non rcaro-attribauncur; pata dum numerus aliug 
alio maisr dicitur, aut minor; itent maximus , & minimus; led & 
magni , parvus, Or. ut nullo modo mirandam fit,numeram 
dici, my quantum ; nec opus fit ut quotum ſubſtituamas. 

Ejuſdem commatis eſt , quod pag. 87. l. 9+ *Emid\i 5% Tooe, 
T) wiv ny & Tolg owt yrs owpant, 5 NN uiysd@  nandrar, 
ae} 3 tr panucsy yewurrela* T3 5 eo Sizgbow, imip acryuO 
xaNH5yurs , feb oy 1 dc un]i) ramive)er. exponit, Duonian 
© uti aliud eſt in corporibus continuis , quod. magnitado-vecatur , circa 
quam imprimis verſatur Geometria 3 | alind indiſcretis', quod Namer us 
exiſtit , circa quem Arithmetica occupatur. Quaſi quidem-quotum pe« 
nus effer ad quam magnum, & quam-multa. Neque hilo melior 
eſt , quam ſubjungic, correQio , lin. 17, Reins forte 13 moody 
verteretur Aliquotum,quia wovy eſt Buotum, Imo, inquam, refiug: 
verteretur Aliquantum , quia non quotitas , ſed quantitas , genus 
eſtad magnitudinem-& multitudinem.. 

Sed nimius eſſem {1 ipfius omnia vel regeduane vel mug hogs 
$04a]s , que paſlim admilit, notare vellem. Urut enim Criticus 
admodum videre velit,autetiam Hypercriticus, ( aliifque ig- 
norantiam & negleGam Grece literature culturam , quaſi ipſe ſolus 
intelligat , multoties exprobret; ) quinquotius. Tagg»z!]ix5; 
non raro habendas fit, ego nullus dabito; nec, credo, du- 
bitabunt alii., $1. vel cenſuras ejus critice expendant. Ego, 
omillis aliis, eoram.tnum aut alterum, quz ad prezſens ſpe- 
Gent negotium , adhuc expendam,. 

Horum alterum, Archimedis prop; 8. lib. 2.de ſphara 8 cylin- 
dro, ſpect, cum Eutocii- jn illam commentariis, p 41. & 
ſeqq. Cum enim alibi , in librariorum mendis expurgandis 
diligentiimam- oftendic; & laudandam aliquando operan 
impendit : hic, vel data opera, negligens videtar, Nart 

_ Þ- 41.1. 27 pro Srmadotor (quod librarioram incuria ircepſerat 
reſticuendum. erat Armae(ione, Quod quidem liberarii 
mendum efſe, vel hinc pater, quod in hujus propoſitio- 
nis, tum #£945 p.42 |.q. tum evurigdouen p. 45.1. 16, ( ubi 
ipla propoficionis verba erant recitanda, ) legitur Jnhzofore , 
non S407 , quod indicio eft;, ita inipfa. propoſitione le: 
| Gam. 
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De Preportientbus Dialogum, II 
fum fuiſſe. Sed & ficlegitur ſzpius in demonſtrationis curri- 
culo, p.44.1.6,9, 11. & in commentariis Eutocii, p.49.1.29. 
& p55. 1.22.& p.60. 1.18.29. &p.62.1.15.23: & Termaciovap.55, 
I. x 9. Similiter p. 43. |. 9, ubiitem mendoſe legitur S12dotoy. 
reftituendum erat ſ2egioe. Quod quin librarii mendi.m 
fit, minime dubirandum ef; quoniam ubi hic ipſe textus 
ab Eutocio recitatur p. 49. 1, 29+ recte legitur S1mm\zofore. 
Atque eadem etiam adhibenda erat corre&tio, p. 43. 1. 3. 8 
p. 45- 1,29. &p- 60. 1. 13- Similiter ubi in editione Baſfileenſi 

mendoſe lHegeretur a5y©- dim dowy, ille non minus mendoſe 
ſubfticuic , a5vy&- lmaor@ ,p.55.1. 6, cum omnino ſuftituen- 
dum efſet aty © Smacior, quod quidem vel @x |. 9. ſatizeft 
manifeftum ubi d2>acior legirur , ut &p.64 1.4. Eodem mos» 
_ do ubi alibiin cadem editione Baſileentt , corrupte legitur 
Simdetey, ſabftituir ille Jimacie, p. 47+ |. 14. cut potius ſuſti- 
tuendh effect $17axcior@-, Sed & alibi pro S1wads: © fubſtituen» 
di S172eotoy.p; 60.1.32.&p.92.h,11,K j,63.1.9.Et pro ogimnder- 
©-,vormacioy,p.63.1, 10.8 p.64-h9.8& pro Sinaaore, linhaciore, 
+5 4.1.15. Quanquam enim, huic quide authori, perinde forſan- 
fint ay @- duinadort© & ay @ Jinnecioy* non tamen veteri- 
bus Geometris perinde ſonant : quod five ille neget , five ig- 
norct, probe norunt alii. 
Parem emendationem defidero, Scholii pag 30. Nempe [.327 
pro Srnadri© ; lubſtirnendum #rmaeoior  & pag, 31.1.35. pro 
getradaioy, Tyin\doroye * Kcontial 16. pro rgmaaciore, fube 
Kicuendum Tg/na4o:oy. Sed & jibidem 6 avy © 6 au wy do, 
expoluifſer potius rationem ex binis compofitam, qUam rationis ex 
binis eonflantem. Adecque ſenſus, qui jam plane turbidus eft, 
perſpicuus efſet ; Os aiye, Ir, Jvo abyoe Te tvs Simadom watt 
x; Gm (ey tyap, GN tm 6 ay Or, © wv Wo, Þimhaoiay 
iv. Hoceft, Non dicit Fuclides ( 1045 ) duas rationes unius 
eſſe duplas, (puta 3+3= J*«2= 2,) quodetiam virum : ſed ra* 
tionem , ex binis compoſiram eſſe duplicatam; puta 3" 3 ==5 [le 
duplicatam rationi: ; . que quid effe poteſt magis per{picuum? 
Hoc autem , dum ille lic exponit , Non dicit » duas rationes 
4nins eſſe duplas.; qued etiam verum ; (ed rationem ex binu conflautem 
ejſe duplam z ecquis inde ſenſuw ullum commmodum «lictet ? 
( quan» frigide autem hoc interpretetur Mcibomiu: pag. 171. 
I, 10» quivolet, videat, ) Sed & {equente pap. L. 35+ pro 
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TelTA&Tiov , Tegendum TOUTAQS Lond , & contra 0, 15, pro ret e. 
TM4oiove, legendum 7eimadoor. 

Supereft adhuc aliud , quod & omnium turpiſſiimum eft ,, 
mygSig30u% * quo perpetuo peccatz & quidem data operas 
Nemoe, cum apud Fauclidem, reliquoſque, aiy@- Jrwade 
01G, rermMdo lO, Terezmnacor 0, Ro atque noyO dinnas 
olwy, TelTA1oioy ( TesTearatoiory, KC. Immane quantum di- 
ſcrepent; Ille hec abique , vertendo, confundit; nec alicer 
hec quam illa exponic- Neg; ſolam ipſe negligit, fed nec 
ab aliis obſervari diſccimen patietur. Adeoque cunt interpres 
tes Latinos videat, Campanam , Clavium , &c (quo dilcrepanti= 
am illam utcamque recineant )) illic rationem duplam , triplam ,.. 
&c. dixille; hic duplicatam, triplicatam, quadruplicatam, &c. quam 
deinde (ut ait pag-173.) loquzndi formulam omnes Mathematici us 
ſurparunt : exclamar ille, { quaſi horcendum aliquod facinug 
accidiſſer, ) O ſtupendam Grece Lingue ignorantiam ! ( quod nem- 
pe nefciverint homines 7 am, & = um, iifdem vocibus Latinig 
efle:re ; neq; aizvy dimndator, R adyy Iimaooiore confundere:) 
atg, erroris feditatem ! ( quod nempe malint diftinCtius loqui: ) 
qua non vulgus Matbematicorum, ſed Duces atque Principes inclaruerunt! 
Nempe non modo Interpretes Latini, ſed & ipfi Grzci , Eucli= 
des, Theon, Eutocius, &c. quibug diverſa ſonant l171d4o:©- & 
JduTMagoy * quippe neſciebant paricer, tum hi, Grzce loquiz 
tam illi, intelligere: urpote ab Ewthymio, Hermotimolque , (que 
fibi fecit nomina M:ibomius ) nondam edoGti. 

Dicet fortafſe; Hrado 1G & Snaaciay, f1 Etymon ſpe 
&emus, perinde fignificare ; nec eſſe cur hxc vox magis quam 
illa reddatur duplicatus, Fortalfſe quidem, Sed nec, ingquam, fi 
derivationem ſpr&temus, differre videbuntur duplus 8 duplicatus, 
( atque alibi forſan, extra hunc cafum, promiſcue afurpantur,): 
at ſalcem aſu differunt, tuni ay Gr BaadoiO K dinneacioy,tum 
ratio dupla  & duplicata. 

| Dicet porro, Lexicographos, & nominatim Stephanum, pro 
Synonymis habere, Nec mirum, inquam, Lexicographos,(utat 
viros doftos, & Grzcz Linguz peritos, fi non & peritos ma» 
thematicos,) haud ſemper Lynceos eſſe in vocabulis Mathema« 
ticis interpretandis : ( preſectim dum quid ex uſu Mathemati- 
cis peculiari, magis quam ex vocis Etymo, dependeat : ) Neqz 
enim tam a Lexicographorum interpretationibas , quam a Ma- 
maticorum 
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De Preportionibus Dialogam. 15 
thematicorum definitionibus , petendz ſunt ejuſmodj vocum 


interpretationes. Et quidem, iiſdem Lexicographis, &rpie©: 


& Gmptens tantundem ſignificant: Nec tamen interim voler, 
credo, Meibomius, ut ay © empieG, & xy © wnngns, apud 
Mathematicos, promiſcue uſurpentur. HP 

Miſſi; autem his criticiſmis , ( qui ad Grammaticam magis 
pertineant, quam Geometriam,) iphus de Rationjbus & Pro 


portionibus novam dottrinam perpendamus, 


R atio, inquit,' que Grecis Xty © dicitur, ſecundum quam hoe ad il- 
tludrationem habere adfirmamus , Duorum ejuſdem generis texrminorum 
inter ſe certa relatio, definitur. pag.9. At, inquam , mutila eft hxc 
definitio? Annon enim Pater & Filjus, fant termini ejuſdem genes 
ris * Annon eorum inter fe relatio, puta Paternitas & Filiatio, 
eſt certa relatioe? Ateacerte Ratio noneſt, de qua jam agitur, 
Claudicat itaque hzc definitio. Sed vel Mapnitudinam ad invi- 
cem relatio, aut etiam certa relatio, non omnis, eſt Ratio: nam a4» 
AY an 9401s, x7! 70 Vpryav 7 emervay, Ut ex Scholiafſte 
modo audivimus; quz & ipla non minus et certa relatio » quam 
quz Ratio dicitar. 

D-:inde, Rationem deſtribuens, pag. 13. &c. aliam vulr eſſe 
Rationem /Equalem ; aliam Ine qualem; & quidem vel Majerem, vel 
Minorem. Cum dixiflet potins, Retionem equalitatis, inequalitatis, 
m :Joritetis, mineritatis; vel etiam Rationem equalium, inequalium, 
majoris, minoris. Nempe hoc vellet, loquitur tamen' minus 
accurate.Quippe Rationum nulla non eft tum #qualis,tum in- 
qualis, & quidem tum major, tum minor , prout illa cum 
aliis aliiſque comparatur, Puta ratio 3 ad 2, zqualis eft rati> 
oni 6 ad 4, major autem ratione 6-ad 5, minor tamen quam 
6 ad 3,Rationem autem majorem(intellige, rationem majorita- 
tis, )ſubdividit in mwltiplicem,ſuperparticularem, ( ſuperperticutem, 
five, ut ille loqui malit, ) ſuperpertem, multiplicem-[uperparticula- 
rem, (multiplicem ſuperpartientem, five ) multiplicem- ſuper * 
pertemz recepto more, Ec rationem minerem ( ſeu potius, mi 


noricatis ).fimiliter in ſubmultiplicem, ſub(uperparticularem &c. e0« 


dem modo quo alii. Quibus dum ille certiora tradi poſſe infinuat; 
metuone quz ille pro certioribus haber, pro magis incertis' 
fint habenda quod ſao forfan loco , cum ipſa protulerit, vide. 
bitur. | 
Dum autem huic diftcibutioni hog ſubjungit(p+15-) Foro » 
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__. Adverſw M, Meibomii | _ 
boc monendum,numeri ad namernm r atione dici,quands 114J6r ad minerem 
in nulla fuerit prediftarum rationum : cujus rationis eft limma in. Hare 
monicis contentum his minimis numeris,256 ad 243.Omnino ſomni«- 
5ſſe videtur, Nam neq; id verum eft; nec quam adfert inftantia 
hujuſmedi quicquam ſaadee, Eft enim ratio 256 ad 243, 
ſaperpartiens z nempe ſupertredecupartiens ducenteſimas 
quadrageſimas tertias ut dividendo patet. Nempe 
243) 256( 1354,. Verumquidemeſt; in quanticatibus Jrra. 
tiondlibus ( & loquuntur ) Rationes efle innumeras quz ad hzc 
genera non reducuntur. Ac in numeris , Clive integris, five 
etiam fratis, ) qui quidem ſunt rationales inter ſe omnes, 
qulla cft quz ad illoram generum aliquod non reducatur. 

Sed, his miſſis, ad ca quz fibi potilſimum tradenda ſuſces 
pit properabimus. Sunt autem ea faltem hc quatuor. 1. Eu- 
tocium , czteroſque, non intellexifſe quid fit 2narxirns : & 
rationum mwAimmas male per divilionum quotientes #ſtiwafle, 
Adeoque quid litrationum comps ſitio parum incellexifle. 2. Non 
aliam effec rationis daplationem, triplatzonew, &c. quam quz defi- 
nitur deplicatio, triplicatio, &c, 1045. Adeoque perperam locus. 
tum Theonem, alioſque , qui [extuplum efſe volunt tripli duplum:- 
Ernon niſi ob ſtupendam Grzcz Linguz ignorantiam, alis 
{enſa ufurpari rationem duplicatam, triplicatam, &c. atque duplam, 
triplam, &c, quo nempe Siraes ior , T&TMaclor, Kc, & Siade: 
«1G, remds: 0, Ke diftinguantur, 3. Non eam ſemper ra« 
tionem majorem dicenda'n effe , quxz majarem quantitatem, 
innuit, ( puca 3 quam Z, ) ſed eamquz ab zqualitate magis 
recedit, ſeu cujus termini magis inter ſe diſtant, ( puta ratios 
nem 4 majorem efſe quam +, ) & proprerea ,. quz zqualiter 
ab zqualitate recedunt (puta £ & + ) invicem zquales efle, 
4. Et propterea,, dum Euclides, reliquique ad unum omnes 
Geometre,rationern, verbi gratia, 4 minorem habent quam Z, 
tum Euclidis aliorumque nonnullas, tum Gregorii a Santo 
Vincentia, plus centam & trigimta propoſitiones hoc nomine falſas 
elſe clamitat. | | 

His ut viam ſternat, continuis 45 paginis ( nempe a pag-16, 
ad p 70-incluſiv:) Ex Eutocio,Euclide, Archimede &c, loca 
quzdam Grzce & Latine recicar, que ſecuturz eratationi mar 
geriam adminiftrenc, | 
Tum pag'70. 71. rationem 3% , quem, inguit, Commetisre- 

$1001 


| 


De Prop 0rtionibue Dialogum: Th 
Wonem recentiores faciunt, ille centies & duodecies componit ; hoc 
eſt, 3: totes poſitam continue multiplicat; five, quod tantun« 
dem eſt, radicis 75, tOt continue ſequentes poteſtates inveſti» 
gar. Cui bono, ipſe viderie. | 
 Deinde;, totis continuls quatuor paginis, docet, in Minntiis 

- FF =7a + ix = Ti = I:z-(quod quis neſcit?) Item *T 1 T Rc 
=12+ \FÞ+aT = AR = 2, Sed & K.; = T, = = x Ex 4.4 4 
== 2T;="7 = 24. Quzſiquis antea neſciverit , abEuthy= 
mio, per me licet, -diſcat, 

Verum C inquit p. 66.) ft Rationum magnitudo ſit exploranda, ile 
#14Jor eſt, cujus termini longius inter ſe diFant, Pulchra quidem de- 
finitio ! arque Euthymio digna 7 | 

Atinterim longe aliud eft ſua major ratio , quam Eaclidis & 
exterorum omniam. Quippe illi, perrationem majorem , eam 
intelligunt, que exp9ſite quantitatis plus inditat» ( prout ex per- 
petuo iſtius appellationis uſu, ſatis abunde confjat.) Adeoque 
triplum duplo majus effe volunt, non quod3, 1, magis di- 
Rant quam 2, 1; (quanquam & ilJud verum fit; ) fed quia 
3A plus indicat quam 2A. Er'pari de cauſa ſemiſſem quas» 
drante majorem efſe volunt , ( hoceft, ſabduplum ſubqua+ 
druplo , ) nonqued 1, 2,plus diftent, quam 1, 4, ( quod 
falſam eſt ,) ſed quia 3 A plus deſignat quam ZA., Er quidem, 
ficut integrum eſt ſemiſſis doplum,, fie & ſemis eft duplam: 
quadrantis ; quod quidem- ( ante Meibomium ) omnes ſani 
{enſerunt. | 

Ideoque Meibomius vel perperam novi ſua definitione expli- 
eat quod ili Majoris ratienis nomine voluere , quippe definitio- 
definito non congruet; vel, fi ipſe iiſ{dem vocibus aliud quid 
intelleQum velit quam quod illi innuebant, non loquitur ad i- 
dem ; adeoque abſurde admodum eorum propofitiones falſi- 
ratis incuſat, quod novz ſuz nomenclaturz non conveniant, 
( de qua nemo fobrins antehac cogitaverit,) $ interim verz 
ſint (quod vel ipſe nulla fronte negabit ) eofenfa quo tum ip- 
ſos loquutos efſeconftat , tum fani omnes illos intelligebant. 
Loquebantur ſiquidem eofenſu quem voces illz tunc temporis 
obtinebanr, & quidem per omnia retro ſeculo hucnſque obri. 
nuerunt, nec alio ſenſu intelligebantur, avt etiamnum a ſobriis 
inteliguntur; quo ſenſu {i vera firt que protulerunt , falfiratis 
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46  Adverſus M. Meibomil | 
minime ſunt accaſanda ; quis enim illud juſte poſtalet, ut Eas« 
clides,ante bis mille forſan annos,conjiciat, quo novo fenly hay 


vyoces uſurpatarus efler Meibomius , eique ſua dia accomma- 


det. + 

Quo autem ſenſu loquurus fit Euclides, (reliquique,) nequis 
dubicet ; illud 72 definitione Vi, C quam ipſe refert Meibos 
mius p. 30, 1.4.) determinarur. Ea iquidem definitio , utut 


aliis verbis, eodem tamen quoad rem ſenſu quo nos jam dixt- 


mus, quz ratio fit apud illos habenda-major, oftendit. 

Quod aucerh ille pag. 126.1. 11. falſam eſſe contendat il« 
Jam libri quinti definitionem ſeptimam ; omnino ridiculum eft. 
Definitionibus enim ſuis Mathematici hoc cantum volant, ut 
ſciat Le&or quo ſenſu hzc aur illa nomina apud fe intelligen- 
da velint. Definitionem itaque illam falſam dicere, perinde 
eſt atque dicere, Euclidem nolle ut eo ſenſu vox illa intelli- 
gatur , quo intelligendam ſe velle dicit. Quod ne quidem 
Meibomius dicere ſuftinebir. Sed neque dicere poteſt , verbig 
ita intelle&is ,ut ea intelligenda ſe velle dicit Euclides , Propo- 
fitiones ſequentes falſas etſe. Hoc tantum ait'; majoris rationis 
appellatione ſe quidem aliad quid intelligere quam quod 
intellexerar Euclides , ( autetiam alias quilpiam five 
Veterum five Recentiorum-, ) qui 'nec Euclidis definicios 
ni, nec -propoſitionibus huic definicioni conſentaneig 
congruit ; & propterea cum Enclidis definitio & pro- 


Partioner utut inter ſe ſatis conſentanez , iplique ( eo. 


enſa ) veritati, non tamen conſentiant novz Meibomij 
nomenclaturz ( de qua quidem i]li ne per ſomnium coglta- 
runc, aut cogitaſle pats ,) falſz omnino( per Jogicam 
Meibomii ) ſunc dicende. Nempe ficut ( quantum ad ratio« 
nes minoris, uc loquuntur, inzqualitatis} per rationem ma- 
Jorem id ille intelligit, quod alii per minorem ; fic & fortaſlis 
per propoſitionem falfam , id iple intelligit, quod per veram 
Alll, 

Sed exſempla videamus quibus hanc ſuam doftrinam expo- 
nit. Pyomodo ( inquit , p.76.1. 3.) ratio 3 major eff ratione 
Z ; (ReQte.) quia nempe, inter 9 & 6 majus eſt ſpactum, nempe ternge 
rai; quam inter 8 & 6, nimirum binarii, Non, inquam , ideo, Sed 
potius quia illic antecedens ſuperat conſequenr:m majore ſui 
parte, puta ſemiſle; hic autem migore, nempe iriente, ( Saltem 


fi 
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* De Propertionibut Digloghm. : 17 
fiper Mejibomium liceat, Semifſem majorem) arcer* > quam 
 Frientem.) Non enim excefſus ternarii , determinat rationeny 
.9-ad6; aut binari!, rationem $.& 6, '(Nam in 10 ad 7, 
'& 11 ad 9, comparatis, 1d.ipſum cernitur ; ) fed i]l.c excefſus 
: femiſſis ; hic, trientis. Porro, 8 & 6, longius invicem abſunt, 

; quam 2& 1;atnon item ratio # majoreſt ratione *. 

Dicit; intelligeadum i!lud de rationibus tantum ad com« 
munem confequentem redyCtis : vel ſaltem ad communem an« 
recedentem. . Puta 5 &.5=. Vel $f, non autem £ & |. 

 Efto. | 
At, inquam, 19. Cur non igitur hajus conditionis faQa eft 
. mentio in definitione 7 Nempe nihil illic dium de communi 
vel antecedente vel conſequente. 29, Etiam ante illam re- 
duQionew, non minus ſunt illz rationes, #quales aut 
inzquales , quam ubi adeundem terminum conſequentem 
reducuntur, 3% Ficrietiam omnino-poteſt ad communem vel 
conſequentem vel anteced:ntem minime reduci poflint rationes 
, Comparandz ; puta , quando termini rationis unius ad ratt- 
, onis alterius terminos ſunt heterogenei, ' Verbi gratiaz 
fi ratio ponderis ad pondus, comparetur ad rationem linez ad 
lineam : poſſunt quidem rationes. illz,(ne refragante, ciedo, 
: Meibomio , ). vel zquales. efſe , vel inzquales ;. & quidem vel 
| bzcyelilla major : qui autem poſſint ad eundem conſequen= 
; tem reduci , nondum oftendit doQtifiimus vir: neque facile 
. eſt oftenſurus. Si enim volet vel alterius ve] utriuſque termi- 
-nos commutandoy in alios alius generis; cxſcmpli gratia at 
ratio-ponderis ad pondus , puta quadripondii ad bipondium, 
- Rumeris exprimatur , ut 4ad.2; & ratio item line ad line- 
, um, pata tripedalis ad bipedalem, utz3 ad 2; atque has de- 
' mum rationes comparandas, ut conftet utra major : Hoc, in» 
. quam , eft petere principium; nam etiamnum interrogabitur, 
- quo cricerio juxta hanc dofrinam innoteſcet ration:'m 4 «d 2 
eandem eſſe vel zqualem rationi quadripendii ad bipondium, 
.-an majorem,minoremve. - Nam, propter numeros & pondera 
 Invicem heterogenea , comparatio ad eundem termirum con= 
ſequentem ncn poterit inftitui , quod ſolum <«& ( juxta Meibo- 
-mii definitionem ) rationis #qualis,majoris, minorifve criteri- 
um. 4®: Sunt, crcdo , S«miſſis , Triens, Quzadrens, Qc. 
Sive ſubduplum ,ſubtriplum ,ſubquadruplum , &c. non mints 
Rationum 


\ 


18 Adviriue 77, Meibomil 
Ration omina quam duplum , triplum, quadraplam , Sc." 
S:milſem vero Quadrante majorem efſe , nemo lobrius negare 
deber,quippe qui daobus quaicantibus zquatur; Omnes ate 
tem homines tojm quavis ſua parte majus eſſe, communi ratione per 
eipiunt , (vel Meibomio judice pag. 141. þ 16,) adeoque fes-. 
miſſem Quaidrante, utpote ſui parte. At vero, per hanc Mei- 
bomii definitionem , ſubquadruplam 4, ſubduplo * vel 4, 
C hoc <ſt , quadrans ſemifſe, ) majus eter , cam 1 & 4 plus 
diſtent quam i &2, vel 2 & 4. Quod quidem tut Meibomio- 
haud abſurdum videatur; vix camen alii , credo, dictw 
commodum judicabunt, Sed progrediamar. : 
Differentia autem, inquit, #larwm (7, &, ) cft ratio 7 que In 
atriuſque rationis antecedentibus ſpeFatur. Nempe quia Z )ZCH 
quod (ano ſenſu admit poteſt : ſcilicer, fi de Diffecentia- 
divifionali, ſeu Quoto , intelligatur. At interim non minus 
ſane,alio ſenſy,dicecur differentiam effe F quia nempe 2 -$=—=, 
Sin de hoc dubiret; velim.ur exponat mihi hos Horatii vers 
ficulos. de Art, Poet, oy | 

Romani +pueri longis rationibus afſem 

Diſcunt in partes centum diducere . dicat 

Filius Albani , Si de quincunce remota eff 

Uncia , quid (uperat ? poteras dixiſſe, triens: Fu , 

Rem poteris ſervare tuam . rediruncia* quid fit? 

Semis. ne PE Ss 
Quod, f1quid ego intelligo, hoc eſt + 2 Ga BI 
Et 3. +, =£, = +. At Semiſſem, Trientem, Unciam, Quincuncem Ee. 
non magis negabit, credo , Rationum effe nomina\, quany 
Duplum, Triplum, Duodecuplum, Daylum ſuperbipartiens quitttas &c: 
nempeillorum correlata. | LI B37 tte) 

Eadem pap.76, l. penult. Menſura rationibus applicanila ,  nonnfs 
ratio eſſe poteſt, ( ReRe, ) Uti enim logitudines menſuramils longitudi® 
nibus; ſuperficies, [uperficiebus; corpora, corporibus, &c. ( Refte, Sed 
& Rationibus. ) Para, linea tripedalispedalem ſapecat, lines 
quidem-bipedali , fed'in rationetripla-. Sicrationes rationibus. 
O'nnino, Pata ratio fextupla $, ſaperat rriplam =, ratione 


% 


tripla 7, (quia £, {=+;) ſed in- ratione dupla; quia 
+ )+( +. Eodem plane modo quo linea ſex pedum 6P, ſupe- 
ratlineam trium pedum!, 3P, linea triam pedum 3P, ( quia 


6P: 
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6P —3P=3P;) {ed in raticne dupla zquia nempe 3P)6P ( 2 
yel 2. E 
Similiter, quodPpag.77,78. colligit. Dice igitar, raticnen: 2, 
in qua tonus major ſpeatur, minorem efſe decem commatis , majcrem 
commatis novem : ſuo ſenſu verum eſt, ( ſumpta commatis quan. 
titate $ ; ) quia nempe novem commata , hoceſt :atio ** no- 
vies compoſita , ( multiplicando, ) fiveradicis ** poteſtas no- 
na ,(aiy © wveanne(iov,) 53225, minor eſt quam 2; at ejuſ- 
dem potcſtas {decima, 555372 major quam 3. Sive in cor.» 
tinua progreſſione Geometrica , *+, #2 x44, &e = terminus 
nonus (753245 ) Minoreſt quam }, decimus autem (55432 ) 
- 120k Si quid autem aliuqhic velit Meibomius ; fruſtra 
cft, 


His premiſſis Cinquit pag-78.) ad Rationum compoſitionem acce« ' 


dimns- Et longa diſquiſitione, per multas deinceps paginas , in« 


quirit,quid -1a:x47#]©&- voce intelligendum fit. Er quidem quid - 


mmaixoTys eſſet ,ex interpretibus nullum percepiſſe , contendit p. $7. 
I. 20. ( Nimirum ex Grece literature , in Greczs diſciplinis cognoſcen= 
dis , neglefa cultura , quid nen ubique , inquit, errorum eft enatum ? 
þ. 89. 1.5. ) Imone quidem Eutecium & Theonem, (utat Greci fue= 
rint ) p.89.1. 12. Imo,inquit p. 169. |. 24. perſpicuum eſt, non 
tantum ignoraſſe illos authores , quid ſit rationum compoſitioz ſed &, 
quid ſit tatio. 
 Adeoque multis oftendit, p.79, $0,$1,82, $3, 1>ixoy & 
911.Tus de quantitate continua, five magnitudine dici, (quod 
nemo neſcit, _) roozy autem & moorrys , de multitudine, five 
uantitate diſcreta, . 
Dicimus nos, verum quidem efſe , quod foleant minor be 
mmaixeTys , proprie & prima fignificatione , reſpicere quanti- 
tatem continuam , & quidem localiter extenſam ; puta quoad 


longitudinem , latitudinem , profunditatcn: ; quz et proprie, 


dia magnituco: Vel ſaltem, id quod ad inftar magnitudinis 
conſideratur, utut revera(proprie loquendo) magnitudo non fit; 
ubi nempe quzritur Qyantum ; non 2uot. Quo enim ſenſu , non 
modo propric difta magnitude , hoc eſt, quantitas localiter cx- 
tenſa , ſed & tempus,pondus . & ipſe numerus &c. dici folcnt mag- 
nm, parvem, majus, minus,&c Fodem etiam de horum qucoliber, 
mAaloy , quantum {ern quam magnum , Gici poterit. Sed & (ins 
ter haud inconcinne dicitur quanta eruditio, quantns calor , quanta 

Q 3 etate, 
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etate,quanto honore.quanta authoritate vir,quanta multitude &c.nd mi-' 
nas qua erkditio magna,parva,major,mexima &c, item multitudo.mage 
1a,magnus numerus,ec.Sed & Ratiomajer, minor, adeoque.& quanta 
ratio» Et quidem univerſim,quicquid tanquam menlurz capax - 
proponitur, dejllo had incommode interrogamus non modo 
wor » quantum fit , ſed &% mi\ivoy , quam maynum: 
Baod confirmabunt , ſiquis dubicet, tum _ authores' Grzci 
paſſim, tum Lexicographi; in. vocibus gaxiz&, maix@, 
maiO, Twin] &c, Sed neciple, credo, refragabicur Mei- 
bomius, quippe qui de gdvyy0/4 , fonis, maxima fignificanter ad- 
modum dici, afhirmat .p.83.1 16,20, Ubi autem non menſuran- 
da, ſed numeranda proponunturaliqua; non quidem maizey, 
quam magnam quzrimausz neque movy , quantum z fed mor , quat. 

Ec quidem numerus utrovis modo conliderar;.poteſt.} [bij 
enim, yerbi gratia dicitur , Numerumternarium , majorem eſſe bi= 
narioz atque Tria, plura efſe quam Dao; tantundem utrobique, 
quoad rem, dicitur; At illic , confideratur atervis numeras 
ut {[num quid; & dicitur , Quantum illud; ad inſtar quan- 
titatis continuz: . Hic vero, ut plara ;. &dicitur Quot ſunt 3 
ad inſtar Quantitatis diſcretx. . 

Quod autem ille,  Toovy ad quantitatem difcretam, ſeu nu< 
merum reftringere velic; quod facere videtur, - pag. 11.1. 5, 
pag 83.1.2, pag.95. 1.23.item p.86.1. 27. & p. $7. |. q, & alibi; 
Admodum incaute faitum eft ; cum certum lit, Teavy , non 
minus de continuodici. Teſtor eniarquos iple citat authores 
paſiim... Ima ſeipſum teftor, qui p. 87. 1. 5. id ipſum difertig 
yerbis fatetur , Nempe , generale efſe vecabulum 73 Togvy,, quod 
&\. magnitudinem, & multitudinem comprehendat, Cur igitar, ejufe 
dem paginz 1.4. & przcedentis lin. penult, contendat 73 aogvy 
dici non poſſe ubi ratio eſt ineffabilis, ſeu. numerg inexplicabilis; leem, 
©.40tam,nen niſi.cum rationis magnitadines ſunt commenſyrabiles ; e29 
{ane non intelligo ; preſertim cum proximis verbis lin, 5.4gn0s 
ſcat, 73 Toy urriq; quantitati commune efle; & lin; 12.73 07, 
Bati,aliud eſſe in corporibus contiunis , quod magnitudo vocatur, ——< 
alud in diſcretis. Quicquid enim de uote fit, .( quz ſua vox 
eſt, ) certe @oav;  quanium ,. de . quantitate ' continua dici, 
perinde atque diſcreta, nemo. ſobrius negabis. Er ipſe quidem 
omnium minime negare debec, . qui continut -quoti $ gwotitatis 
continue, ( pro continua quantitate. /) lat ſpe, meminic; & qui 
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Sed, ne difficiles ſimus ; Ego quidem concedo, quod ille (ni 
fallor) hic contendit, (quod ſaltem contend: r:debet; ). nem- 
pe, mAirer; & mnanuw]ym, vel de quantitate continua dict, vel 
ſaltem de eo quod adinftar continuz quantitaris conſideratur: 
| ſeilicer, ubi quid confiderarur ut ®xanam , non ut Duet. Sed 
& wiyesdv5 eadem, credo, latitudine ſfumendii eric ; Nam que 
de'magnitudinibus hic habet Euclides Propoſitiones , non ſolis 
proprie-dittis magnitudinibas , ſed etiamraliisnon raro Quan- 
tis applicantur, ) Arquid porro ? "x | 

7am, inquit pag. 83. videamus quomedo in rations definitione 
hoc vocabuli locum habet : nempe x6y©- 32? No urn Yoy 6woriy 1 x31 
WA rbThme eds dMnAG aord os. ; 

Quod nobis hac in re videatur,ſuperius dium eſt ; nempe e- 
am hic innui habitudinem qualitativam , quz fit 'ex quantitate 
oriunda; fivequz ' magnitudinibus competit non tam fecan- 
dum quod multa ſunt, vel etiam -fimpliciter magna, &c: quana 
em po Duanta , five Buam magna, int, 'V ideamus quid 
alll. 

Scholiaftes (inquit p. 84:.) hac voce, infinitas magnitudines ex= | 
tiuſas eſſe, putat, Fortaſſe quidem, Neque male. Nam 14 izory | 
quam magnum, non fimpliciter magnum dicit, ſed magni determinas 
tam magnitudinem, {ive magnitudinis menſuram; quippe de infinitis 
non dicipoteſt maize, quam 'magna fint : adeoque nec illis 
attribuenda gots, 5 x7 mandmre, que ipfis ſecundum anainoman 
conveniat. ( Scholiaſtis verba habentur pag-10, 1.21. 7d 5, x7? 
711x597, Inquit,in Rationis definitione additur, ire yoency 
oo ameigoy ueytIoy. ) Quemautem hic exercet Meibomius, cri- 
ticiſmus, p.$ 4. 1,27. in eo graviter peccaſſe Scholiaſten, quod has vo- 
ces, x7! m1A1x97y mts cum magnitudinum netione 'conjungendas prtat, cus * 
Enclides ipſe relationzs notioni illas adjunxerat; qued articuws 1 in 
Greca Editione indicat : mihi quidem nullius momenti videtur, - 
N«q; enim Scholiaftes ita ſeparat, quin articulus i reſpiciat - 
vocem 90s : C nempeecarelatio quz eft ſecundum quantita- 
tem;) neque Euclides ita conjungit cum -notione' relationir, 
quin vox 7141x5747 magnitudines reſpiciat. Non enim intel}i- 
gendum «ft ,' 1 xa 4 agorus mwmidrin',' quod videtur: velle 
Meibomius. ({.quali dixifſet Euclides , Magnitudinum 1elatio ea 
gue relationis quantitatem (peat, ) ecquis' enim hic-ſenſus:- efſer? 
fed j x98 of v9 pry thy mixdTHOE 3 NOMPE , £4 Magnitudi> 
| GC: 3 2 mum ** 
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num inter ſe relatio, que ipſarum ( non , ip tus, ) quantitatem (peHat? 
Ec propterea etiam, quod obiter moneo , quum dixifſer ipfe 
Meibomius p. 80.1. 1. magnitadinum ejuſdem generzs , - ſecundum 
quantitatem ſpeatarum relatio ; ſat tllud commode diam fuerar 
nec opus erat, ut, in emendandorum catalogo, pro ſpeFatarum, 
ſabſtitueret ſpeFata3 utrumvis enim dicatur perinde eft. 
Tum p. 87. 23. hanc Commandini explicationem. taxat, 
P ide ne hoc potius. dium fit, ut intelligatur propertio, que in quantitate, 
on item que in eſtimatione conſiſtit. Cui anſam tecit Scholiaſtis 
illud lin, penult. Hs 4 5 avy@ * Sutrwdtin, 55 w worp® 
duplex fiquidem eft ratio; altera quoad eſtimatione1r, live valorem ; al= 
tera quoad quantitatem. Puta, Vini congius , congium Aquz , ra. 
tione dignitatis five zſtimationis, multo ſuperat ;/ non autem, 
ratione quantitatis. Vult itaqueCommandinus, & re&e, vack 
Þus, 1 x9. a1ax9T172y excludi hic magnitudinum quoad dig- 
nitatem,aliamve ejuſmodi, confiderationem; eamque indicari, 
quz eſt quoad quanticater. Quippe non hic confideratur, 
num, comparatarum magnitudinum, hzc illa melior fit , vel 
reior, aut regulatior, &c, ( quz & ipſz fant magnitudinum 
mote) 94o6us;) Sed, num major, &c. Et quidem quantaplo mas 
Jor minorve; quz ſola eſt , © x3! anaucryr mid 24054 
Hunc ( inquitp. $$.) ſecutus Clavics, | ſecundum quantitas 
'tem | explicat, ſecundum quod una major eſt quam altera , vel minor, 
vel equals. Ree quidem, & quidni? Ar, inquit, hoc eque ve= 
rum efſet, fi pro noe 'mwauwmre , Euclides dixifi:t, x9-wt ToorruTes 
Fortaſle quidem, (nempe it intelligatur Too#7ns , tanquam a 
-ro92y, Non tanquam aww, dict;.) & quid fi? Ruinime., Inquity 
ſi plane hec verba omiſtſſet, nibilominus hec conſideratio locum habuiſſet, 
Fortafſe quidem; fi nempe ita omitifſet ut interim ſubintellie 
genda velic : Aefi plane abeſſc velic, ne quidem ſubintelleQta, 
ea confideratio locum non haberet ; quippe reliqua definitionis 
etiam aljbilocam habent. Si enim dicitur , Diam:trum periphe= 
ria minus curvameſſe; aut AXquicrurum Scaleno regulatins; erit us 
trobique JVo wydoy iuonray mls amnae mud gots , dudrum 
magnitudinum ad invicem relaiie qualitativa : at interim Rationon 
erit, quia non 4 xg-i THMKTYTa 940145. INiſimilitudinem quippe 
illadicunt; - Rationem non dicunt, nedum Inequalitatems 
Cum autem horum nihil Meibomio placeat ; fed, ex interpres 


bus nullum, quid TyMxeTH; effet, percepifſe, contendat p. 87.1.2, 
atque 
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atque ones inde hallucinatos , 719% vim vecabuls TYMIKSTHS 1gner a= 
vent 3 videamus quid iple velic, bis VOCIONS adm THAIKOTY Ta, IN= 
finuari. Nempe, in hunc finem adoita valt, p. 83.127, ut To» 
Itionem illam duarum magnitudinum (pefandam innueret 13 quaniitate 
& magnitudine; non autzm in quotitate © multitudine. Onnino.quie 
dem: Quippe,qui lneam bipedalem pedalis duplam eſſe aſterit ; nom 
dicit Quot fit illa, fed Quanta fir : non enim cuas elfe dicit, fed du- 
plan. An vero-hoc iltud eft, quod-nemo Interpretum percepit 
unquam ? Sedignorarunt omnes # Haud equidem eredide= 
rim . Quis enim illud neſcit ? | | 

Verum hoc forſan addendum velit 5 nempe;, non' omnem 
rationem numero denominartpoſſe, puta integro, ( ut Dupla, 
Fripla, allaque Mulcipla,) veletiam fraCto,. ( ut &fquialtera, 
ſequitertia, ſuperbipartiens tertias ,.&c. ) fed eas''efſe pofſe 
magnitudinis ad magnitudinem rationes, quz numeris expli- 
cabiles non ſunt; ut ( in Quadrato)! Diamerri ad Larns; aliz. 
que ejuſmodi ircationales: quibus igituc non-tam Queruplum, 
( quod, ſtrife loquendo, vix de aliis quam Multiplis dicitar) 
quam ®yentuplum fir hoc Hlius oftenditur. ( Quod ertam nemo 
neſcit.} Arque huc, credo, ſpeftant quz habet p. 34. 1, 22. Ve- 

eabulum Tyx1u67n; bc fine adbibuit, neſciliter finiftre in numero ills 
yelatio ſpearetuy,, Univerſalior enimeſt rats in quaniitate ſpefiata , ea 
que (peciatur in numers - qued non omnis' ratio in quantitate ſpeffata, 
numeris explicari poſit. Hoc autem quamvis ita verum it , nt ni- 
hjl verius : tamen, quid contineat novi, ego plane non videos 
quippe quod tritiflimum eft, & nemini ignorum. Sed & perinde 
verum eft, neque jam primitus cognitum, hac {ipſ3 ( inter ali- 
as) ratione, tum 2uid fit Ratio, tum uid fir cadem ratio , u- 
' niverſalius de magnicudinibus univerhim , 3'& 5 dd's, quany 
ſpeciatim de numeris, 20d 6. definiri. Multz fquidem Mag - 
nitudinibus conveniunt Rationes , quz numeris non convent 
unt . 

Dam vero addit, p. $5. 1. 19. Ethae de cauſe tertie definitioni 
ftatimquartam | ubjangit, que hec melins explicaret'; nempe, omnes ejuſe 
dem generis mapnitudines, rationem inter ſe habere, que, fi multiplicen= 
tur, ſe ihvicem [uperare-poſſunt * Minime afſequitur in ea re Euclt- 
dis mencem : Atque illud, ejuſdem genera, perperam inleric in 
Euclidis definitionem,. Non'enim 1d: illic agit Euclides , ut 

- oftendat, 
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oftendat, quznam homogenez quancicates, habeant ad invicem 
rationes; ( qual! quidem , ex homogencis, aliz habeant, aliz 
non habeant : ) ſed,cum def. przced. homogeneas quanticates 
:habere ad invicem rationem oſtenderat; docet hac def. quz= 
nam qaantircates dicendz erant invicem homogenez ,. adeoque 
_zationem habere: nempe, illz quz, multiplicatz, ſe mutuo pol- 
ſint ſuperare : contra vero ; quibus illud non contingit , haud 
erant pro homogeneis habendz, Verbigratia, linea & ſuperfi- 
cies, heterogenez ſunt, quia linea, uccunque multiplicata,nun- 
quam Zquabit ſuperficiem, nedum ſaperabit : Curvum autenz, 
& re&um, puta. diametrum, & perimetrum circali ; homogene- 
neas quidem effe, ( adeoque ad invicem.rationem habere,) utut 
difſimiles ; quia tum perimecer diametrum.ſemel ſumptam. ſu- 
perat, tum diameter quater ſumpta ſuperat perimetrum. | 
Nec melioris commatis eft quod. ftatim ſubjungic, lin 23, 
S; rationem.in Arithmetica definire voluiſſer. Euclides, ne quidem addi= 
turus efſet 9-7 ooooTn]e, ( credo equidem; ſed potius & illicy 
19-78% T1AxoTyſa, nam & hzc ipla definitio numeris etiam con» 
venit;z qui quidem codem ſenfa dici pofſunt wus4S1, quo vocan« 
tur magni. Sed interim quidni additaras efſet? ).Non , inquit, 
addirurus effet. x7! roov]n-xe, Secundum quantitatem , duorum numes 
rorum, aut etiam, numeratarum reram, inter ſe-relationem [peari : quod 
numerus cum numers comparari nequeat,.nifi ſecundum numerum, quo Me- 
Jor [uperat minerem,*&c, (Imo, inquam, & ſecundum Rationem 
qua major ſuperat minorem;)) vel contra, minor a majore ſuperaturs 
vel etiam, alter alteri eſt equalis, Nempe Senarius binarium ſupe-. 
rat, numero. quidem quaternario; ſed rationedupla, Nec.quis 
dem, numeri ad numerum ratio, magis eft numerus, quam, li- 
nez ad lineam ratio, cft linea : Sin horum .utrumq; dicendum 
velic. Meibomius ( nempe alteram-Numeram effe , alteram Lj, 
neam; ) velim ut ulcerius dicat, qui pofſic ratio lincz+bipeda- 
lis ad pedalem, atque numeribinarii ad unitatem , eadem eſſe 
vel zqualis ratio; cum altera.numerus it, altera linea , hoc et, 
quantitates Invicem heterogenex, Revera, neque ratio eft illic 
numerus, neque hic linea, {ed utrobique tertium quid, nempe 
multiplicatio 3n numerum, vel faltem in aliquid generis numerol1, 
numeris homogeneum. . Quippe Nuplum ( live in numeris, five 
in lineis &c, ) eſt, non tam 2, quam« 2, five, 
Sed, his miffis; coacedimus in magnicudinibus ſecundum ra- 
| tionem 
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tionem comparandis, ſpecandum effe non tam Numerum , {eu 
qQuotitatem, quam Quantitatem;nempe,non quaritur ©ot, ſed 
Quantum hoc ſt ad i]Jud ; hoceſt ®@gotuplum., vel faltewm Bran. 
wplum. Concedimus etiam, Rationem hanc non {cniper veris 
numeris explicabilem effe ; fed nonnunquam 9ppyſoy & incfla- 
bilem. Sed negamus , hoc omnibus interpretibus fuiſſe igno- 
ratum. : . 

Atque haCtenus de duarum priori definitione, 3 d5, quz 
dixerat Meibomius perpendirnus; & quam nulla de cauſa igno- 
rantiz omnes incuſaverit, vidimus. Videamus quid de altera 
ſentiat, nempe 5d6. ubi definitur quid fit, Rationem ex 


rationibus componi. | 


Atqui, MaJeri, inquit , cum admiratione me de altera definiti« 
one diſſerentem audies, Nam & clari Mathematici , & Greci yepre= 
henſionem incurrent ; Eutecins ſc. & Theo. p. 89. 1. $. Mitum hoc 
fateor. Quippe cum & clari fint Mathematici , & Greci , dict, 
credo, vix poteft , hoc ex Grece literature neglefta cultura enatum 
eſſe , nec , quod vim vocebuli m1>1x0]ns ignorarent , unde .tamen eas 
emnes hballucineciones pullulaſſe mode dixerat p.$8.1.26 &p.$9.1.6, 
Verum hinc anſam captat utrique inſultandi, dum Euclidem 
inducit quaſi de Eutocio Joquentem p. $9. |, 22. Hoc equidem mibi 
perſaudere nequeo , adeo inconſideratum fuiſſe rofirmn Emtocium , vis 
rum eximium , quem omnes ex edits in libros divini noftri Archimedzs 
commentarizs pammueTinu]e]op judicant. Et de Theone þ. 99. 1.28. 
Hac narratione percellar , nec, quid dicam, habes. An Theo, noſter 
Theo , dixit rationem ſextuplam eſſe duplam rationis triple ? adeone ra* 
tionem Jam illo tempore ſine retione Mathematici conſiderarunt ? nec 
Greca verbatum homines intellexerum ? &c, Videamus itaque, 
quid fit , de quo hic triumphus agitur. 

Definitionem illam; 5 d 6. ex editione Grzca recenſet 
p78. I. 18. avy @ Us Abyor ovy nt gat Agra, fray as Tay Aoguy 
mAIKGTHWIGS TONaTAanadg fo , Fund TIVds * Ubi pro Tivds, le- 
gendum cenſet ny , nempe aogz9v. Negue enim , inquit , T1MuoTulas 
quantitates, facile (upplebis &c. 

Mihiquidem , ( utut 7y# potiorem lefionem.putem, quam 
& {equutos video interpretes, ) perinde fere videtur utrumvis 
dicatur. Si legatur 7&5; interpretandz erunt [mAux0]nlts, 
ipfz quantitates comparatz , five rationum termini, qui 
propterea erunt invicem ducendj , ut faciant ny; Condany: 

a5, 
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Jas, ) terminos alios. Non quidem Antecedens nnias in ſuum 
conſzquentem , & alterius item in ſuam ; ( quod facis abfurde 
ſapponit M:ibaniusp.g0. 1.13. &c.) fed antecedens uniutin 
antecedentem alterius, ur proveniat antecedens tertius 3. & {= 
milicer conſequens in conſequentem, ut proveniat conſequens, 


# a 
Pata, ſi componeadz rationes (int, % > Erit. ax&. com 


police antecedens, &% b«68 compolitz conſequens, ip=- 
Wn | 
ſaque propterea ratio compoiita 37” 5in legatur nv, (quod 


potius crediderim ) per rationis m1aizo[yJe intelligendum erit 
quod ex antecedentis ad conſequentem applicatione emergit, 


, 
pata quotien3 aut fratio. Aleoque rationis 7”. vel potius 


&> 


X ,. quantitagerit3'; & rationis 7” velx e , quantitas 


A 


> 
/ 


6 * quzaoguy miMub]nlzs , invicem duktz, midor mt ( mare 


n011]e noye, idenim ſupplendum malim quam ap) effict- 
unt, inquam., compoiitz rationis quantitatem, ( vel, (1'It 


. 4 '& #4 
ber, compolitam rationem, ) 3” * "& . Hs 


Acqu? hunc pofteriorem (enſyn ſequuntur Entocins, Theog 
alitque tum antiquiores, tum recentiores Mathematici ; fa- 
tente M:ibomio. pp.79. 89. & alibi. Nempe Rationis Duntit« 
tem, dicune, Namerym (eu quod inftar numeri eſt) a quo 
data ratio den1minatar p,l7, lv: &licp,22.1.1.&12, Nempe nu« 
meram illum ( feu quod inftar numeri eft, ut ibi- - 
dem faſias explicatur) qui-/t in ſequentem-rationis terminum multi- 
plicetar , efficiat anteced:ntem. p.17-1.7. &30. que quidem quanti- 
245 igvenitur , diviſapropoſite rationts antece dente magnitudine per con= 
ſequentemp.79. l-12. Diviiionis igitur quotiens * five fic nume= 
ras integer, five fractus,five etiam ſurdus &c,) erit Rationis De= 
nominator , ejuſque quanticatem determinabit, | 

Sl autem queracuc,car Quotiens ille,fiveRationis Denomi« 
nitor,rationis Quanticas dicererur : res non obſcura eſt. Cunz 
enim, vecbi gratia,voxdupli five ratio'dupla,ztancunds plane fig- 

| nifices 
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nificet atqz-x2 vel « *: Sijgnum multiplicationis * indicat, R 4- 
tionem «fſe ; & adjunus Dencminator 2 vel; , ©vanta fit illa 
ratio. Sive, quod tantundem valet, fignum = indicat Multi- 
plum ( intellige ſenſu laxiori ) vel, fi libet, Aliquantaplum & 
2 vel | 2uam multiplum,ſive Qyantypium. Et fimiliter intelli- 


: | qa 
gendum erit, quantacunque fit ratio, puta x | ſive rationalis ſi- 
4 


— 


veirrationalis ; nam utcunque 7'j indicabit quotientem 


qui oritur ex quantitate 4 Per quantitatem þ -diviſa, 
adeoque denominabit rationem quam haber a quantiras ad 
quantitatem b, Quum enim ait ille, p.91. 1.28. non vidiſſe illos, 
vocabulum marxoths reſpexifie numeris ineffabiles rationes; omning 
ſecus eft. Ni non minus quititas rationis 4/2 ad 1,Choc eſt, Dia- 
EE v/ 2 
goniiad Latus quadrati, Diviſionis quotiente 7 vel y/ 2,in- 
dicatur;quam rations, 2 ad 1, quantitas indicatur quotliente 
vel 2. Nec quidem hoc negatur 
Eutocii verbis p. 91. 1. 25. cita- WR 
tis; (quod tamen infinuat Meibo- 1 ) /2(T y 2 
mius lin* 18.) id tantum negatur, | 
Quotientem illum vere Nume- 1) 2 (+ = 2 
"rum eſſe. Non negat rationis 
quantitatem hujuſmodi five diviſione five applicatione, indi- 
cari: Et multo minus quide negat, rationes Magnitudinum nume- 
ris ineffabiles , ſic componi poſſe. Eſto enim verbi gratia, tum qua- 
drati tum Cubi latus a, Quadrati Diagonium b , Diagonium 
Cubic, quz quidem ſunt quantitates invicem 4pjy]or 3 nempe 
jy 
v2 
h v2 | 
v2; rationis bada, quantitazeft ” *« 7” ® + 2; ex” 
Ry HR RE 2 HWY 
his invicem duQtis, emerget 3 * "© ba 7? hoc” 
eſt v1 p vp 45 = 1/3, quantitas rationis c ad 4 , com». 
politz excadh, &bad a. 
Meibomium interim id ferſan in toto hoc negotio decepit, 
quod putaverit eandem in utraque definitione (345 &5 46) 
2 T1) 


| ; c 
ut 1, 4/2, 4/3-Rationis cad þ, quantitas eſt 
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«1a1x9]112 defignari ; cum hzc ab illa admodam fit diverfa. 
Nempe in altera (566 ) naird]nſss wy aiywy; in altera 
(3d5 ) mami] mv peysdoy innuitur. Definitur enim ag-+ 
y&,(34d5) Wopeystdoy epoytror 1 x7! Thame ( nempe 
Ts ouTAy , NON THs g404ws , nedum T5 Abys ) apts dNAd Tore? 
a4ats. Inalrera vero def. ( 5 d6 ) dilerce. dicitur at mv xbgey 
F1Mixonj«s. Illic , quanta magnitudo delignatur: hic , quanta ratio, 

Ar inquit, pap.91 lin.4 Inſulſa illa efſet rationam compoſi 
tis &c. quod myaninJes quantitetes , - velit eſſe moos - 
Jn]as quotitates 3 atqui mnainxo]nlasy quantitates rationum imer ſe 
maltiplicandas dicit Euclides ; non awov1n1as , numeros hujuſmodi, qui= 
b as rationum effabiliam antecedentes , ad unitatem , tanquam communem 
conſequentem , relate explicentur : quod hoc'modo rationes numera in» 


effabiles componi nequeant p.89.1.12, Diſerte, inquic, uterque ( Eu 


tocius & Theo.) per rationis nano) nm quantitatem , intelligi dicit 
 m7%11ra. quotitatem, ſew, ut ipſt loquuntur, namerum denominatorem a quo 
ratio denominatur. | 

D: rationibus , numero ineffabilibus componendis; modo 
dikum eſt. Per quantitates autem Eutocium & Theonem dicere; 
intelligendas efle qnotitates ; neutiquam concedendum eft. Qui 
enim quotaplum dicit, non dicit Bot, ſed Duantum. Nec, quia, 
verbi gratia, Ratio Dupla, a binario denominationem ſumit, 


ideo, qui Duplum dicic,multitudinem dicit, ſed potius magnituinem, * 


ſeu mwixiryla, Qui cnim lineam bipedalem pedalis duplam 
dicic,non illam duas effe dicic,fed namero unicam,magnicudine 
vero tantam quanta efſent pedales duz.Nempe Duplum,non Dus 
dicit, ſed rantundem atque duo, Et quidem ipſe Meibomias ni fallor, 
p.33 1.2. Nu. @4yas, utut a numero denominatos, pro magni- 
tudine habet,% {1militer alibz, 
 Arinquit, p.,96.l-9, hac multiplicatione quantitatum, tantum unan 
quantitatem nanciſcamur ; ( re&e quidem ; nempe quantiratem ra- 
tionis compoſice, que queritur: )) adeeque non rationem , quod 
erat propoſitam. Imo, inquam b& Rationem ; nempe, cujus hxc 
el quantitas : ſicart 8& magnitudinem exhibert dicimus, quando 
_ exhibetur, Buanta fit illa magnitado. Hine tamen ſententiam in+ 
ſigni quadam imerpretatione ſe juvare poſſe dicit ( quaſi quis antea 
hoc neſciverit; ) uempe,” rt dicamus conſequentem rationis terminum 
ubiq, efſe unitatem;z ( fi nempe rcarionis denominator habeacur 
pro termino aatecedente, ) At quisquzfonelſcit, tantundem 


| elle 


_ 
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eſſe rationem duplam dicere, atquerationem 2ad1? &, tj 
plam ,atque 3ad1? At, ait p, 97. 1, x3, cum Eutocius, de 
conſe quente rationis termino , ſeu unitate, mentionem non injecerit ; ita 
denominatores ſus confiderat, acfi uno ills antecedente termine, rati= 
ONis quantitas eſſentialis exprimainy ; qued plane ef impeſſibile. In o 
yero,ut qui xo dicit,dnas nnitates dicere fatis intelligitur ; ita & 
qui dyplum dicit ( ſive, rationem a 2 derominatan , ) dicere fimpli 
dn p/um (atis intelligitur ;etſ1 nec iNic anitatzs, nec hic » ſimpli, 
mentionem faciat. | 

Non itaque eſt, quantum ego quidem adhuc video, ex hate- 
nus difis quidquam, cur ( quod valt Meibomius, p.93. 1. 5.) 
Exploſa fit Eutocii, © reliquorum ſententia, de quantitate rationis n«- 
mers ( ant ſaltem, qui numer inſtar eft, diviſionis Quotiente ) 
exbibenda, Interea tamen, dum hanc quantitatis rationum zftis 
mationem, ex diviltonis qQuotiente faciendam , repudiat ; nul- 
Iam nobis aliam iftius loco tradit, qua confſtet quanta quzvis 
ratio dicenda fit. Siitaque non hoc, dicat yelim, quo alio cri- 
terio efit zſtimanda ? 

Hee autem, alt, onmnie, que de rationam compoſitione, & verbis 
gnibus illa tradita eſt, narrat, nunquam ſe meturum fuiſſe , niſi falſiſſi- 
mum dogma, & quod maximam errandi anſam aliis prebuit , inde fuiſſet 
fabricatum. p. 99-1. 13, Videamus , quzſo, quid fit. Hacenim, 
Inquit, denominator inter ſe multiplicatione fultus, Theo Alexandri- 
214, geometra alioqui eximius, quod ex Commntariis in Ptolemei Mag- 
nam Conſtruttionem videre eſt, adſernit, ( horrendum diQtu ! ) triple 
rationis duplam eſſe ſextuplam. ſeu ( quod ipfius verba magis ſo- 
nant) tripli duplum'eſſe ſextuplum, Atque (quod certe videtur do» 
Iendum) hunc ſecuti recentiores, volumina ſua bis paralogiſmis impleve* 
runt: Idque adeo ut( fi Meibomio credamus ) bac narratione per= 
culſus Euclides, quid dicat, non habeate &c. Er quidem (p. 100. I. 
_ 32.) eouſque hunc errorem ampliavit Gregorius-a Sauo Vincentio, 

nt (numerante Meibomio) in ſolo octavo libro, centum ſeptendecim 
falſe propoſitiones contineantur, 

Gravis equidem hzc, inquam, eſt accuſatio; & non paucos 
tangic. Ac, Interim, quidni fic, uti loquutus eſt Theon , lo- 
qui liceat ? Siautem fic Joquiliceat, tota hxzc vel ſua ſponte 
rait accuſativ. Nempe fic locuti funt, vel Meibomio farente, 
tum Vereres, tum Recentiores, fi non omnes, plerique faltem; 


certe nemo omnium haenus eam Ioquendi formam repudia- 
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vit, utut forſan aliquando ipſi etiam aliter locuti fuerint. Nec 
enim ita ſolus loquitur Theo Alexandrinus; fed & hunc ſecuti ſunt 
Cardanus, Rodulphus Volumnius, Clavius , &c. p. 167.1, 10, Cla- 
viumg, ſecuta eſt (non modo Gregorius a Sancto Vincentio, modo 
dictus, ſed) tota Mathematicorum cohors ad noſtra u{q, tempora. lin. 
14. Similiter, p. 161. I. 8. Theon & teta Mathematicorum poſteritase 
Item p. 165-1. 17. Hoc Theo vult & Eutocius , omniumg, juniorum 
Mathematicorum filii, Sed & ante hos, Nichomachus Geraſenus , O' 
Herenas, ut liquet p.17.1, 3. & Meibomius faretar p. 165, I, 
ule. & p. 166: 1, 3. Sed & Ptolemens,ut liquet p.190.1. 8. & fa 
tetur Meibomius p- 192. 1. 1« Ec Porphyrius, ut liquet p. 191, 
]. 21, 29, Cum aatem tot produxeric Meibomias, qui ita fint 
loquuti, tum Veteres tum Recentiores: ne unum quidem (quod 
notandum eft)) produxit vel ex Veteribus vel ex Recentiorj- 
bus, qai hanc loquendi formam vel repudiaveric, vel etiam cul- 
paverit. Adeoque, fi fit error ,faltem communis error eft; & - 
(i Juriftis credimus) communis error facit jus 3 praſertim in vo« 
cabulorum fignificationibus, & loquendi formulis ; quibus non 
alia przſcribi folet norma, quam mos loquendi. 

Quicunque autem fint, qui ita fuerint locuti ; omnino tamen 
falſum efle przdicat Meibomius ; Tripli duplum eſſe ſextu- 
plam ; ſive ur loquitur Theon p.25. 1. 28. idy 73 9917adotoy me 
vG- Mmhagiaowusy , yirs])as airs iEannd' oor, fi triplum alicujus 
duplaverimus, fiet ipſtus ſextuplum; Ec quz ſunt hujuſmodi.Verumy 
inquit, eſt, ternarium, rationzs triple antecedentem ( dixifſet potius, 
denominatorem,) duplicatum, fieri ſenarium ; ſed falſum , illud quod 
triplum alica)us eſt, duplicatum, fieri ſextuplum. 

Atego inquam, nihil video,cur illud dicatur falſum : imo- 
omnino judico veriſimum. Nec ita tantum loquatos effe 
per omnia, quantum liquer, ſecula Mathematicos ; ſed & vere 
loquutos. Exponantur , fi liber, tres quantitates inxquales, 
A, C, F: Sitque C triplum 7s A; & Fduplum: 7s C: Ans 
non F, quodeſtdup)um 7s C, hoceſt, (ex hypotheh) dus 
plum tripli 2 A, eſt iphius A ſextuplam? Nemo certe ſanus 
n:gabit. Velſic, CG=3A, & F-2C—2u3A —6A; 
Ve<l, ni hoc per ſe jam ſatis fit perfpicuum, afſſumamas, ex Ea- 
clide, Axioma ſextum , Ejuſdem duplicia ſunt inter ſe equalias 
Adeoque & (per Axioma primum)) Aqualium duplicia ſunt inter 
ſe equalia, Unde fic argumentamur. 73 C zquaiur triplo A: 


ex 
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ex hypotheſi : Ergo, per Axioma'citatum, Pvplum 53 C., x* 
quatur duplo 4 tripli A, At Puplum 5& GC, ( ve) ſatente, 
credo, Meibomio,)) eſt Sextuplum 7& A: ergo & , Duplum 
eripli A, eft ſextuplum 7 A. Si autem nec dum ſit ſatis per- 
ſpicutm ; id ipſum fic quart aggrediamur. Duplum, con.muni 
ententia, omnes homines -Judicant, quod bis habet ſimplums 1riplum, qued 
jria ſimpla equat 3 centuptum, quod centum ; ( &,nifallor, fextu- 
plum, quod ſcx:) afſſerente Meibomio p. 170. 1.13. Eigo cum 
C fir, ex hypotheſi, triplum A; eritC zquale md A ter poſito; 
hocet,C— 3A—A+A+A.; Item, cum F fit, ex hypothefi, 
duplum 7s C, erit-F #quale 7s C bis poſito, adeoque & 
3 A bis polito, hoceſft, iplis A+A+A bis politis, hoc eſt; 
AzA+A plus A4AtA, hocet AFAtAZA3ATA, 
hoc eſt, nd A ſexies poſito, hoc eft, ſextuplo 73 A. Quod erat 
demonſtrandum. Verum itaq; eft quod afirmat Theon , i&p 
gern\goty nvC Mmiacoiaowyly , Jive) aurs tfamndoloy , fi tris 
plum alicujus duplaverimus , fiet ip ſ1u ſextuplums - #rp ids Seitau. 

- 'Verum quidcm eſt, nec nos inficias imus, quod longe / alio 
ſenſu dicatur, rationis triple ratio duplicata (J1@>aoor) eft non- 
cypla z quia nempe 7xZ7=273 ob continuam mulcjplicatio« 
nem. At interim non minus verum eſt, & jripli duplum eſſe [extu= 
plum; quia nempe 3*« 2 = 2: quod afhrmat ' Theon, & cum 
311o, excepto Meibomio, alii omnes. A 155, 31 

' Atque eadem ratione, tripli ſemiſſem ,; five ſemilbs triplam, 
dicimus ſeſquialteram, ( quod affirmat' Theon p:28. 1. 18, ) 


quia $x$=4$*#3 =z=17z-+ Sic ſemiſlis, five ſubdupli, du- 


plum, dicimus integrum, quia 3x2 = Z= I, quanquar ve- 
rum etiam fit, rationis ſubduplz rationem ( non duplam = 
Tdony; ſed) duplicatam, Jimaciore ,' elle ſubquadruplam, 
TOP LS IT * yay 4.2, pe 2a 
quia g=2"z* .. Sues 
Qu omnia cum ita clara fint ut nihil magis , non eſt cur 
aut explodat ea Meibomius, aut, fi explodat vel maxime, nos 


Fllud moveat. Et quidem, fi ( quod ait Meibomius p.,99.l. 26.) 


Elementa quog, Euclidis, ad que fuſe hec tradidit Glaviusy banc explica=: 
tionem ferret intcoadfa : now eſt tamen, curid; vel nos, vel ipſam 
Eactidem, male habeat; quippe cai Euclides nuſpiam refra=: 


gatur, ; | | 
Quod autem Archimedes ( ut p. 101. [.5. ) rationem 7 dix- 


erit 5,u5aoy [eſquialteram | intellige, triplicate ſubduplicatam | ras 
. tionis 
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tions £2 ſeu {, & rationem 4 eſſe S17)aohoys duplam [| ſea po- 
tius duplicatam, fic enim reCtias vertenda eſlet ca vox | rationis 
> ſeu } : nos nihil movet, quippe 8 nos idem dicimus. ERt fi 
quidem } — $x+, (adeoque 4 —= 4 43) NF —=Ix3xt= wv; 
2x2x2 , Hoceſt, quantitas 7 eſt quadratum , ( five poteſtag 
ſecunda, ſive ratio duplicata,) quantitatis 7: Er quantitas*7Z , 
eft Cubus ( five poteftas tercia, five ratio triplicata,) quanti= 
tatis + , quz eſt radix quadratica ( five poteſtas ſubſecunda, 
five ratio ſlubduplicata,) quantitatis 5. Quod autem nec Theg 
hoc intellexerit, nec ex poſterioribus Mathematicis , ad noſtra uſque ten.= 
pora, ullus; miror equidem, qui fronte Meibomius afhcmare fu- 
inet. Nam, quis non ? | 
Tota centroverſfiz cardo in hoc verfatur, quod: Meibomius 
vel neſciat, vel nolic, diftingaere, inter rationis duplationem, tri= 
plationem, quadruplationem, &c, hoc eft, multiplicationem in 2, 3, 
4, &c : unde oritur a5y&- Anrrdor@, Ternndo rf, Terramndo;e 
©, &c. atque eam rationis duplicationem, triplicationem, quadrupli- 
cationem, &c. que fit continuo ducu quantitatis in eundenm 
mulciplicatorem biz, ter, quater, &c. poſitum; unde oritar a5« 
y © SMimagioy , Tunaviuy, TrTegracioy, Kc, Que quidem 
inter ſe plane diverſa effe, etiamfii Meibomius millies neget, 
non tamen eapropter. eſt minus verum. Quippe aliud omnino 
eft quanticatem A , bis maltiplicare in numerum 3, unde 
proveniunt dio tripla, hoc cft, duplum tripli, nempe 3 At 3A 
velz A x2, nempe 6A: aliad vero, quantitatem A in g , bis 
continue multiplicare, hoc eft, in 3x3, ( non, ut prius, in 
3+3;) unde orirur tripli triplum, five Ax3 x3 Axg.velgA. 
Dicet fortafſe, eodem ſenſu, in Archim $.1. 2. de (ph. & 
Cylind. atque Eutociiin eam commentariis; de eadem dici 
Abgoy Simaelotoy, R nooy Srmnariora, Fateor equidem id fer], 
Sed, librariorum id incuria fieri non dubito (ut ſuperins diftum 
eſt, ) qui cum Matheſeos fortafſe minus fuerint gnari, neque a5- 
ys Hranagis RI imrracior@& difcrimen fatis accurate intellexes- 
rint, errorem illum, vel etiam eo majores, facile admiſerint, 
Sedetfi demus, eadem voce ( five JinadoiC- ea lit, live Sirace 
op, ) utrumg; innui ( quod, de voce 1wai@r, fatendum vi- 
detur, ob vocum penuriam, admiſſfum cile; ) Non tamen inde 
ſequitur, res efle confundendas ; fed eo accuratius profpicien- 
_ dam, utro ſenſu vox ambigua uſurpetur;ne ſecus error my 
Y xv] a m 
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Nam & vecabula Geometrica, non ſer.per eodem ſenſu uſur- 
pantur. Quippe nemo dubitat, quin alio ſerſu occurrat vox 
wes 9 4x1. aliovero, 1d5. nempeillic, partem quan.cung; 
Innuit; hic, nonnifi partem aliquotam. Item a&'sxyev, 10ax1, 
& 12. 1llic, duabus re&is contineri ſpacium negatur; hic, 
_—_ reQis contineri dicitur xe&angulum. Et ſimiliter a- 
ibi . | 

Sed videamusquz fint hic Mejibomii nova tradita. 

Poſito quod Septimius & Od&avius cadem celeritate ince- 
dant; Seftimii, inquit, celeritas ad celeritatem OBaviieſt in ratione 
nulla, ( p. 102, 1. penult.) Imo vero,inquam, in ratione Sim. 
pla, five Fqualitatis, nempe; ut 1 ad 1, ut fatetur iple p.103. 1. 
2. Atille, inquit, equalem rationem, nibili ſeu nullam vecat, (P. 
103. 1.7. ) At, inquam, quo Magiftro ? qua vel ratione vel au- 
thoritate fretus ? quz illum vel Gramwatica , vel Mathemati« 
ea, fic Icquidocuit? Si Matheſin ſpe&emus: Eft quidem /E- 
qualium inter ſe nulla Inzqualitas, nullus Excefſus , nullus 
DefeQus 3 at, nullam effe rationem, inemo prudens dixerit Ma- 
thematicus. . Si Grammaticam ſpetemus: quod bis tantun» 
dem atque alterum continet , duplum dicitur; quod ter, tri- 
plum; quod quater, quadruplum; &c, adeoque , quod ſemel, 
ſimplum ; & non nifi quod nullies continet ( adeoque nihil eſt) 
in-nulla ratione dici poteſt conflitutum. Jam vero, quod #- 
quale eft, continet ſaltem ſemel tantundem; adeoque Simplum 
eft; hoc eſt, in ratione Simpla conſtiturum: non, nulle cuplum, 
five in nulla ratione. Nulla itaque ratione afſerit , zqualium 
__ nullam efſe, Sed videan:us utcunque quid obten= 

at. 

Omnes (inquit p. 113. 1.9. ) nikili rationes ( intelligit, ratio- 
nes fimplas five zquales) »ti ſunt #,2,%, ſunt inter ſe equales: 
(omnino,Addo,item omnes duplz,uti=, +, +; Vel etiam om+- 
nes triplz, uti, , $.,7.)Quemadmodum in Leigiſtica note nuile, 0,0, 
© , inter ſe,tanquam mbili res, equales exfif{um. ( Addo; vel etiam 
omnes notz unitatis, 1, 1,1; veletiam binarii, 2, 2, 2. &c. ) 
Ar, inquam, nullo modo hinc ſequitur, Rationes Simplas effe 
rationes nihili, magis quam, Rationes duplas, triplas, aliaſve, 
rationes nihili efſe. Sed procedamus, Quid perro ? ; 

Forre, inquir p, 104. 1.20. ratio dupla 4 , a ratiene nikili (ſims 
plam, intelligit ) + , tanto dbeſt, quanto ab eadem ratione nihuli in 

E alteram 


cr 


It Adverſus M. Meibomii- 


aleram parte eſt ratio ſubdupla 4 « Redte quidems. Quippe ea das 
plo major eſt, hzc daplo-minor, quam ratio limpla, Haque, in- 
quit, ratis = equalis eft rationi { . Nullo modo. Noneaimque 
ab codem 2qualiter in oppoſitas-partes differunc ſunt ideopro- 
tins zqualia, Non atique , inquam, fequitur; quod, fi nu- 
merus oFonarius, fic, quam quaternariaus, duplo major; & bi. 
narias, codem, duplo. minor ; propterea binarins zquabitur 
otonacio. Er quidem, cur hoc 'minime admictendam fic, ab 
eodem ipſo mox audiemas argumenta. Ar, inquit, ideo- autem 
ratio Z , equalis ef rationi Þ , quod inter allius terminos,, 1 & 2, tan, 
tum intervallum fit , quantum inter hujus terminos, 2 & 1, Vertim, 
inquam, neque hoc ſcquitur, Non enim ex terminorum inver- 
ſe ſlumptoram zquali intervallo, ſed ab- eoram direQe' ſump- 
torum #qualiQuoriente, colligitar zqualis Ratio, Ar vero, fi 
1 per 2 dividamus, & 2 itidern per 1, eundem utrobique quo.. 
tientem provenirc, nos negamus; nec ipſe, credo, afticmabie, 
Sed pergat, | 

| Tntervallam autem, inquit p: 105. 1.2. ſeu diſtentia inter duas hat 
rationes +, X , eſt ratio bis:dapla, ſeu. Egregie: quidem , atque 
wamusTiaoTITVE , Nempe, daoruminvicem 2qualium;alterum 
alterius eft bis duplum. Siquidem hzc cum przcedentibus co- 
hzcent optime, Sed videamus, qui prober. 

- Duoniam enim, inquit,, ratio X , ſuperat rationem +, ratione =; 
ſed rationem +, (aperat ratio F, ratione #; Ergo-ratio duple = , (us 
perat rationem ſubduplam: 7 , rations bis-dupla,. id. eft, quadjupla. Om, 
nino re&e. Verum hinc ego-fic diſputo. Quorum 'alterum als 
terius quadruplum eſt, canon ſunt inter ſe zqualia: fed, ratio» 
num X,&#, alcera alterius quadrupla eft : Mquaies itaque 
non ſunt, Vel, ſrilla loquendi formula diſpliceary ſic accipiat; 
91oram hocillud:ratione quadcapla ſapecat,,. ea non fant in- 
rer ſe zqualia: Sed ratio } , rationem + , ratione quadrupla 
fuperat. ZXquales itaque non ſunt, Sed pergit. 
Dad etiam ex adiitione (ſeu compolitione ) planum file Si enim, 
' Fationi ſubduple, addatur ratio quadrupla:, inde fit ſeu componitur ratis 
dupla. Atque hoc etiam refte. quippe {= f* a= = =. Argu- 
mentamar'itaque utpriusz Rationes 4 & 4,, nog effe xquales; 
cum hzc illam ſuperect ratione quadrupla. 
Atque his haber fimilia, de rationibus ſeſquialtera & ſub 

feſquialcera, p. x06. 1, 19, &c, Nempe Ratio ſeſquiahera £ , & 


[#bſeſ, 
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fubſeſquiaſters 5 , quamvis non eedem ſint, ſunt inter ſe equales : At in« 


terim, inter ſe diſtant ratione b4- ſeſquialtera , ſeu dupla (uperquarta. 


Quz quam bene inter ſe cohzreant, ipſe viderit. 
Multa habet his intermifta exſempla; a motu in contrarias 
partes deſumpta : quz nec przſentiſuo negotio admodum fas 
yent, & ſunt aliis nominibus vitioſa : fed quz non tanti ſunt 
ut ca curiofins expendam. Hoc autem pede fere elaudicant 
omnia : Nempe, quod, cum duplum accefſum fic defignaverit 
( utp. 104. |, 19. 
& alibi paſſim:} quaſi quidem, inverſio rationis, indicaret mo- 
tum contrarium, At, inquam, contrarietas motus, indicanda 
erat, non inverſione rationis, Cnam {1® acceſſum indicet, eti= 
am + indicabir item acceſſum, utut minorem:) ſed , mutatione 
fignoram + — ? Puta fi + + duplum acceſſum indicet,duplum 
receſlam indicabit - *, non autem + £. Hoc autem cum 
ile non fatis intellexeric, fibi fraudi fair. Quamvis enim ve- 
rum omnino fit, quod exſemplo ſuo ibidem it probatum ; nem= 


z , duplum receſſum defignandum puter 


pe, receſſum partium duarum, non minus duplum efle recefſiis 


b 


Z ? 


partis unius, quam eft duarum partium acceſſus, duplus acceſ. 
ſus partis unjus ; adeoque eandem five #qualem rationem: 


Cum tamen hinc infert; propterea, rationem +4, 


zqualem effſe 


rationi =; omnino hallucinatur. Inferendum enim erat; 
— *.ad — 7, candem vel zqualemeſle rationetm, atq; + * ad 


X {. Quod quidem verum eft; fed, a fais ſenfis ſatis re- 
motum. | | 

Eidem fere ſemper oberrat chordi, in exſemplis five inftan- 
tiis ſuis paſlim allatis: quod cam ei fraudi fuerit non ſemel, 


nobis ſaltem ſemel indicafle ſufficiat; nec opus fit ſzpius repe- 


tere, cum quilibet, paulo attentior, facile deprehendat, 
Potuiflet quidem Meibomjus, hujus erroris ſatis moneri,cum 
viderit Lucium & Titium, tum, ex hypotheſi, eadem celeritate 
moveri; tum, juxta ſaum jpſius calculum , alterum milliaria 
$1 eodem confecifſe tempore quo alter non niſi 16 confecerir, 
Unde dum ſe extricare conatur , p. 107. 1. 24. omnino nihil 


agity 


Quz, de Divitiis & Paupertate comparandis, habet, p. 110. 


item de Miftorum viribus, p. 111» &c. neque admodum perſpi* 
cue tradita ſunt, & parum accurate: Sed quz tuto omitei 
poſſunt, cum nibil inde magni colligere poſlit quo {cntc 


E 2 


ntlam 
ſyanu 


; 
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ſzam ſtabiliet 3 nec ad fingulas minutias, leforem detinen*- 
dum putem. Quod vero, ut ait p. 183.1. 25. mirari ſoltat , anti= 
quorum wullum ad utiliffimam hanc , de miſtorum viribus in data rati- 
one au; endis, aut minuendis, contemplationem acceſſiſſe , ut quouſque in 
bis progredi poſſimus ,- determinaret : Si vel Pharmacopzos con- 
ſaluifſet, vel Aurifabros, mirari forſan defiifſer: quippe in 
componendis medicamentis, i]l:; metallis, hi; non ſuis illos 
artibus carere deprehendat, quibus de miftorum viribus aougen- 
dis , winuendis , zſtimandis judicent, Et quidem eo ſpeQat 
totam illud, de Regula quz dicitur Aligationis, apud Arith- 
meticos, negotium. 

'; Quzde Rationum Compoſitione &c, habentur p, 93, &c., 

\ terumq: p.114.Nc. ſatis cum prolixe tum perplexe (qua quidem, 

Inquit,rationes componend; jrethodo,verum natura nullam breviore admit « 

tit, rullam conciuniorem p-115.1. 234) cul illa bono iaferviant, ego 

plane non video. Cum cuim per 5 d6, ratio ex rationibus 


& 
% c— 


a & q 
þ 2 F > compoſita, ſity” * g * quid Jonga narratione opus 


4 a | 
fit, ut intelligamus rationi, rationem 7" componendi 
f 


a - 8 Es 
ducendo 7 in g ; adeoque diuiftone , adimendam. Ut 


: +<:b = -; - hc & a4 & aB- 
nempe illic predeat jg ? quia "2 — bCc5 hic vero, bad 


&@N 4a Pap | 

quia » _ ( 5 a © Cujus item effeftionem Geometricam 
nemo neſcit, Annon autem hzc mulco brevior & concinna 
magis faerit operatio, quam qua ille nullam aut breviorem 
aut concinniorem in rerum natura admirti poſle judicat;penes 
leftores fit judicium, 
Cum vero, tump.94, 1.4. tump.117, 1.25. non niſi mino» 

rem rationem majori auferendam putet : non ſatis viderur ra« 
tionum diminutionem intelligere ; quz non tam ſubda&ionis, 
quam divitionis, opus eſt: poſſe autem fraftionem mjnorem 


per majorem dividi, nemo neſcic. Cumenim, ( ut loquitur 


P- 116, 1.7. ) rationes + @ 5 addite , faciant rationem * ; quidni 
paricer ex compolita 4, dempta ; ſupereſſe dicamus 2; arg; 
cX 


2 oe atth = 
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ex eadem + ,dempta 5 ,ſfupereſſe 2? ( utut *, hoceft 5:4, 

majorem elle quam +, ne quidem Meibomius negaveri ) 

QuIPPE, duarum componentium , utravis dempra , ſupercſt re 
iqua. 

Tea videamus quz fequuntur, Quippe, cum ha&enus, non- 
niſi guaſt per nebulam veritatis aliquod lumen conſpeximus ; Jam de« 
inceps, clariſimum &* nulla obſcuritatis nebula intercepium veritatis (0= 
km vijuwes, pollicetur. p. 118, 1,7, &c. 

R ations, Inquit,(' p.118.1. 13,) natura & efſentia confiſtit in 
duabus ejuſdem generis rebus, [ecundum certam magnitudinem ria 
divifione, non ſubduttione, zftimandam ) inter (e comparatisz 
ſeu potius, in earum comparatione. gue diftantia cam infinite ſit 
«kt Parvitatis, aut magnimdinir; binc, inquit , collipimus, quavis ras 
tione infrnite minor2m, 4#t majorem, ſaltem potentia, dari poſſe. Et re» 
Qe quidem hoc colligitur. Jud fieri poſie; malti, inquit,(pi11 9: 
1.6.) quibec penitus perſpetfa non habent , negarint. Ar, quzſo, 
quinam illi? quippe ego illud nulli (niſi qui plane fit 4ywatu- 
7©-) dubium efle poſſe putaveram., © ns 

| Porro, Inquit, ( Þ. 118. 1. 23.) ralzonem gre in equalibus mag- 
nifudinibus ſpeftatur, rationem quidem efſe ſtatuimus, (-% Ree qui 
dem.) Jed nullius quantitatis; ( at hoc perperam:) quod nibili di- 
Fantia maynitudines illius, antecedens & conſequens , inter ſe diftant. 
Imo, inquam,diſtntia Unitatics Uri enim inrationibus *, $,2, 
alii{que duplis antecedentium & conſequentium diftantia. (di- 
vitione quzrenda} binario zftimatur, ( quantacungue interim 
fit earam differentia, ſubduftione quzrenda , quz quidem non 
omnino attenditar,) unde & denominationem obtinet: ita in 
rationibus 3, 7,5 aliiſque ſimplis, terminorum diftantia, di- 
viſione patetaCta, unitate menſuratur, Quippe, ut illic quoti- 
ens eſt 2, ſic hic, 1, (utut differentia , fubdutione quzſita, cu= 
Jus hic nulla habetur ratio,fito.), _. - -- 

* Quecunque autem alia, magna, parva,(qui ni item & ipſa,) uti 
tatis loco accipipoteſt. p. 119.1,29. Hoc eſt, (quamvis ille videa- 
tur hoc neſcire ) Radix dici poterit, vel Poteſtas prima , aut eti- 
am Ratio exPoſita 3 quz aliquoties continuata , hoc, eſt in ſe 
ducta, ejuidem SGuadratum, Culum, Biquadratum, &c. exhibe- 
bit ; vel Poteſtatem ſecundam, tertiam, quartam, &c. vel etiam (nam 
et hoc tantur.dem valet  Rationem dvplicatam, triplicatcm , qua* 
druplicatam, ©c+ dimhacioue, mrrrnacione » TtFaTMaciovs, UC 
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Nempe hoc ſuadent quz poſt occurrunt,p, 120.1.4: Ceterum can 
omni ratio unitatis loco conſederari poſit ( nempe ut poteſtas prima, 
qa ' 


ſea Radix,puta },") ex ea bis compoſita dupla efficitur prime ſeu finple, 


( duplicatam,intelligit, aut poteſtatem ſecundam,fey quadra= 

71. ; 

cats 13 —) ex ter compoſita, ſimple tripla, ( ſea 

potius triplicata 2r172a0iwy , poteſitas tertia , cubus, nempe 
4 "HY, | 

7X 3 wi nk IWF ex vicies compoſita » ſimple vigecupla, 
4 32, | 

( hoc eſt poteſtas viceſuma F3z ) Ter autem compoſitas [ex triplay 


$& 


> as ao | 
( rriplicatam intelligit, 1, z', ) ſeſquialters eft bis compoſite, [ey 


, SFETIRN.. 0 9: 2-88 a 
diple , (vel potius duplicatz 3z: Nam 43 git) 


> 7.x, 49 
quater compoſite , ſupertertia eft triple; (nempe 3@ = pu? IT d; 


Manifeſtum itaque eſt per'rationis expoſirz duplam,tci« 
plam &c. eum hic intelligere , duplicatam , triplicas 
eam 8&c. Sinaacioe, Temhaoiore, Kc. quas definit Euclides 
a 10d5. hoceſt, cxpolitz rationis poteſtatem ſecundam , ter - 
tiam XC. 

Atque harum refpe&ta verum eft { veletiam 1, quzcunque 
fuerit expoſita ratio, loco nihili habendam, hoc eft, illius pote= 
ftatem nullam effe, ( Saltem niſi ipſa ratio expolita (it, etiam 
+, quo caſu ipſius etiam quotacunque poteſtas eſt «, ) Quippe 
notum eſt , 1. Þ.,23.P.242).&c, = five1.,4. 9*.0, 
a* . &c, 7 hoceſt, unitatem, radicem, quadratum , cubum, biqua= 
dratum , &c. effe continue 'proportionalia : & quotacunque 
expoſitz radicis poreſtas fit corum quodliber, toties ſupponi- 
eur 1 in radicem i]la continue multiplicari. puta 1 « aeft prima 
poteſtas radicisa, &1xaxa ejuſdem poteftas ſecunga. 
1xaXaxa, tertia &c, adeoque 1 fimpliciter poſita , cjuſe 
dem radicis a poteftasnulla , quippe in quam nullies ducitur : 


'T 
At T Ppoteſſas prima privativa, ſcu inverfa, denominanda 


h puta 
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puta ab = 1: Item ya, poteſtay dimidiata; quipre media 
proportionalis inter nullam & primanz& 4/a ? vel a va,potcſias 
dimidiata tertiz,ſcu quz dimidiata poteſtate fuperat primam; 

taazvel 1% denominanda. Ec ficubivis. Quod autem de 
radice a dictum eft, puta , dum ponitur a= 7X; perinde in- 


telligendum erit de radice quavis alia,puta fi ponatur - an. 4- 


quippe rem hoc ne hilum variabir. 

Sed & hinc etiam manifeſte ſequitur, ( quod & norunt om» 
nes,) quod, quoties radix ponitur major quam 1 ; ſingulz po- 
teftates continue augentur, ( puta fi *=2, erit 2=4, 
@ = 8, &c. } ubienim in continua multiplicatione , multi» 
plicaror ( quz radix ft /) eft unitate major, multi. 

licandus pluſquam ſemel ponitur,, ut habearur prodyGium; 
Quories autem radix, (hoc eft, contihuus maltiplicator) ct 
minor quam 1; poteſtates continue decreſcunt CF puta fi + — 5, 
efit 2)z=4, O=—=+, &c.) quia tum multiplicandus poni- 
Gar minus quam ſeme]; nempe ipſins aliquants pars; & propte= 
rea ſequens poteſtas precedente fermper minor” erit 8 Si aucem 
radix fit 1; autetiam £ ; poteſtates omines fect auf erutic nee 
diminutz; ſed & ipfz, 1: (nam fi Þ =1 , erit 2, = 
axI=1I,% P=1xI1z1= 1, &c.) quia cum nuhiplis 
catoreſt 1 , mulitiplicandus precife ſemel ponitur. 
 Quod autem hic de poteftatibus univerſim ex quacnnque 
radice ditum eft'; id & ſpeciatim in rationibus valet : puta, fi 
expoſita ratio , feu radix , 'fif major' quam # ; ratio dapli- 
cata, triplicata,&c, hoc eft, poteftas ſecanda , tertia , &c, con- 
tinue creſcunt : fin minor; decreſcont : fi denique zqualis; 
Zquales. quod quidem fi advertifſet Meibomins,non faiffet mi- 
ratus,(p.171.1.22,& p. 173.1. 19.& alibi, ) rattonem minorem, 
majoris duplicatam , aur triplicatam , &c. dici poſſe, Hujus 
quidem rei ignorationem , errorum ſuorum prope omnium 
originem & fontem judicamus. 

Cum autem ait , p. 121. I, pennlt. In diagrammate, A B, 
Wt ita dicam , nulla eff ipſius 


CB:atCB ſeu DE dupla A B GC 
eſt ipfius FG, Mirum eff ———— > bi ee 

uam ſe, ambigua, vocis D F G6 
daple, ſignificatione inopis A T—IE==> girro; o— 


Rate 
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natoconfandic. Verum quidem eſt, uti modo diximus, ratio« 
nem fimplam +, rationis daplz +, (vel alterius cujuſvis 
expolite,) poteſtatem nullam eſſe, ( tive, poteſtatem a nihilo ſer 
o denominandam,) quo ſolo fenſu zqualitatis ratio, reſpetu 
alcerius cujuſyis, nihili ratio dici poteſt , hoc eft, iſtius poteſtas 
nulla ; nempe, nec rationis expolitz ratio duflicata , triplicate, 
( five, ut ille loquitur, dupla, tripla,) aliave ulla poteſtas, At ves 
ro hic nil tale agictur. Non enim, dum dicit D E. duplam effe ips 
fius FG, vultillam hujus rationem duplicatam efſe ; ( quippe, 
nec DE,nec FG,ratio eft,ſed linea) ſed lineam DE, bis tantun- 
dem continere atque F G. Adeoque quo ſenſu lineaD E eft dupla 
linee. F G, ut quz bis tantundem continet; codem 8 linea A B, 
ef (non nulla, ſed) fimplalinee BG , ut quz tantundem (non 
nullies, ſed ) ſemel continet. | 
Schema pag. 122, ejuſque in ſeq. explicationem , ego ug 
o—_ omitto, quippe ad preſens negotium vix guicquam 
peat. | | SR be 
At, Exbi, inquit, p, 125, I.25- principiis omnia ſua degmatay, 


5 


tam que veterum, illuftrium Geometrarum, principia convellunt, . « falſe 
tatis convincunt, quam que recentierum ballacinaiones oftendunt, dedu= 
cuntur, Nempe, rationis Geometrice naturam & efſentiom in magni= 
tudinum, que rationem conftituunt, inter ſe diſtantia ( quod in Arithmes 
tica rtione omnes admittunt) -generaliter eſſe conſtitutam : uti abſolu1s- 
rum numerorum eſſentia in diſtantia « nihils ſpefatur. C Adeoque pe 
121,1. 10. Eſſentia ſua (ubdupla ratio equalis eft rationi duple , quia 
diſtantia magnitudinis utriuſquerationis et equalis : at vero cum in dia 
verſas partes he rationes tendant 3 dupla ad{cendendo, deſcendendo [ubdie 
pla z ratio duple ſuperat rationem ſubduplam ratione quadrupla.)) Ex 
parte autem (inquit p. 126. 1.5.) hoc principinm Euclides admiſity 
nempe inrationtbur exceſſivis : (ed generaliter in omnibus rationibus , e= 
tiam defeivis ( lic appellat rationes, ut loquuntur, minoris inz« 
qualicatis,) hujaus dogmatis veritatem ipſe (inquit,) primus oftendit, 
Utienim (inquit pag.141.1. 22.) f412& 10 auferam 11, re= 
fidui ſunt +1 & m— 1, qui inter [e equales exiſtunt ; ſed alter exceſ- 
frous, alter deſeFivus ; ſic fi a rationibus *% & JF auferam rationem 
I reſidue ſunt # & inter ſe equales ; ſed una exceſſive, altera de- 
fefiva. Atque hec (inquit) ultima deffrinam ſuam valde confirmants 
Þ- 141.1. 26. &p. 142. 1. r7. &c. Verum igitur eſt, ( inquit p. 
i29. 1.3. ) 7 ad 4 majorem rationem babere,quams5 ad 4: Ac _ 

HH 
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fem, 4 «d5 mrajorem ratibucm belive, ghem 4 a7 ; avtetien (ur 
P. 127.1. 4.) 16 ad 24, minmen batere ratio quem 21 Gd 31; 
Cam contra ſlatuendrm fit, 16 «024, hoc eſt 21 ad 317%, mc'orem 
habere raticncm quem haleat 21 ad 315 quoniam major © diſtantia 
inter 21 @ 315 , quam inter 21 @ 31, Falſa igitur( inquit ) «ft 
of ava propeſitio libri quinti Elementoum Fuclicis &c. ps 126.1. 8. 
Eſtque hac areumentationis ſuz ſum:ma , fidcliter (qued nec 
Ipſe, credo , diflitebitur) colleQa, ſuiſque ipfius verbis ex- 
prefſa. | 

Nolo ego ad hxcrefonere , quod ipſe Euclidem reponen- 
tem introducit. p. 129. 1.18 ,Sique vnquam ineptie , & clim, cum 
inter mortales degercm, & ex qu hac beata quietemibi frui licuir, fards 
.ad aures meas pervenere, inter illas certe has primo leco cenſere feſipmn. 
Sed, quz ad argumentationjs vires dicenda ſunt , repoham? 
guippe & multa perperam ſupponit, & jufta deeſt multotics 
conſequentia, 

Dicimus itaque 19. Arithmeticam , ut loquitur , ratienem , in 
terminorum ab invicem diftantia, five differentia, fundatami, 
SubduGionis ope colligenda. Sic tripcndii'& bipondii ,aut e- 
tiam quadripondii & tripondii, differentia, eſt , unum pondo; 
linez tripedalis & bipedalis differentia, «ft, linea pedalis : nu- 
meri quinarii & ternarij , vel etiam denarii & oConaril., diffe- 
Tentia,eft binarius. | 

29 Differentiam ilJam dicimus, ncn quidem Arithmeticam 
rationem eſſe, (proprie lJoquendo,) aut etiamipſius rarionis 
efſentiam ; ſed fundamentum iſtius relationis, que dicitur ra- 
tio arithmetica; quz tamen alia atque alia eft, prout ad hunc 
aut i]Jum terminum refertur, Sic numerus binarius non ft re- 
latio, nedum ratio vel arithmetica ve] geometrica, quam habet 
vel quinarius ad ternarium, vel hic ad iJlum : ſed quinarii ad 
ternarium ratio, eft «xceſſas binarii; ſeu binario major eſſe ; ter- 
narii ad quinarium ratio eft, defeus binarii, five binario minor 
eſſe. Quz quidem rationes five relationes , utut eodem funda- 
mento abſoluto njxz, non cadem ſunt relatio, nec quidem #- 
quales ; ſed er ſatis diverſz,' atque hac illa major: Sicut & Pa- 
tris ad Filium, & Filii ad Patrem, eadem relatio non eſt, ( nec 
quidem #qualis,ſed bac i]la ſuperior ) utut utriuſque funda- 
mentum fit eadem gcnerandl ao, 

39 Omninoigicur inconſulte diQum eſt, & admcdum in- 

| conciane 
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concinne, I & = 1 , 2quales eſſe: & quod nemo ſobrius dixes» 
rit. Quippe ille haic zqualis non eft numeras; {cd integro bi- 
naria major, (Eftenim +1 —= —-1+2.) Nequeenim , quod 
1 & 1 tantundem fint, ideo & z#quari dicendum erit +1 & 
— 1 ; nifi inſuper, tantundem eſſe , dicamus, excedere & deficere, 
Nec quidem meliori ratione dicet 0 +1 &o — 1 tantundem 
eſſe, quia utrobique zqualiter ab o receditur; quam tantun< 
dem eſſe 441 &4 — 1, quia utrobique zqualicer receditur 
a 4, Quodqueait, p. 141.1.8, majus efſe , quad longius ab initio 
ſu2, hoc eft,a nibilo,diſtat; Veraum quidem eſt, dammado creſcen- 
do diſtent: at vero quod, decreſcendo, a principio ſao longt- 
ve diftar, id minus eft, Er ficuti 4. 2, minus eft quam 4 — 1, 
quia, a communt principio 4, id longius diftat decreſcendoz 
fic & ob eandem cauſam, o .. 2, minus eft quam o — I,quo= 


Sr a principio ſuo o, decreſcendo diftat. Quippe, 


magiz deficit, id minus eſt. 

a9 Dicimus pariter, Rationis item Geometrice, fundamentum 
eſſe, terminorum ab invicem diſtantiam; non autem, ut prius, 
SubduFione, (ed Diviſione #ftimandam. Non enim, quia 4 & 2, 
atque 4 &.6, binario pariter diftant, ergo & eandem utrobiqz 
diftantiam, quz nempe rationem ſpeCet , dicet Meibomias. 
Quanquam enim tum 4. — 2== 2, tum 6 - 4 —2; non tamen 
rationem 2 ad 4, atq; 4.4d 6 vel 6 ad 4, eandem efle, aut zqua- 
lem, reputat : Sed 4 ad-2,atque8$ ad 4, candemeſle rationens 
dicer, atque eandem ab-invicem terminorum diftantiam, nem» 
pe divifionalem;. quia tum #'— 2,tum £— 2. Nec quidem 
alio ſenſu verumeric, rationis duplz & ſabduple magnicudi- 
nes Zqualiter invicem diftare, Peto enim, Annon-eadem fit ra-- 
tio, quadripondii ad bipondium, atque quadripedalis linez ad 
bipedalem ? Afticmabic, credo. Ergo, inquam, Difſtantiz ſunt 
utrobique xquales. Quaod ipſum, credo, fatebitur; certe infi- 
ciari non-deber. Verum hoc de diftantia refiduali { ſubdu&io- 
ne quzrenda) dici non poteſt, Quippe refidunm, illic Pondus 
eſt; hic, Linea : at pondus linez nemo ſobrins zquale dixerir, 
cum {int heterogenea. De diftantia- itaque Diviſonali intelli- 
gendum erit: nempe linea. quadripedalis bipedalem lineam 
toties preciſe continet, quoties quadripondium continet bipon= 
diam, quippe ut 2L ) 4L(2,itazP)4P( 2. Porro, eſto 


vervi gratia quantitas Az.quadripondium ; erit hujus duplum 


2A 
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2 A, otipondium ; tubduplum 4 A, bipundium ; Erit quidem 
diſtantia diviſionalis, utrobique zqualis; nam tum A )2 A(2, 
wm+EA)A(2: atin ſubdutione ſecuseft, quippe 2A = A 
—A,zatA -SA — tA. Nonigitur, hoc ſenſu , eadem effer 
utrobique terminorum diftantia, Neque interim dicere poteſt, 
redufionem faciendam effe ad communem vel antecedentem 
vel conſequentem, priuſquam fiat hxce comparatio: nam neqz 
Ile hoc facir, cum dicit rationes 4 & #, ( aut etiam 4; &z, 
invicem z#quales, quod termini zqualiter utrobique ab invicem 
diſtent, Nam rationes 4&+, ad communem conſequentem 
redutz, erunt ,2&75; ad communem vero antecedentem 
redutz, erunt 3+ & 73; at neutro modo erunt #quales ter- 
minorum differentia , ſed in altera 12 = 9 —3, in altera 
16 —-12=4. Intelligendum jgitur erit,vel ad mentem ſuam, 
de diſtantia diviſionali; ex divifionis quotiente ws 4 
quam & nos agnoſcimus rationis Geometricz fundam? ga 
elle. | 
59 Negamus tamen, hanc diviſionalem diftantiam , efſe ipſam 
xrationem,five(ut loquitur) naturam & eſſentiam ratienis Geometry i- 
ce: Sicut'& ante negavimus refiduale differentia effe rationem 
Arithmetici.Eft quippe ratio,ca quz ex hac diſtantia oriturRe- 
FR interim,prout hunc illumve terminum reſpicit,eft alia 
atq; alia; puta tantyple Majzs,& tantuplo minus. Atque hoc didicifle 
potuerat ab co quem citat p. 167, | 2, Theone Smyrneoz 
cujus hxc verba profert; Sn 5 Jo mets m *v, x, cm te tvds 
©Ccis TidVo, Ndgrun ty 7 wm ,avy @& » inpC@ * os win dve 
23s T0 #1, imndo iO * 9 fvds mes mi do nwovs . A binario 
ad unitatem, & ab unitate ad binarium unum idemg, eft intervallum, 
(de intervallo divifienali, loquitur; qualia ſunt intervalla 
muſica;) Ratio autem diverſa : binarii ad unitatem dupla ; unitatis 
ad binarium, dimidia, Eodem plane modo, quo Patris a Filio, & 
Filii a Patre, idem ct intervallum ; at diverſa ratio; nempe 
hzcillios inverſa; utraque ab eodem fundamento orta. 

6 Pefimeitaque infertur, ob idem utrobique intervallum, 
five zqualem diſtantiam ( diviſionalem,) zquales &ffe rationeg 
duplam &ſubduplam. Quippe ratio dupla +, relatum dicic 
correliaro ſuo effe deplo majus; at ſubdupla 4 ; duplo minis efſe; 
Eoden: plane mode quo , binariji exceſſus t 2, indicat binaris 
wajas eſe; &binarii deteAus — 2, binaris minus eſſe, BE REG 2 
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ſobriu?; duplo maju efſe,8& dupls minus eſſe; vel eti bindrio majus eſſe, 
& binario minus eſſe; pro eodem vel zquali habebic : nili qui &. 
14jus, ac minuw, tantundem eſſe velic. Rationem autem., Rela- 
tionem elſe, non tantum Relationis fundamentum, ex ipſa defini- 
- tione patet, quz nec Meibomio. diſplicet; dicitur enim 94:s5,, 
quod eſt, ipſo Interprete, Relatio, | 

7 Quoditaque contendit, rationem 4 ad7 , majorem eſſe quam 
ration?m 4.4d5 , ( atquehis fimilia: ) quippe, quia major ter- 
minorum ab invicem diftantia: ( quo-ſolo nomine falſas efle 
contendit. prop. 8. & 10 e 5 Euclidis, ejuſque 7 d5. & de- 
monſtrationes tum propp. 14,20, 21, e5. tum Archimedis 
2 | 1 de Sphzra & Cylindre, atque Eatocii in illam commen- 
tationes, multas item Pappi propoſitiones in lib 7. ColleQane- 
orum ; aliaſque a Theone & aliis traditas; ut liquet p. 126.&c, 
item Clavii, Gregorii, aliorumque plurimas. Er quidem, tum 
cotam antiquitatem ignorate in quibuſdam Elementis Geometrie, tam 
juniorum pravas explicationes & monſtro{as hallucinationes, fe inde de- 
munſtraturum ſperat, p. 127. 1. 24.) omniao falſum eſt. Adeoq; 
quz hinc dependent omnia, (hoc eft, zota dofrina ſua nova, ) 
ſponte corruunt. Verum quidem eſt, 4 a7 magzs deficere, quam 
4.45 , adeoque rationem innuere mags. defeFivam : quod ipſe 
contendit p. 143. 1.12. Atvero, quod eſt magis defeFivum , five 
magis exiguum, id, nobis videtur, minus eſſe, non majus : adeoque 
. &Rationem mags deficientem, appellabimus minorem; {cut tum 
veteres, tum Cexcepto Meibomio: recentiores'omnes. Si au= 
tem Meibomius per majus, intelle&um velit , magis exiguum; ſe- 
cum loquatur licet, cumque Hermotimo ſuo, atque Euthymioz 
( ſaumque illis-predicer acumen efle maximum; ) fiquidem reli- 
qui hoc non intelligent. 

8 Nos lraque nec exploſum iri patimur, nec antiquatum , vete= 
rem loquendi morem, C quod vault Meibomius p. 93, & 110.,) 
Nec eam, quam habet p. 134.1. 14. confequentiam admitti- 
mus, Si ratio 4 major eſt ratione 5 ſen, quod idem eſt, ſi.ratio & mi- 
nor eſt ratione 5; etiam revertendo, ratio 5 minor eſt. ratione *.. Ra- 
tionem atique Mmajoren dicimus, non quz utcunque 4b equalitate 
magis recedit, fed quz vel equalitetem magis ſuperat, vel ab ea minus 
deficit; quz autem vel minus ſuperat, vel magis deficit, eam nos mi- 
norem fationem '( antiqua nomenclatura) appellamus. Siqui- 
dem.cationem triplam 4, dupla #, majorem dicimus; quia. 
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3A, pluseſtquam 2A. Item rationem ſubduplam 3}, ma- 
jorem eſſe, quam ſubtriplam }, (urut hzc ab zqualicate ma- 
gis recedat,) quia zA, plus eſt, quam * A. Er quanquam ille 
multis contendat, aliter de minutiis, aliter de rationibus judi-' 
candum, pag. 131- &c. Guippe, (ut air p. 133.110.) ratio 4, e- 
qualis eſt duabus 5 & 4; ; atminutia * , equalis duabus 5 & + nos 
utrobique idem dicendam non dubitamus, nempe tum minuti= 
am, tum rationem, Z— 5 »« 2; & non minus tam minutiam, 
tum rationem, {= 4t £. Etquidem nil aliud ſunt minutiz, 
five fra&tiones, quam rationam indicia. Ecquid enim &ft 5 A, 
quarn quod eftad A,utr ad2? &ZA, quamquodeſtadA, 
ut 3 ad 2 &c. & fic ubique. Sive enim dicamus £ A, quantitatts 
A, dimidium efze, five ſubduplum, perinde eſt; Quod nec Mei» 
bomius negare deber, qui p. 166. 1,25, retiozem dimidiam, atque 
ſubdaplam, pro eedem haber. 
9, Quod autem dimidium five ſubduplum , majus fix 

quam Triens five ſubtriplum , ( & dereliquis ſimilicer ,) fi 
dubitet, fic probamus. Omnes hymines totum quavis: ſua parte 
MaJus eſſe communi notione percipiunt , ( diftante Meibomio,p. 141, 
I, 16. ) At, ſfubtriplum ſubdupliparseft; ergo, hoc illo ma» 
jus eſt. Minoremhocexſemplo probamus, Subtriplum libre, 
ſunt 4 unciz ; (ficari libra eft hacum rriplum:) cjuſdem librz 
Sabduplum ſunt uncix 6; ( ſicuti libra eſt harum duplum :) 
Sunt autem 4 unciz,, anciaram 6, pars aliqua ;z ſubtriplum 
itaque ſubdupli pars eft', adeoque mjnus, quod erat pro= 
bandum. Vel fic aliter, ad mentem ſyam: Ratio 5, per ipſius 
doarinam: componitur ex duabus additis F& +; adeoque 
fua parte 3, majoreſt; quod erat probandum. ( Sed, ad ho- 
minem , hocultimum dium efto, magis quam ad rem; non 
enim ego propterea'exiſtimo, quicquid ipſe putaverit, rat 
onem 7 aut minorem effe quam +, aut etiam huic zqualemz 
utut diftantia terminorum, f diviſionem ſpe&temus, fit illic mi- 
nor ;- {1 ſubdufionem , xqualiss Nam 3 = 2=1—=2— 1; 
item2}3(1%4,ut1)2( 2. ſed ad hominem valet argmenta 
poſterius; ad rem ſaltem prius-)Vel fic tertio adverſus eundem 
argumentamar, $i equalibns equalia addantur,cggregata erunt £qua- 
lia. per2ax 1. At, firationibus F & zaddantur xqualia, (pu- 
ta utrobique ratio, #,) aggregata non erunt zqualia ;.(quip- 
pelllic = #7, bic vero }— }= Ex+, ne quidem Met- 
| F.3 bomio- 
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bomio refeagrante : ) Non itaque zquales ſunt rationes, * & {> 
quod valc Meibomius, Item quarto. Si equalibus inequalia 
addantar tota erunt inequalia z (per 4 ax. 1 ) & quidem illud ma- 
jus, «hi majns additur : ( quod, credo, nec Meibomius negabir.) 
At, firationibus * & j addancur inzqualia ; illic £ — *+, hic 
$4 , aggregata erunt #qualia , nempe utrobique =$ = + «* — 
+x$+, Non itaque zquales ſync rationes #&4, quod vult: 
Meibomias. lrem, f1 rationibus z2qualibug +, +, addantur 
(Meibomiifenſu } rationes £& 5 ; aggregatam illud ubj addi- 
tur*, ( nempe #3} — # x5, ) majus erit co ubi additur 5, 

nempe*} = 2x: ) ratio iraque 5 major et quam ratio +3 
non autem minor, quod vulc Meibomijus. Item quinto. Sj ab 
equalibus equalia adimantur , refidua erunt equelia ; per 3ax, Is 
Ar fia rationibus F, 4, auferantur zqualia, ( puta utrobi- 
que ratio7, ) reſidua non erant #qualia ( ſed illic * ſeu 
26. hic vero 2; quippe 3 JE({} =*$, &3)4 (2, ctiam 
Meibomiiſenſu. ) Non igitur zquales ſunt expolitz rationes 
£, Z, quod vult Meibomias- Tandem ſexto. $i gþ equalibus 
inequalia auferantur , reſidua erunt inequalia; (per5s.ax 1,) & 
quidem illad minus, ubi majus aufertur 3 (. quod nec inficiabitur, 
credo, Meibomias. }) At fia rationibus *&Z, auferantur ins 
=qualia, illic quidem ratio #3, hic autem ratio £; re- 
fidua erunt zqualia; nempe utrobique ratio 4, ( nam 53 ) $ 

3£==$ atq; etia 4) 4 £*—$,ut patet. JNon igitur zquales ſan 
rationes # & 4, quod vule Meibomius.Ttem,fi ab zqualibus rati- 
enibus #, *, auferantur Citem Mcibomii ſenſu , ) rationes * & 
*; ref6duum illic minus erit, hic majus ( quippe + )* (#2= 
4; at *)5(£ — +; ut patet. ) Ergo, quz illic aufertur 
ratio*, majoreſt quam quz hic aufertur* : Non autem mi- 
nor , quod vult Meibomius. Et quidem, nifi kzc abunde ſuffi- 
cerent, addi poſlent iſtis alia infinieta quibus conftaret, quam 
abſurde dium fit , rationes %, +, item *,3 , &c. invicem 
xquales; autetiam rationem 7 majorem efle quam *; & que 
his (imilia. 

10.Cum itaque quz adverſus prop $ e5 Euclidis (aliaqz quz 
ab hac dependent ) adducit Meibemius, a P. 126. ad p.136. 
incluſive; huic nitantur omaia, quod ratio# major fit quam 
ratio #( lic enim ipſe ait p- 136: 1. 3. Ceterum omnis hec rati- 
gcnatio , qua Exclidei Theorematis falſitatem demonramus, Ppaucis 


werbis 
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verbis includi poteſt. @noniam enim ratio Z major tf? quem ratio & 
quodin iſta 7 ſupra 4. majori ſpecio adſcendat quam 5 ſupra eundem 4 ; 
ideirco Ef ratio 7 major eſtquam ratio * , quod 4 infra 7 magis deſcendat 
quam infra5. ) quod quam abſurde dium fit jam oftendimus:; 
Inconcufſa manet Euclidei di&i veritas ; adeoque & quz inde 
rite deducuntur  omnia ab Eutocio, Archimede, Pappo, 
Theone, aut etiam recentioribus, Nec dum necefle «ft, (quod 
contendir ille p,148. I 16.) ut Euclides , ceterig,, in hac cauſa 
victi,circinum & yegulam Meibomio tradant. 

— Quzdeinceps de Euclidis Demonſtratione habet, (a p,1 36. 
I, 9. & ſ&quentibus ad p. 1 41. incluſive, ) partim nihili ſunt, 
parttin fibj adverſantur. Nam 19, Dum p 137. 18. falſam eſſe 
ait 8 def. 5. cui illa innititur demonſtratio : hoc tantum vult; 
Majors rationis ears Euclidis definitionem , ei, quam appellat 
Meibomiaus majorem rationem, minime convenire. Qued qui- 
dem verum eft. Siquidem pet rationem majorem aliud vulc 
Euclides, aliud Meibomius. Definit autem Euclides, non: quid 
Meibomius , ſed quid ipſe per Majoris Rationis appellatio- 
nem intellexit. Er quidem re&e, Quippe codem ſenſu nbique 
in ſuis propoſitionibus intelligitur majer ratio, quo in illa de- 
finitione incelligendam eſſe dixerat. | Quod neque Meibomius 
negarl poterit: ut nec, Euclidis propoſitiones omnes z 
eo ſenlu intelletas veras eſſe : Hoc eſt, quo ſenſu fe in- 
telleum vult Euclides , co ſenſu quz dixir vera eſſe. 29 Dum 
Pag. 141+ perhibet demonſtrationem THam ex 8 def. 5» peritam 
ineptam eſſe : videtur haud ſatis intellexifle, quid fit, apad Geo- 
metras, ex definitione demonſtrare. Pofito enim , quod ea fit 
majoris rationis definitio , quz habetur 8 d5 ; non aliter de- 
monftrare debuit , rationem , de qua 8 e5 agitur, majorem 
elle; quam oftendendo, majoris rationis definitionem huic 
convenire:quod ibidem ab Euclide faQtum eft ; nec (fi demon- 
ſtrationem eam ſatis intelligat.)) Meibomius id inficiabitur. 
39 Quod autem haber, p.137. |. 1o Nempe, ut majori certitudine- 
emnia Clareſcant , [ſe novrum adbuc ſuum quoddam de rationibus Geome- 
metricis inventum nobis non inviſurum, ex quo, fiquid tamen cerli'a mor= 
talibys comprebenditur , evidentiſſimam dodrinem de rationum magnitt» 
dinibus Explorandis heuriom : cujus quidem inventiſumma hzc 
eſt , {i rationis antecedentem terminum multiplicemus , fit rationis addi- 
$0., adcoque ratio augetur , hoc eſt, fit major; ſin conſequen= 
tem,. 
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12m, fitrations ablatio, adeoque ratio minuitur , hoc eft, fig 
minor. Hoc, inquam, ſuum fortaſle eſſe poterit ; at certe no+ 
vumnon eſt inventum : quippe nemo hoc non novit, ( id ip= 
ſum nempetraditea quam ille oppugnatumitS e 5.) ſed & li- 
bj adverſatu r vel maxime. Nam, juxca hanc regulam, {i rati- 
onis +, conſequentem 5 multiplicemusin 14 — 7 , ut fiat ra=_ 
tio7 (namg5 x15 —7,, ) minuicar ratio #, ablatione ratio= 
nis+. Non itaque major erit ratio X quam ( quod vult Mejs 
bomius,) ſed minor erit. Item rationis + five 57 , antece- 
dentem 20, multiplicemus-in 15 =— 7 , ur fat ratio 53 (nam 
20x15 —28 ) hoceſt 5, augebitur ratio +, adjefta ratio® 
ne 7 ; adeoque ratio 55 hoc eft #, major -erit quam 25 hoc 
Eft ?; non autem. C quod yult Mcibomius) minor eric, 

Deinde vero a pag. 141. adp. 148s incluſive , vix quicquam 
occurrit novi: ſed eadem ſubinde canitur cantilena. Quod 
enim p. 147. ex Harmonica producitur, parum ad rem ſpe- 
Fac : quippe de Intervallis tantum agit , non de Rationibus: 
(aliad autem effe Interyallum, #:d454wa,aliud Rationem, ac39v* 
E.x Theone Smyrnzo modo diftum eff.: quod cum non ſatis 
animadverterit Meibomius, quz ex Harmonicis fibi favere pu- 
taverit, revera fraudiſant,,) Ecquis enim dabitat, quin inter 6 
& 3 , atqueinter 3 & 6, idem fit intervallum ? ( aut etiam in- 
ter Patrem & Filiam, atque Filium & Patrem?) at interim can- 
dem aut zqualem efle rationem' (hoc eſt, Relationem,) 6 ad 3, 
atque 3 ad 6, five Arithmeticam, {ive Geometricam,haud quiſ- 
quam dixerit, (niſi qui & relationem Patris ad Filium, & Filit 
ad Patrem, tantundem effe dixeric.,) Nam, quod ad rationem 
ut loquuntur Acithmeticam, 6 eſt ternario major quam ; at 
3 ternario minor quam 6 : Quis autem ternario majus eſſe, & tere 
naria ming efſe, tantundem effe.dixerit * Quod autem ad ratio» 
nem attinet Geometricam, eſt 6 duplum «#* 3 at 3 eſt ſubdyu- 
plum 7#6 ? nempe illud , duple majus; hoc, duplo minus: 
Quiz aucem, dyp!s majus , & duple minus , tantundem effe dixe= 
KF ::: 

Quod autem p. 146. 1.3, inſinuatur; Ceterumfacile quoque ex 
bis colligiuur, divert generis rationss , exceſſivam & defeivam, inter je, 
quatenus wna alters major eſt, an! minor, comparari non poſſe : quod com- 
paratio ejuſdem generis nomina requirat : Et p.153. 1.17. Exceſſivas 
rationes cum exceſſivis, & defetivas.cum defeqivis ſelum comparar ref 

'*- 
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'Et fimiliter: p. 129. 1.14. p-148. 1.1, Et alibi, Mirum eft qui 
dixifle poffit. Nam & ipſe hujaſmodi comparationes multori- 
es inflituit., Pura p, 140. ], 21, Certiſſimum, inquit , eft , majorem 
eſſe rationem .J quam ſit ratio ;, - quoniam dum utrique eadem addita 
eſt, (nempe ratio +, )-& eadem ab araque ablata, C nempe *, 
2najorem reſicuam relinquit ratio F quam 4 ; illa, rationem FX; bee, 
ne quidem nibjli ( xqualitatis, intelligit) ratiozem , ſed defeivam 
"36 - Ubi manifeſte comparat rationem ( ut loquitur ) exceſli- 
vam Z*=, atque defeQtivam *+, eamque hac majorem appel- 
lat, Sic p. 105- 1.4. Quonian, inquit, ratio 7 ſuperat rationem-3., 
. ratiene *; ſedrationem 3 ſwperat ratio + , ratione-Z ; Ergo ratio (ex. 
.ceſſiva ) 7 ſuperat ratiovem ( defe&ivam) 2 , ratione bis dupla , id 
eſt, quadrupla. 'Si antem exceſſiva defeQivam ſuperet , hoceft, 
major fit z cur interim, quaterus una altera major ef aut minor, com- 
Parari nonpoſſe, dixerat, Sed &, fimiliter, inquit, ratio 4 major eſt 
quani ratio 5 , ratione 37 - P. 107.1.6. Item p. 106. 1.27, & p, 
144.1. 4. ratio, inquit, ſeſquialiera a ratione (whſeſquialtera, diffat 
ratione bis {eſquiaitera ; neautem dubitemus utra major fit, addit 
P- 144. 3: 9. rationem ſeſquialteram exceſſivam (2) ſuperare ratio- 
nem ſejquialter «#1 defeFivam ( hoc eſt, ſubſeſquialteram 3) ratio- 
xe bis (eſquialtera. 

Quod ipſi hac in re videtur fraudi fuifſe, hoc eft: Viderat ille, 
expolitz rationis rationes duplicatam, triplicatam, quadrupli- 
catam, &c. |quas appellat ille duplam , triplam', quadruplam, 
Sc. ita conſtitutas efſe, ut ſiearum aliqua ſit ratio exceſſiva, 
hoc eſt, ratione fimpla (+) major, etiam reliquz erunt excef- 
. fivz; fidefeRiva , dcfeRtivz 2 ( quod quidem verum <>: 
quippe illud/ -univerſaliter. obriner, fi 'radix fit unitate 
major , ejus item © potefiates omnes: erunt | unitate' majo- 
res; fi-minor, minoress fi #qualis,” zquales: ) Adeb- 
que -rationes"eXxceſſivam ''& defe&ivam ', ejuidem jexpolitz 
Tationis five radicis poteftates non «fſe. Cum itaque nullo ille 
reſpeQuu rationem'ratione :majorem aut minorem putandam 
efſe velit, nifi quatenuvexpdfrz alicujus pluries pauciuſve mwul- 
tiplicata dici poſlit,' hoc eft, rdicis 'alicujus altior iriferiorve 
poteftas ; quz ejuſdem radicis five expoſitz raticnis poteftati 
eſſe non-pofſint, eas inter ſe, quatenus una altera major fit ant 
minor , camparainon poſſe putavit, 'Oblitus interim , fe ip- 
ſum {ne alios dicam) longe alian. majoris minorifve rationis 

G 


zſimationitm 


-— 


* YO Alverſus M. : Meibomit | 


zftimatiogem paſſim adhibere , ut modo diAtimRt. Quidf 
guidem nonalia de cauſa numerum 16 numero 4 'ttafdfemn. 
cenſeamus , quam qudd ille,numeri 2 fir poteſtas fecunida,/iive 
Quadratum:; hic , quarta, five Biquadcatum ': 'Er,*eadetithe 
cauſa, namerum frafum £, majorem quam + , ' quia radicis3, 
le quidem quadratum , hie. biquadratum - Duorum 'vero, 
fraſtinempeZ, & integri 4; aut etiam fraMi;, & integri'r6; 
neutrum majorem efſe ,, ant minorem, putandum fit; quia 
nullius radicts, five integrz five- fratz , uterque poſlit pote- 
ftas eſſe. . Daz omnia. quam abſurda difta fint nemo nor vider. 


Nam (preterquam quod falſum fit,numerum +, majorem eſſe 


quam 7 partem toto; item, numerorum. 4 & 4, vel + & 16, 
neatrum majorem minoremve efle; ) confiderationis eſt omnt- 
no extranex ad numerorum inter fe majoritatgm , aut mi- 
noritatem , five exceſlum & defeqtum , xftimandum , quod 
fint tertli alicujus, forinſecus aſſumendi , poteftas: aliqua. Ee 
quidem.non magis eft eſfſentiale gumero 64, ur fit potcſtas ſe- 
cunda, puta radicis $; qui ut fit poteſtas tertia puta radicis 45 
aut etiamſextajradicis-2; ſed & quarta, radicis y/$ five 24/2; & 
quinta, radicist y/ *64; aut duodecima,radicis 4/2; item prima, 
radicis 64; & ſubſecunda, radicis 4.096 ; & ſubtertia , radicis 
262144; & poteltas ſabſeſquialtera ; five ſubſemitertia-, radi- 
cis 512 : & lequicertia , -live quartz ſybtertia-'radicis, 1642s 


Eric ininfinitam. - Quodque de radiciy numeroſz poreſtatt- 


bus dittum-eft , id univerfim valet de cujuſcnnque generis alits, 
& ſpeciatim,, de Rationibus, gradatim multiplicatis, Adeo- 
que omnino ineptiſſimum eſt, earum magnitudines, ab eo 


- quem haben: poreftatjs gradu.zſtimare, Addo inſuper,ſupert- 
. orem poteſtatem five gradum nonnunquamiminoriveſſe'mag- 


nicudinis: . Nec quidem ſamptis tantum variis radicibus, piita- ' 


.16, quadrati.nameri 4, majoremefſe quameſt $,cubus nume- 


712; fed & eadem ſumpra radice, que pury'minor fit quam'r. 
Nam radicis ; , poteſtag;tertia, ſen cubus;i*, minor eft-quam 


cjuſdem quad-acum, 4: Eodemplanamodoquoiradicis five 
rationis.expolicz 3 ( ſubdaplz). tarioxtiplicata ſive poreſtas 


tertia 4, ( ſuvoftapla; } -minoreft quam'ejuſdem ratio dapli- 
cata, five poteftas ſecunda_ 4 (ſabquadrupla; ) uturilla ſape- 
rior grads , five denominations , poteltas lit.; hxc _ 

; t ; | Eb 4; 4 43359 F183. 


k% _ 
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18, Quz-quianon ſatis perſpexit Meibomius , id einovez ſuz 
dodrinz-male fundatz anſam porrexit/ | 

Quoed vero alt, p.148.1, 3, de prop. 10.e 5. Decima autem 

propoſitio. cum ofava., cui ut fundemento ſuperſirkfa eſt , corruit 3 & 
{imilia de aliis ibidem , & deinceps ad paginam 161. cum non 
alio vertantur cardine,quam quod putaverit fe oftavam quinti 
evertifle: Non eft ut de jjis admodii timus foliciti, Quippe eadem 
opera ſtatuminantur & illa. Nec opus ut cadern ſxpius repe- 
tamas. Namnec ipſe, credo, Meibomius negabic, quin , con- 
cefla veritzte prop.8.e 5, reliqua,. ab authoribus ſuis A-chime- 
de, Apollonio, Eutecio, Pappo, &c, legitima ſatis confe- 
guentli inde deduQa efle, 

Quzdeinceps, p. 161. &c. ad p.174, iterato habentur; de 
maaTwiIG voce; de rationum denominatoribus; de tripli 
duplo, zqualiſextuplo, &c ; de Theone & Eutocio ira 1o- 
quentibus; Clavio item, aliiſque, ipſos ſecutis ; atque his 
{imilibus; non eſt ur jis ulterius infiſtam. Quippe quibus jam 
ſupra ſatisfattum. Neque ullus gloriationiſuz locus relinqui- 
wr, quam habet pag. 169. 1-24, Ex hi perſpicuum eſt, non tantum 
ignoraſſe illos anthores ( Nichomachum Geraſenum, Heronam, 
Theonem, Eutocium, Cardanum, Rodulphum Volumnium, 
Clavium , &c.) quid ſit rationum compoſitio 3 [ed &, quid fit ratis- 
Cum porius dicendum videatur, nec quid {it eorum, alceruta 
intellexiflſe Meibomium , nec quid (ibi velint authores citari. 

Quad autem habet p. 171.1. 22. Quare, ex veterum ſententia, 
at-ratio quadrupla.eft duple rationis dupla ( intelligit, duplicatam ) ſic 
ratio ſubquadrupla eſt [ubduple ſubdupla ( non, inquam ; fed duplica- 
ta; ) Similiter ſkbcentupla ratio, (ubdecuple rationis eſt ſubdupla, 
( nullo. modo, ſed, dyplicata:) Iterumque p, 173.1. 19. Quippe , 
uti ante-diftum. eſt, ratio ,7, rationis ,z (vel ) non eft tripla, [ed 
ſubtripla;. ſeu, ratio 47 adrationem ,z eſt ex Euclidis ſenter tia, quam 
offava quinti tradidit,tut 1. ad 3, non autem, quod Commandinss © Cla- 
 viks Putavit, ut-3. ad. 1. Omnino falſum eft : rotumque illud ne« 
gotium a Meibomio perperam intelle&um, eft depravatum mi- 
ſere. Nequaquam enim dicendum &, rationem 4, rationis>; 
& rationem +, » rationis +; ſubduplicatam eile,fed dupli- 
catamz (namEz— i=, & ,%, =, x5; ) nequerationem 
.* ,rationis. =, ſubtriplicatam, ſed triplicatam eſſe; ( nam .5 
= FxFx+,) Id cnim expreflis verbis definit Euclides, 1045. 

2 Cum 
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Cum tre magnitudines ( continue) proportionales ſint, C puta 1. 2, 49: 


yel 1,10, I00,) prima adtertiam (1ad 4, vel 1 ad 100 )- > 
119.Cloye, duplicatam rationem habere dicitus ejus , quam habe ad (e. 
eundam (rad 2, vel 1ad 10;) At cum qudtuor magnitudixes (con 
tinue) proportienales fuerint, ( puta 8, 12,18,27,) prima ad quar- 
tam ($ ad 27) triplicatam rationem habere dicitur ejus, qram habet 


ad ſecundam, ( 8 ad 12.) Efticaque ratio 4, duplicata rationis-' 


:. & to » duplicata rationis 5; (non ſubdaplicata, five, ut- 


Meibomius loquitur, ſubdupla;) & ., triplicata. ( non ſub- 
triplicata). rationis ,Z five F, Quod aurem ile hic habet de 


! 


oftaya quinti , eft nihil ad rhombum, quippe ea propolitio, 
( quz newpe rationem 4 minorem efſe fttuir quam 2; atque- 


xFo » Minorem quam 4,55 & denique ,7, minorem quam 


a? , ) nihil haber commune cam decima definitione quinti, 


( ubi definicur quz ratio dicenda erit S17a25iav ,, pimnachoy, 
daplicata, triplicata, &c.) Nonenim quia ratio rationis dy- 


plicata aut triplicata diciturz ideo 8&- major dicenda eric: nec, fi 


minor fit; duplicata, aut triplicata, dici non. poterir . Sed ad 


hoc, ut ratio.rationis duplicata , auc rriplicata fit, vel etiam- 


ſabduplicata, ſubtriplicata Sc, omnino accidentarium eſt ux 
fit major , aut minor, Eft quidem ratio dapla, rrj- 


pla, &. aiy@ Hmnzert@®&, rermnedor& , Kee. major- 


ſemper quam limpla: ( puta 3 A, 3 A, &c. major quam 1A }) 


a vero ratio rationis duplicata, triplicata, ÞhT1eotor, oarmra« 


Cir, Kc. nunc major eſt nunc minor : Hoc eſt a*, a* &c. nunc 


major quam 4; fi nempe 4 major quamtr.: nunc autem mi- . 


nor; ſinempe a minor quam It. Lc & ſuperius oftenſum eſt, 


Qauum icaque illic ſubjungir, p.173. 1.23. Quare, . ſecundum. Eu« 
clidrs doirinam, prima ad ſecundem, 8 ad 12 , majorem rationem ha« 
bet , quam ad quartam 8-4d 27, omnino verum eft', per $e5. 


Dum autem.addit,, & ratio 8 ad 27 ſubtripla eſt rationis$ ad 12. 


hoc falſum eſt . Nam & ratio 7, ſeu majoreſt quam 7, ; per 
8 es & hxc interim illjas triplicata , adeoque poteftas ſuperi- 


or, per 10d 5. Cumque ilie rationem ratjonis triplicatam, . 


relm\eciona, ita atupedCe , (lin.22,) acli fit at-3 ad 1; & ſubs 


triplicatamg\vavryinancioragut I ad 33 itertt hallucinatar. Dixifler 


enim, nonut3 ad 1, ſedut cubus ad radicem, ſeu ut @ad 


2p ,velR*adR: iremnonutiadz; fed ut radix ad cubum, 


ſeuut%adV, vel Rad R*; Adeoque ad Euclidis mentem 


pulchre 
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pulchre conftarent omna, quz Meibum u perperam 'inter- 
pretando Juxavit miſere, 


.- Quz pag.17 4- & deinceps ad finem, de Þ ationym inter le Rae 


tionibus haber ; baud czteris ſaniora exſiftunt, Verſaniur autem 
ea partim in evertendis eit quz a Gregorio a S Vincentio hac 
de re traduntur ; partim in nova ſya dofzina eruenda, 
Gregorium ille maltoties ſollicirat ; Putz, Pref. pap. 5. 1.9. 
Hu)#s, inquit, errores , quod plane infignes ſint, totumque orbem irre- 
titum teneant, clarius demonſtrandes daxi, ut omnes viderent in Circuls 
quadratura perficienda , nonplus novi quam falſi ab ipſo eſſe repertum. 
Erimvers ab invente matheſeos tempore Nnulium fuiſſe pato, qui plus 
centum E- triginta falſas propoſitiones ex uns erroneo principio deduxiſſet. 
Gratiam itaque a Mathematics me initurum credidi ; ji quadraturam 
illam ab ipjo Mndamento everterem, Trerumque libri pep, 100. |. 11. 
Hunc veroerrorem ( Theonie , Eutocii &c. de rationum De- 
nowinatoribus ) ampliavit Gregorius a Sto Vincentio , qui grande 
zlud opus Ceometricum, de Duadratura Circuli, ante feptem annos edidit, 
fieffettum [peemus , conatu ſolo laudabile, Hic ut (copum feriret, de 
rationum preportionibus , ſeu; ut ipſe cum Beethio vocat proportionali« 


tatibus Geometricis, protulit nova inventa;  reverg autim multa neva: 


Errata, Namque in ſole oavo libro, qui bujus dofirine fundementa con« 
tiner, cemum [cep;emdecim fal[as propoſitiones numeravit Eubymius: tot 
nimirum quot Euclideis fundamentis carent. Iterumque p. 203.1, 
1. Falſe igitur ſunt in 6avo de Quaratura Circuli libro , propeſitiones 
117. guibus, exlibro decimo, 17 adjungemus 3 -ut falſarum propoſitio- 
nam , & quidem elementarium , numerus excreſcat ad 134. Elly 9. 
Ceteras in quibus demonſtrandis , has falſas Elementares u{ui#vit, 
operoſe recenſere nolui; quod rerum Geometricarum gnerus ſciat, cum 


fundamente male Jaffo ruere quicquid ip fi fuerit ſuperſtruFum. Nec ita. 


onmnia ipſiu nova inventa cenſui, ut adfirmare {nſtineam , nullum cui= 


guam ſpicileginmeſſe reliFum, Item pag. 161.1. 27, Rego itag, vos, ut 


panca etzam de iſtis me narrantem-audiatis*; eoque magis , quad novum 
guogue propertionum genus, ab une, non infimi ſubſellii Geometra, nuper 


fit inventum, cujus adminiculo Circuli quadraturam , toties irrito cotatu 


a vobis tentatam, ſpiſſis voluminibus ſe demonFraſſe opinatur, Quinam 
autem fint illi tam inſignes errores, demonſtrandum agegre- 
ditur. p.188. 1. 26, & deinceps ad finem Jibri, 


Gregorium hunc quod attinet; fateor equidem iJlvm ea; - 


quam ambicbat , circuli Quadraturam minime attigiſſe. Quod 


3 io, 
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in 5-74 ſua, ante tres annos., oftendit ChriFianue. Hugenius-s 
&nos, il opus fit , parati ſumus itidem oftendere. WVerum 


Interim haud pauca: minime contemnienda prodidit, ſuamq; in 


Geaimetricis peritiam oftendit : Nec omnino, eo nomine, cul- - 
panins videtur , quoillum follicitat Meibomius. Et quidem, 
ni fallor , vel Meibamius ipſe propolitiones illas plus centum 
triginta., quasille ur falſas Incuſat, fatebitur, eo quo illas 


- protulic Gregorius, ſenſa, veras elſe. Nec alio, quantum 


ego video, nomine eas culpat Meibomius, quam quod alio 
ſenſu nonnullas loguendi. formulas uſurpaverit ( Theonem, 
Eutocjum , Clavium , aliofque ſecutus ) quam quo eas uſare 
pari vule Meibomias, & quidem ſolus, 

Grandi paralogiſmo ( inquir p. 188. 1, 26. ) lapſus eft Gregorizs a. 
StoVincentio,qui Clavii de Denominatoribus doffrinam ſecutus,vationum. 
proportionem 'in hbujuſmodi numeris conſtituit, wad, itaSad 72 
aut permutandout Fad =, ita® adi. Hoceſt, ( neque enim aliter 
hic vulc Gregorius ) ut # Quadruplum, ad 5 Duplum ; fic & 
Triplum, ad Seſquialterum : & permutando, at Quadrus. 
plum , ad Triplum fic Daplum, ad Seſquialcerum, : quipye: 
cum illicutrobiqueut2 ad 1 ; hic autem , utrobique ut 4 ac * 


3+ Atque hoc quidem quin verum fit, ego nihil video, Efte 


enim expoſitum pondus A. hujus quadruplum eft 4A, duphank 
2A, Triplum3A, {efquialterum + A. Annon autem pri 
portionalia funt 3A —qA.FA—2A::*A —3A. ZA:> 
$.45:6.3::2.17 ltempermutando 3A — 4A. $A 
2ATA—2A.3A::8.6::4.3? Si itaquehoc verum 
fit $5 ne quidem Meibomium negaturum credo ; imo.in-. 
quam , difertis verbis fatetur p.198. 1.4, ) neque aliud Grega= 
x13 hic inteJleQum velit, ( quod ne quidem Meibomius igno- 
rat: namſe, defivitione ſua, ſe explicantem introducig 
Mcibomius p.192-1.16. & p. 194.1. 8.) quorſum eum falfitatis 
incuſat? Art interim ni hoc falſum fit, nequz falſz erunt illz 
I24 ques ill condemnat propoſitiones> vel fatente Meibomio; 
p. 195. I 4. Quod quidem Gregorio , hacex parte, vindicardo, 
abunde {uthciar, 

Sed & (ic loquatum Prolemaum, »-- Harmonicorum lib. 1: 
cap, 6. fatetur Meibonius p. 190. 1.8. 72. 5 fs Mid aacgy 
«70s ya me); T9 Sid, mere 4 Jie mrwyu' Tema, 6 Treas 
TA: Ny Tos 7 remndoioy” as wrov Td Sid maciy nos 


k\) 


T 


- ; - 
TO UI. oo, 4. 4 —_—_ 


De Proportionitus Dialogum: T 
2 $18 mirre* Tueriav, 6 SimadorG@ ney @ wes 7 rewtatey” hey 
( 3 A As ®, 
W410; hp u3- Anon TUTNAOIOG TE th TETEUTIGTO *-x, mipuy 
FR AS OW. of FIOs .- 7 2p + 4 -4 4 * if 
Wu os TE %, imatoriCr* eHmrerroy mts 1 AC ov 8 , T6 TETRATAG.» 
, p \ _ / \ £<@ Fl \ wn e , — 
'61©- Te9s T TUFANLTION » ty © Saris Tex T nuiuaioy * ws 


"Au \ , 
"Ts $0w ovutwvoreey bn 70 it mazoy Tu dit mwTs, ToouTw” 


4: pwr bTSEDY HIER th T6 )s Sid Tacmny Ts dic Tammy to Jus. 
7111s. Quz vel Meibomio interprete, fic ſonant Latine, Bis 
Ura paſon conſonantia ( nempe, { x } — + ) ita ſe habet ad dia pen- 
te dia paſon, nempe 3 x T=,) bec eſt quadrupla ratio ad triflam: ut 
fola dia paſonj( + ) ad [olam dia pente( 5 ; )ideſt,dupla ratio, ad ſeſqui- 
aalteram. Si enim unius & ejuſdem numeri (puta 4 ) ſumantar triplus 
"© quedrupius ( nempe 12 & 16; & rurſus ſe[quialicr & duplas, 
C nempe 6 & 8;) ſuper tertiam rationem( 7) facinnt & guedruplus 
adtriplum ( 16 ad 12,) & duplus ad ſeſquialteram (8jad 6.) 4- 
des ut , quanto conſonantior ef dia paſon conſonantia ipſa dia pente, tanto 
fit conſonantior bis diapaſon qua diapaſon & dia| ente, Adeogqznon ve- 
teribus rantury, fed & Harmonicis,(quo toties provocat Meibo- 
'mius; quaſi hi (oli fint rationiignari; aliiq; faltem Funiores, quod 
rerum naturam in Canonicis nunquem conſideraſſent, quid ratio eſſet, ig- 

" Zorarent,” Pe.196. 1. 1. &alibipaſſim,) fatis receptum videmus 
_ huncloquendi morem. Siquidem , tum rationes, Pcolem#o, 
. ſuncdenominatoribas ſuis proportionales, {quod vult Grego- 
rius;}/ nempe Z+-7F: 53:5: 344-3. contra. quam -viilt Mcibo» 
'mius:; Tumetiam, ut ex Porphyrii in hanc locum Commen- 


tario liquet, p. 191.1. 29, & » Jiwnngiadrts 6 wiv nw, + 


"Terradoeiov mia 0) himndot@ ,% mlpanndony . x, my ny 3 
aiy ty 0 THleganxdoiG mais my Jrundetoyy x, 6 TeETMdo1G 
' evs Toy. ujar0A00, . Etenim daplicatus ſe{quialter, facit triplum; & du- 
plus, quadraplum': ideogue eandem-rationem habet quadruplus ad daplum, 
: quam 1riplus ad ſeſquialterum. Quod, guid aliud fir, quam quod, 
in Theone, tanto ftrepity, damnat Meibomius, ( iv 78 re 
mdoror n1G- Sima dow, we) airs Ycanmhdony,) ego ſane 
*non intelligo. Sed & ejuſmodi paſſim apud altos loquendi for- 
malas exſtare, non admodum videtur dubitandum, ft modo 
id operz pretium efſert inguirere, 

Imo, inquam, & ipſe Meibomius nonnunquam , jncautus, 

-perinde loquitur. Cum cnim air, p. 112, 1. guippe nihili mi- 


+ 2 HT Op . BY | V 
ts 4 a® in ſeſquialtera ratione debilius eft miſtum : a * Hoce, 
| miſtam 


qe 
_ T 
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miſtam il1ad abi ratio vini ad aquam eſt #, fortius efſe quam 
miſtum illud in quo viniad aquam ratio eſt # - (five hoc illo 
debilius effe, ) in ratione (eſquialtera. Hoc eft, rationem vini 
ad aquam (quippe, ex hac, zftimanda eft fortitudo miſti) $, 
.major eſt ratione *, {non ait, ratione, ſive per rationem, qua= 
fi hac efſet differentia , (ed)) in ratione ſe{quialtera; Hoc eft, in 
ratione 3 ad 2; fiveut 3 ad 2, ( quippe, eſte ad alterum in ra- 
tione {eſquialcera, eft, eve ut 3 ad 2,) Quid hoc aliud eft,_ 
quam rationem ( puta vini ad aquam) #, five { eſe ad ra- 
tionem *£; ut 3ad 2, fiveut 6 ad 4? Quod vult Gregorias. 


- 5469 FER, 5 
Sic p, 113.1.12, miſtam 379 in ſeſquialtera ratione fortins eft 


4Y * @ hd o 
miſſe 5, * Hoceſt, vini ad aquam ratio F#, «ft ad rationem 


+. inratione 3ad 2. Sive$.#(::9.5::6,4)::3-2. Item 
81y | I6v 
P- 113.1, 26 Fortis eft miſtum. 36a ? quam miſlum 3Ga it 
ratione quater ſeſquialtera, $5 —x% #4 «4 , Hac eff, fortitado 
illins miſti, five ratio vini ad aquam in iilo miſto,. #., eft ad 
rationem in hoc ,3* in ratione i; five ut 81 ad 16. adeoque 
ratio 4, -rat. 3*:: 81. 16, Qmnino prout vult Gregorius. 
C Er fimiliter alibi, ut, fi ops fit, ' aftendj poterit. ). Non eft 
itaque, carhoc tam acriter condemnet Meibomius , cum & 
iple ( fi crimen fit ) eodemteneatur crimine, 
Quod in contrarium , hajuſce loquendi formulz , adducit 
Meibomius, plane nihili-eft.. Nempe p. 189.1, 1. nonefle. at 
* ad $, ita 4 ad }, quia: non quemadmodum rationis F: dupla eſt ra- 
tio +, fic rations 7 dupla exſiſtit ratic $ +Si, per rationem duplam, 
inteliigit aoz2y Hmad(,oy , five = 2 ; dicimus, omninv ita efle; 
ut illic, ſic hic; nam& $=2 —$, & {x2 — $. Sin, perra* 
| tionem duplam, intelligit duplicatam , aizov d1waaciove , five pote- 
ftatem ſecundam: MNegamus conſequentiam; quippe, quianon 
fit utrobique avy©& Jimaal tor, ergo non utrobique eadem 
ratio $17.&910; , nullo. modo ſcquitur. Perinde enim ef acfi 
argueret, non efle, ut 2 ad 4, fic 3ad 6, quia non, quemad- 
modum. 4 «ſt quadratum 2, ita & 6quadratum 3. Sive, non 
Elle 2+4::3+6., hoceh 5 =, quiauon eſt 333== 6, fi- 
| cut 
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ent'eſt 2»2 — 4. Atque ejuſdem farraginis ſunt reliqua-quz 
3n hunc finem producit omnia. 

Hojuſmodi item ſunt quas profert demonſtrationes. Nempe 
P.178. 1.9. Ceterum inquit , ratiencmn 7; non eſſe raticris 5 ejuſdem 
duplam ; ec. duplici demonſtratione eftendemus. SI per rationem 
duplam , triplam ,hic intelligat , a&yzv S1mxavioe, TurMa- 
Cleve , (quas definit Euclides 10d 5, ) nos hoc concedimus 
nee quiſpiam «ſt qui contrarium contendit: .Sin 2095y Sim a- 
'Cror, TER d(109, Intelligat; videamus demonſirationes. Pri- 
mma inquit , koc ad{umto lemmate ; Duflorwm duplos eſſe cxceſſus 3 
adeeque triplorum , triples ; ſeſquialtererum ſeſquialtcros, Nos hoc 
lemma concedimus, f, per exceſſus, intelligit.,, ſnbdu&:onmm 
reſidua; fin aurem diviſionts quotientes intelligit,negamus. Quvippe 
& —2—2.,0 ms 4 == 4. 12 ns © = 6 , 6mm 'Z == Jo ( Ac 
+ £2 i: — $ — 2.) Dum autem addit; fic retiones 2 &@ © inter 
ſe differunt ratione $3 Jam tranſit cis 4% 94r@> , nempe- pro fub- 
duGionis refiduo , fubſtituit diviſfionis quotientem ; non enim 
eſt? — E—7J,fed S)7(7. Item, -dum pergit; hajum dutle 
3L eh 4*, ratione #4, inter ſe diſtant, Non enim rationom 
2, +, duplz, cd duplicatz, (non (to, fed Imragteres,) 
ſunt i=, &3*: quzque emergit ratio 34 ( rationis 4 , non 
$imadear@& fed Sithavioy ) mon tubducendo coritur, 
ſed dividendo; non enim © . 3%= 4, ſed 3$ 5 (8: 


1 1 6® 


One quzrenda ) f15 = ys © = - "_ 3 crit duplarum £ nk 


2x2, &+ = Fx 2, difterentia p T = TE _ "> Jo 4 = TX 2g 


Altera, inquit, demonftratione idem oftendemus, hoc ſump- 
to lemmate; Aritkmetice progreſſion. rameros , cnorum ſecundus jri- 
mi duflus eft , eodem exceſſuproximos binos ſe invicem (uperare ( ſeu 
potiur, eoum unum ſuperare reliquum ; non cnim fe ruuo 


{upcrant 
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ſaperant, (ed alter ſuperar,, alter ſuperatur ) quofrimus ſuperat 
nibilam, Efto. Quid deinde, Cam itaqae , inquir, inhac rationum 
progreſſione 2,7 3 $53>3*, (dicportius2,+,*, &c, ſecus enim 
non eric progreſito arithmetica ) ratie  /impla fit, & anitatis 
loco ( hoc eft primo ) ponatur ; - cujus dupia eft £ ; triple, 2; the. 
coninebit dua 7, bis fimplam+, ( refte quidem nam $= Z « 2, 
Atqui inquit , dyple ſimple addite , effcium3 Nullo modo : fed 
potias, multiplicando compolitz,non enim 4+% , ſed*x2, 
ſunt 4. Sunt autemZ+xz = $, quam & progrefſi».exhibet; & 
lemma poſtulat, Neutra itaque demonftratio procedit. Ea 
vero quam appe!lar itle veram rationis ſeſquialtere progreſſionem 
FE 3x + 72 5x 0c. velt.3.4. *3, &c. Non eſt progreflio 
Acithmetica, quam lemma fapponit ; fed Geometrica ; adeo- 
que nihil ad chombum. Arque de reliquis inftantiis, par eſto 
Judicium. 

Sed nec felicius ſuam exponit de Rationum Ratione doQri- 
nam : quam fic definit , p.174. I. 12.. Ratio rationum eſt duarum 
rationum ejuſdem-ſeriei , a fundana ratione ſecundum naturales numeros 
progredientis ,ſecundum-rationem certa (uedam inter ip[as relatio. -Cum 
enim , inquit, retio aliqna alterius dupla, tripla ,- ſeſquialtera, 
(duplicata , rriplicata &c. ) dicitur; ratio fundana & ſimple 
C hoc eſt, radix, ) ſecandum naturalem numererum ſeriem excreviſſe, 
hoc eſt , continga ſui adpoſitione major faFa, intelligitur 3 ( hoc eſt 
coatinua multiplicatione fignt poteſtates relique : ) ita ff 
guamcunque rationem ſtbi iþſi adponam, fit ratio priorus ,, nempe fim- 
ple & fundane, dupla, (duplicata; ) i banc cum fundane componam, 
fit fandane tripta &'c+. tripla autem ad duplam ( triplicata ad dus 
plicatam ) eſt ut 3 ad'2 ( ar poteſtas rertia ad ſecundam , ſen 
ut cubus ad quadratum,).&c. Porro. poſſumnus quamcunque | rativ= 
xm , fundane & ſimple rationis , hoc eſt, unitalis(radicis ſeu po=- 
teftati; primz ) lococollocare. Unde innumere ratienum Progreſfio= 
nes ex{urgunt , quarum aliquot exſemplorum loco expoſui. 
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Prima ingquit, progreſſio eſt raticn.s duple ; altera, triple; tertias 
quadruple ; quarta decuple 3 quinta ſeſquialtere. &c. Per rationem 
itaque fsndanam, ao mIutrimor, Radicem intelligir, five 
poteſtatem primam, uti manifcftumeſt: contra quam ipfe 
alibi p. 137. 1.15. rationem @qualiratis + ( non autem. ut 
nunc , Radicem ſeu poteftatem primam , ) appellat rationum 
omnium Fundamentum & principium. Sed aliter adhuc p. 15. }. 13. 
eodem fundane rationis nowine , intelligic rationis in minimis 
numeris defignationem 3; Sic, inquit, exz.4, 7 3*. giz ones 
ſum inratione [eſquialtera ; ſundus eft, 7vSuiy, ſeu mv3pueyinds ny Of, 
fundata ( lege fundana ) ratie, %. que primis inter je numeris com- 
prebenditur. Et ſic de ceteris. Et fmiliter p.165. 1.20, Adeo {ibj 
incenſtanseft in ſuorum terminorum acceptatione. At,inquam, 
quicquid fit quod hac appellatione alibi velit, manitcſtum eft 
eum per retiezem ſundanemhic intelligere, radicem ſive poteftats 
primam. Hinc autem continua muſtiplicatione C five ur ille 
loqui malit ,continua radicis fundanz adpolitione ) eme: gie 
{ſeries Geometrice proportionalium ab 1 ſev + inchoata; hoc 
eſt , continua poteſtatum ſeries; Quarum Radix, prima eſt; 
quadratum, ſeu ratio duplicata, fecunda; ( reliquaque 
Juxta numerosnaturales deinceps denominandz;} ratio au- 
tem zqualitatis +} , poteftas nulla, (Et quidem fi ſatis intellex- 
iſſet Meibomius , hoc nihil aliud efle quam quod univerfim tra- 
. difolet, nempe 1-2 .24. © . 2222. &c. ſeu1,4. aa. aces 
aaat. Rc, auti. dg. a? . a3, a®, &cefle Geometrice proporti- 
onalia; ecorumque indices, five exponentes poteftatum, 
O.1,2. 3. 4+5 . XC, arithmetice proportionales : Non effer 
curille, perplexa fu reifacillime traditione hanc {bi & aliis 
moleftiam crearet. ) Per rationum ratienem itaque nihil aliud hic 
inte)ligit Meibomius -( utur illud definitione ſua ſatis obſcure 
eradiderit) quam mutuum ad invicem fitum ſeu ordinem quem 
inter fe habene duo plnreſve termini ejuidem progreſſions 
Geometriczab 1 inchoatz. Adeoque rationem triplam ad 
duplam eſſe ut 3 ad2, hc eſt, inratione ſeſquialtera; nil aliud ſonat, 
quam ejuſdem rationis rationem triplicatam ad duplicatam, 
efſe ut ejuſdem Tadicis poteftas tertia ad ſecundam , cuijus in- 

dices five exponentes 3, 2 , ſunt in ratione ſeſquialtera 3. 
Sed & ultra notandum eft, ſe in feriem ſuam nullos alics 
terminos admittere,quam w fiunt continua appoſitione ratio- 
. y nis 
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nis fundanx: adeoque, in expolitarum. ſfuarum ferierany 
qualibet, rationes expoſicis intermediz nullum in-ſuis ſeriebug 
locumhabent. Quamvis enim-nonnunquam de ratione ſeſqui- 
altera loquatar, ( quz videri poſlit intermedia inter poteſtarem 
primam & ſecundam, ) non tamen ait rationem ullam efſe 
fundanz ſeu-fimplz ſeſquialteram, ſed faltem triplam fecunds 
ſeſquialceram. eſle; 

Quod forſan non tanti effet ut notatu- dignum-videatur, ni. 
fi propter ſequentia, Nempe p. 175.1. 27, Illud aumtem nove bic 
| obſervandum dicit, cujuſque ex his rationum-progreſiienibus-rationtm cum 
1 ſue ſerie; & progreſſionis ratione ſolum comparari poſſe, ita ut" ſciatur, 
quem rationem hec ratio ad illam rationem , & viciſſim, obtineat 3 

P- 176. 1.13. Nullo antem modo diverſe progreſiionis rationes inter (e 
comparari poſſunt ut quam inter |6 rationem- habent definiatur. Duare,, 

inquit, ratio + que prime ſeriei prima eſt, intffabilem rationem babet, 

non tantum ad4 , que primaeſt ſerieiſecunde , ſed & ad omnes alias 

ſeriei ſecunde., tertie ,quarte,& celerarum in infinitum, rationes. Hoc 

autem inde quoque evidens eft, quod duas diverſarum progreſſionum rati= 

ones per quamcungue aliam minorem menſuraturi, nullam plane invenire 

queamus , que utramgue exadte metiatur. cui fimile occurritp. 133. 

| | 1. 17, Diverſifundi rationes nullam- communem menſuram admittunt 
| ideoque necrationem inter. ſe babent effabilem. Quod quidem ne pus 
temus eam.de zatione veris numeris effabili hoc intelligere 

1 admictere.autem rationemutcung; lineis explcabilem; qualis 
l eſt diametri ad latus quadrati, alizque paſlim rationes 44enJors 
i Ecjam & has excluſas ſe velle,patet p. 192.1. 25. Nemonſtratuns 
| inquit , eſt. ſuperius , ejuſdem duntaxet progreſſionis rationes : in- 
ter ſe eſe (non inquit,ut numerum ad numerum,ſcd.) ut lineamtad 

: lineam.. WY 

| At, inquam, hoc plane falſum eſt, non modo aliorum ſen« 
ſa, ſed &fao. Nam-rationes diverſi ( utloquitur } fundi, ra- 

tionem ad invicem habent, etiamſuo ſenſu; ſatis explicabilems; 

nempe (ut nos loquiſolemus) dici poteft , quota fit poteſtas 

hec iilius. Eaque ratio fatis et effabilis, non mado ut linea ad 

lineam (quod ipſe negat,): (ed: ( quod magiseft-) non cars, 
Ut numerus ad numertm, Ec quidem, ne longiusabeamus, ſue- 

am ipfius inſtantiam, jam prolatem, examinabimus.: Ratio, in» 

- quit, 3, que prime ſeriei prima eſt, ineffabilem rationem habzt , non 
tantum ad rationem x, gue prima eſt ſeriei. ſecunde , ſed. & ad. omnes 
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alis ſerici ſecunde, tertie , quarte, &c. De ratione quam habet ra- 
tio aſſignata, ad rationem aliquam ſeriei ſecundz ,non admo» 
dum ero ſolicitus; quoniam quidem ea, utut lineis explicabi- 
lis fit ( quodfi opus effer, utur ille neget, facile ſumus demon- 
ftcaturi; ) nnumeris tamen ( ſenſu ſao) explicabilis non eſt : 
Verum, quam habet rationem ratio expoſlita. ad rationes ſeriej 
tertiz (vel ſuo ſenſu,) eſt & numeris cxplicabile. Quippe ex« 
poſita ratjo +, eſt adſeriei tertiz rationem 5, ( ut Ile Ioqui- 
tur) ut 1ad2 5 five (utloquuntur alii) ratio ſubduplicataz 
eadem expoſita ratio 4 , ad rationem (-ejuſdem ſeriei tertiz ) 

24 , eft ut 1 ad 4,(ive ſubquadruplicara : item rationis **, ratio 
SuboAuplicata , five ( ut ille Foquitur) ut 1 ads. Etdereliquis 
- pariter, Quod quidem adeo perſpicuum et & obvium , ut mi- 

rum ſit, quiille poſlit non videre ; cum manifeftum fir, nullam 
non rationem {ſeriei tertiz, etiam & in ſeiie prima ( ſatis con« 
ctinvata) reperiri; ntut non'viceverſa. Sed & nulla non ratio ſe- 
rici primz, adprimam tertiz & ( aliamve tertiz (eriej quam= 
vis)ucut inſerietertia nuſpia ſede habeat, ratiorie habebit (vel 

ſao ſenſe) numeris explicabilem. Pauta,adrationem &, ratio Z, 
eft ( Mcibomii ſenſu ) ut 1 ad 2; ratio*, eſt ad eandem, uc 

3ad 2; ratio;*, ut5 ad2; & fic de reliquis; ( quamvis 
interim rationes, +, i*, nec in ferie tertia 'reperjantur, 
nec ex. rationis fundanz + continua. adpofitione. fiant : ) 

Quz omnia adeo & vera ſunt & per fe perſpicua, & nemini non. 
nota, ut nequidem Meibomins, ubi ſecundas cogitationes 
adhibuerir, ſit negaturus, Ubi autem ille, ex uno aut alcero- 
exſemplo concludit pag. 177. I. 23, eadem ratiocinatione 
quaſcung, alias diverſe ſeriei rationes , quacunque alia communi men- 
ſura menſuratas ineffabilem inter ſe rationem habere cognoſcemys ; ite= 
rumque p. 178. I. 3, planum itaque eft, omnes. diverſe ſeriei , [eu 
non ab eadem fundana ratione adſcendentes-,. retiones: inter ſe eſſe in- 
commenſurabiles. Dicimus non ſufficientem fatam efle indu- 
&ionem. Non enim fi ratio 4; nen fit rationum 2 & + com- 
munis menſura ;. ergo nullarum diver{z ſeriei'rationam, ulla' 
erit communis menſura. Quippe nos in contrarjum inſtantias 
often dimus , quasnequidem Meibomius negare ſuſtinebir. 

Faiſum itaque eſt ( <tiam fuo ſenſu) quod hic affirmat 

Meibomtus , Diver/i fundi rationes, rationem inter fe effabilem non 

hbabere. x | 
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Falſum item eſt, C ut ſupra oftendimus ) Tripli duplum non eſſe 
( ſenſa Theonis ) ſextuplum. Et que ſunt hujulmodi , quzque 
hinc dependent omnia. Adeoque 1 

Falſumeſt, quod contra Gregorium contendit Meibomi- 
us, Noneſeut* ad % ita $ adJ; aut Greporii propoſitiones plus 
centum triginta falſas eſſe : aut denique Exntecii, Theonis, Clavii, 
aliorumg, de rationum denomin atoribus dottrinem, fal{am eſſe. 

Faiſum item (ut ſupra oftenſum eft ) Rationem- duplam & ſub. 
duplam invicem equales eſſe, Aut etiam Rationem X majerem eſſe quam 
-, Etquz hiſce ſunt fimilia. Adeoque | 

Falfum eft; Ofavam aut decimam quinti Euclidis , aut eju{dem 
libri definitionem ſeftimam , falſas effe ; aut quz hinc dependent, 
Er propterea , Archimedes, Eatocius, Theo, Pappus, aliique, 
quod ea pro verishabucrint , a Meibomio, falſo infimalantur 

criminis. | 

Falſa denique ſunt ea omnia , quz, in ſuo de Propertionibus 

Dialogo, nove protulic Meibomius, 
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M. Merſcani locus nomntur. 


UM prxcedentem TraGtatum haftenus abſolverant 

operz, res ſuas ita diſponentibus Typothetis, ut ali- 

oqui vacuz ſuper fuifſent hz pagina: Haud abs re fore 
Juaicavi Marini Merſenni Jocum , qui prxfatione Generali ad 
ſua Copitata Phyſico- Mathematica , Titulo De Rationibus & Propor- 
tionibus, numeris 12, 13, 14, habetur, breviter expendere : 
ubi in cundem cum Mezbomis errorem lapſus videtur. 

Nempe cum Clavius, ad ffnem lib.g. Euclidis , notaverat. ! 
Compoſutionem rationis ( de qua 10d5, &5 46, agitur,) non efſe - 
tanquam Totius ex Partibus , quod Additionis negotium eft ; C ied tan- _ 
guam Fatti ex Fattoribus, Mulciplicando ; ) 9sia ſecas torwn 
efſet minus ſua parte , ( nam $50, qu? componitur ex +, & 42, ,u- 
travis componente minoreſt ; &7 , qux comp: nitur ex 7 & 7, 
alterz quidem componentium minor, et, utur re]:qua major. ) 
Reſpondet Merſennus, id e1iam evenire,in addendis cyantitatibus n2= 
gativis; ( nam ex partibus 2&3, totum —5, eſtutravis 
minus; & ex partibus 2 &+ 4, totum vel aggregatum +2, 

Eſt altera quidem majus,uturt altera minus. )Urt ig tar ſe expen- 
Ciat, ipſum fapponit quod & Meibomius (& quidem |fieri po- 
teſt,at Meibomias hinc anſam naGtus fit) Proportio,inquit; equa» 
litatisNihili ftmilitudine referfs Proportio Majoris inequalitatis,attoilitur 
ſupra nibilum; Proportie Miporis inequalitatis, deprimitur'infra nibils. 
Atq; hinc colligit; Prout adje&ione vel ablatione o nihili, nihil 
accedit vel demicur quantirati; ita nec acceſſicne proportionts 
zqualitatis, augetur vel mindituy proportio. Quemadmodum 
autem adjectione Quantitatis poſitive (fivelut loquitur, Entis,) 
augetur; Negative autem five Ablativz (five ut loquitur, Anti- 
entiz) minuiturquantitas: Ita acceſſio proportionis majoris in- 
xqualicatis, auget; Minoris autem, minuit proportionem. 

Verum hoc fibi perperam aſſumit, proportionem Aqualitatie,” 
ninili inſtar eſſe; Minoris autem inzqualitatis,minoris quam ni- 
hili,fhve inftar quantitatis negative ; cum interim illz fint non 
minus poſitive ratzones, utut minore?, quam que majoris irz- 
qualitatis, Quippe qui /mpium dicir, non illz rem nullies appo= 
ni intelligit, {{d {«mel. Er qui {u5cy;!um poni dicit, non ali- 
guid auferrj dicit, fed ialtem emiſſem p:nji. Er quidem D aplo, 
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v tanquam Fn five quantieati poſiriyx, NON OpPonitur, fangquam 
Anti.ens, vel quantitas ablaritia, Subduplum , fed 
Quippe+2A &_ » 


| Dupli defeftus. 
4 , lunt oppoſttz JUantitates affirmativa 
F- negativaz non autem 4+ 2A&, 3A, five +Ax32 
8 & + A q20rum utraque eſt Politiva. 

s 2 d 

* Et quidem jn ſcalapoteflatum Juxta quam Tationes dici ſ1- 
J lent Dupicata, Triplicata &c. pura7,4,4 26g,.. 


ratiozqualiratis * , Cri 


Jana poteſtas; fey Poteſtas a 5 denomij 
2» XC. pradus deſcendentes, adeo 
minandi: non tamen 

ablaticiz, magi 


ve ut loqui #liceat, Nut. 
nanda ; & pr; . 
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fractiones Z»>2 2, &e. dicendz fant quanticates negative, 
2 Poteflates conti Onlequentes ſunt 4,8, 
; 16 &c. adeoque x cjuldgm poreftas ny] 

[ &:+5+, cjaſiſam radicis 2 Poteſtates 
| 
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ab indicibus negativis deno ; 
Sed cum rationum Com Iplicationis Ge "non 
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Additionie, opus; 5 Dixiſſer potiug ratios 
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